
   ہم میں لیكچر اس لیے اس گے، سیكهیں میں بارے كے شرح كی تبدیلی كی مقداروں ہم میں لیكچر اس آمدید، خوش میں لیكچر اگلے كے مشتقات
كو وقت  ہیں۔ بتاتے اسے ہے كچه جو پاس ہمارے یہاں لیے اس گے، دیكهیں كو اطلاق كے مشتقات سے حساب كے شرح كی تبدیلی كی مقداروں  

سے لحاظ  كے وقت اور ہے كرتا ظاہر اور مقداریں دو اور لہذا ہیں افعال كے كچه كا اور ہے   x  yb  t so x  y t  x t  x  y بهی
ہے فعل ایک كا وقت ہے۔ گیا دیا پر طور كے فعل كے كریں فرض ہمیں كہ كریں فرض اب كو    t  y  x اب ہے گیا دیا پر طور كے فنكشن كے

اور وقت شرح كی تبدیلی كی شرح كی تبدیلیوں كی سے حوالے كے اور مشتق كے اور   x  y  t  x  y  dxdt  dydtكی مقدار لہذا ہیں
اگر لیے اس سے حوالے كے ٹی ٹائم  سے مشتق ہے مطلب ہمارا سے شرح كی تبدیلی یعنی   dxdt  x ہو معلوم شرح كی تبدیلی كی

تو كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے سكتا جا كیا شمار ہوئے كرتے استعمال كا اصول كے چین میں ذیل كو شرح كی تبدیلی كی كو   ydydt  y  x كے
لہذا ہے گیا دیا پر طور كے فعل ہے سكتا ہو ڈبلیو  ذریعے كے اصول كے چین dydt   ritten dydx times dxdt  y اگر پر طور كے

كو   x ہے جاتا جانا پر طور كے فنكشن كے
ہم تو اور ہیں سكتے لگا حساب كا   dydx  dxdt x ہے جاتا كیا فرض جسے ہے شرح كی تبدیلی كی

تو   dydt ہے سكتا جا لگایا حساب كا
رداس جب ہے رہا بڑه سے شرح كی سیكنڈ فی میٹر سینٹی تین رداس كا دائرے ایک كہ كریں فرض  مثالیں پہلی ہیں دیكهتے مثالیں كچه ہم آئیے تو  

  10ہے میٹر سینٹی
كریں معلوم شرح كی تبدیلی كی رقبہ كے دائرے تو  

شرح كی تبدیلی كی رقبہ كے دائرے ہمیں اور ہے رہا بڑه سے رفتار كی سیكنڈ فی میٹر سینٹی  ہے یہ رداس كا دائرے كہ ہے گیا دیا كیا یہاں تو 3  
ہے میٹر سینٹی  رداس جب ہے كرنی معلوم 10  

ہے رقبہ دوسرا ہے رداس ایک ہیں مقداریں دو كیا پاس ہمارے یہاں تو  
دو۔ لكهنے مجهے رقبہ كا دائرے كہ ہے معلوم ہمیں تو جہاں ہے جاتا دیا ذریعہ كے مربع   a pi r  r جاتا دیا جو پهر اور ہے رداس كا دائرے

اس رداس سے شرح جس كہ ہے یہ وه ہے dr dt 3 یہ وه ہے كرنا تلاش جو ہمیں اور ہے برابر كے سیكنڈ فی میٹر سینٹی  وه ہے رہا بڑه میں  
كہ ہے ہے۔ كیا جب   d   adt  r ہے ہوتا برابر كے میٹر سینٹی دس

كہ ہیں جانتے ہم تو مشتق بذریعہ ہے برابر كے كو   dadt  da  dr times drdta  pi r ہے جاتا دیا مربع
تو دو گنا اور ہے دو یہ لہذا ہے جاتا دیا سیكنڈ فی میٹر سینٹی تین   dadr  pi r  drdt  drdt  pi r ہے سیكنڈ فی میٹر سینٹی تین میں
تو جب dadt  r 10 2 سینٹی ہے  گنا  گنا  ہے دیتا جو سیكنڈ فی میٹر سینٹی  گنا میٹر سینٹی  میں ہے میٹر سینٹی  pi 103210360  pi  

سیكنڈ فی مربع میٹر  
60ہے میٹر سینٹی  رداس جب ہے رہا بڑه سے رفتار كی سیكنڈ فی مربع میٹر سینٹی ہے رہا بڑه رقبہ  رقبہ پر جس ہے دیتا شرح یہ تو  pi 10  

ہیں دیكهتے مسئلہ اگلا آئیے تو  
ہے رہا بڑه سے شرح كی سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی  حجم كا كیوب ایک كہ ہے گیا بتایا ہمیں یہاں تو 8  

ہے ہوتی میٹر سینٹی  لمبائی كی كنارے ایک كے مكعب جب ہے بڑهتا رقبہ كا سطح سے تیزی كیسے؟ كہ ہے یہ سوال تو 12  
لہذا ہیں چاہتے كیا ہم اور ہے گیا دیا كیا كہ ہیں دیكهتے دوباره آئیے تو حجم دیں۔ ہونے لمبائی كی كنارے كے مكعب كو   x  v x مكعب ہے كیوبڈ

گنا  یہ كہ ہوں لكهتا طرح اس اسے میں ہے رقبہ كا سطح اور ہے لمبائی كی كنارے حجم كا 6چہرے چه كے كیوب كیونكہ ہے برابر كے مربع  x 
سائیڈ ایک ہر ہیں   x وه ہے جاتا دیا جو پهر اور ہے جاتا دیا رقبہ كا سطح اور حجم سے لحاظ كے لمبائی كی كنارے كے مكعب ہمیں  ہے۔ مربع كا

لہذا ہے رہا بڑه حجم سے جس ہے شرح  dv dt 8 سا كون  ہوگی۔ كرنی تلاش شرح كی اس ہمیں اور ہے برابر كے سیكنڈ فی میٹر سینٹی كیوبک
ہے مطلب كا جس ہے رقبہ كا سطح ہے كیا جب   dadt  dadt  x 12 ہے ہوتا برابر كے میٹر سینٹی

ہیں دیكهتے میں مسئلے اس آپ اگر تو  
ایک ہیں منحصر پر وقت جو ہیں مقداریں تین میں اصل پاس ہمارے تو جو ہے حجم دوسری  x  x   x ہے چه جو رقبہ كا سطح اور ہے مكعب

ہمیں اور مربع ہم ہے گیا دیا   dv dt  da dt دیكهیں كو ایكسپریشن اس آپ اگر لہذا ہیں چاہتے
تو مساوی كیونكہ مكعب مساوی مكعب ہوگا برابر اوقات اور اصول سلسلہ یہ  v  x  v  x  dv dt  dv dx  dx dt  dv dx مطابق كے

بار مربع  ہے۔ ہمیں اب ہے 3ہے۔ گیا دیا  x  dxdt  dv   dt 
ہم تو ہے مطلب كا اس ہیں سكتے لگا حساب كا ایک ہے برابر بار مربع اور dxdt  dxdt  x 3 x  dv dt  dv dt 8 مكعب میٹر سینٹی  كو

ہے گیا دیا  
1ہے سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی آٹه ضرب مربع یہ تو  x 3 x  

ہے كیا كہ ہیں جانتے ہم اب تو رقبہ كا سطح كی رقبہ پاس ہمارے اور ہم اگر لہذا ہے فنكشن ایک كا   dxdt  x  dxdt  ہیں جانتے
ہم تو چه كو ہے مطلب كا اس ہیں سكتے كر شمار برابر كے مربع dadta  x  dadt dadx times dxdt  dadx 12 اور ہے برابر كے
بار x  dxdt 1سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی آٹه ضرب مربع ہے كیا حساب نے ہم ہے  x 3 x   

ہمیں اور ہے سكتا جا بنایا آسان كو اس تو x 12 334  ہے  بذریعہ  اور ہے ملتا كینسل  
كو  یہ تو كہ ہے لگانا حساب كیا ہمیں لہذا ہے جاتا كیا تقسیم سے سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی جب ہے كیا 32  ہے برابر كے  x  dadt  x 12  

32ہے برابر كے سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی میٹر سینٹی میٹر سینٹی  x 12  
8جب ہے رہا بڑه سے شرح كی سیكنڈ فی میٹر سینٹی مربع رقبہ كا سطح طرح اس ہے برابر كے سیكنڈ فی مربع میٹر سینٹی یہ تو  x 3 8  x 3 

ہے x eq   ual 12میٹر سینٹی  سے  
جو ہیں مقداریں مختلف دو پاس ہمارے كہ دیكها نے ہم میں مسئلے اس تو انحصار كا ایک ہر اور ہے منحصر پر   x  t حساب ہمیں پهر اور ہے پر

جائے دی شرح كی تبدیلی كی مقدار ایک ہمیں اگر پڑا لگانا  
ہے گیا بتایا ہمیں اور ہے مستطیل ایک پاس ہمارے گے كریں یہاں ہم جو مسئلہ تیسرا دوسرا ۔ ہیں سكتے لگا حساب كا شرح كی تبدیلی كی اس ہم تو  

لمبائی كی مستطیل ایک كہ چوڑائی اور  ہے رہی ہو كم سے منٹ فی میٹر سینٹی پانچ   x  y جب اب ہے رہی بڑه سے منٹ فی میٹر سینٹی چار
لمبائی اور ہے۔ میٹر سینٹی آٹه ہے میٹر سینٹی چه ساته كے اور كریں معلوم شرحیں كی تبدیلی كی فیرمیٹر كی   x  y  a  b كا مستطیل رقبہ كا

لمبائی كی اس كہ ہیں كہتے ہم اور ہے مستطیل ایک پاس ہمارے ہے گیا دیا كیا كہ ہیں دیكهتے آئیے رقبہ چوڑائی اور   x  y گیا دیا ہمیں اور ہے
ہے۔ كہ ہے گیا دیا یہ یہاں كہ كریں نوٹ چونكہ لہذا ہے رہی ہو كم منٹ فی میٹر سینٹی پانچ لمبائی كی  dx dt  x  x  dx dt ہے رہا ہو كم

ہے منفی  
اور ہے منٹ فی میٹر سینٹی پانچ مائنس یہ تو dydt  p اب ہے منٹ فی میٹر سینٹی چار یہ لہذا پر منٹ فی میٹر سینٹی چار  ہے۔ رہی بڑه چوڑائی

اور   a دیں كرنے نشاندہی كی رقبے كے مستطیل اور دائره بالترتیب كو
كہ ہے یہ وه ہے لگانا حساب جو ہمیں تو اور جب ہے كیا   dpdt  dadt  x ہے

تو اور جب اور ہے برابر كے میٹر سینٹی آٹه  ہے   dpdt  dadt  x  y ہے برابر كے میٹر سینٹی چه
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گنا دو فریم كہ ہیں جانتے كیا ہم تو جمع رقبہ اور ہے برابر كے چوڑائی جمع لمبائی گنا دو گنا x  y  x  y  dp dt كریں حساب ہم اگر لہذا ہے
گنا   ہے برابر جمع اور 2ہے گیا دیا  مائنس كو  dx dt  dy dt  dx dt 5  

جمع  مائنس گنا  یہ تو 25ہے منٹ فی میٹر سینٹی  ٹی ڈی بذریعہ  d 4  
اب منٹ فی میٹر سینٹی  لیے كے رقبہ ہے۔ رہا ہو كم دائره طرح اس ہے دیتا منٹ فی میٹر سینٹی  مائنس ہمیں یہ تو ہے برابر 22اوقات  a  x  y 

تو رقبہ كا یہاں اور یہ مطابق كے اصول كے مصنوعہ لہذا ہے مصنوعہ كی اوقات جمع dadt  x  y  dx dt  y  x  dy dt dx اوقات
ہے  مائنس یہ  مائنس ہے جمع جب ہے رہا ہو تبدیل رقبہ پر جس شرح وه لہذا ہے۔ اور  ہے برابر dt 55ہے برابر   y  dydt 4 x  x 8  y 

58465648 6 گنا  جمع  گنا  مائنس معذرت ہے ملتا  گنا  جمع  گنا  مائنس سے اس  
ہے بتیس جمع  مائنس یہ تو 30  

منٹ فی مربع میٹر سینٹی دو  ہے یہ تو  
ہے ٹهیک ہے رہا بڑه سے شرح كی منٹ فی میٹر سینٹی مربع دو رقبہ تو  

رہا بڑه رداس سے شرح كی جس ہے رہا جا فلایا كے كر پمپ میں سیكنڈ فی گیس میٹر سینٹی كیوبک  غباره كروی ایک كہ ہے یہ مسئلہ اگلا تو 900  
ہے میٹر سینٹی  رداس جب كریں معلوم ہے 15  

تین بائی چار حجم كا كره لہذا ہے كره ایک پاس ہمارے ہے كیا یہاں ہمارے تو جہاں ہے گیا دیا سے مكعب pi r  r  v اور ہے رداس كا كره ایک
ہے رہا بڑه حجم پر جس  ہے شرح وه ہے گیا دیا جو ہے حجم dv dt 900 كی كرنے معلوم یہ ہمیں اور ہے سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی  یہ  

ہے مطلب كا اس ہے رہا بڑه رداس سے شرح جس كہ ہے ضرورت dr dt 15 ہے میٹر سینٹی  رداس جب  
چونكہ تو تین بائی چار ٹی ڈی وی ڈی كیوب ہے برابر تین گنا v 4 پهر اور ہے برابر كے مربع  x 3 pi r  pi  r  drdt 
چار یہ تو مربع كہ ہے گیا بتایا ہمیں ہے برابر كے  pi r  drdt  v dv dt 900  dr dt 1 x 4 لہذا ہے سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی

اوقات مربع  ہے۔ برابر كے pi r  dv dt 1اس ہمیں پهر اور ہے برابر كے سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی  ضرب مربع جو  x 4 pi r 900  
جب ہے لگانا حساب كا   r 15 ہے میٹر سینٹی

جب تو ہے میٹر سینٹی r 15  dr dt 1 چار كو سو نو یہ اور سیكنڈ فی مكعب میٹر سینٹی  بار مربع میٹر سینٹی  ضرب ہے  x 4 pi 15900
بائی  رداس لہذا ہے برابر كے سیكنڈ فی میٹر سینٹی پائی بائی ایک یہ ہمیں لہذا ہے كرتا تقسیم میں سیكنڈ فی میٹر سینٹی پندره میں پندره سے پائی 1  

جب ہے رہا بڑه سیكنڈ فی میٹر سینٹی پائی   r 15 ہیں دیكهتے كو مسئلہ اور ایک آئیے آه میٹر سینٹی  ہے
دیوار سے شرح كی ای پی میٹر سینٹی دو حصہ نچلا كا سیڑهی اب ہے ٹیكتی ساته كے دیوار ایک جو ہے سیڑهی لمبی میٹر پانچ پاس ہمارے یہاں تو

ہے۔ رہا جا كهینچا ساته كے زمین دور سے   r  دوسرا
ہے ہوتا دور میٹر  سے دیوار پاؤں كا سیڑهی جب ہے ہوتی كم سے تیزی كتنی اونچائی كی اس پر دیوار كہ ہے یہ سوال تو 4  

ہے گئی دی سیڑهی لمبی میٹر پانچ ہمیں كہ ہیں كرتے كوشش كی سمجهنے كو مسئلے اس آئیے تو  
كہیں وقت اس ہم اور ہے گئی بتائی میٹر  لمبائی كی اس ہے سیڑهی ایک پاس ہمارے پر جس ہے زمین وه یہ اور  ہے۔ دیوار یہ كہ ہیں كہتے ہم تو 5

كہ گے اور ہے فاصلہ كا فٹ اس كے سیڑهی سے دیوار  x  y حصے نچلے اس كے سیڑهی ہے گیا دیا كیا ہے۔ اونچائی كی سیڑهی پر دیوار اب
ہے رہا جا كهینچا سے رفتار كی سیكنڈ فی میٹر سینٹی دو سے دیوار پاؤں كا سیڑهی میں  

یہ تو گیا دیا ہے جاتا كهینچا سے دیوار اسے كیونكہ ہے برابر كے سیكنڈ فی میٹر سینٹی   x  dx dt 2  x ساته كے وقت  ہے رہا بڑه
ہمیں اور ہے ساته كے نشان مثبت یہ تو جب ہے پڑتا لگانا حساب لیے كے كرنے تلاش  dydt  x 4 كو سیڑهی جب لہذا ہے ہوتا برابر كے میٹر

جائے كهینچا ساته كے دیوار  
یہ تو اور ہے رہا بڑه اب لیے اس ہے رہا ہو كم ہیں كرتے فائن كیسے ہم گا۔ نكلے منفی كہ ہے دیكهتا یہ اور   x  y  dydt  d  x  y كے

ہے تعلق كیا درمیان  
ہے مثلث زاویہ صحیح ایک مطابق كے تهیوریم پائتهاگورس یہاں ہمارے كیونكہ ہے پاس ہمارے تو جمع مربع   x  y ہونا برابر كے مربع پانچ مربع

ہیں كرتے فرق میں اس سے لحاظ كے وقت ہم اگر لہذا چاہئے  
دو ہم  ہیں۔ كرتے فرق ساته كے احترام تو xdxdt 2 كا اس اور ہے  مشتق لہذا ہے مستقل طرف كی ہاته دائیں ہیں كرتے حاصل جمع  ydydt 0

كہ ہے یہ مطلب مائنس ہے برابر كے  dydt  x  y  dxdt بار
اگر كہ ہیں سكتے دیكه سے مساوات اس آپ تو ہے رہا بڑه پهر اور ہے مثبت جب گا جائے جیت منفی اب  x  dxdt   dy dt  x 4 كے میٹر

جو ہے برابر yy 54 ہے برابر كے جڑ مربع كے مربع  مائنس مربع  ہے  
جب ہوگا میٹر  یہ تو جب لہذا ہے میٹر ہے میٹر ہے برابر كے مائنس تقسیم ہے میٹر گنا میٹر 3ہے  x 4  x 4  dydt  x 4  y 3  dx dt 

ہے گیا دیا سیكنڈ فی میٹر سینٹی  جسے 2  
ہے برابر كے سیكنڈ فی میٹر سینٹی تین ضرب آٹه مائنس یہ ہمیں تو  

ذره ایک ساته كے وكر ہمیں یہاں ہیں دیكهتے كو مسئلہ اور ایک آئیے ہے ٹهیک سیكنڈ فی میٹر سینٹی تین  ہے۔ رہی ہو كم سے شرح كی آٹه اونچائی تو
چه كہ ہے گئی دی یہ مساوات كی جس ہے گئی دی حركت كی ہے برابر   y  x ضرورت كی كرنے تلاش پوائنٹس پر وكر اس ہمیں دو پلس مكعب

پر جس ہے   y تلاش پوائنٹس ہمیں اور ہے گئی دی مساوات كی وكر ہمیں لہذا ہے تیز گنا آٹه سے كوآرڈینیٹ ایكس ہے۔ رہا ہو تبدیل كوآرڈینیٹ
كوما ایكس تاكہ ہے ضرورت كی كرنے كہ طرح اس كریں تلاش گنا آٹه چه سے مساوات اس لہذا ہے برابر كے  y  dydt  dxdt  y ہے برابر

چه كہ ہے یہ مطلب كا اس دو جمع مكعب تین ہے برابر بار مربع ہے مطلب كا جس  x  dydt  x  dxdt  dydt x  dxdtگنا دو ہے مربع
اس ہمیں اب كہ ہوگا كرنا تلاش طرح اس كو گنا اگر لئے كے اس ہے گنا   xy  dydt 8  dxdt  dydt 8  dxdt ہے

عنصر یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس تو ہے مطلب كا جس چاہئے ہونا برابر كے آٹه دو بہ مربع لہذا ہے سولہ مربع  x  x  x  چار مائنس یا جمع كو
ہمیں اب چاہئے ہونا جب ہوگا كرنا تلاش بهی كوآرڈینیٹ ہے برابر كے مكعب  ہے y  x 4 y  x cubed 4 كیا تقسیم سے  كو  p  lus 2 6

گیاره یعنی گیا كیا تقسیم سے چه چه سے چه كو دو جمع  جو گیا 64  
تو جب اور ہے گیاره اور گا ہو برابر كے  مائنس y  x 4 گا جائے كیا تقسیم سے  كو  جمع كیوبڈ  مائنس  y 426  

كیا تقسیم سے تین كو اكتیس مائنس یا.  ہے۔ برابر كے  مائنس یہ تو 626  
شرح یہ كی تبدیلی اب ہے ٹهیک ہے پوائنٹ اور ایک تین بائی اكتیس مائنس كوما فور مائنس اور ہے پوائنٹ ایک گیاره كوما چار ہیں پوائنٹس مطلوبہ تو  

ہے ہوتی استعمال بهی میں معاشیات  
كہ كریں فرض لیے اس اطلاق كا شرح كی تبدیلی میں معاشیات ہیں دیكهتے آئیے تو    x كی اكائیوں كی شے كرده تیار ذریعہ كے صنعت كسی

ہے تعداد  
تو اور ہے تعداد كی اكائیوں كرده تیار كی شے كسی كا  x  x  c x ہوگا پر اس انحصار كا اس لہذا ہے كرتا ظاہر كو لاگت كی پیداوار كی اكائیوں

كو كمپنی جو لاگت وه تعداد كی یونٹ جو ہے پڑتی كرنی خرچ پر بنانے یونٹ كا اور كا كے شے اس یہ ہے  x  x  c  x  r  x  كر بیچ یونٹس
جو اكائیاں  ہیں كرتے فروخت ایكس وه  اگر ہوگی حاصل رقم كتنی كو كمپنی كہ ہے مطلب كا اس ہے كرتا ظاہر كو آمدنی والی ہونے حاصل   x كا
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یونٹس پهر بار ایک انحصار كا اس لاگت مائنس ہے آمدنی منافع یقیناً  پهر اور ہے   r  xكچه یہاں اب ہے پر تعداد كی فروخت اور پیداوار كی
كہ ہے كہنا كا لاگت معمولی لہذا ہیں جاتی كی استعمال جو ہیں اصطلاحات ۔ ہے گئی كی تعریف كی اس سے حوالے كے  mc of x  x  x كی

یونٹ كہ جو ہیں لكهتے لاگت معمولی ہم جب كہ ہے یہ شرح كی تبدیلی كی یہ ہے ہوتا فنكشن ایک كا تعداد كی سے حوالے كے   c  x  x  cكے
كو اس ریونیو مارجنل طرح اسی ہے ہوتا برابر كے مشتق ۔ گا كرے ظاہر ذریعے كے سے لحاظ كے تعریف یہ   mr   x  x سے حوالے كے

ہے لگانا حساب كا آمدنی معمولی یا لاگت معمولی ہمیں كہ ہیں دیكهتے آپ اگر لہذا ہے مشتق كا محصول  
ہمیں تو كہ كریں فرض پر طور كے مثال لہذا ہے ضرورت كی لینے مشتق سے حوالے كے لاگت كل كی   x  x  c یونٹس ایكس كی شے كسی

روپیہ لیے كے بنانے كے سات صفر صفر پوائنٹ ہے جاتا دیا ذریعے كے تین صفر صفر پوائنٹ مائنس مكعب  x  c  x  x  x پندره جمع مربع
كہ ہے گیا دیا فارمولا یہ لیے اس ہزار چار جمع لاگت كی   pr   oducing x ہے كرنا كیا ہمیں اب ہے گیا دیا ذریعہ كے فارمولے اس یونٹ

ہیں ہوتے تیار یونٹس  جب 17  
كو فنكشن كے لاگت اس ہمیں كہ ہے كرنا اتنا صرف ہمیں لہذا ہے لگانا پتہ كا لاگت مارجنل ہمیں تو  x ضرورت كی كرنے حاصل سے حوالے كے

ہے۔ قیمت كی   x  dcdx لیں مشتق كا اس ہے برابر كے آپ جو ہے
تو تین كیوب ایک دو ہے صفر پوائنٹ یہ گا دے مربع مائنس مربع دو مشتق كا مربع چه صفر صفر پوائنٹ   x  x  x  x  x  x ہے پندره جمع

جب تو جب ہے ضرورت كی لگانے حساب كا لاگت مارجنل ہمیں ستره  ہے  x  x پوائنٹ مائنس مربع ستره ضرب ایک دو صفر پوائنٹ یہ ہے ستره
اور پندره  ہوگا جمع دو صفر ایک پوائنٹ سے اس ہے مائنس اٹهاسی دو ضرب ایک دو صفر پوائنٹ یہ اور ہے پندره جمع ستره ضرب چه صفر صفر  

ہیں كرتے حساب آپ اگر میں خیال میرے یہ  
جائے دیا ریونیو اگر طرح اسی ہے لاگت معمولی یہ كریں حاصل  تو 20.967  

مثال اگلی تو آمدنی كل والی ہونے حاصل سے فروخت كی یونٹس كے x  x  r 13 مارجنل  جمع جمع مربع ہے جاتی دی سے  x 26   x 15  
جب كریں تلاش ریونیو   x ہو برابر كے سات

ریونیو مارجنل ڈیفینیشن كہ ہیں جانتے آپ اگر پهر تو سے حوالے كے چهبیس یہ ہے مشتق كا  x  r  x  x جب لہذا ہے برابر كے چهبیس جمع
ہے سات  

كرنا زیاده سے زیاده كو منافع ہم كہ كریں فرض اب ہے برابر كے آٹه صفر دو كہ جو آٹه ضرب چهبیس ایک جمع سات ضرب چهبیس ہے برابر یہ تو
ہیں چاہتے  

كہ ہو معلوم ہمیں تاكہ چاہیے كرنا كیا ہمیں تو منافع كا آمدنی كی مائنس ہے لاگت كی   x  p x  r  C   x كرنے زیاده سے زیاده كو منافع اب
مشتق ہم اگر لیے اس لیے كے   p prime x لیں

یہ تو مائنس   r prime x  c prime x زیاده سے زیاده كو منافع لیے اس ہے لاگت مارجنل مائنس ریونیو مارجنل كہ جو ہے برابر كے
یونٹ لیے كے كرنے مشتق كہ چاہیے۔ ہونی طرح اس تعداد كی پرائم كہ جو ہے برابر كے صفر ریونیو مارجنل كی  x  p  x  x  x مارجنل كی

ہیں كرتے مساوی كو ریونیو مارجنل اور لاگت مارجنل ہم اگر لہذا چاہئے ہونی برابر كے لاگت  
ہمیں ہوئے كرتے مساوی كو لاگت مارجنل اور ریونیو مارجنل تو   x اس ہم لیے اس ہے ہوتا منافع زیاده سے زیاده لیے كے جس ہیں ملتی اقدار كی

شكریہ گے دیكهیں كیشنز ایپلی اور كچه كی مشتقات ہم میں لیكچر اگلے اور گے ركیں یہاں لیے كے لیكچر  
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