
  डेįरʬेिटʬ्जवरील पुढील ʩाƥानात आपले ˢागत आहे,
 ȑामुळे या ʩाƥानात आपण पįरमाणांǉा बदलाǉा दरािवषयी िशकणार आहोत,
 ȑामुळे या ʩाƥानात आपण पįरमाणांǉा बदलाǉा दराची गणना करǻासाठी डेįरʬेिटʬ्जचा वापर पाš.
  वेळ दशŊवतो आिण आिण हे दोन Ůमाण वेळेवर अवलंबून x yb t

आिण ही चे फंƕɌ आहेत ʉणून हे चे काही आहे आिण हे देखील वेळेचे फंƕन आहे आता  so x y t x t x y t 
समजा आपʞाला एक फंƕन ʉणून िदले आहे.

चे फंƕन ʉणून िदलेले आहेत आता  आिण ǉा बदलांǉा दराǉा बदलाचा दर ʉणजे वेळ ǉा संदभाŊत आिण   x y x y t x 
चे डेįरʬेिटʬ आिण आहेतy dxdt dydt 

 ȑामुळे पįरमाणाǉा बदलाǉा दराने आपला अथŊ ʩुȋɄ असा होतो  वेळेǉा संदभाŊत टी ʉणून जर ʉणजे ǉा बदलाचा dxdt x 
दर ǒात असेल तर ǉा बदलाचा दर  खालीलŮमाणे साखळी िनयम वापŝन काढता येईल ʉणून आपʞाला मािहत आहे की ydydt y
हे चे कायŊ ʉणून x 

चेन िनयमानुसार िदले आहे  असू शकते  वेळा ʉणून ʉणून जर हे चे फंƕन ǒात असेल dydt w dydx dxdt ritten y x 
तर आपण मोजू शकतो आिण हा ǉा बदलाचा दर आहे जो ǒात आहे असे गृहीत धरले जाते ʉणून ची गणनाdydx dxdt x dydt 
केली जाऊ शकते ʉणून आपण पिहली उदाहरणे काही उदाहरणे पाš.
 समजा वतुŊळाची िũǛा Ůित सेकंद तीन सŐटीमीटर या वेगाने वाढत  
आहे, तेʬा िũǛा 10 सŐटीमीटर असताना वतुŊळाǉा Ɨेũफळातील बदलाचा दर शोधा, तर येथे काय िदले आहे की वतुŊळाची िũǛा ही 
आहे.
 3 सŐटीमीटर Ůित सेकंदाने वाढत आहे आिण जेʬा िũǛा 10 सŐटीमीटर असते तेʬा आपʞाला वतुŊळाǉा Ɨेũफळाǉा बदलाचा दर 
शोधायचा आहे, तर येथे आपʞाकडे दोन पįरमाण काय आहेत एक िũǛा आहे दुसरे Ɨेũफळ आहे ʉणून आपʞाला वतुŊळाचे Ɨेũफळ 
मािहत आहे मला िलš Ȩा  हा वगाŊने िदलेला आहे जेथे ही वतुŊळाची िũǛा आहे आिण मग काय िदले आहे की िũǛा Ǜा a pi r r 
गतीने या मȯे वाढत आहे तो दर सेकंदाला 3 सŐटीमीटर इतका आहे आिण आपʞाला ʉणजे काय शोधायचे आहे.dr dt d 

जेʬा बरोबर दहा सŐटीमीटर असतो ʉणून आपʞाला मािहत आहे की  adt r 
ʩुȋɄ ǉा बरोबर गुणा हा चा वगŊ िदला जातो ʉणून दोन गुणा आहे dadt da dr drdta pi r dadr pi r drdt 

आिण Ůित सेकंद तीन सŐटीमीटर िदला आहे ʉणून हे दोन मȯे तीन सŐटीमीटर Ůित सेकंद आहे ʉणून जेʬा drdt pi r dadt r
10 सŐटीमीटर असतो तेʬा 2 मȯे 10 सŐटीमीटर गुणा 3 सŐटीमीटर Ůित सेकंद असतो जे 2 गुिणले 10 गुिणले 3 ʉणजे 60 pi pi 
सŐटीमीटर चौरस Ůित सेकंद देते
 ȑामुळे हे Ɨेũफळ िकती दराने िमळते Ɨेũफळ वाढत आहे 60 सŐटीमीटर चौरस Ůित सेकंदाने वाढत आहे जेʬा िũǛा 10 pi 
सŐटीमीटर आहे तेʬा आपण पुढील सम˟ा पाš या ʉणून येथे आपʞाला िदलेले आहे की एका घनाचे Ůमाण 
8 सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद या वेगाने वाढत आहे तर Ůʲ कसा आहे?  घनाǉा काठाची लांबी 12 सŐटीमीटर असते तेʬा पृʿभागाचे 
Ɨेũफळ जलद वाढते , ʉणून पुɎा पाš या काय िदले आहे आिण आपʞाला काय हवे आहे ʉणून ही घनाǉा काठाची लांबी असू Ȩा x 
ʬॉʞूम आहे Ɛूबचे ʬॉʞूम ʉणजे काठाची लांबी आिण पृʿभागाचे Ɨेũफळ हे मी हे िलिहतो की हे 6 पट चौरसv x x cubed x 
आहे कारण घनाचे सहा चेहरे आहेत Ůȑेक बाजू चा चौरस आहे ʉणून  आपʞाला घनाǉा काठाǉा लांबीǉा संदभाŊत आकारमान x 
आिण पृʿभागाचे Ɨेũफळ 
िदले आहे आिण नंतर िदलेला आहे तो दर Ǜा वेगाने खंड वाढत आहे
 ȑामुळे घन सŐटीमीटर Ůित सेकंद इतका आहे आिण आपʞाला दर शोधायचा आहे कोणȑा पृʿभागाचे Ɨेũफळ ʉणजे dv dt 8 

ʉणजे ʉणजे काय जेʬा सŐटीमीटरǉा बरोबरीचा असतो, जर तुʉी या सम˟ेत पािहले तर आमǉाकडे dadt dadt x 12 
ŮȑƗात तीन पįरमाण आहेत जे वेळेवर अवलंबून असतात एक ʉणजे दुसरा खंड ʉणजे घन आिण पृʿभागाचे Ɨेũफळ जे सहा x x 
आहे  चौरस आिण आʉाला िदलेला आहे आʉाला हवा आहे ʉणून जर तुʉी समान Ɛूबसाठी ही x dv dt da dt v x 
अिभʩƅी पािहली तर समान घन v x 

समान असेल गुणा हा साखळी िनयमानुसार आहे आिण चौरस पट आहे आता dv dt dv dx dx dt dv dx  dxdt 3 x 
आपʞाला िदला आहे  ʉणजे आपण काढू शकतो याचा अथŊ असा होतो की एक बाय 3 ˍेअर वेळा dv dt dxdt dxdt x dv 

आिण सŐटीमीटर Ɛूब आहे ʉणून हा 1 बाय 3 ˍेअर गुणा आठ सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद आहे ʉणून आता dt dv dt 8 x 
आपʞाला मािहत आहे काय आहे  आिण आमǉाकडे Ɨेũफळाचे Ɨेũफळ हे चे कायŊ आहे ʉणून जर आʉाला dxdt x dxdt 
मािहत असेल तर आʉी बरोबर सहा चौरस मोजू शकतो याचा अथŊ गुणा ǉा बरोबरीचा आहे dadta x dadt dadx dxdt 
आिण पट आहे आʉी गणना केली आहे 1 बाय 3 चौरस गुणा आठ सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद ʉणजे हे dadx 12 x dxdt x  
सोपे केले जाऊ शकते आिण आपʞाला रȞ होतो आिण 3 12 बाय 3 ʉणजे 4 ʉणजे 32 भािगले सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद ʉणजेx x 

ǉा बरोबरीचे असताना आपʞाला ʉणजे काय मोजावे x dadt 
लागेल  12 सŐटीमीटर 32 बाय 12 सŐटीमीटर सŐटीमीटर Ɛूब Ůित सेकंद बरोबर आहे ʉणून हे 8 बाय 3 सŐटीमीटर ˍेअर Ůित सेकंद 
इतके आहे ʉणून अशा Ůकारे पृʿभागाचे Ɨेũफळ 
8 बाय 3 चौरस सŐटीमीटर Ůित सेकंद या वेगाने वाढत आहे जेʬा सम असेल  ते 12 सŐटीमीटर, ʉणून या सम˟ेमȯे आपण x ual 
पािहले की आपʞाकडे वर अवलंबून दोन िभɄ Ůमाण आहेत आिण Ůȑेक वर अवलंबून आहे आिण नंतर आपʞाला गणना x t 
करावी लागेल जर आपʞाला एका पįरमाणाǉा बदलाचा दर िदला तर आपण ȑाǉा बदलाचा दर मोजू शकतो .
 दुसरी ितसरी सम˟ा जी आपण येथे करणार आहोत आपʞाकडे एक आयत आहे आिण आपʞाला िदले आहे की एका आयताची लांबी 
x 
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पाच सŐटीमीटर Ůित िमिनटाने कमी होत आहे आिण Ŝंदी आता चार सŐटीमीटर Ůित िमिनटाने वाढत आहे जेʬा लांबी आठ y x 
सŐटीमीटर आहे.
 आिण सह सहा सŐटीमीटर आहे पįरिमतीǉा बदलाचे दर शोधा आिण आयताचे Ɨेũफळ काय िदले आहे ते पाš या आपʞाकडे y b 
एक आयत आहे आिण ȑाची लांबी आिण Ŝंदी आहे असे ʉणू आिण आपʞाला िदले आहे लƗात ƽा की येथे ही x y dx dt x 
लांबी Ůित िमिनट पाच सŐटीमीटरने कमी होत 
आहे ʉणून कमी होत असʞाने ऋण आहे ʉणून हे उणे पाच सŐटीमीटर Ůित िमिनट आहे आिण Ŝंदी वाढत x dx dx dt dydt 
आहे  चार सŐटीमीटर Ůित िमिनटाने ʉणजे हे चार सŐटीमीटर Ůित िमिनट आहे आता आिण हे अनुŢमे पįरिमती आिण आयताचे p a 
Ɨेũफळ दशŊवू या, ʉणून आपʞाला आिण ʉणजे तेʬा आिण शोधǻासाठी तेʬा काय dpdt dadt x dpdt dadt x 
मोजायचे आहे  आठ सŐटीमीटर आिण सहा सŐटीमीटर बरोबर आहे ʉणून आपʞाला काय मािहत आहे की पįरिमती दोन पट y x 
अिधक दोन पट लांबी अिधक Ŝंदी आिण Ɨेũफळ पट आहे ʉणून जर आपण मोजले तर बरोबर होईल  2 वेळा y x y dp dt dx 

अिधक आिण हे उणे 5 िदले आहे ʉणून हे 2 पट उणे 5 अिधक बाय सŐटीमीटर Ůित िमिनट आहेdt dy dt dx dt d d 4 
 ȑामुळे हे आपʞाला उणे 2 सŐटीमीटर Ůित िमिनट देते
 ȑामुळे पįरिमती दराने कमी होत आहे.
 आता Ɨेũफळासाठी 2 सŐटीमीटर Ůित िमिनट हे गुिणले ǉा समान आहे ʉणून येथे Ɨेũ आिण चे गुणाकार आहे a x y dadt x y 
ʉणून उȋादन िनयमानुसार हे गुिणले अिधक पट आहे वजा 5 हे वजा 5 आहे  अिधक dx dt y x dy dt dx dt y dydt 

आहे4 x 
 ȑामुळे 

बरोबर 8 आिण बरोबर 6 असताना कोणता Ɨेũफळ बदलत आहे हे वजा 5 गुिणले 8 अिधक 4 गुिणले 6 देते Ɨमˢ वजा 5 गुिणले x y 
6 अिधक 4 गुिणले 8
 ȑामुळे हे उणे तीस अिधक बȅीस आहे.
  दोन सŐटीमीटर चौरस Ůित िमिनट
 ȑामुळे Ɨेũफळ दोन चौरस सŐटीमीटर Ůित िमिनट या वेगाने वाढत आहे ठीक आहे
 ȑामुळे पुढील सम˟ा ʉणजे गोलाकार फुगा फुगवला जात आहे 900 घन सŐटीमीटर गॅस Ůित सेकंदात पंप 
कŝन िũǛा कोणȑा दराने वाढत आहे ते शोधा जेʬा िũǛा 15 सŐटीमीटर असते तेʬा आपʞाकडे एक गोलाकार असतो
 ȑामुळे गोलाची माũा चार बाय तीन Ɛूबने िदली जाते जेथे ही गोलाची िũǛा असते आिण ही माũा िदली जाते तो दर pi r r v 
असतो  Ǜा Ůमाणात वाढत आहे तो 900 सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद आहे आिण िũǛा कोणȑा गतीने वाढत आहे याचा अथŊ dv dt 
शोधणे आवʴक आहे की िũǛा 15 सŐटीमीटर असताना ʉणजे बाय तीन घन आहे डीʬीडीटी चार बाय तीन dr dt v 4 pi r 

गुिणले तीन ˍेअर आिण नंतर ʉणजे हे चार ˍेअर ǉा बरोबरीचे आहे, आʉाला िदले आहे की pi r drdt pi r drdt v 
सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद आहे ʉणून बाय 4 बरोबर आहे  ˍेअर वेळा जे 1 बाय 4 dv dt 900 dr dt 1 pi r dv dt pi

ˍेअर वेळा 900 सŐटीमीटर Ɛूब Ůित सेकंद आहे आिण नंतर सŐटीमीटर असताना आपʞाला हे मोजावे लागेल, जेʬा r r 15 r 15
सŐटीमीटर असेल तेʬा बाय 4 गुणा 15 सŐटीमीटर ˍेअर वेळा असेल 900 सŐटीमीटर घन Ůित सेकंद आिण यामुळे dr dt 1 pi 
नऊशे भािगले चार ने पंधरा ते पंधरा सŐटीमीटर Ůित सेकंद िमळतातpi 
 ȑामुळे आपʞाला हे एक बाय पाय सŐटीमीटर Ůित सेकंद इतके िमळते ʉणून िũǛा Ůित सेकंद 1 बाय पाई सŐटीमीटरने वाढत आहे 
जेʬा असेल  सŐटीमीटर आह आपण आणखी एक सम˟ा पाš या, तर इथे आपʞाजवळ पाच मीटर लांबीची एक िशडी आहे जी r 15 
िभंतीला झुकलेली आहे आता िशडीचा तळ  दोन सŐटीमीटर पीई दराने िभंतीपासून दूर जिमनीवर ओढला जात आहे.

दुसरा तर Ůʲ असा आहे की जेʬा िशडीचा पाय िभंतीपासून 4 मीटर अंतरावर असतो तेʬा िभंतीवरील ितची उंची िकती वेगाने   r 
कमी होते, ʉणून ही सम˟ा समजून घेǻाचा Ůयȉ कŝया आʉाला पाच मीटर लांब एक िशडी िदली गेली आहे ʉणून आपण ʉणू या 
की ही िभंत आहे.
  आिण या जिमनीवर आमǉाकडे एक िशडी आहे, ही लांबी 5 मीटर आहे आिण आपण असे ʉणू या की या वेळी िभंतीपासून या x 
िशडीǉा पायाचे अंतर आहे आिण आता िभंतीवरील िशडीची उंची आहे या िशडीǉा तळाशी जे िदले आहे ते ʉणजे िशडीचा पाय y 
िभंतीपासून दोन सŐटीमीटर Ůित सेकंद या वेगाने खेचला जात आहे ʉणून हा िदलेला Ůित सेकंद 2 सŐटीमीटर इतका आहे x dx dt 
कारण तो िभंतीपासून दूर खेचला जात आहे वाढत आहे कालांतराने हे सकाराȏक िचɎासह आहे आिण बरोबर 4 मीटर असताना x x 

शोधǻासाठी आपʞाला गणना करावी लागेल ʉणून जेʬा िशडी िभंतीवर ओढली जाते तेʬा हा वाढत आहे आिण कमी dydt x y 
होत आहे
 ȑामुळे आता नकाराȏक होईल आʉी कसे िफन कŝ  हे पाš या आिण चा संबंध काय आहे ʉणून आपʞाकडे dydt d x y 
आहे कारण आपʞाकडे पायथागोरसǉा Ůमेयाने चौरस अिधक चौरस हा काटकोन िũकोण आहे आिण तो पाच चौरस इतकाच x y 
असला पािहजे 
ʉणून जर आपण वेळेǉा संदभाŊत फरक केला तर आदराने फरक केला तर करǻासाठी आपʞाला दोन अिधक 2 t xdxdt 

उजवीकडील बाजू İ̾थर आहे ʉणून ʩुȋɄ 0 आहे आिण याचा अथŊ असा होतो की वजा बाय गुणा ydydt dydt x x y dxdt 
आहे ʉणून आपण या समीकरणावŝन पाš शकता की जर वाढत असेल तर सकाराȏक असेल आिण नंतर  आताx dxdt dy dt 
नकाराȏक िजंकेल जेʬा मीटर असेल तेʬा ʉणजे 5 चौरस वजा 4 वगाŊǉा वगŊमूळाǉा बरोबरी ʉणजे मीटर असेल x 4 yy x 4 
तेʬा हे 3 मीटर असेल
 ȑामुळे मीटर असेल तेʬा वजा बरोबर असेल ला 4 मीटर भािगले मीटर गुिणले आहे जे 2 सŐटीमीटर x 4 dydt x y 3 dx dt 
Ůित सेकंद िदले जाते
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 ȑामुळे आपʞाला हे उणे आठ बाय तीन सŐटीमीटर Ůित सेकंद इतके िमळते
 ȑामुळे उंची 
आठ बाय या दराने कमी होत आहे  तीन सŐटीमीटर Ůित सेकंद ठीक आहे, येथे आणखी एक सम˟ा पाš या, आʉाला 
वŢ बाजूने एक कण हलवलेला आहे Ǜाचे समीकरण सहा हे घन अिधक दोन असे िदले आहे y x 
, Ǜावर समɋय बदलत आहे ȑा वŢवरील िबंदू शोधणे आवʴक आहे.y 
 

समɋयाǉा आठ पट वेगानेx 
 ȑामुळे आपʞाला वŢ समीकरण िदले जाते आिण ˢʙिवराम शोधǻासाठी आपʞाला िबंदू शोधणे आवʴक आहे x y 
जसे की ǉा आठ पट आहे ʉणून या समीकरणातून सहा ʉणजे घन अिधक दोन याचा अथŊ असा होतो की सहा dydt dxdt y x 

तीन चौरस गुणा आहे Ǜाचा अथŊ असा होतो की चौरस गुणा आहे आता आपʞाला हा dydt x dxdt dydt x dxdt xy 
शोधणे आवʴक आहे की पट आहे ȑासाठी जर पट असेल तर याचा अथŊ असा होतो की हा dydt 8 dxdt dydt 8 dxdt 
घटक  चौरस बाय दोन हे आठ बरोबर असणे आवʴक आहे Ǜाचा अथŊ चौरस सोळा आहे ʉणून ला अिधक िकंवा वजा चार x x x 
असणे आवʴक आहे आता आपʞाला समɋय देखील शोधणे आवʴक आहे जेʬा बरोबर y x 4 y x 4 y = x cubed =
4 घन ला 6 ने भागले ʉणजे 64 अिधक दोन भािगले सहा साठ सहा ने सहा ʉणजे अकरा ʉणजे अकरा आिण जेʬा p  lus 2 y 

उणे 4 असेल आिण असेल तेʬा वजा 4 घन अिधक 2 भािगले 6 हे उणे 62 असेल 6 ने.x y 
 िकंवा उणे एकतीस भािगले तीन ʉणजे आवʴक िबंदू चार ˢʙिवराम अकरा ʉणजे एक िबंदू आिण उणे चार ˢʙिवराम वजा 
एकतीस बाय तीन हा आणखी एक िबंदू आहे ठीक आहे आता हा बदलाचा दर अथŊशा˓ातही वापरला जातो
 ȑामुळे आपण पाš.
 
अथŊशा˓ातील बदलाǉा दराचा वापर ʉणून समजा हा  एखाȨा उȨोगाने उȋािदत केलेʞा वˑूǉा युिनट्सची संƥा आहे ʉणून x x
ही उȋािदत वˑूǉा एककांची संƥा आहे आिण चा एककांǉा उȋादनाची िकंमत दशŊिवतो ʉणून हे यावर अवलंबून असेल  x c x 

चा आिण ǉा या युिनटǉा उȋादनासाठी कंपनीला खचŊ करावा लागणारा खचŊ हा  ȑा वˑूǉा युिनट्सची िवŢी x c x r x x 
कŝन िमळणारा महसूल दशŊवतो ʉणजे कंपनीला िकती रſम िमळणार आहे.
 ते िवकतात  युिनट्स जी चा आहे आिण नंतर अथाŊतच नफा ʉणजे कमाई वजा िकंमत ही पुɎा उȋािदत आिण िवकʞा x x r x 
जाणा̴ या युिनट्सǉा संƥेवर अवलंबून आहे आता येथे काही संǒा वापरʞा जातात ʉणून िकरकोळ खचŊ ʉणून ची ही ʩाƥा x mc 
आहे ǉा संदभाŊत ǉा ǉा बदलाचा दर ʉणजे जेʬा आपण िकरकोळ िकंमत िलिहतो जी एकक ǉा संƥेचे कायŊ आहे हे x x c x 

ǉा संदभाŊत ǉा डेįरʬेिटʬǉा बरोबरीचे आहे x c 
ȑाचŮमाणे िकरकोळ महसूल हे Ȫारे दशŊवेल हे ʩाƥेनुसार ǉा संदभाŊत कमाईचे डेįरʬेिटʬ आहे ʉणून पुɎा जर तुʉाला mr x x 
िदसले की आपʞाला िकरकोळ खचŊ िकंवा िकरकोळ कमाईची गणना करायची आहे तर आपʞाला ǉा संदभाŊत डेįरʬेिटʬ घेणे x 
आवʴक आहे 
ʉणून उदाहरणाथŊ समजा ची एकूण िकंमत मȯे x c 
एखाȨा वˑूǉा युिनट्सǉा उȋादनासाठी Ŝपये ǉा Ȫारे िदले जातात िबंदू शूɊ शूɊ सात घन वजा िबंदू शूɊ शूɊ तीन x x c x x
चौरस अिधक पंधरा अिधक चार हजार ʉणून हे सूũ िदले आहे की साठी लागणारा खचŊ  युिनट या सूũाने िदले x pr oducing x 
आहे आता आपʞाला काय करायचे आहे 
जेʬा 17 युिनट्सचे उȋादन केले जाते तेʬा आपʞाला सीमांत िकंमत शोधायची आहे, ʉणून आपʞाला फƅ हे करायचे आहे की 
आपʞाला इतƐा सीमाȶǉा संदभाŊत या िकमतीǉा फंƕनचे ʩुȋɄ ƽावे लागेल x 

ची िकंमत आहे जी तुमǉा बरोबर आहे याचे ʩुȋɄ ƽा ʉणजे Ɛूब तीन चौरस देईल हा िबंदू शूɊ दोन एक चौरसx dcdx x x x 
ʩुȋɄ चौरस दोन िबंदू शूɊ शूɊ सहा अिधक पंधरा ʉणजे असेल तेʬा जेʬा सतरा असेल तेʬा आपʞाला िकरकोळ x x x x x 
िकंमत मोजावी लागेल हे िबंदू शूɊ दोन एक गुिणले सतरा चौरस वजा िबंदू शूɊ शूɊ सहा गुिणले सतरा अिधक पंधरा आहे आिण हे िबंदू 
शूɊ दोन एक गुिणले दोन ऐशंी नऊ वजा आहे यामुळे िबंदू एक शूɊ दोन अिधक िमळेल  पंधरा आिण मला असे वाटते की जर तुʉी 
गणना केली तर 20.
967 िमळवा ही िकरकोळ िकंमत आहे ȑाचŮमाणे जर महसूल िदला असेल तर पुढील उदाहरण युिनट्स िवकून िमळालेला एकूण x 
महसूल  ǉा 13 चौरस अिधक 26 आहे.x x 

अिधक 15 जेʬा सातǉा बरोबरीचे असते तेʬा सीमांत महसूल शोधा मग पुɎा जर तुʉाला मािहत असेल की सीमांत महसूल   x x 
ǉा संदभाŊत चे ʩुȋɄ आहे हे छवीस अिधक छɬीस इतके आहे ʉणून जेʬा सात आहे तेʬा हे समान आहे  ते छवीस x r x x 

गुिणले सात अिधक एक छɬीस गुिणले आठ जे दोन शूɊ आठ ǉा बरोबरीचे आहे आता समजा आपʞाला नफा वाढवायचा आहे तर 
आपण काय करावे ʉणजे आपʞाला मािहत आहे की चा नफा हा चा महसूल वजा ची िकंमत आहे  आता नफा x p x r c x 
वाढवǻासाठी ʉणून जर आपण ʩुȋɄ Ůाइम घेतले तर हे Ůाइम वजा Ůाइम ǉा बरोबरीचे आहे जे िकरकोळ p x r x c x 
कमाई वजा िकरकोळ खचŊ आहे
 ȑामुळे 
नफा वाढवǻासाठी ची संƥा अशी असावी ʩुȋɄ Ůाइम शूɊाǉा बरोबरीचे आहे ʉणजे ची िकरकोळ कमाई ǉा x p x x x 
िकरकोळ िकमतीǉा बरोबरीची असली पािहजे ʉणून जर आपण िकरकोळ खचŊ आिण िकरकोळ महसुलाचे समीकरण केले तर सीमांत 
महसूल आिण िकरकोळ खचाŊचे समीकरण कŝन आʉाला ची ʬॅʞूज िमळतात x 
Ǜासाठी नफा जाˑीत जाˑ आहे ʉणून आʉी या ʩाƥानासाठी येथे थांबू आिण पुढील लेƁरमȯे आʉी डेįरʬेिटʬ्जचे आणखी 
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काही अनुŮयोग पाš.
 धɊवाद 

Pru
tor
@
IIT
K




