
  ડેિરવેિટյઝ પરના આગલા લે՘ચરમાં આપનું չવાગત છે
 તેથી આ લે՘ચરમાં આપણે જթથાના ફેરફારના દર િવશે શીખીશું
 તેથી આ લે՘ચરમાં આપણે જթથાના ફેરફારના દરની ગણતરી કરવા માટે ડેિરવેિટյઝનો ઉપયોગ જોઈશું,
 તેથી અહી ંઆપણી પાસે જ ેછે તે છે .
 સમય સૂચવે છે અને સમયના  આધાર ે અને બે જթથાને દોx yb 
 તેથી અને એ નું કાયӪ છેx y t 
 તેથી એ નું અમુક છે અને પણ સમયનું કાયӪ છે હવે ધારો કે આપણે ધારો કે આપણે એક કાયӪ તરીકે આપવામા ંઆવે x t x y t 
છે  ના કાયӪ તરીકે આપવામાં આવે છે x y 
હવે અને ના ફેરફારોના દરના ફેરફારનો દર એ સમય ના સંદભӪમા ં અને ના ડેિરવેિટյસ અને છેx y t x y dxdt dydt 
 તેથી જթથાના ફેરફારના દર Հારા અમારો અથӪ յયըુપՂનો અથӪ થાય છે  સમય ટીના સંદભӪમાં
 તેથી જો એટલે કે ના ફેરફારનો દર ӽણીતો હોય તો ના ફેરફારનો દર  નીચે Ԑમાણે સાંકળના િનયમનો ઉપયોગ dxdt x ydydt 
કરીને ગણતરી કરી શકાય છે
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે એ ના કાયӪ તરીકે આપવામા ંઆવે છેy x 
 તેથી સાકંળના િનયમ Հારા ડબճયુ હોઈ શકે છે  વખત તરીકે dydt  dydx dxdt ritten 
તેથી જો એ ના કાયӪ તરીકે ӽણીતું હોય તો આપણે ની ગણતરી કરી શકીએ છીએ અને એ ના ફેરફારનો દર y x dydx dxdt x 
છે જ ેમાનવામાં આવે છે
 તેથી ની ગણતરી કરી શકાય છેdydt 
 તેથી ચાલો Ԑથમ ઉદાહરણો કેટલાક ઉદાહરણો જોઈએ.
  ધારો કે વતુӪળની િԋԧા  Ԑિત સેકլડ ԋણ સેિլટમીટરના દર ેવધી રહી છે  ըયાર ેિԋԧા 10 સેિլટમીટર હોય ըયાર ેવતુӪળના ԟેԋફળના 
ફેરફારનો દર શોધો તો અહી ંશું આપવામાં આյયું છે કે વતુӪળની િԋԧા આ છે 3 સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડના દર ેવધી રՑા છીએ અને 
ԧાર ેિԋԧા 10 સેિլટમીટર છે ըયાર ેઆપણે વતુӪળના ԟેԋફળના ફેરફારનો દર શોધવાનો છે તો અહી ંઆપણી પાસે બે જթથા શું છે 
એક િԋԧા છે બીજો િવչતાર છે
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે વતુӪળનું ԟેԋફળ મને લખવા દો  એ ચોરસ Հારા આપવામાં આવે છે ԧાં એ વતુӪળની a pi r r 
િԋԧા છે અને પછી શું આપવામાં આવે છે કે જ ેદર ેિԋԧા આ વધી રહી છે તે દર સેકլડ દીઠ 3 સેિլટમીટર છે અને આપણે dr dt 
જ ેશોધવાનું છે તે શું છે  ԧાર ે દસ સિેլટમીટર બરાબર હોય તો આપણે ӽણીએ છીએ કે એ յયըુપՂ ની d adt r dadt da 
બરાબર છે એ વગӪ તરીકે આપવામા ંઆવે છેdr times drdta pi r 
 તેથી બે ગુէռા છે અને એ ԋણ સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડ છેdadr pi r drdt drdt 
 તેથી આ બે મા ંԋણ સլેટીમીટર Ԑિત સેકլડ છેpi r 
 તેથી ԧાર ે સેլટીમીટર છે ըયાર ે2 માં 10 સેլટીમીટર ગુէռા 3 સլેટીમીટર Ԑિત સેકլડ જ ે2 ગէુռા 10 ગુէռા 3 છેdadt r 10 pi 
60 પાઈ સેլટીમીટર ચોરસ Ԑિત સેકլડ આપે છે
 તેથી આ દર આપે છે કે જ ેદર ેિવչતાર છે  િવչતાર વધી રՑો છે 60 પાઇ સેિլટમીટર ચોરસ Ԑિત સેકլડના દર ેવધી રՑો છે ԧાર ે
િԋԧા 10 સેિլટમીટર છે ըયાર ેચાલો હવે પછીની સમչયા જોઈએ તો અહી ંઆપણને એક Ԟુબનું Ԑમાણ 
8 સેિլટમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડના દર ેવધી રՑું છે તે આપવામા ંઆյયું છે તો ԐՇ એ છે કે કેવી રીતે 
ԧાર ેԞુબની ધારની લંબાઇ 12 સેિլટમીટર હોય ըયાર ેસપાટીનો િવչતાર ઝડપથી વધે છે,
 તેથી ચાલો ફરીથી જોઈએ કે શું આપવામાં આյયું છે અને આપણે શું 
જોઈએ છે,
 તેથી એ Ԟુબની ધારની લંબાઈ થવા દો વોճયુમ એ Ԟુબેડ છે Ԟુબનું વોճયુમ એ િકનારી Ԟુկડની લંબાઈ છે અને સપાટીનું x v x 
ԟેԋફળ હંુ આને લખું છંુ કે આ 6 ગէુռા ચોરસ બરાબર છે કારણ કે ઘનનાં છ ચહેરા છે દરકે બાજુ નો ચોરસ છેx x
 તેથી  આપણને Ԟુબની ધારની લંબાઇના સંદભӪમા ંવોճયુમ અને સપાટીનું 
ԟેԋફળ આપવામાં આવે છે અને પછી જ ેદર ેવોճયુમ વધી રՑું છે તે જ ેઆપવામાં આવે છે
 તેથી ઘન સլેટીમીટર Ԑિત સેકլડ બરાબર છે અને આપણે દર શોધવાનો છે  કયો સરફેસ એિરયા એટલે કે એટલે dv dt 8 dadt 

શું છે ԧાર ે બરાબર 12 સેિլટમીટર હોય તો જો તમે આ સમչયામા ંજુઓ તો આપણી પાસે વાչતવમા ંԋણ જթથાઓ છે જ ેdadt x 
સમય પર આધાિરત છે એક છે બીજંુ વોճયુમ જ ે Ԟુબ છે અને સપાટીનું ԟેԋફળ જ ેછ છે  ચોરસ અને અમને x x x dv dt 
આપવામાં આવે છે અમને જોઈએ છેda dt 
 તેથી જો તમે Ԟુબના બરાબર માટે આ અિભյયિԝ જુઓ છો કારણ કે બરાબર Ԟુબ બરાબર x v v x dv dt dv dx 
ગુէռા આ સાંકળના િનયમ Ԑમાણે છે અને ચોરસ વખત છે હવે આપણને આપવામાં આવે dx dt dv dx  3 x dxdt dv 
છે  જથેી આપણે ની ગણતરી કરી શકીએ આનો અથӪ થાય છે કે બરાબર એક બાય 3 ચોરસ વખત dt dxdt dxdt x dv dt 
અને સેિլટમીટર Ԟુબ આપવામાં આવે છેdv dt 8 
 તેથી આ 1 બાય 3 ચોરસ ગુէռા આઠ સેિլટમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડ છેx 
 તેથી હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે શું છે  અને અમારી પાસે સપાટીનું ԟેԋફળ એ નું કાયӪ છેdxdt x 
 તેથી જો આપણે ӽણીએ તો આપણે છ ચોરસ સમાન ની ગણતરી કરી શકીએ છીએ આનો અથӪ એ થાય છે કે dxdt x dadta 

ગુէռા બરાબર છે dadt dadx dxdt 
અને ગણા છે અમે ગણતરી કરી છે 1 બાય 3 ચોરસ ગુէռા આઠ સેિլટમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડdadx 12 x dxdt x  
 તેથી આને સરળ બનાવી શકાય અને આપણને રદ થાય છે અને 3 12 બાય 3 એ 4 થાય છેx 
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 તેથી આ 32 ભા՛યા સլેટીમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડ છેx 
 તેથી આપણે શું ગણતરી કરવી પડશે કે ԧાર ે બરાબર હોય ըયાર ે શું છે  12 સિેլટમીટર એ 32 બાય 12 સિેլટમીટર x dadt 
સેિլટમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડ બરાબર છે
 તેથી આ 8 બાય 3 સેિլટમીટર ચોરસ Ԑિત સેકլડ બરાબર છે
 તેથી સપાટીનું ԟેԋફળ 
8 બાય 3 ચોરસ સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડના દર ેવધી રՑું છે ԧાર ે બરાબર છે  થી 12 સેિլટમીટર છેx ual 
 તેથી આ સમչયામા ંઆપણે જોયંુ કે આપણી પાસે પર આધાર રાખીને બે અલગ અલગ જթથા છે અને દરકે પર આધાર રાખે છે x t 
અને પછી આપણે ગણતરી કરવાની હતી જો આપણને એક જթથાના ફેરફારનો દર આપવામાં આવે તો આપણે તેના ફેરફારના દરની 
ગણતરી કરી શકીએ .
 બીӾ ԋીӾ સમչયા જ ેઆપણે અહી ંકરીશું તે આપણી પાસે એક લંબચોરસ છે અને આપણને આપવામાં આյયું છે કે લંબચોરસની 
લંબાઈ x 
પાંચ સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટના દર ેઘટી રહી છે અને પહોળાઈ હવે ચાર સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટે વધી રહી છે ԧાર ે લંબાઈ y x 
આઠ સિેլટમીટર છે.
 અને સાથે છ સેિլટમીટર છે y 

પિરિમિતના ફેરફારના દરો અને લંબચોરસનું ԟેԋફળ, ચાલો જોઈએ કે શું આપવામાં આյયું છે આપણી પાસ ેએક લંબચોરસ છે a b 
અને ચાલો કહીએ કે તેની લંબાઈ છે અને પહોળાઈ છે અને આપણને આપવામાં આવે છે.x y 

નોધં કરો કે અહી ંતે આપવામાં આյયું છે કે લંબાઈ પાંચ સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટે ઘટી રહી છે dx dt x 
 તેથી ઘટી રՑો છે ઋણ છેx dx dt 
 તેથી આ માઈનસ પાંચ સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટ છે અને પહોળાઈ વધી રહી છે ચાર સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટ પરdydt 
 તેથી આ િમિનટ દીઠ ચાર સેિլટમીટર છે હવે અને ને અનુԃમે પિરિમિત અને લંબચોરસનું ԟેԋફળ દશાӪવવા દો,p a 
 તેથી આપણે જ ેગણતરી કરવી છે તે અને શું છે ԧાર ે છેdpdt dadt x 
 તેથી અને ԧાર ે છે ըયાર ેશોધવા માટે  આઠ સેિլટમીટર બરાબર છે અને બરાબર છ સેિլટમીટર છેdpdt dadt x y 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે પિરિમિત બે ગુէռા વԱા બે ગણી લંબાઈ વԱા પહોળાઈ અને ԟેԋફળ ગણંુ છેx y x y 
 તેથી જો આપણે ની ગણતરી કરીએ તો બરાબર છે  2 ગુէռા વԱા અને એ માઇનસ 5 dp dt dt dx dt dy dt dx dt 
આપવામાં આવે છે
 તેથી આ 2 ગէુռા માઇનસ 5 વԱા બાય તા 4 સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટ છેd 
 તેથી આ આપણને માઇનસ 2 સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટ આપે છે આમ પિરિમિત દર ેઘટી રહી છે.
 2 સેિլટમીટર Ԑિત િમિનટ હવે ԟેԋ માટે ગુէռા બરાબર છેa x y 
 તેથી અહીનંો િવչતાર અને નો ગુણાંક છેx y 
 તેથી ઉըપાદન િનયમ Ԑમાણે આ ગુէռા વԱા ગુէռા છે માઈનસ 5 આ ઓછા 5 છે  વԱા dx dt y x dy dt dx dt y 

છેdydt 4 x 
 તેથી ԧાર ે બરાબર 8 હોય અને બરાબર 6 હોય ըયાર ેજ ેદર ેԟેԋફળ બદલાય છે તે માઈનસ 5 ગુէռા 8 વԱા 4 ગુէռા 6 આપે x y 
છે માફ કરશો ઓછા 5 ગુէռા 6 વԱા 4 ગુէռા 8
 તેથી આ માઈનસ ԋીસ વԱા બԋીસ છે
 તેથી આ છે  બે સլેટીમીટર ચોરસ Ԑિત િમિનટ
 તેથી િવչતાર બે ચોરસ સլેટીમીટર Ԑિત િમિનટના દર ેવધી રՑો છે બરાબર
 તેથી આગળની સમչયા એ છે કે ગોળાકાર બલૂનને 
900 Ԟુિબક સլેટીમીટર ગેસ Ԑિત સેકլડમાં 
પձપ કરીને ફુલાવવામાં આવે છે.
 િԋԧા જ ેદર ેવધી રહી છે તે શોધો ԧાર ેિԋԧા 15 સેિլટમીટર છે તો આપણી પાસ ેઅહી ંજ ેછે તે આપણી પાસે એક ગોળા છે
 તેથી ગોળાની માԋા ચાર બાય ԋણ Ԟુબ Հારા આપવામાં આવે છે ԧાં એ ગોળાની િԋԧા છે અને એ વોճયુમ છે જ ેpi r r v 
આપવામાં આવે છે તે દર છે.
  જનેા પર વોճયુમ વધી રՑું છે આ 900 સેિլટમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડ છે અને આપણે શોધવાની જԁર છે કે િԋԧા જ ેદર ેdv dt 
વધી રહી છે તેનો અથӪ ԧાર ેિԋԧા 15 સેિլટમીટર છેdr dt 
 તેથી બરાબર 4 બાય ԋણ Ԟુબ છે ડીવીડીટી ચાર બાય ԋણ ગુէռા ԋણ ચોરસ અને પછી બરાબર છેv pi r pi r drdt 
 તેથી આ ચાર ચોરસ બરાબર છે અમને આપવામા ંઆյયું છે કે સેિլટમીટર ઘન Ԑિત સેકլડ છેpi r drdt v dv dt 900 
 તેથી બાય 4 બરાબર છે  ચોરસ વખત જ ે1 બાય 4 ચોરસ ગુէռા 900 સેિլટમીટર ઘન Ԑિત dr dt 1 pi r dv dt pi r 
સેકլડ બરાબર છે અને પછી આપણે આની ગણતરી કરવી પડશે ԧાર ે સેિլટમીટર છેr 15 
 તેથી ԧાર ે સેિլટમીટર છે બાય 4 ગુէռા 15 સેિլટમીટર ચોરસ વખત છે 900 સેિլટમીટર Ԟુબ Ԑિત સેકլડ r 15 dr dt 1 pi 
અને આ નવસોને ચાર પાઈ વડે ભા՛યા પંદરમાં પંદર સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડ આપે છે
 તેથી આપણને મળે છે કે આ એક બાય પાઈ સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડ છે
 તેથી િԋԧા 1 બાય પાઈ સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડે વધી રહી છે ԧાર ે છે  સլેટીમીટર આહ ચાલો આપણે બીӾ સમչયા r 15 
જોઈએ તો અહી ંઆપણી પાસે પાંચ મીટર લાંબી સીડી છે જ ેિદવાલ સાથે ઝૂકી રહી છે હવે સીડીનો તિળયે  બે સլેટીમીટર પીઈના દર ે
િદવાલથી દૂર જમીન સાથે ખӱચાઈ રՑો છે.
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બીજો  r 
 તેથી ԐՇ એ છે કે ԧાર ેિનસરણીનો પગ િદવાલથી 4 મીટર દૂર હોય ըયાર ેિદવાલ પર તેની ઊંચાઈ કેટલી ઝડપથી ઘટી રહી છે, તો 
ચાલો આ સમչયાને સમજવાનો Ԑયાસ 
કરીએ કે આપણને પાંચ મીટર લાંબી સીડી આપવામાં આવી છે તો ચાલો કહીએ કે આ િદવાલ છે.
  અને આ તે જમીન છે ԧાં આપણી પાસે એક િનસરણી છે આ લંબાઈ 5 મીટર આપવામાં આવી છે અને ચાલો આપણે કહીએ કે આ 
સમયે િદવાલથી સીડીના આ પગનું અંતર છે અને એ િદવાલ પરની સીડીની ઊંચાઈ છે  જ ેઆપવામાં આવે છે તે સીડીના આ x y 
તિળયે સીડીનો પગ િદવાલથી બે સેકլડ Ԑિત સેકլડની ઝડપે ખӱચાઈ રՑો છે
 તેથી આ આપેલ Ԑિત સેકլડ 2 સેિլટમીટર બરાબર છે કારણ કે તે િદવાલથી દૂર ખӱચાય છે વધી રՑું છે  સમય સાથેx dx dt x 
 તેથી આ સકારાԵક િચՏ સાથે છે અને આપણે શોધવા માટે ગણતરી કરવી પડશે dydt 
ԧાર ે બરાબર 4 મીટર છેx 
 તેથી ԧાર ેિનસરણી િદવાલ સાથ ેખӱચાય છે ըયાર ેઆ વધી રՑો છે અને ઘટશેx y 
 તેથી હવે નકારાԵક બહાર આવશે અમે કેવી રીતે િફન કરીએ છીએ આ ચાલો જોઈએ કે અને વ՞ચે શું સંબંધ છેdydt d x y 
 તેથી આપણી પાસ ેછે કારણ કે આપણી પાસે અહી ંપાયથાગોરસ Ԑમેય ચોરસ વԱા ચોરસનો કાટકોણ િԋકોણ છે તે પાંચ ચોરસx y 
સમાન હોવો જોઈએ 
તેથી જો આપણે સમયના સંદભӪમા ંઆને આદર સાથ ેતફાવત કરીએ તો માટે આપણને બે વԱા 2 જમણી બાજુt xdxdt ydydt 
અચળ છે
 તેથી յયըુપՂ 0 છે અને આ સૂચવે છે કે એ માઈનસ બાય ગુէռા બરાબર છેdydt x y dxdt 
 તેથી તમે આ સમીકરણ પરથી જોઈ શકો છો કે જો વધી રՑો હોય તો હકારાԵક છે અને પછી  હવે નકારાԵક x dxdt dy dt 
Ӿતશે ԧાર ે બરાબર 4 મીટર છે શું બરાબર 5 ચોરસ ઓછા 4 ચોરસના વગӪમૂળ છેx yy 
 તેથી આ 3 મીટર હશે ԧાર ે મીટર છેx 4 
 તેથી ԧાર ે મીટર છે ըયાર ે બરાબર માઈનસ છે એ 4 મીટર ભા՛યા એ 3 મીટર ગુէռા છે જ ેԐિત સેકլડx 4 dydt x y dx dt 
2 સેլટીમીટર આપવામા ંઆવે છે
 તેથી આપણને મળે છે કે આ માઈનસ આઠ બાય ԋણ સլેટીમીટર Ԑિત સેકլડ છે
 તેથી ઊંચાઈ આઠ બાયના દર ેઘટી રહી છે  ԋણ સેિլટમીટર Ԑિત સેકլડ બરાબર ચાલો બીӾ સમչયા જોઈએ અહી ંઆપણને 
વળાંક સાથે એક કણ ફર ેછે જનેું સમીકરણ છ એ Ԟુબ વԱા બે તરીકે આપવામાં આյયું છે, આપણે વળાંક પરના િબંદુઓ y x 
શોધવાની જԁર છે કે જનેા પર સકંલન બદલાઈ રՑું છે.y 
 

કોઓિડӪનેટ કરતા આઠ ગણંુ ઝડપીx 
 તેથી આપણને વળાંકનું સમીકરણ આપવામાં આવે છે અને આપણે પોઈլટ શોધવાની જԁર છે
 તેથી અճપિવરામ શોધવા માટે જમે કે આઠ ગણા બરાબર છેx y dydt dxdt 
 તેથી આ સમીકરણમાથંી છ બરાબર Ԟુબ વԱા બે છે આ સૂચવે છે કે છ બરાબર ԋણ ચોરસ વખત છે જ ેy x dydt x dxdt 
સૂચવે છે કે ચોરસ બાય છે હવે આપણે આ શોધવાની જԁર છે કે ગણો છે તેના માટે જો dydt x dxdt xy dydt 8 dxdt 

ગણો છે તો આ સૂચવે છે કે આ પિરબળ  ચોરસ બાય બે એ આઠ બરાબર હોવો જોઈએ જ ેસચૂવે છે કે dydt 8 dxdt x x 
ચોરસ સોળ છે
 તેથી વԱા અથવા ઓછા ચાર હોવા જોઈએ હવે આપણે સંકલન પણ શોધવાની જԁર છે ԧાર ે બરાબર 4 બરાબર x y x y x 
Ԟુબડ છે 4 ઘન ને 6 વડે ભા՛યા જ ે64 વԱા બે ભા՛યા છ સાઠ છ વડે છ એટલે કે અિગયાર એટલે અિગયાર છે અને p  lus 2 y 
ԧાર ે માઈનસ 4 ની બરાબર હશે અને થશે ըયાર ેમાઈનસ 4 ઘન વԱા 2 ને 6 વડે ભા՛યા તો આ ઓછા 62 બરાબર છે 6 Հારા.x y 
 અથવા ઓછા એકԋીસને ԋણ વડે ભા՛યા
 તેથી જԁરી િબંદુઓ છે ચાર અճપિવરામ અિગયાર એટલે એક િબંદુ અને બાદબાકી ચાર અճપિવરામ ઓછા એકԋીસ બાય ԋણ એ 
બીજો મુԹો છે ઠીક હવે આ ફેરફારનો દર અથӪશાՅમા ંપણ વપરાય છે તો ચાલો જોઈએ 
અથӪશાՅમા ંપિરવતӪન દરનો ઉપયોગ
 તેથી ધારો કે એ  અમુક ઉԾોગ Հારા ઉըપાિદત વչતુના એકમોની સ՚ંયા છેx 
 તેથી એ ઉըપાદન કરલે વչતુના એકમોની સ՚ંયા છે અને નું એ એકમોના ઉըપાદનની િકંમત સૂચવે છેx x c x 
 તેથી આ તેના પર િનભӪર રહેશે  એકમની સ՚ંયા જ ેકંપનીએ એકમના ઉըપાદન પર ખચӪવા પડે છે જ ે નું અને નું છે આ x x c x r 
વչતુના એકમોના વેચાણથી ԐાՃ આવક દશાӪવે છે જથેી તેનો અથӪ એ થાય કે કંપની કેટલી રકમ મેળવશે જો  તેઓ વેચે છે  x x 
એકમો કે જ ે નો છે અને પછી અલબԱ નફો આવક બાદ ખચӪ છે આ ફરીથી એકમો ઉըપાિદત અને વેચવામાં આવેલી સ՚ંયા x r x 
પર આધાર રાખે છે 
હવે અહી ંકેટલીક પિરભાષાઓ છે જનેો ઉપયોગ કરવામાં આવે છે
 તેથી સીમાતં ખચӪ કહો કે ની આને յયા՚યાિયત કરવામાં આવે છે x mc 

ના સંદભӪમા ં ના ના ફેરફારનો દર એટલે કે ԧાર ેઆપણે સીમાંત િકંમત લખીએ છીએ જ ેએકમ ની સ՚ંયાનું કાયӪ છે તે x x c x x 
ના સંદભӪમા ં ના յયըુપՂ સમાન છે તેવી જ રીતે સીમાંત આવક આ િમչટર Հારા દશાӪવશે આ յયા՚યા Հારા ના સંદભӪમા ંc x x 
આવકનું յયըુપՂ છે
 તેથી ફરીથી જો તમે જુઓ કે આપણે સીમાતં ખચӪ અથવા સીમાંત આવકની ગણતરી કરવી છે તો આપણે ના સંદભӪમા ંյયըુપՂ x 
લેવાની જԁર છે 
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તેથી ઉદાહરણ તરીકે ધારો કે ની કુલ િકંમત માં  આઇટમના એકમોના ઉըપાદન માટે ԁિપયા ના Հારા આપવામાં x c x x c 
આવે છે પોઈլટ શૂլય શլૂય સાત Ԟુબ ઓછા પોઈլટ શૂլય ԋણ ચોરસ વԱા પંદર વԱા ચાર હӽરx x x 
 તેથી આ સԋૂ આપવામાં આવે છે કે પીઆર માટે ખચӪ  ઓեયુિસંગ યુિનટ આ સૂԋ Հારા આપવામાં આյયું છે હવે આપણે શું x 
કરવાનું છે 
ԧાર ે17 એકમોનું ઉըપાદન થાય ըયાર ેઆપણે સીમાતં ખચӪ શોધવાનો છે
 તેથી આપણે ફԝ એટલું જ કરવાનું છે કે આપણે આ ખચӪ ફં՘શનનું ડેિરવેિટવ ના સંદભӪમા ંલેવું પડશે જથેી માિજӪનલ  ની િકંમત x x 

છે જ ેતમારા બરાબર છે આનું յયըુપՂ લોdcdx 
 તેથી Ԟુબ ԋણ ચોરસ આપશે આ પોઈլટ શૂլય બે એક ચોરસ ઓછા ચોરસનું յયըુપՂ બે પોઈլટ શૂլય શլૂય છ x x x x x x 
વԱા પંદર છે
 તેથી ԧાર ે છે  સԱર આપણે સીમાતં િકંમતની ગણતરી કરવાની જԁર છે ԧાર ે સԱર છે આ પોઈլટ શૂլય બે એક ગէુռા સԱર x x 
ચોરસ ઓછા પોઈլટ શૂլય શլૂય છ ગુէռા સԱર વԱા પંદર છે અને આ પોઈլટ શૂլય બે એક ગէુռા બે એશંી નવ ઓછા આ પોઈլટ 
એક શլૂય બે વԱા આપશે  પંદર અને આ મને લાગે છે કે જો તમે ગણતરી કરો તો 20.
967 મેળવો આ સીમાંત ખચӪ છે તેવી જ રીતે જો આવક આપવામાં આવે તો આગળનું ઉદાહરણ એકમોના વેચાણ Հારા મેળવેલી x 
કુલ આવક  ના Հારા આપવામાં આવે છે 13 ચોરસ વԱા 26  વԱા 15 સીમાંત આવક શોધો ԧાર ે સાતની બરાબર x r x x x 
હોય તો ફરીથી જો તમે ӽણો છો કે յયા՚યા સીમાતં આવક એ ના સંદભӪમા ં નું յયըુપՂ છે આ છյવીસ વԱા છવીસ બરાબર x r x 
છે
 તેથી ԧાર ે સાત છે ըયાર ેઆ બરાબર છે છյવીસ ગુէռા સાત વԱા એક છյવીસ ગુէռા આઠ જ ેબે શլૂય આઠ બરાબર છે હવે x 
ધારો કે આપણે નફો વધારવા માંગીએ છીએ તો આપણે શું કરવું જોઈએ જથેી આપણે ӽણીએ કે નો નફો એ ની આવક x p x r 
બાદ ની િકંમત છે  હવે નફો વધારવા માટેc x 
 તેથી જો આપણે յયըુપՂ Ԑાઇમ લઈએ તો તે Ԑાઇમ માઇનસ Ԑાઇમ બરાબર છે જ ેસીમાંત આવક બાદ સીમાતં p x r x c x 
ખચӪ છે
 તેથી 
નફો વધારવા માટે ની સ՚ંયા આટલી હોવી જોઈએ કે յયըુપՂ Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર છે જ ે ની સીમાતં આવક ની x p x x x 
સીમાંત ખચӪની બરાબર હોવી જોઈએ
 તેથી જો આપણે સીમાંત ખચӪ અને સીમાતં આવકની સમાનતા કરીએ તો સીમાંત આવક અને સીમાતં ખચӪની સમાનતા કરીને અમને 

ના મૂճયો મળે છે x 
જનેા માટે નફો મહԱમ છે
 તેથી અમે આ յયા՚યાન માટે અહી ંરોકાઈશું અને આગામી લે՘ચરમાં અમે ડેિરવેિટյઝની કેટલીક વધુ એિխલકેશનો જોઈશું આભાર 
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