
ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ, ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಀคൡ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๯๬౷ ಗತ, කโ ౽ಯბಗಳ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  
ಗคಷ౤  ಅಂಶಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ഺ෬ඨ ನย౵  x

හౘඨ ನ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෴โൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෮ದฤ චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ನ ಯ So point c x f 
ಎෆ ಅඝ౬  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ෈ಂൿ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಧකತ౱ ಕ ಃಲโ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಯ ನ h c f x f
ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ ඛಂದ ೯൤ಡ ಅൿ ಆಜං ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽฆವ x c h c h f c 
ಃಲโ ಸಣ౧  ๬ಕ๠ౣ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ ನ ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಅಂ൤෻ ಅඝ౬  ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿ ಎಂൿx f c c 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಧකತ౱ ಕ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಯ ಎಂ්ൿ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ ನย౵  ನ ನ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං h c f c x f h
to c plus h
इसिलए ಉർಹರൕಡ කโ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಈ 
ງತದย౵  ඣೕലದฉ ಈ කฤౙ  ಅಂಶಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ಈ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಎಂൿ c one c two c 3 c 4 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ನย౵  කඝ ಈ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  කඝ ಈ ౽ಯბವඝ౬  c 1 c 
1 ඛ෦ಷൽಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඛಬბಂඌ๭ದฉ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ඦತರ ರ ಈ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಗคಷ౤  s h c 1 h c 1 f 
෰ಲ౲ ฿ಜං, ಇൿ ಎม౵  ಛಜ ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ง, ಉർಹರൕಡ ಈ ງತದย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ x c 3 
අಡ౥ ർಜං
इसिलए ಇൿ ๭ ಒನ౬  ෈ಂൿโ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ෈ಂൿ฿ಜං, කโ ๭ 2 ನย౵  ๭ 2 ಅඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, කඝ ๭ 2 
ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ๬ಕ๠ౣ  ಸಣ౧  ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ , ๭ 2 ನ ಈ ಎෆ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค
इसिलए ๭ 2 ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿಗಳย౵  ๭ 1 ಮൡ౨  ๭ 2 ನย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ ಎಂൿ 
ඛೕโ ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ 1 ಅඝ౬  ๭ 2 ನย౵  0 ಎෆ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๭ 3 
ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ 0 ಆಜං ಮ൧౨ ෫౱  කඝ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಆಗ c 3 h 2 c 3 h 
౽ಯბโ ಈ ງತದย౵  ನย౵  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ංc3 
इसिलए ಈ ಮ൤౨  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  c3 c 4 
෈ಂൿ฿ಜං ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ ງತದย౵  ๭ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿ฿ಜದ౪ ฉ ಎෆ 
ಅเූಜ౲  ๭ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  කโ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ 
ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ 
ಮൡ౨  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 0 ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇದඝ౬  ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  
ಪคೕಃ౹  ಎಂൿ ಕฉ෷โದคಂದ ಇದඝ౬  ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല
इसिलए ಆಜರย ಒಂൿ හౘඨ ಅඝ౬  ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ඦತರ ද౳ ೖෳ ೉ກ౬ ಯඝ౬  fx i f x 
ಧකತ౱ ಕൽಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಬದม෵๭ದฉ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല , කโ ಈ ๭ ಅಡ౥ มಜ 
ಚย๯฿ಗ ಒಂൿ ද౳ ೖෳ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ f c 
1 ನ ಬಲಃౙ  ಚย๯฿ಗ ౽ಯბโ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං
इसिलए ಅเූಜ౲ โ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං,f 
इसिलए ಇൿ ๸಄ತವඝ౬  ಧකತ౱ ಕൽಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಬದม෵๯ತ౨ ං ඦತರ කโ ಅಡ౥ มಜ ಚย๯฿ಗ ೉ກ౬ ಯඝ౬c 
ಧකತ౱ ಕൽಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ඦತರ ಎಂ්ൿ ಸ౩ ัೕಯ ෈ಂൿ฿ಜං ಅඃ คೕൟ ද౳ ೖෳ c maxima f x
කโ ಅಡ౥ มಜ ಚย๯฿ಗ ಋ൏ತ౱ ಕൽಂದ ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ c c 
෈ಂൿ฿ಜൿ౪ , ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಎෆ ಅเූಜ౲ ದย౵  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎಂൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎෆ ಅเූಜ౲ ൽಂದ f 
ಅเූಜ౲  0 ಜಂತ ກ೉౞ ನർಜฆತ౨ ං ಈ ງತದย౵  ಸค๭ t c two
इसिलए ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅಡ౥ มಜ ಚย๯฿ಗ ද౳ ೖෳ ಬದมವൕಯ ೉ກ౬ ಯඝ౬c f x 
ಬದม෵ಸൽದ౪ ฉ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿವಲ౵c 
इसिलए ಇൿ ನಮಡ ಸ౩ ัೕಯ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ෦ඛ෥ ಮൡ౨  ෥౲ ౾౺ ෥
इसिलए ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಮൡ౨  สೕಕฯ ෥౲ ౾౺ ෥ದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಅൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರx x 
කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბคಸฤ කโ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಆ ಅಂಕಗำ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  
ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿಗะಜๅ ಅಥ฿ කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ෬ว ౲ಁ ෕ ಡ r x 
ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣfx 
इसिलए කโ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ෩ฆ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංf x x 
इसिलए ನಮಡ ๭ಞโൿ ද౳ ೖෳ ಆಜං ෩ฆ ೓ಕಃౙ  ಸಮ ๼ೕಡ ಅเූಜ౲  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  f x x f x x 
๵ච౬ ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಅൿ ๒ನ౲  ෥ತ౳  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ฿ಜං ಈಗ කโ 0 ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ದ 
෈ಂൿ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ . ಎෆ ಅเූಜ౲  ෩ฆ ೓ಕಃౙ  x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ౽ಯბโ ಎม౵  ಡ౳ ೕഡ ಗัಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಜಂತ x er
इसिलए කโ ಈ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿเකದ౲ ಂತ ඣೕലದฉ 0 ಅเූಜ౲ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎෆ ಅเූಜ౲ โ කโ f 
ಇದคಂದ ಚย๯฿ಗ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಅเූಜ౲  ೉ກ౬ ෷ ಬದมಞโൽಲ౵  ಅเූಜ౲  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵  කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜf f x 
ಚย๯฿ಗ ಇದರಥბ ౽ಯბโ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ౽ಯბโ ಇย౵ ෸ ກೋ౞ ൟ౨ ං
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಈ ෈ಂൿโ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ෈ಂൿವಲ౵  ಎಂൿ කโ x 0 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅಂತಹ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇൿ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ ಆದฉ ಒಂൿ ෈ಂൿವಲ౵  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ 
෦ඛ෥ವඝ౬  ಇච౮ ౵ ౘඨ ඩ෵ಂഡ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ,
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಇච౮ ౵ ౘඨ ඩ෵ಂഡ ಅಥ฿ ಇච౮ ౵ ౘඨ ඩ෵ಂഡ,x 
इसिलए කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಎෆಎಋ౺  ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ല෽ೕಣ . ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ෩ฆx 
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इसिलए කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಇൿ ෩ฆ ಚದರ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ෩ฆ ෇ค x x x
ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಥ฿ ෩ฆ ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ංx x 
इसिलए ෮ದฤ කโ ನ ๵ච౬ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಅเූಜ౲  f x
इसिलए ಅเූಜ౲  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ f x x x 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ද౳ ೖෳ ನ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅf x 
इसिलए කโ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಕಗಳඝ౬  ෭ನ๺ 1 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ಈ x 

ද౳ ೖෳ ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಎෆ ಅเූಜ౲  f xx x 1 x
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅเූಜ౲  x x f x x 
ಚದರ ෭ನ๺ 1 ෇ค 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං. කโ ෭ನ๺ 1 ಅಡ౥ มಜ ಚย๯฿ಗ ಅದඝ౬  ಧකತ౱ ಕൽಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ 
ಬದม෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෈ಂൿเකದ౲ ಂತ ಚย๯฿ಗ ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕൽಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಬದมಞತ౨ ං ಒಂൿ x 
෈ಂൿเಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๼ೕಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ 2 ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 6 ಚದರ ೯൤ಡ 6 x x x 
ಪ౵ ๺ ಐൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಇย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಅเූಜ౲  ಆฆ ಚದರ ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ x g g x x x 
ಪ౵ ๺ ಆฆ ಎಂൿ ಉഴ๼ല෽ೕಣ, ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ඣೕഴವ ಆฆ ෇ค ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಪ౵ ๺ 1 6 ෇คx x 

෭ನ๺ 1 ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 
इसिलए ಇย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಈಕ౷ ฯ ഖ 1 ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ฿ಜං ಆದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 1 ಃౙ  ಅಡ౥ มಜ x x 
ಚย๯฿ಗ ද౳ ೖෳ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ .g x 
इसिलए ಇย౵  1 ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ฿ಜං ಅเූಜ౲ โ 1 ರ ಎಡಃౙ  ಮൡ౨  1 ರ ಬಲಃౙ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං .g 
इसिलए ౽ಯბโ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಅൿ ກೋ౞ ൟ౨ ං
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ 1 ಛ౳ ಂ ಡ เಭ౾౨ ಯ ෈ಂൿ฿ಜං, ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥x x 
ಅಲ౵
इसिलए ನ ಈ ౽ಯბಃౙ  ಇಲ౵  ෴โඃ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ඛ෦ಷವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  , කโ ಈ x g x 
෥๼ൟಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ನ ಈ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಸಹ ๲ึಯಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඦತರ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈಗ x g 
කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ
इसिलए කโ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಈ හౘඨ ಅඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ඣೕഺೕಣ. ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค x f 
ಅเූಜ౲  ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx x 
इसिलए ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං,x 
इसिलए කโ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಬಳಸಬ๾ർಜൿ౪ , ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ෈ಂൿ฿ಜං x 
ಏಃಂದฉ ද౳ ೖෳ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಬದมಞತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕൽಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜf x 
इसिलए ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ಅಂಶ฿ಜං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ๸ದಭბದย౵  ౽ಯბโ ඛಮಡ ൟัൽฆತ౨ ං ಇದರ ಛ౳ ෆ ಈ 
ඩ౲ ฃැೕม ಮൡ౨  ౽ಯბโ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ದย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ງತโ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, කโ ಈಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕലದฉ ೦ಗൟಕ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿ฿ಜං ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬
इसिलए ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನಮಡ ಇඣ౬ ಂൿ හౘඨ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ x x x x 
ಚದರ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳฤ ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ෥౲ ౾౺ ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං, ಇൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ x 0 x 

ಮൡ౨  කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ෭ನ๺ ೓ಕದ ಆಜං ಇย౵  ಡ fx gx x x x g x 0 
ಸ෥ನ฿ಜං ಮ൤౨  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ฿ಜං ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ฿ಜං
इसिलए ಈ ಎರവ ಎෆ ಅเූಜ౲  0 0 ಛ౳ ಂ ಅเූಜ౲  0 ಆಜං. කโ ඣೕഺೕಣ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬  ನ ൽ౷  ಅเූಜ౲  x 
෴โൿ ಇൿ 2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ನ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ෭ನ๺ 2 ಡ x g 
ಸಮකಜฆತ౨ ං.
इसिलए කโ ඣೕഴโൿ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ౽ಯბದ ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ 
෈ಂൿ ಮൡ౨  ನ ಡ ಇൿ ๒ನ౲ ದย౵  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಇย౵  ಉತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x g 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಸ౩ ัೕಯ ෥౲ ౾౺ ෥ದ ඩ෵ಂഡ ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ, ౽ಯბโ ಒಂൿ ງತದย౵  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  
ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಎಂ්ದඝ౬  ಪคೕ౾౹ ಸฤ කโ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ඃ,
इसिलए කโ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ನ ಒಂൿ ಪ౳ ෬ಯඈ൤ ಬฉ෽ೕಣ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎರഴ ෇ค ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ವ ౽ಯბโ ನย౵ ನ ಎෆx f c 
ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච
इसिलए කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಸ౩ ัೕಯ c x c 
෦ඛ෥ದ ෈ಂൿๆ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ෮ದಲචಯൿ ಎರಡචಯ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ๭ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ๭ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ 
෈ಂൿ฿ಜං ಇದඝ౬  කโ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ದย౵  x fx 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಎರಡචಯ เಷಯๅಂದฉ, ನย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎರಡඡ c 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ, ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ನย౵ ನ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 0 ಡ c c 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ෩ರචಯൿ ඦತರ ಪคೕಃ౹ ෷ เಫಲತำ౶ ತ౨ ං ಅಂದฉ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ๆึ කโ ಏನඞ౬  f c 
ൟೕ෥ბඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ๵ච౬ ಡ ಸಮ
इसिलए කโ ಎෆ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ෮ದಲචಯൿ ෩ರඡ ಷರൡ౨  ಅඝ౬  ಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ಡ ෭ನ๺ ಡ fx x gx x 
කฤౙ  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ඦತರ ද౳ ೖෳ 0 0 ಅเූಜ౲  0 ಸಹ 0 ಆಜං, 0 ನย౵  0 ๲ಃಂി โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಯ ಎರಡඡ f g g 
โ౲ ತ౭ ನ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ๒ನ౲  ಮൡ౨  කโ ඡರ฿ಜ ඣೕലದฉ , කโ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ෵ಂದ ಅಥ฿ ඡರ 
ಅವสೕಕನದ ෩ಲಕ ಎෆಎಋ౺  0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ನ x x 
ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ವඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
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इसिलए කโ ඣೕഴโൿ ಎರಡචಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ඛ൏ბಯಕ ງತದย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಸ౩ ัೕಯ 
෦ඛ෥ ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ฿ಜರಬ๾ൿ ಅൿ ಆಜರಬ๾ൿ කโ ನ ಅඝ౬  ಘನಃౙ  ಸ෥ನๅಂൿ x x x 
ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಆಜರಬ๾ൿ ಆಗ කโ ಅเූಜ౲  ෩ฆ ಚದರ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆฆ h x x h x x 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜං
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ද౳ ೖෳ 0 0 ಡಬฯ ಅเූಜ౲  0 ಸಹ 0 ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ 0 h h x 
ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ඛ෦ಷವಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං
इसिलए ಎರಡචಯದඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ ඛ൏ბಯಕ ງತದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಏನඞ౬  ൟೕ෥ბඛಸฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵
इसिलए ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ ๭ ඦತರ කโ ಎม౵  f 
๸ಭವඛೕಯ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅಂತಹ ๸ದಭბದย౵  කโ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ಯඝ౬  ಬಳಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ಯ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ
इसिलए ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣโ ද౳ ೖෳ ๭ 0 ಮൡ౨  ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಎಂ්ൿ 0 ౾ౙ ಂತ f c 
ಕല෫෴ಜං. ಈ ๸ದಭბದย౵  ๭ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ಇದ౽ౙ ಜ කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇದච౬ ೕ කโ ಃಲโ ಧකತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ನ h c f 
ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ෭ನ๺ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ๳คದ ಎม౵  ಛಜ ನ ಡ ಈಗ ಈ ෥๼ൟಯඝ౬  c h c h x x f 
ඣೕഺೕಣ ಡಬฯ ಅเූಜ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ංf c f c 
इसिलए ಉತ౭ ನ౬ ದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ කโ ຄಂൽฆವൿ౪  ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಇದඝ౬  ෦ൟ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎರಡඡ f c 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං
इसिलए ಇൿ ද౳ ೖෳ ෭ನ๺ ද౳ ೖෳ ನ ෦ൟ෴ಜං ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ f x f c x c x c 
ಈಗ ನย౵  ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬ ದ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ ๒ನ౲  ಆದฉ කโ c 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ
इसिलए ෦ൟ ಎෆ ಅเූಜ౲  ඛಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞโൿ ಇൿ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx x x c 
ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ๭ ಋ൏ತ౱ ಕ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ౘ෦๭ කโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ฆವ ෮ದಲ 
ಪ౳ ಕರಣโ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಧකತ౱ ಕ฿ಜංc 
इसिलए ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ඦತರ කโ ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿ ಎಂൿ 
൧ೕคಸฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ෈ಂൿವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಈ ෦ൟ෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං
इसिलए ෦ൟ෴ಜದ౪ ฉ ಇದರ ಅಥბๆඝ ඩ๭ഔํ ಆಜದ౪ ฉ ಅಂದฉ කඝ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ನಮ౱ ย౵  ಇൿ ඩ෵ಂഡ x 
๭ ಮൡ౨  ನಮ౱ ย౵  ಃಲโ ๭ ෭ನ๺ ກೖ ๭ ಪ౵ ๺ ಎೖ ಇದ౪ ฉ ಇದರಥბ ಅಂದฉ ಎೖ ಅඝ౬  ๬ಕ๠ౣ  ೉ಕౙ ർಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ 
ಇದರ ෰ಲ౲ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ
इसिलए ಇൿ ಅย౵  ๰೉๯ತ౨ ං ಧකತ౱ ಕ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ಈ හౘඨ ನ ෦ൟ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಈ හౘඨ ද౳ ೖෳ h f 

ඛಂದ ෭ನ๺ ಡ ಇൿ ಎม౵  ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ෭ನ๺ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ವฉಡ ಅಂದฉ ಇದರ x x c x c h c h 
ಅಥბๆචಂದฉ කโ ඣೕലದฉ ಆಜದ౪ ฉ ಜಂತ අಡ౥ ൿ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಜಂತ ಕല෫ ඦತರ ಈ ೞದโ ෭ನ๺ x c c h c x 
෭ನ๺ ಆಜං c pos itive
इसिलए ද౳ ೖෳ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಡ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ๳คದ౪ ฉ ඛಂದ f x x c c c h x c c plus h
ಡ ๳คದ౪ ฉ ද౳ ೖෳ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ೞದโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ f x x c 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ඛಂದ ನย౵ ದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅඝඩತโ c h c x c 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಃಂൿ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಆಗ ද౳ ೖෳ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀf x 
इसिलए කโ ඣೕഴโൿ ද౳ ೖෳ ನ ೉ກ౬  ಅเූಜ౲ โ ಜಂತ ಕല෫ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಜಂತ f x f c c 
ກ೉౞ ನದಃౙ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ౽ಯბโ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಅಂದฉ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ c 
ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං
इसिलए ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣโ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ 0 x 
ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๭ ನย౵  ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๭ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ෈ಂൿವඝ౬  ಇඃ x 
คೕൟಯย౵  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ຄಂൽฆโൿ කโ ಈ ෦ൟ෷ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ๭ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ූเಸมಜං ඦತರ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ඛಂದ ಡ ๳คದ ಡ ද౳ ೖෳ c c x hf x 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ನย౵  ෭ನ๺ ඛಂದ ಅเූಜ౲  ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ಅเූಜ౲  c x h cf x f 
೉ກ౬ ෷ ಧකತ౱ ಕൽಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ කโ ಅಡ౥ มಜ ಚย๯฿ಗ ಬದม෵๯ತ౨ ං. โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ෷ ಸ౩ ัೕಯ c 
෥౲ ౾౺ ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜರ෎ಀ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಬಳಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಮൡ౨  x 
ನ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಂಕಗಳඝ౬  3 ඛಂದ 4 ಪ౵ ๺ 4 ಘನ ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴx x x 
इसिलए කโ ෮ದฤ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಹච౬ ರഴ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಮൡ౨  ಡಬฯ x x x x f 
ಅเූಜ౲  ෩ವ൞౨ ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ෭ನ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಈಗ ෮ದฤ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  x x x x 
๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ಪคಹคಸ෎౽ದ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶಗಳඝ౬  කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ x 
ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ಹච౬ ರഴ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 2 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 12 ෇ค ෭ನ๺ x x x x x x 
ಒಂൿ ෇ค ೯൤ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಡx 
इसिलए ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಅಥ฿ ಒಂൿ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇโಗำ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗะಜๅ ಈಗ x 
කโ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇ ಪคೕಃ౹
इसिलए කโ ಈ ງತದย౵  ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए ಈಗ 0 ನย౵  ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  කඝ ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜ ๻౾ದฉ ನ ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲  ಏචಂൿ x x 
ಬฉ෽ೕಣ ಇൿ ෩ವ൞౨ ฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൡ౨  කฤౙ  ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൡ౨  කฤౙx x 
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इसिलए ๵ච౬ ಯ ൽ౷  ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ 24 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, 
ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜൿ౪  ඛ൏ბಯಕ ງತದย౵  ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ x 0 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಸ౩ ัೕಯ ෥౲ ౾౺ ෥ ಮൡ౨  ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲  ಇತರ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಕಗำ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2
इसिलए 1 ನย౵  ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ โ 36 ೯൤ಡ 24 ෭ನ๺ 24 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ 36 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 0 ಜಂತ 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ โ ෭ನ๺ 2 ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇย౵  කโ 12 ಅඝ౬  ಅಪವൟბಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ 3 ෇ค ෭ನ๺ 2 ๲ౙ ౷ ೕിბ ೯൤ಡ 2 ෇ค ෭ನ๺ 2 
෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ 12 ෇ค 3 ෇ค 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 12 ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ 2 ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಅඝ౬  ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 2 ಎಂ්ൿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜංx 
इसिलए ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸ౩ ัೕಯ ඛ෦ಷದ x x x 1 
෈ಂൿಗำ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಇದඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಈ ෈ಂൿಗಳย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ 0 ರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ನ ಅඝ౬  ඣೕലದฉx f 
ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಯ ಎෆ ಹච౬ ರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಎෆ ಒಂದರย౵  ඛೕโ ಇದඝ౬  ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  
ಹච౬ ರഴ ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ದฉ ಇൿ ಏำ ಮൡ౨  ಎෆ ෭ನ๺ ಎರಡರย౵  ඛೕโ ಎෆ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ෭ನ๺ 
ಎರഴ ಇൿ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ಸค ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං
इसिलए ෨ಂൽನದඝ౬  කඝ ඛಮಡ ಎෆ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯ವ ෮ದฤ කโ ಪคಗ൐๭ದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච x 
ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಮൡ౨  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಅಂಕಗಳඝ౬  ๾ഴ౾x x 0 
इसिलए ಇย౵  කโ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ද౳ ೖෳ ෭ನ๺ 1 ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ f x 1 x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലඈ൤, ಈಗ කโ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ದฉ ಇൿ ඛ൏ბಯಕ 
෈ಂൿಗะಜๅ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ෭ನ๺ ಆಜං ಎರഴ ಇൿ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  f x x x 
කඝ ಒಂದರย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದฉ ಎෆ ಡಬฯ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං 
ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ 1 ನย౵  วಕౙ  x 
๻౾ದฉ ಇൿ ෭ನ๺ 2 ಎಂൿ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකದ ಅඝ౬  x 
๰೉๯ತ౨ ං ಈ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಈ ෰ಲ౲ โ ಎರഴx 
ಮൡ౨  ನย౵  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෮ದฤ ඣೕലದ ෥౲ ౾౺ ෥ವඝ౬  ಒඪ౭ ಆำ౶ ತ౨ ං. ಸ౩ ัೕಯ x 
෦ඛ෥ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  කโ ಸ౩ ัೕಯ ෥౲ ౾౺ ෥ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅx 
इसिलए කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇಂൿ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච කโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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