
 નમչતે દરકેને આ લે՘ચરમાં ડેિરવેિટյઝ પરના આગલા લે՘ચરમાં આપનું չવાગત છે અમે િવધેયોના િમિનમા અને મેિ՘સમાના િબંદુઓ 
શોધવાની અમારી ચચાӪ ચાલુ રાખીશું
 તેથી ચાલો પહેલા યાદ કરીએ  કે ના ફંકશન ના չથાિનક મેિ՘સમા અને િમિનમા શું છેx f 
 તેથી િબંદુ ના ના ડોમેનમાં չથાિનક મેિ՘સમાનો િબંદુ કહેવાય છે જો ըયા ંઅમુક વાչતિવક સ՚ંયા પોિઝિટવ અિչતըવમાં c x f h 
હોય જમે કે નો એ ના કરતાં વધુ હોય તે ખુճલા અંતરાલમાં ઓછા થી વԱા નું c f x f c h c h c 

એ અમુક નાના પયાӪՃ અંતરાલમાં નું નું મહԱમ મճૂય છે જમેા ં િબંદુ હોય છે તેવી જ રીતે ને չથાિનક િમિનમાનો િબંદુ f x f c c 
કહેવામાં આવે છે 
જો ըયા ં પોિઝિટવ હોય જમે કે નું એ ના નું լયૂનતમ મճૂય હોય ઈլટરવલ માઈનસ થી વԱા h c f x f c h c h
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે જો આપણે કોઈ ફં՘શન જોઈએ તો કહીએ કે અમારી પાસે આ ફં՘શન છે જો તમે આ િબંદુને જુઓ તો ચાલો 
આપણે આ ચાર િબંદુઓ જોઈએ આપણે આ િબંદુઓને એક બે કહીએ છીએ.c c c 3 c 4 
  જો તમે આને જુઓ 
તો જો હંુ આ લઉં  અંતરાલ અને જો હંુ આ ફં՘શનને c1 

ઓછા થી વԱા સુધી આ અંતરાલ સુધી મયાӪિદત કԀં તો નું આ આ અંતરાલમાં મહԱમ મճૂય છે, જો કે c 1 h c 1 h c 1 f 
આ બધા માટે ફં՘શનની મહԱમ િકંમત નથી, ઉદાહરણ તરીકે આ  આ િબંદુ પર ફં՘શનની િકંમત મોટી છેx c 3 
 તેથી આ નો એક િબંદુ છે એક չથાિનક મેિ՘સમાનો એક િબંદુ છે c 
આપણે પર પર ફરીથી જોઈએ જો હંુ ધરાવતો એક નાનો પયાӪՃ અંતરાલ લઉં તો તમે જોશો કે આ  નું c 2 c 2 c 2 c 2 f 
આ અંતરાલમાં լયૂનતમ મճૂય છે
 તેથી એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે c2 
અને આ િબંદુઓ પર જો તમે જોશો કે ડેિરવેિટյસ અને પર પર અિչતըવ ધરાવે છે અને અહી ંઆપણી પાસ ે Ԑાઇમc 1 c 2 f f 

એ 0 Ԑાઇમ છે  પણ હવે 0 છે જો આપણે આ િબંદુને ફરીથી જોઈએ તો જો હંુ અંતરાલ ઓછા c 1 f c 2 c 3 c 3 h 2 c 
3 વԱા લઉં તો ફં՘શન તે આ િબંદુ પર તેની મહԱમ િકંમત ԐાՃ કર ેછેh c3 
 તેથી આ ફરીથી չથાિનક િબંદુ છે મહԱમ અને એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે જ ેઆપણે ӽણીએ છીએ કે չથાિનક c3 c 4 
િમિનમાના િબંદુ પર જો નો િબંદુ છે મેિ՘સમા અથવા લોકલ િમિનમા તો કાં તો બરાબર 0 છે અથવા c lo cal f prime c f

અિչતըવમાં નથી યાદ રાખો કે આપણે આ અગાઉના લે՘ચરમાં સાિબત કયુӭ છે કે જો આપણી પાસે લોકલ મેિ՘સમા prime c 
અથવા લોકલ િમિનમાનો પોઈլટ હોય અને જો ડેિરવેિટવ અિչતըવમાં હોય તો ડેિરવેિટવ  0 ની બરાબર હોવી જોઈએ ըયા ંપણ 
આપણી પાસે છે કે મને આ લખવા દો કારણ કે આને Ԑથમ ડેિરવેિટવ ટેչટ કહેવામાં આવે છે
 તેથી ને ઓપન ઈլટરવલ પર յયા՚યાિયત ફં՘શન તરીકે રહેવા દો અને પછી જો િચՏ હકારાԵકથી fx i f prime x 
નકારાԵકમાં બદલાય તો 
શું જુઓ આ ઉદાહરણમાં અહી ંથાય છે જો આપણે આ વન Ԑાઇમ પર આગળ વધીએ ըયાર ેઅહી ંહકારાԵક છે કારણ કે c f 
ડેિરવેિટવ ફં՘શન વધી રՑું છે અને પછી ફં՘શન ઘટતું ӽય છે કારણ કે આપણે ની જમણી તરફ જઈએ છીએc 1 
 તેથી Ԑાઇમ અહી ંનકારાԵક છેf 
 તેથી આ િચՏને સકારાԵકમાંથી નકારાԵકમાં બદલો પછી િચՏને હકારાԵકમાંથી નકારાԵકમાં બદલો જમે જમે આપણે તરફ c 
આગળ વધીએ છીએ 
ըયાર ે એ չથાિનક મેિ՘સમાનો િબંદુ છે તેવી જ રીતે જો િચՏને નકારાԵકમાંથી હકારાԵકમાં બદલાય છે જમે c f prime x 
આપણે ની આરપાર પછી એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે m c ove c 
કારણ કે તમે չથાિનક િમિનમા Ԑાઇમ પર 0 થી ઓછા Ԑાઇમ માંથી Ԑાઇમ 0 કરતા વધારમેા ંજોઈ શકો છો કારણ કે આપણે f f f 
આ િબંદુ બે તરફ આગળ વધીએ છીએc 
 તેથી આ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે અને જો Ԑાઇમ બદલાતું િચՏ બદલતું નથી કારણ કે આપણે તરફ આગળ વધીએf x c 
છીએ, તો ન તો չથાિનક મેિ՘સમાનો િબંદુ છે કે ન તો չથાિનક િમિનમાનો િબંદુ છેc 
 તેથી આ અમને չથાિનક િમિનમા અને મેિ՘સમાના િબંદુઓ શોધવા માટે પરીԟણ આપે છે 
જથેી չથાિનક િમિનમાના િબંદુઓ શોધવા માટે અને չથાિનક મેિ՘સમા આપણે એવા િનણાӪયક િબંદુઓ શોધીએ છીએ કે ԧાં f 
Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર છે અથવા Ԑાઇમ અિչતըવમાં નથી અને પછી અમે તેનો ઉપયોગ કરીએ છીએ અમે Ԑથમ ડેિરવેિટવ x f x 
ટેչટનો ઉપયોગ કરી શકીએ છીએ તે નԜી કરવા માટે કે તે િબંદુઓ չથાિનક 
મેિ՘સમા չથાિનક િમિનમાના િબંદુઓ છે અથવા  ન તો ચાલો આપણે એક ઉદાહરણ જોઈએ ધારો કે આપણે ને પર Ԟુબનેfx r x 
બરાબર ગણીએ છીએ
 તેથી જો આપણે જોઈએ Ԑાઇમ એ ԋણ ચોરસ બરાબર છે તો જ ેમળે છે તે અિવભાԧ ԋણ ચોરસ બરાબર છે f x x f x x 
આમ Ԑાઇમ બરાબર છે  શૂլય જો અને માԋ  જો શլૂયની બરાબર હોય તો શլૂય એ f x x 
એકમાԋ િનણાӪયક િબંદુ છે હવે આપણે તપાસ કરીશું કે 0 չથાિનક િમિનમા લોકલ મેિ՘સમાનો િબંદુ છે કે નહી ંતો જો આપણે આ 
ફં՘શન જોઈએ છીએ કારણ કે Ԑાઇમ ԋણ ચોરસ બરાબર છે તે હકારાԵક છે શૂլય કરતાં મોટા બધા માટેf x x x 
 તેથી જો આપણે આ િનણાӪયક િબંદુની પાર જોઈએ તો 0 Ԑાઇમ પોિઝિટવ છે Ԑાઇમ પોિઝિટવ છે કારણ કે આપણે આમાંથી f f 
આગળ વધીએ છીએ
 તેથી Ԑાઇમ િચՏ બદલાતું નથી અિવભાԧ િચՏ બદલાતું નથી કારણ કે આપણે બરાબર શૂլય તરફ આગળ વધીએ f f x x 
છીએ  આનો અથӪ એ છે કે ફં՘શન વધી રՑું છે અને ફં՘શન અહી ંપણ વધી રՑું છે
 તેથી આ િકչસામાં આપણે જોઈએ છીએ કે 0 ની બરાબર આ પોઈլટ ન તો લોકલ મેિ՘સમાનો કોઈ પોઈլટ છે કે ન તો લોકલ x 
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િમિનમાનો કોઈ પોઈլટ એવો કોઈ પોઈլટ છે જ ેિԃિટકલ પોઈլટ છે પરંતુ 
չથાિનક મેિ՘સમા અથવા չથાિનક િમિનમાના કોઈ પણ િબંદુને ઇլծલે՘શન પોઈլટ કહેવામાં આવતું નથી
 તેથી આ િકչસામાં શૂլયની બરાબર એ ઈլծલે՘શન પોઈլટ અથવા ઈլծલે՘શન િબંદુ છેx 
 તેથી ચાલો આપણે એક ઉદાહરણ જોઈએ 
չથાિનક મેિ՘સમા અને չથાિનક િમિનમાના િબંદુઓ શોધીએ જ ે Ԟુબ માઈનસ ԋણ વԱા ԋણ Հારા આપવામાં આવે છેfx x x 
 તેથી આપણે յયըુપՂ શોધીએ છીએ Ԑાઇમ આ બરાબર ԋણ ચોરસ ઓછા ԋણ જ ેԋણ ગુէռા ચોરસ ઓછા એક અથવાf x x x 
ԋણ વખત ઓછા એક વԱા એક છેx x 
 તેથી Ԑથમ  આપણે Ԑાઇમ ના શլૂય શોધીએ છીએf x 
 તેથી Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર જો અને માԋ જો એક બાદબાકી એક અથવા બરાબર એક હોય અને પછી આપણે f x x x f 
Ԑાઇમ ની િનશાની જોઈએx 
 તેથી આપણી પાસ ેિનણાӪયક િબંદુઓ ઓછા 1 1 છે અને પછી  આપણે જોઈએ છીએ કે જો માઈનસ 1 અને 1 ની વ՞ચે હોય તો x 
આ Ԑાઇમ ચોરસ માઈનસ 1 ઋણ છે અને જો કરતા મોટો હોય તો Ԑાઇમ ધન ચોરસ માઈનસ 1 ધન છે અને f xx x 1 f x x 
જો માઈનસ 1 કરતા ઓછો હોય તો Ԑાઇમ બરાબર ચોરસ ઓછા 1 ગુէռા 3 આ ધન છે એટલે કે ફં՘શન વધી રՑું છે તે x f x x 
િચՏ ધનથી નકારાԵકમાં બદલાય છે કારણ કે આપણે માઈનસ 1 તરફ આગળ વધીએ છીએ અને જમે જમે આપણે િબંદુ બરાબર x 
તરફ આગળ વધીએ છીએ તેમ તે િચՏને નકારાԵકમાંથી હકારાԵકમાં બદલાય છે એક માટે આમ બરાબર બાદબાકી એક x 
չથાિનક મેિ՘સમાનો એક િબંદુ છે અને બરાબર એક એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે બીજંુ ઉદાહરણ ચાલો ના બરાબર x x g 

Ԟુબ ઓછા 6 ચોરસ વԱા 6 વԱા પાંચ અહી ંફરી શોધીએ કે յયըુપՂ Ԑાઇમ છે છ ચોરસ ઓછા બાર વԱા  2 x x x g x x x 
છ જ ેછ ગુէռા ચોરસ ઓછા 2 વԱા 1 જ ેઆપણે જોઈએ છીએ તે 6 ગુէռા ઓછા 1 આખા ચોરસના બરાબર છેx x x 
 તેથી અહી ંફરીથી બરાબર 1 એ િનણાӪયક િબંદુ છે પરંતુ આપણે જોઈએ છીએ કે Ԑાઇમ ધન છે જમે આપણે આગળ વધીએ x g x 
છીએ  સમԆ બરાબર 1.x 

 તેથી અહી ં1 િનણાӪયક િબંદુ છે Ԑાઇમ 1 ની ડાબી બાજુ તેમજ 1 ની જમણી બાજુએ સકારાԵક છે.g 

 તેથી કાયӪ વધી રՑું છે અને તે આ અંતરાલમાં વધી રՑું છે
 તેથી આ િકչસામાં બરાબર  1 એ x 

ના માટે િવԟેપનો િબંદુ છે તે ન તો չથાિનક મેિ՘સમા છે અને ન તો չથાિનક િમિનમાx g 
 તેથી આ ફં՘શન માટે ના નો કોઈ x g 
չથાિનક મહԱમ અથવા չથાિનક લઘԱુમ નથી આપણે પછીથી જોઈશું કે આપણે Ԇાફ પણ દોરી શકીએ છીએ આ માિહતીનો ઉપયોગ
કરીને ના આ ફં՘શન હવે ચાલો કેટલાક ઉદાહરણો જોઈએ તો ચાલો x g l 
જો આપણે શોધીએ કે િનણાӪયક િબંદુ બરાબર ચોરસ બરાબર છે તો બરાબર શլૂય એ એક માԋ િનણાӪયક િબંદુ છે જ ેજોવાfx x x 
માટે આપણે Ԑથમ ડેિરવેિટવ ટેչટનો ઉપયોગ કરી શકીએ છીએ કે શլૂયની બરાબર છે.x 
 չથાિનક િમિનમાનો િબંદુ કારણ કે Ԑાઇમ નકારાԵક છે તે નકારાԵકથી હકારાԵકમાં બદલાય છેf x 
 તેથી આ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે હકીકતમાં આ િકչસામાં ફં՘શન ફԝ તમે ӽણો છો કે આનો Ԇાફ આ પેરાબોલા છે અને 
ફં՘શન હંમેશા િબન-નેગેિટવ હોય છે અને  તે શૂլય પર શլૂય છે
 તેથી તે չપՋ છે કે આ િબંદુ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે તે વૈિՊક િમિનમાનો પણ એક િબંદુ છે હવે જો આપણે બીӽ յયըુપՂનું 
શું થાય છે તે જોઈએ તો Ԑથમ յયըુપՂ અમને કહેતંુ નથી જો આપણે બીӽને જોઈએ તો  ના માટે નું ફં՘શન બરાબર x g x g 
કહેવા માટે માઈનસ ચોરસ બરાબર 0 એ չથાિનક મેિ՘સમાનો એક િબંદુ છે x x 
આ બરાબર ચોરસ છે અને જો હંુ બરાબર માઈનસ ચોરસ લઉં તો તે અહી ં ઓછા ચોરસનો છે  બરાબર fx x gx x x x g x 
0 એ ફરી એક મહըવપૂણӪ િબંદુ છે  જ ેչથાિનક મેિ՘સમા છે
 તેથી આ બંને માટે Ԑાઇમ 0 એ 0 Ԑાઇમ 0 એ 0 છે.f g 
 ચાલો બીӽ ડેિરવેિટવને જોઈએ નું ડબલ Ԑાઇમ શું છે આ 2 બરાબર છે અને જો હંુ ના ડબલ Ԑાઇમ જોઉં તો આ x f x g 
માઈનસ 2 ની બરાબર છે.

 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે આ ઉદાહરણમાં ફં՘શનનું બીજંુ յયըુપՂ  չથાિનક િમિનમાના િબંદુ પર હકારાԵક છે અને x
ના માટે આમા ંશլૂય પર չથાિનક મેિ՘સમા છે અહી ંյયըુપՂ નકારાԵક છે અને નકારાԵક છે લોકલ મેિ՘સમાના િબંદુ પર હવે ԐՇ g 
એ છે કે શું આપણે બીӽ ડેિરવેિટવનો ઉપયોગ ચકાસવા માટે કરી શકીએ કે ફં՘શન લોકલ મેિ՘સમા છે કે એક િબંદુ પર લોકલ િમિનમા
છે
 તેથી અમે બીӽ ડેિરવેિટવ ટેչટની ચચાӪ કરીશું
 તેથી મને ના ધારો કે Ԑમેય તરીકે લખવા દો x f 
એક ફં՘શન છે 
જ ેખુճલા અંતરાલ પર બમણંુ અલગ કરી શકાય તેવું છે હંુ પણ ધાԀં છંુ કે પર Ԑાઇમ શլૂયની બરાબર છેc f 
 તેથી અમારી પાસે ની બરાબર પર િનણાӪયક િબંદુ છે હવે આપણે નԜી કરવા માંગીએ છીએ કે չથાિનક મેિ՘સમા չથાિનક c x c 
િમિનમાનો િબંદુ છે કે નહી ંઅથવા તો પછી Ԑથમ છે જો બીજંુ ડેિરવેિટવ ડબલ Ԑાઇમ કરતા વધાર ેહોય તો એ չથાિનક f c 0 c 
િમિનમાનો એક િબંદુ છે જ ેઆપણે આ ઉદાહરણમાં જોયું છે કે ચોરસની બરાબર એ શլૂય પર ધન છે અને આ չથાિનક x fx 
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િમિનમા બીӾ વչતુનો િબંદુ છે.
 એ છે કે જો յયըુપՂ બીજંુ յયըુપՂ પર નકારાԵક હોય તો એ չથાિનક મેિ՘સમાનો એક િબંદુ છે અને ԋીજો જો પર બીજો c c c 
յયըુપՂ 0 ની બરાબર હોય તો પરીԟણ િનոફળ ӽય છે એટલે કે 
જો ડબલ Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર હોય તો આપણે કંઈપણ િનոકષӪ આપી શકતા નથી તો ચાલો આપણે પહેલા જોઈએ કે ԋીӾ f c 
શરત ને ની ચાર અને ને માઈનસ ને ચારની બરાબર ગણીએ તો છે 0 પણ 0 એ પણ fx x gx x f prime 0 g prime 0 
0 પર બીજંુ յયըુપՂ નું 0 સેકլડ ડેિરવેિટવ છે.g 
 ફરીથી શૂլય છે અને જો આપણે સીધું જોઈએ તો આપણે Ԑથમ յયըુપՂ કસોટી Հારા અથવા Ԑըયԟ અવલોકન Հારા જોઈ શકીએ 
છીએ કે ની չથાિનક િમિનમા બરાબર 0 છે ԧાર ે ની ની չથાિનક મેિ՘સમા બરાબર શૂլય છેfx x x g x 
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે જો સેકો  ડેિરવેિટવ એ િનણાӪયક િબંદુ પર શլૂય છે પછી તે չથાિનક િમિનમા હોઈ શકે છે તે nd 
չથાિનક મેિ՘સમા હોઈ શકે છે તે પણ હોઈ શકે છે જો આપણે Ԟુબના ગણીએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે Ԑાઇમ ԋણ x h h x x
ચોરસ ડબલ છે  Ԑાઇમ એ છ બરાબર છેh x x 
 તેથી આ િકչસામાં આપણે ફરીથી જોઈએ છીએ કે Ԑાઇમ 0 છે 0 ડબલ Ԑાઇમ 0 પણ 0 છે પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ કે h h 
અહી ં0 ની બરાબર ન તો չથાિનક મહԱમ છે કે ન તો չથાિનક િમિનટx 
 તેથી માԋ જોઈને  િનણાӪયક િબંદુ પર બીજંુ յયըુપՂ જો તે શૂլય હોય તો આપણે કંઈપણ િનոકષӪ આપી શકતા નથી
 તેથી જો બીજંુ յયըુપՂ ડબલ Ԑાઇમ િનણાӪયક િબંદુ પર શૂլયની બરાબર હોય તો આપણી પાસે તમામ સંભિવત કેસ f c c 
હોઈ શકે છે આવા િકչસામાં આપણે તેનો ઉપયોગ કરવાનો Ԑયાસ કરી શકીએ છીએ .
  Ԑથમ ડેિરવેિટવ ટેչટ હવ ેચાલો બીӽ ડેિરવેિટવ ટેչટનો પુરાવો જોઈએ જથેી Ԑથમ કેસ ધારો કે Ԑાઇમ છે અને પર f c 0 c 
બીજો ડેિરવેિટવ 0 કરતાં ઓછો છે.
 અમે તે દાવો સાિબત કરવા માંગીએ છીએ કે આ િકչસામાં છે.c a 
 չથાિનક િમિનમાનો મԹુો
 તેથી આ માટે આપણે શું કરવાનું છે તે છે તેના માટે આપણે અમુક પોિઝિટવ શોધવાની જԁર છે જમે કે  માઈનસ થી h c h c 
વԱા સાથે જોડાયેલા તમામ માટે નું એ ના કરતાં ઓછંુ છે હવે ચાલો આ માિહતી જોઈએ કે ડબલ Ԑાઇમ h x c f x f f c 
નકારાԵક છે અને Ԑાઇમ છે  શૂլય છેf c 
 તેથી յયըુપՂની յયા՚યા Հારા આપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે ડબલ Ԑાઇમ આ મયાӪદા તરીકે લખી શકાય છે બીજંુ ડેિરવેિટવ એf c 
Ԑથમ ડેિરવેિટવનું յયըુપՂ છે
 તેથી આ Ԑાઇમ માઇનસ Ԑાઇમ ની મયાӪદા છે ઓછા વડે ભા՛યા જમે નӾક આવે છે અને પર બીӽ f x f c x c x c c 
յયըુપՂની આ յયા՚યા છે હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે Ԑાઇમ શૂլય છે પણ આપણી પાસે Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર છેf c f c 
 તેથી ની સીમા Ԑાઇમ િવભાિજત થાય છે  માઈનસ Հારા આ ડબલ Ԑાઇમ ની બરાબર છે અને આને ઋણ x f x x c f c f 
ડબલ Ԑાઇમ આપવામા ંઆવે છે નેગેિટવ તરીકે આપવામાં આવે છે માફ કરશો Ԑથમ કેસ જ ેઆપણે િવચારી રՑા છીએ તે ધારો કે c 

ડબલ Ԑાઇમ સી પોિઝિટવ છે તો આ હકારાԵક છે તો આપણે  બતાવવા માગંીએ છીએ કે આ લોકલ િમિનમાનો પોઈլટ છે જો સ ેf 
ઓլડ ડેિરવેિટવ ધન છે તો આપણને չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું મળશે
 તેથી અમને આપવામાં આյયું છે કે આ મયાӪદા હકારાԵક છે તેનો અથӪ શું થાય છે જો મયાӪદા હકારાԵક છે તો તેનો અથӪ એ કે જો હંુ 

તરીકે લઉં તો આપણી પાસ ેઆ િબંદુ છે અને આપણે અમુક માઈનસ વԱા છે આનો અથӪ એ છે કે જો પૂરતો x c c hc h h 
નાનો લો તો આનું મճૂય ધન હોવંુ જોઈએ
 તેથી આ સૂચવે છે કે ըયા ં પોિઝિટવ અિչતըવમાં છે જમે કે આ ફં՘શન જનેી મયાӪદા ધન છે આ ફં՘શન Ԑાઇમ બાય h f x x 
ઓછા આ આવնયક છે c 

માઇનસ થી વԱા સાથે જોડાયેલા તમામ માટે હકારાԵક બનો તેનો અથӪ શું થાય છે તેનો અથӪ એ છે કે જો આપણે c h c h x 
જોઈએ કે જો કરતાં મોટો છે અને વԱા કરતાં ઓછો છે તો આ છેદ ઓછા ઓછા ધન છેx c c h c x c 
 તેથી તે થશે  મતલબ કે અિવભાԧ સકારાԵક હોવો જોઈએ આનો અથӪ એવો થાય છે કે જો થી વԱા નો હોય તોf x x c c h 

થી વԱા નો હોય તો Ԑાઇમ ધન હોવો જોઈએ કારણ કે આ િકչસામાં છેદ હકારાԵક છે અને જો છે કરતાં x c c h f x x c 
ઓછંુ જો તે ઓછા થી માં હોય  માઈનસ એ ઋણ છે અને અમે ઈ՞છીએ છીએ કે આ ગુણોԱર હકારાԵક c h c th en x c 
હોય તો Ԑાઇમ નકારાԵક હોવો જોઈએf x 
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે કે Ԑાઇમ Ԑાઇમનું િચՏ તે કરતાં ઓછા માટે નકારાԵક છે અને તે કરતાં વધુ માટેf x f c c 
હકારાԵક છે  તેનો અથӪ એ છે કે ફં՘શન ઘટી રՑું છે અને પછી વધી રՑું છે જનેો અથӪ છે એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છેc 
 તેથી તેથી Ԑથમ յયըુપՂ પરીԟણ Հારા એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે, જો Ԑાઇમ અને ડબલ હોય તો બીજો x f c 0 f 
કેસ સમાન છે  પર Ԑાઇમ ઋણ છે તો બરાબર એ չથાિનક મેિ՘સમાનો એક િબંદુ c x 
છે તે સમાન રીતે સાિબત કરી શકાય છે
 તેથી આ િકչસામાં આપણી પાસે શું હશે તે એ છે કે આપણી પાસે આ મયાӪદા ડબલ Ԑાઇમ ની બરાબર છે આ ઓછી હોવાનું f c 
માનવામાં આવે છે  શૂլય કરતાં જો આ શૂլય કરતાં ઓછંુ હોય તો આપણી પાસે થી વԱા Ԑાઇમ માટેનું ઋણ હોવું c c hf x x 
આવնયક છે અને માટે માઇનસ થી Ԑાઇમ પોિઝિટવ હોવંુ આવնયક છે એટલે કે Ԑાઇમ િચՏ હકારાԵકમાંથી x c h cf x f 
નકારાԵકમાં બદલાય છે જમે આપણે તરફ આગળ વધીએ છીએc 
 તેથી Ԑથમ ડેિરવેિટવ Հારા  ઇ ટેչટ કરો તે લોકલ મેિ՘સમાનો પોઈլટ હોવો જોઈએ હવે આપણે ફં՘શન માટે આનો ઉપયોગ કરવાનો 
Ԑયાસ કરીશું 
չથાિનક િમિનમાના પોઈլટ અને ના չથાિનક મેિ՘સમાના પોઈլટ શોધવા માટે 3 વԱા 4 Ԟુબ ઓછા બાર ચોરસ વԱાx x 4 x x 
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બાર તો આપણે પહેલા િનણાӪયક િબંદુઓ શોધીએ છીએ
 તેથી આપણે શોધીએ છીએ કે અિવભાԧ બરાબર બાર Ԟુબ વԱા બાર ચોરસ ઓછા ચોવીસ અને ડબલ Ԑાઇમf x x x x f 

બરાબર છԋીસ ચોરસ વԱા ચોવીસ ઓછા ચોવીસ હવે પહેલા  આપણે િનણાӪયક મુԹા શોધીએ છીએ તે માટે આપણે x x x f 
અિવભાԧ શլૂયની બરાબર માટે ઉકેલવાની જԁર છે અને અિવભાԧ એ બાર ગુէռા ચોરસ વԱા ઓછા 2 x f x x x x 
બરાબર 0 છે જ ે12 ગુէռા ઓછા એક ગુէռા વԱા બે સમાન સમાન છે  શլૂય માટેx x x 
 તેથી એ શլૂયની બરાબર છે અથવા એક અથવા ઓછા બે આ િનણાӪયક િબંદુઓ છે હવે આપણે બીӾ յયըુપՂ કસોટીનો ઉપયોગ x 
કરીએ છીએ
 તેથી આપણે આ િબંદુએ બીજંુ յયըુપՂ શોધવાની જԁર છે
 તેથી હવે ડબલ Ԑાઇમ 0 પર જો હંુ બરાબર 0 મૂકંુ તો  ચાલો હંુ લખું કે નું ડબલ Ԑાઇમ શું છે આ ԋીસ છે  છ ચોરસ f x x f x 
વԱા ચોવીસ ઓછા ચોવીસx 
 તેથી શૂլયનો ડબલ Ԑાઇમ બરાબર માઇનસ 24 આ 0 કરતાં ઓછો છે આનો અથӪ થાય છે બરાબર 0 એ չથાિનક મેિ՘સમાનો f x 
એક િબંદુ છે 
જો િનણાӪયક િબંદુ પર બીજો յયըુપՂ નકારાԵક હોય તો આપણે չથાિનક મેિ՘સમા અને ડબલ Ԑાઇમ અլય િનણાӪયક િબંદુઓ 1 f 
અને ઓછા 2 છે
 તેથી 1 પર ડબલ Ԑાઇમ 36 વԱા 24 ઓછા 24 આપે છે જ ે36 ની બરાબર છે જ ે0 કરતા વધાર ેછે આ સૂચવે છે કે બરાબર 1 f x 
չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છે 
અને માઈનસ 2 પર ડબલ Ԑાઇમ બરાબર છેf 
 તેથી અહી ંઆપણે 12 ને અવયવી શકીએ છીએ અને પછી આપણી પાસે 3 ગુէռા ઓછા 2 વગӪ વԱા 2 ગુէռા ઓછા 2 ઓછા 2 છે 
જ ે12 ગુէռા 3 ગુէռા 4 છે 12 ◌ા 4 ઓ ◌ા 2 જ   આપણે જોઈએ છીએ  ધન છે
 તેથી આ સૂચવે છે કે બરાબર માઈનસ 2 એ չથાિનક િમિનમાનો એક િબદું છેx 
 તેથી બરાબર શլૂય એ չથાિનક મહԱમનો એક િબંદુ છે x 
અને બરાબર માઈનસ 2 અને બરાબર 1 એ չથાિનક િમિનટના િબંદુઓ છે અમે શોધવા માટે આનો ઉપયોગ પણ કરી શકીએ x x 
છીએ લઘԱુમ મճૂય અને મહԱમ મճૂય શું છે
 તેથી જો આપણે આ િબંદુઓ પર ફં՘શનની િકંમત જુઓl 
 તેથી 0 નું આ બરાબર છે જો તમે નું જોશો તો આ શૂլય બાર બરાબર છેf x f f 
 તેથી 
જો તમે ગણતરી કરો તો չથાિનક મહԱમ અને એક પર આ મճૂય છે  આ ԋણ વԱા ચાર ઓછા બાર વԱા બાર છે આ સાત બરાબર f 
છે અને માઈનસ બે પર જો તમે માઈનસ બેની ગણતરી કરો તો આ માઈનસ વીસ બરાબર નીકળે છે, તો પછી હંુ તમને તે f f 
ઉદાહરણ બતાવીશ જ ેઅમે તમારા પહેલાં իયાનમાં લીધું છે.

ના બરાબર ગણો વԱા 1 બાય ના બરાબર  x f x xx 0 
չથાિનક િમિનમા અને չથાિનક મેિ՘સમાના પોઈլટ શોધો
 તેથી અહી ંજમે આપણે ગણતરી કરી છે કે Ԑથમ ડેિરવેિટવ Ԑાઇમ એ 1 ઓછા 1 બાય ચોરસ છે અને આ બરાબર વԱા f x x x 
ઓછા 1 આપે છે  હવે િનણાӪયક િબંદુઓ છે જો આપણે બીӽ յયըુપՂ ડબલ Ԑાઇમ ની ગણતરી કરીએ તો આ બરાબર છે f x
માઈનસ થી માઈનસ બે આ બે બાય Ԟુબ હશે અને પછી આપણે જોશું કે ડબલ Ԑાઇમ જો હંુ એક પર મճૂયાકંન કԀં તો આ x x f 
બરાબર છે 2 જ ેસકારાԵક છે આ સૂચવે છે કે બરાબર 1 એ એક િબંદુ છે չથાિનક િમિનમા અને જો તમે માઈનસ 1 પર ડબલ x f 
Ԑાઇમની ગણતરી કરો છો તો આ માઈનસ 2 બહાર આવે છે જ ેનકારાԵક છે આ સૂચવે છે કે બરાબર માઈનસ 1 એ չથાિનક x 
મેિ՘સમાનો એક િબંદુ છે 
જ ેઆ ફં՘શનનો Ԇાફ દેખાય છે તે પહેલાં આપણે જ ેજોયંુ તેની સાથે સંમત થાય છે.
 આની જમે અને બરાબર એક પર આપણી પાસે չથાિનક િમિનમા છે આ મճૂય બે છે અને બરાબર બાદબાકી એક પર આપણી x x 
પાસે չથાિનક છે બરાબર 1 પર આપણી પાસે չથાિનક િમિનમા છે અને બરાબર ઓછા 1 પર આપણી પાસે չથાિનક મેિ՘સમા x x 
છે
 તેથી  આ સાથે હંુ આજ ેઆગળના વગӪમા ંબંધ કરીશ, અમે ડેિરવેિટյઝની કેટલીક વધુ એિխલકેશનો જોઈશું આભાર 
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