
 सवाōचे ˢागत आहे ʉणून आज आपण िवशेषत: डेįरʬेिटʬ्जǉा वापरावर आपली चचाŊ चालू ठेवू आज आपण िदलेʞा मȯांतरावर 
फंƕनची कमाल आिण िकमान मूʞे 
जर ती अİˑȕात असतील तर शोधणे िशकू आिण नंतर आपण ˙शŊरेषा समीकरण शोधǻाबȞल िशकू.
  ˙शŊरेषा आिण सामाɊ रेषा, ʉणून मी Ůथम यापासून सुŜवात कŝ या, ʉणून आपण िदलेʞा मȯांतरावर ǉा िदलेʞा फंƕन x f
ची कमाल आिण िकमान मूʞे शोधǻाबȞल चचाŊ कŝ,  असे ʉणायचे आहे की मला सवाŊत आधी आठवते की मी हे Ůमेय ȑापूवŎ 
सांिगतले होते जर ǉा  हे एका बंद अंतरावर एक सतत फंƕन आहे Ǜाला आपण ʉणतो तेʬा फंƕन ȑाचे कमाल मूʞ f x ab 
आिण इंटरʬल वर िकमान मूʞ Ůाɑ करते ab 
याचा अथŊ असा होतो की मȯांतर मȯे ab 

आिण असे िबंदू अİˑȕात आहेत जसे की चा चा शूɊ आहे ǉा ǉा समान पेƗा कमी ʉणजेx nought y naught x f x f 

या अंतराल ǉा सवŊ साठी शूɊाǉा ǉा बरोबरीने कमी आहे या Ůकरणात ǉा चे शूɊ हे ǉा चे िकमान ab x y f x f x f 
मूʞ आहे मȯांतर वर आिण तो िबंदू शूɊावर Ůाɑ होतो जो बंद मȯांतर मȯे आहे ȑाचŮमाणे चे शूɊ हे मȯांतर ab x ab f y 

वर चे चे कमाल मूʞ आहे ab x f 
आिण ते िबंदूवर Ůाɑ केले आहे मȯे नाही हे लƗात ठेवा  हे आिण अिȪतीय असǻाची गरज y ab x naught y nought 
नाही ʉणून लƗात ƽा की एकापेƗा जाˑ िबंदू असू शकतात Ǜावर िकमान िकंवा कमाल मूʞ Ůाɑ होते उदाहरणाथŊ आपʞाकडे एक
फंƕन असू शकते ʉणून जर तुʉाला हे फंƕन या दोन िबंदंूवर हे कमाल मूʞ गाठते
 ȑामुळे या फंƕनसाठी हे दोन मॅİƛमाचे िबंदू आहेत खरेतर जर आपण चे हे İ̾थर फंƕन ʉणून घेतले तर िकमान आिण x f 
कमाल मूʞ हे İ̾थरांक आहे आिण ते मȯांतराǉा Ůȑेक िबंदूवर Ůाɑ होते परंतु तेथे फƅ आहे  एक परंतु एक अिȪतीय िकमान मूʞ 
आिण एक अिȪतीय कमाल मूʞ आहे आता Ůʲ हा आहे की िकमान आिण कमाल मूʞे कशी शोधायची ʉणून मी काही उदाहरणे देतो, 
एक समजा आपʞाकडे हे कायŊ मȯांतरावर आहे.

येथे जर तुʉाला या फंƕनचे कमाल मूʞ िदसले तर ही संƥा कॅिपटल आहे आिण िकमान मूʞ ही संƥा लहान आहे   ab m m 
आिण हे िबंदू आहेत ʉणून हे माझे शूɊ आिण शूɊ आहे ʉणून या उदाहरणात िकमान मूʞ आिण कमाल मूʞ असू शकते  x y 
ओपन इंटरʬलमधील पॉईंट्सवर िमळवा दुसरी केस अशी असेल की ही ʬॅʞूज समजा माǟाकडे असे फंƕन आहे ʉणून मी हे ab 
फंƕन वजा एक ते एक बरोबर बरोबर मȯांतर वजा एक वर घेतो या Ůकरणात िकमान मूʞ fx mod x 

समान शूɊावर Ůाɑ केले जाते जे खुʞा अंतराल वजा एक ते एक मȯे असते तर कमाल मूʞ x 
समान ɘस वजा एक वर Ůाɑ केले जाते जे बंद मȯांतर वजा एकचे शेवटचे िबंदू आहेत ʉणून हे शƐ आहे की िकमान मूʞ  िकंवा x 

कमाल मूʞ शेवटǉा िबंदूवर देखील Ůाɑ केले जाऊ शकते या उदाहरणामȯे िमिनमाǉा िबंदूवर आिण िमिनमाǉा िबंदूवर जे समानx 
शूɊावर आहे ʩुȋɄ Ůाइम शूɊ अİˑȕात नाही जर तुʉी या उदाहरणातील मागील उदाहरण बिघतले तर f s 
Ǜा िबंदूवर िकमान आिण कमाल गाठली जाते तो िबंदू आपण पाहतो की आहे आिण f prime x nought 0 f prime y 

देखील 0 आहे.nought 
 तर या उदाहरणावŝन आपण काय पािहले आहे की िकमान  मूʞ िकंवा कमाल मूʞ एकतर ओपन इंटरʬल एबीमȯे िमळू शकते 
िकंवा ते शेवटǉा िबंदंूपैकी एका िबंदूवर Ůाɑ केले जाऊ शकते ʉणून िनʺषŊ काढा की िमिनमा आिण मॅİƛमाचे िबंदू मी याला िनरपेƗ 
िमिनमाचे िबंदू ʉणू दे कारण हे मला 
सवाŊत मोठे मूʞ देते  आिण िकमान मूʞ ʉणून बंद अंतराल वर ǉा चा िनरपेƗ िमिनमा आिण मॅİƛमाचा िबंदू  एकतर ab x f 
शेवटǉा िबंदंूपैकी एक असू शकतो िकंवा आतील िबंदू असू शकतो जो आपण Ůमेय लƗात घेǻापूवŎ पािहलेला दुसरा Ůमेय ǉा x f 
मȯे िमिनमा िकंवा मॅİƛमा असʞास ओपन इंटरʬल वर नंतर एकतर डेįरʬेिटʬ ȑा िबंदूवर अİˑȕात नाही उदाहरणाथŊ ab fx 
इƓल टू आमǉाकडे हे आहे िकंवा डेįरʬेिटʬ ȑा िबंदूवर शूɊ आहे अशा िबंदूला आपण िŢिटकल पॉइंट्स mod x f prime x 
ʉणू ʉणून आपण ǉा सतत फंƕनची ʩाƥा िलš मȯांतर वर चे िŢिटकल x ab f 
पॉईंट्स हे िबंदू आहेत िजथे फंƕन वेगळे करता येत नाही िकंवा िजथे डेįरʬेिटʬ शूɊ आहे
 ȑामुळे आता Ţमाने िकमान आिण कमाल िबंदू शोधǻासाठी आपʞाला काय पहावे लागेल ʉणून आिण चे maxima minima 
िबंदू शोधǻासाठी आिण 
कमाल आिण िकमान मूʞे कमाल मूʞ आिण िकमान मूʞ आपण काय करतो ते पुढील चरण आहे एक सवŊ गंभीर िबंदू शोधा ओपन 
इंटरʬल मȯे ते िबंदू आहेत जेथे ǉा बरोबरीचा आहे िकंवा अİˑȕात नाही ʉणून आʉी िबंदूab f prime x 0 f prime x 
तपासतो जेथे डेįरʬेिटʬ अİˑȕात नाही आिण नंतर ते िबंदू शोधू जेथे या बरोबर आहे  मला सवŊ गंभीर िबंदू देते f prime x 0 
चरण 2  सवŊ गंभीर िबंदंूवर 

ǉा ची मूʞे शोधा चरण 3 शेवटी ǉा ची मूʞे x f x f 
शोधा ʉणजे चा आिण चे काय आहे ते शोधा आिण मग आपʞाला ते कळेल यापैकी एकावर िकमान आिण कमाल मूʞे a f b f 
Ůाɑ होतात ʉणून पायरी दोन आिण तीन मȯे िमळालेʞा िकमान आिण कमाल मूʞे शोधा हे आʉाला िकमान आिण कमाल मूʞ देते 
हे आʉाला िकमान आिण कमाल मूʞे आिण 
Ƹोबल िमिनमाचे गुण देखील देते  आिण मॅİƛमा हा तो िबंदू आहे िजथे हे िकमान मूʞ आिण कमाल मूʞ हे जागितक Ůाɑ केले जाते 
िकंवा याला िनरपेƗ िमिनमा आिण मॅİƛमा देखील ʉणतात आिण हे ̾थािनक िमिनमा आिण ̾थािनक मॅİƛमा या संकʙनेपेƗा वेगळे 
आहे Ǜाची आपण आधी चचाŊ केली आहे ʉणून आपण एक उदाहरण पाš या मȯांतरावर Ɛूब वजा सहा चौरस अिधक नऊ x x x 
अिधक पंधरा ǉा समान ची कमाल आिण िकमान मूʞे शोधा fx 
वजा एक ते दोन असे ʉणू या, तर आपण काय कŝ ते ʉणजे Ůथम आपण गंभीर िबंदू शोधतो
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 ȑामुळे येथे आहे  बŠपदी अिवभाǛ सवŊ िबंदंूवर अİˑȇात आहेfx f x 
 ȑामुळे आता अİˑȕात नाही असा कोणताही िबंदू नाही, जर मला आढळला तर हे तीन चौरस f prime x f prime x x 
वजा आहे  अिधक नऊ मग िनणाŊयक िबंदू शोधǻासाठी आपʞाला Ůाइम चे शूɊ शोधावे लागतील twe lve x f x f prime

चे शूɊ शोधा ʉणून आपण तीन चौरस वजा बारा अिधक नऊ समान शूɊ ʉणजे चौरस वजा चार अिधक तीन शूɊाǉाx x x x x 
बरोबरीने आिण हे आपʞाला उणे 1 गुिणले उणे 3 बरोबर 0 देतेx x 
 ȑामुळे समान एक िकंवा बरोबर तीन आता समान बरोबर एक x x x 
मȯांतर वजा एक दोन तर समान तीन मȯांतराǉा बाहेर आहे  या Ůकरणात x 
, खुʞा अंतराल वजा एक ते दोन मȯे बरोबर 1 हा एकमेव गंभीर िबंदू आहे, तर आपʞाला मूʞे शोधतात x x 
ची मूʞे गंभीर िबंदंूवर तसेच शेवटǉा िबंदंूवर,
 ȑामुळे गंभीर िबंदूवर  एक चा ʉणजे ǉा ǉा बरोबरीचा होता घन वजा सहा चौरस अिधक नऊ अिधक पंधरा f x f x x x x 
जर तुʉी येथे एक समान ठेवले तर आपʞाला एक वजा सहा अिधक नऊ अिधक पंधरा िमळेल हे आपʞाला एकोणीस िमळते आिण x 
नंतर शेवटी िबंदू वर  वजा एक ʉणजे वजा एक घन वजा सहा वेळा िम  एक ˍेअर अिधक नऊ वेळा वजा एक अिधक पंधरा हे f us 
समान आहे वजा एक वजा सहा वजा नऊ अिधक पंधरा
 ȑामुळे हे वजा एक देते आिण दुस̴ या टोकाला च िबंदू दोन समान आहे अिधक पंधरा आिण हे समान आहे आठ उणे चोवीस अिधक 
अठरा अिधक पंधरा हे आता यापैकी 17 ǉा बरोबरीचे आहे, ʉणून आपʞाकडे ही तीन मूʞे आहेत एकोणीस वर उणे एक ʉणजे f 
उणे एक आिण सतरा आपण यापैकी िकमान आिण कमाल पाहतो ʉणून  िकमान मूʞ वजा 
एक आहे जे शेवटǉा िबंदूपैकी एकावर वजा एक गाठले जाते आिण कमाल मूʞ 19 आहे जे 1 उजवीकडे समान िबंदूवर Ůाɑ केले x 
जाते ʉणून हे उदाहरण दाखवते की िकमान मूʞ आिण कमाल मूʞ कसे शोधायचे बंद अंतरावरील सतत फंƕन आता आणखी एक 
उदाहरण िवचारात ƽा, समजा मी वजा 0 ǉा साठी साठी बरोबर अिधक 1 ची ʩाƥा केली आहे.r x x x x 
 ʉणून चे हे फंƕन अिधक 1 हे नाही  वर पण ते सवŊũ पįरभािषत केले आहे आता Ůʲ हा आहे की x x x x defi ned 0 x 
चे चे िकमान आिण कमाल मूʞ शोधा जर ते अİˑȕात असतील तर पिहली गोʼ लƗात ƽा की हे फंƕन ɘस 1 बाय ǉा f x x 
बरोबरीने 
0 वगळता सवŊ वाˑिवक संƥांसाठी पįरभािषत केले आहे.
 आʉी या फंƕनचा िवचार बंद अंतराने करत नाही ʉणून आʉाला मािहत नाही की िकमान आिण कमाल मूʞे पįरभािषत केली आहेत 
की नाही हे िकमान आिण कमाल मूʞे अİˑȇात आहेत की नाहीत ʉणून ते अİˑȕात असʞास आʉाला ते शोधǻाची आवʴकता 
आहे ʉणून मी हे िटɔणी ʉणून िलिहतो.
 येथे आपण बंद अंतरावर ǉा चा िवचार करत नाही िकमान मूʞ िकंवा कमाल मूʞ अİˑȕात नाही तर हे कसे शोधायचे ʉणून x f 
सवŊŮथम लƗात ƽा की चा अिधक 1 बरोबर ʉणून िलिहता येईल  चौरस अिधक एक ओʬर हे सवŊ साठी x f x x x x x 
पįरभािषत केले आहे शूɊ बरोबर नाही आता हे लƗात ƽा की जर मी चौरस अिधक 1 वजा 2 घेतला तर हे दुसरे काहीही नाही तरx x 

वजा 1 पूणŊ वगŊ आहे जो 0 पेƗा मोठा िकंवा समान असणे आवʴक आहे .x 
 हे ̱ हणतात का याचा अथŊ होतो चौरस वर अिधक एक दोन ǉा बरोबरीने मोठा असणे आवʴक आहे आिण ʉणून याचा अथŊ x x x 
चौरस अिधक 1 बाय हे 2 पेƗा मोठे आहे जर धन असेल तर मी ने भागू शकतो आिण हे 2 ǉा बरोबरीचे असेल आिण  जर x x x x 
ऋण असेल तर हे अथाŊतच ने एक होईल या Ůकरणात वगŊ अिधक 1 नेहमी सकाराȏक आिण ऋण असेल तर हे 0 पेƗा कमी x x x 
असेल जर ऋण असेल तर जर आपण मȯांतरावर िवचार केला x 
तर मी घेतले तर सवŊ शूɊ नसलेʞा वाˑिवक संƥा घेǻाऐवजी मȯांतर जर मी सकाराȏक वाˑिवक संƥा 0 ते अनंत चा f x 
समान चौरस अिधक 1 बाय घेतला तर हे दोनǉा बरोबरीने मोठे आहे ʉणून हे देखील असे ʉणते की बरोबर एक  हे जर मी x x x x
बरोबर एक ठेवले तर हे शूɊ आहे आिण ʉणून ǉा ǉा एक ǉा बरोबरीचे मूʞ दोन घेते ʉणून ǉा चे िकमान मूʞ x x f x f 

ǉा बरोबरीǉा अंतरावर शूɊ अनंतावर गाठǻासाठी िकमान मूʞ आहे आता काय होईल?  आह कमाल मूʞ आंतर वर कोणतेही x 
कमाल मूʞ आहे  ʉणून जर तुʉाला हे फंƕन समान िदसले तर लƗात ƽाval zero infinity fx x plus 1 by x 
की हे फंƕन हे पॉिझिटʬ इİɈिनटीकडे जाते कारण ɘस वर जाते आिण हे पॉिझिटʬ इİɈिनटीवर जाते कारण पॉिझिटʬ x 0 x 
अनंताकडे जाते
 ȑामुळे ला नाही इंटरʬल िझरो इİɈिनटीवरील कमाल मूʞ fx 
आȅाǉा अंतरालवर जर तुʉी शूɊ अनंत ते शूɊाकडे पािहले तर आमǉाकडे समान पुɎा अिधक 1 बाय आहे, जर तुʉाला fx x x 
िदसले की आʉी ने नकाराȏक ने बदलत आहोत हे आिण एक बाय  हे ऋण आहेतx x x x 
 ȑामुळे ही गोʼ 
उणे अिधक 1 ǉा ऋणानुबंधाŮमाणेच आहे आिण आता आपʞाला मािहत आहे की येथे उणे धन आहे वजा सकाराȏक आहे x x x 
ʉणून मागील वापŝन आपण असे सांगू शकतो की वजा अनंत 0 वर आमǉाकडे चे वजा आहे हे आता येथे उणे अिधक 1 बायx f x 
वजा ǉा बरोबरीचे आहे कारण वजा सकाराȏक आहे आपण आधीच पािहले आहे की हे आधीǉा भागानुसार 2 ǉा बरोबरीने x x 
मोठे आहे 
ʉणून चा ǉा बरोबरीने कमी असणे आवʴक आहे  वजा 2 वर वजा अनंत ते  शूɊ देखील जसे नकाराȏक अनंताकडे जातो x f x 

समान अिधक एक बरोबर हे देखील ऋण अनंताकडे जाते आिण जसे डावीकडून शूɊावर जातो चा पुɎा fx x x x x x f 
नकाराȏक अनंताकडे जातो ʉणून चे िकमान मूʞ वजा 2 समान वर Ůाɑ होते ला उणे 1 ǉा बरोबरीचे मूʞमापन केʞास fx x x 
तुʉाला उणे 2 िमळेल आिण Ɨमˢ आहे की हे कमाल मूʞ वजा दोन ʉणून आहे जे समान वजा एक वर िमळते आिण ȑाचे fx x 
अंतराल वजा अनंत ते शूɊ दुस̴ या अंतरावर कोणतेही िकमान मूʞ नाही  मागŊ हा आहे जसे आपण पिहʞा भागासाठी केला होता ʉणून
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शूɊ पेƗा कमी साठी आपण काय करतो जर मी चौरस अिधक एक अिधक दोन असे िलिहले तर हे अिधक 1 पूणŊ चौरस x x x x 
असेल तर हे पुɎा 0 ǉा बरोबरीने मोठे आहे याचा अथŊ असा होतो ˍेअर अिधक 1 हे उणे 2 ǉा बरोबरीने मोठे आहे आिण मग x x 
याचा अथŊ चौरस अिधक 1 Ȫारे मी येथे वजा िलिहʞास हे 2 ǉा बरोबरीने मोठे होईल कारण येथे वजा धन आहे ʉणून मी वजा x x x 

ने भाग केʞास असमानता समान आहे आिण याचा अथŊ असा आहे की ˍेअर ɘस वन बाय हे उणे दोनǉा बरोबरीचे आहे x x  x 
जे आपण येथे जे िमळवले आहे ȑाǉा सारखेच आहे आता आपण तोच िनʺषŊ काढǻासाठी कॅʌुलस वापŝ शकतो , तर आपण हे 
कŝ शकतो का ते पाš या ʉणून आपʞाला चा िदला आहे साठी अिधक 1 साठी शूɊ ǉा बरोबरीचे नाही आता x f x x x x 
आपʞाला मािहत आहे की चे हे फंƕन िनरंतर आहे आिण शूɊ नसलेʞा सवŊ साठी िभɄता आहे x x 
जर आपʞाला चा Ůाइम डेįरʬेिटʬ एक बाय एक ʩुȋɄ आढळला तर ʩुȋɄाची गणना कŝया हा उणे एक बाय चौरस x x x x 
आहे
 ȑामुळे ʩुȋɄ एक वजा 1 बाय चौरस आहे आता आपण काय कŝ ʉणजे आपʞाला Ůाइम चे िचɎ िदसेल, जर आपʞाला x f x 
हे Ůाइम िदसले तर हे शूɊ असेल आिण फƅ वगŊ असेल तर  एक ǉा बरोबरीचा आहे ʉणजे हे अिधक िकंवा वजा एक f x x x 
ǉा बरोबरीचे आहे
 ȑामुळे ʩुȋɄ शूɊ आहे उणे 1 आिण 1 देखील जर आपण आता मȯांतर बिघतले तर आपʞाकडे वजा 1 एक आहे ʉणून जर आपण 
हे बिघतले तर वगŊ पेƗा मोठा असेल तर याचा अथŊ असा होतो की एक बाय वगŊ एकापेƗा कमी असेल तर Ůाइम एक वजा x x f x 
एक बाय वगŊ आहे हे 0 पेƗा मोठे असेल आिण जर वगŊ 1 पेƗा कमी असेल तर 1 बाय वगŊ एकापेƗा मोठा असेल ʉणजे एक x x x 
वजा एक बाय वगŊ शूɊापेƗा कमी आहे आता वगŊ एकापेƗा कमी ʉणजे वजा एक आिण  एक तर या मȯांतरात ʩुȋɄ ऋण x x x 
आहे ʉणून Ůाइम येथे ऋण आहे आिण एक पेƗा लहान चौरस एकापेƗा कमी ǉा समतुʞ आहे वजा एक आिण एक f x x x 
दरʄान आहे आिण चौरस एक पेƗा मोठा आहे हे पेƗा मोठे आहे एक िकंवा हे वजा एक पेƗा कमी आहे x x x 
ʉणून ʩुȋɄ एक ते अनंत अंतराल मȯे धनाȏक आहे आिण ʩुȋɄ मȯांतर वजा अनंत ते वजा एक मȯे देखील सकाराȏक आहे 
ʉणून Ůाइम हा वजा अनंत ते वजा एक आिण 1 वर अनंतता वर देखील सकाराȏक आहे आिण Ůाइम ऋणाȏक आहे f x f x 
ȑावर मी उणे 1 ते 1 िलš शकत नाही कारण 0 वर फंƕन पįरभािषत केले जात नाही ʉणून वजा 1 ते 0 Ůाइम नकाराȏक आहे f x 
आिण शूɊ ते एक Ůाइम वर नकाराȏक आहे आता आठवा की सकाराȏक सूिचत करते हे खरे तर ȑा f x f prime x  f 
मȯांतरात काटेकोरपणे वाढत आहे आिण Ůाइम नकाराȏक ʉणजे कमी होत आहे,f x f 
 ȑामुळे आपʞाला मािहत आहे की अशा Ůकारे चे फंƕन वजा अनंतावर वजा 1 पयōत वाढते आहे आिण नंतर Ůाइम वजा 1 x f x 
ते उणे 1 पयōत वाढते आहे.
  0 कमी होत आहे वजा एक ते शूɊ वर कमी होत आहे आिण पुɎा ते शूɊ ते एक वर कमी होत आहे आिण मȯांतर एक ते अनंतावर 
वाढत आहे, ʉणून जर आपण हे पािहलं तर आपʞाजवळ उणे एक आिण एक आहे जेथे ʩुȋɄ शूɊ आहे फंƕन वाढत आहे.
  उणे अनंत ते उणे 1 पयōत Ůथम सकाराȏक भाग पाš या 0 ते 1 वर फंƕन कमी होत आहे आिण 1 वŝन अनंतापयōत वाढत आहे, तर 
याचा अथŊ असा होतो की आपण हे पुɎा वजा 1 0 1 काढू या जे आपʞाकडे आहे ते फंƕन आहे.
 या मȯांतरात वाढत आहे, या मȯांतरात कमी होत आहे आिण पुɎा या मȯांतरावर ते कमी होत आहे आिण यावर वाढत आहे याचा अथŊ
असा की उणे 1 वर हा िबंदू आहे, हा ̾थािनक कमाल आिण एक चा िबंदू आहे.i 
  लोकल िमिनमाचा िबंदू ʉणून ही पिहली ʩुȋɄ चाचणी फंƕनचे काय होते हे सांगते तसेच आपʞाला मािहत आहे की s x 
उजवीकडून 0 वर जाताना 
फंƕन पॉिझिटʬ अनंताकडे जाते ʉणून आपʞाकडे 1 वर फंƕनचे मूʞ 2 आहे आिण नंतर फंƕन 1 पयōत कमी होत आहे आिण 
नंतर ते 1 मधून अनंतापयōत वाढत आहे
 ȑामुळे फंƕनचा आलेख असा िदसेल आिण 1 ǉा वर ʩुȋɄ 0 असेल आिण ȑाचŮमाणे नकाराȏक बाजूवर समान वजा वर 1 x x 
फंƕनचे ʬॅʞू वजा 2 आहे आिण नंतर फंƕन ʉणजे ते ऋण अनंताकडे जाते कारण डावीकडून 0 वर जातो आिण ते येथे ऋण x 
अनंताकडे देखील जाते आिण आपʞाकडे या िबंदूवर उणे 1 उजवीकडे ̾थािनक कमाल आहे,
 ȑामुळे हे  फंƕनचा आलेख कसा िदसेल यावŝन आपण असा िनʺषŊ काढू शकतो की शूɊ अनंत वर कमाल मूʞ नाही परंतु fx x
वर िकमान मूʞ दोन आहे समान एक आिण वजा अनंत ते शूɊ वर िकमान मूʞ नाही पण आहे एक मा  ʬॅʞू वजा x fx ximum 
दोन येथे समान वजा एक लƗात ठेवा की जर आपण वजा शूɊावरील संपूणŊ मȯांतराचा िवचार केला तर या फंƕनचे समान x r x x
अिधक एक बाय चे कोणतेही िकमान मूʞ नाही आिण कमाल मूʞ नाही कारण फंƕन अनंततेकडे झुकते.x 
  जसजसे ऋणाȏक अनंताकडे जातो आिण हा अनंतापेƗा अिधक अनंताकडे जातो ȑाŮमाणे तो अनंतापेƗा अिधक होतो ʉणून x x 
ȑाचे संपूणŊ अंतरावर िकमान िकंवा कमाल मूʞ असू शकत नाही वजा 0 संपूणŊ कमी पण जर आपण फƅ सकाराȏक वाˑिवक r 
संƥेवर घेतले तर ते आहे  दोनचे िकमान मूʞ समान एकावर आिण ऋण वाˑिवक संƥेवर ȑाचे कमाल मूʞ वजा दोन वर x x 
समान वजा एक ओके आहे,
 ȑामुळे आजचे ʩाƥान पुढील लेƁरमȯे संपेल, आपण ̾थािनक शोधǻासाठी दुस̴या ʩुȋɄ चाचणीबȞल िशकू.
  िकमान आिण ̾थािनक कमाल आिण डेįरʬेिटʬचे इतर काही ऍİɘकेशɌ धɊवाद Pru
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