
 ಎಲ౵ คಟ ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ කโ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಅನ౷ ಯದ ಀคൡ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ , ඛൽბಷౣ  
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅโಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಬಡ౛  කโ 
ಕย෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಬಡ౛  ಕย෷൤౨ ೕๅ.  ಸ౭ ಶბ ชಒ ಮൡ౨  
๬෥ನ౲  ชಒಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದฤ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ ඛൽბಷౣ  හౘඨ ನ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಬಡ౛  කโ x 
ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ  , 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කඝ ಈ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ෮ದฤ ຂัං౪ ೕච ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั .  ಎಂ්ൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  x 
ඛฏತರ ౾౳ ෺෴ಜං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ඦತರ ౽ಯბโ  ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಅದರ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ab 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං, ಅಂದฉ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಮൡ౨  ಅಂಕಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ ಅಂದฉ ನ ನ x naught y nough x f f 
ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ ๳คದ ಎม౵  ಛಜ ನ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಮಧ౲ ಂತರ ab x x f y naught ab 
ನย౵  ಮൡ౨  ಇൿ ෈ಂൿವඝ౬  ತฤඬತ౨ ං, ಅൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵ ฆವ ಅಂ൤෻ x naught ab f y naught 
ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ನ ನ ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ನย౵  කഡ ඩ෵ಂഡ ನย౵  ತฤඬತ౨ ං ಈ ab x f ab y x naught
ಮൡ౨  ಅನನ౲ ฿ಜರ෎౽ಜಲ౵  y naught 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๬ඌಸฤ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ෈ಂൿಗัರಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ 
ಉർಹರൕಡ කโ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ಈ ಎರഴ ງತಗಳย౵  ಈ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷โದඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಈ  ౽ಯბಃౙ  ಗคಷ౤  ෈ಂൿಗะಜๅ, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ನ ಎෆ ಅඝ౬  ๭౩ ರ ౽ಯბๅಂൿ x 
൤ಡൿಆಂಡฉ , ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಪ౳ ൟ ງತದล౵  ಅದඝ౬  
๬ඌಸมಞತ౨ ං ಆದฉ ෥ತ౳  ಇฆತ౨ ං  ಒಂൿ ಆದฉ ಒಂൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಅನನ౲  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಈಗ 
ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ಒಂൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ 
ූเ๵ೕಣ  ಇย౵  ඛೕโ ಈ ౽ಯბದ ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ๸ಒ౲  ීಡ฿ಳ ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಈ ab m 
๸ಒ౲  ಸಣ౧  ಮൡ౨  ಇโಗำ ಅಂಕಗำ m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಮൡ౨  x naught y naught 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෈ಂൿಗಳย౵  
๬ඌಸಬ๾ൿ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ದಭბದย౵  ಈ ෰ಲ౲ ಗำ කඝ ಈ คೕൟಯ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕච ab 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ಎෆಎಃ౺ ౛  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ mod x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච , ಈ ๸ದಭბದย౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ๬ඌಸมಞತ౨ ං, ಅൿ ൤ฉದ x 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಇฆತ౨ ං, ಆದฉ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇโಗำ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದ ಆචಯ ෈ಂൿಗะದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ๬ಧ౲ . ಅಥ฿ 
ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಂൟಮ ෈ಂൿเನย౵ ෸ ಸಹ ಈ ಉർಹರൕಯย౵   ෦ඛ෥ ෈ಂൿเನย౵  ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  x 
ಸಮකಜฆವ ෦ඛ෥ ෈ಂൿเನย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ඛೕโ ๼ಂൽನ f 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕലದฉ , ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤ ವඝ౬  ෴ವ ງತದย౵  ๬ඌಸมಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ f
ද౳ ೖෳ කഡ 0 ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  කഡ ಁಡ 0. x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉർಹರൕ෵ಂದ ඣೕലൿ౪  ಕඛಷ౤   ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ab 
ಪഷಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ๬ඌಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෦ඛ෥ ಮൡ౨  ෥౲ ౾౺ ෥ದ ಅಂಕಗಳඝ౬  කඝ ಇದඝ౬  ๸තಣბ ಕඛಷ౤  ෈ಂൿಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ನನಡ ກ೉౞ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵ ನ ನ ๸තಣბ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෈ಂൿโ  ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳย౵  ab x 
ಒಂർಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಆಂತคಕ ෈ಂൿ฿ಜං ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಮฆ๬౩ ඪ๯ವ ෮ದฤ කโ ඣೕലದ ನ x f
ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඦತರ ಒಂඅೕ ಆ ງತದย౵  ಉತ౭ ನ౬ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ , ab 
ಉർಹರൕಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಉർಹರൕಯย౵  කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ද౳ ೖෳ ಉತ౭ ನ౬ โ ಆ mod x fx f x 
ງತದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ඛฏತರ හౘඨ ಡ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗึಂದฉ x ab f 
ಎෆ ౽ಯბโ ವ౲ ൞౲ ಸತಳ౶ ൽฆವ ෈ಂൿಗำ  ಅಥ฿ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಕ౳ ಮದย౵   කโ ๾ഴಕ෎౽ದ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಆದ౪ คಂದ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  
ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ෥ഴವ ಃಳಜನ ງತโ ಎม౵  ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ. 
൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಅൿ ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ෈ಂൿಗำ ಅಥ฿ ද౳ ೖෳ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ab f x 0 f x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉತ౭ ನ౬ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ f x 0 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ನನಡ ಎม౵  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ງತ 2  ಎม౵  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳย౵  x
ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ງತ 3 ಆචಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ನ ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค, ಅಂದฉ ನ x f b f 
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ൟัൽං ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಇโಗಳย౵  ಒಂದคಂದ f 
ಪഷಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ງತಗಳย౵  ಪഷൽฆವ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค, ಇൿ ನಮಡ 
ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ ನಮಡ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ೦ಗൟಕ 
෦ඛ෥ದ ಅಂಕಗಳඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං. ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಈ ೦ಗൟಕ฿ಜ ಈ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಪഷ෷ವ ෈ಂൿ฿ಜං ಅಥ฿ ಇದඝ౬  ๸තಣბ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ಎಂൿ ಁಡ ಕฉಯมಞತ౨ ං , ಇൿ කโ ෮ದฤ 
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ಚ೉ბ๭ದ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಪคಕಲ౭ ච෵ಂದ ෗ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ಆฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ x x x 
ಹൽජൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ ಎಋ౺  ನ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค, ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ 
ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎෆ ಎಋ౺  ಆಜฆโದคಂದ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಅเූಜ౲  f x 
ಎม౵  ෈ಂൿಗಳย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ಉഴಆಂಡฉ ಈಗ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂಬ ಅಂಶเಲ౵ . ಇൿ ෩ฆ f x x x 
ಚದರ ෭ನ๺ ഔ౷ ೕಡ ಸಮ  ಪ౵ ๺ ಒಂಬൡ౨  ඦತರ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಅเූಜ౲  ನ lve x f x 
๵ච౬ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎෆ ಅเූಜ౲  ನ ๵ච౬ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ಚದರ ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಚದರ ෭ನ๺ x x x 
කฤౙ  ೯൤ಡ ෩ฆ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮಡ ෭ನ๺ 1 ෇ค ෭ನ๺ 3 ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ಈಗ ಒಂൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂൿ ๯ำ౶  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ x x x 
ಆದฉ ಮಧ౲ ಂತರದ ຄರಡ ෩ฆ ๯ำ౶ ಗำ x 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಡ ಸಮකದ 1 ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ෥ತ౳  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿ฿ಜං x 
ඦತರ කโ ෰ಲ౲ ಗำ ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳย౵  ನ ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඛ൏ბಯಕ ෈ಂൿಗಳย౵  ಮൡ౨  ಅಂൟಮ x f 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ඛ൏ბಯಕ ງತದย౵  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಒಂದರ ಎಂ්ൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಘನ ෭ನ๺ f x f x 
ಆฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಇย౵  ඛೕโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ನಮಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ x x x 
ಆฆ ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ ಹൽජൿ ๭ಞತ౨ ං ಇൿ ನಮಡ ಹ൧౨ ಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಆචಯย౵  ෈ಂൿಗಳย౵  ನย౵   f 
෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಘನಃౙ  ෭ನ๺ ಆฆ ෇ค ඛ෦ಷಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನಮಡ ಒಂൿ ವಗბದ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  
෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಹൽජൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆฆ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಹൽජದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽಯย౵  ಎෆ ಎರಡರย౵  ಎರഴ ಘನ ෭ನ๺ ಆฆ ෇ค 
ಎರഴ ವಗბ ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ෇ค ಎರഴ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൞౬ ฤౙ  ಮൡ౨  ಹൽචಂഖ ಮൡ౨  
ಹൽජൿ ಇൿ ಈಗ ಇโಗಳย౵  17 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෩ฆ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಹ൧౨ ಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಹൽඡำ f 
කโ ಇโಗಳย౵  ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤ ವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒಂർಜൿ౪ , ಇൿ ಅಂൟಮ ෈ಂൿเನ 
෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ಪഷಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ 19 ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛ൏ბಯಕ ງತದย౵  ಬಲಃౙ  x 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕ෷ ನ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂ්ದඝ౬  a 
൧ೕค๯ತ౨ ං ಒಂൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ ౽ಯბವඝ౬  ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ කඝ ನ x 

ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ೯൤ಡ 1 ඛಂದ ಡ ෭ನ๺ 0 ಡ ലවඨ ෥ഴ൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. x f x x x r 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ හౘඨ ಆಜං ಇൿ ಅಲ౵   ನย౵  ಇං ಆದฉ ಈಗ ಅದඝ౬  ෎ฉഷ x x x 1 by x defi ned 0 
เವคಸมಜං ನ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ನ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ x x 
ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಗಮඛ๭ , ಈ ౽ಯბโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ คಂದ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ජಜ x fx x 1 x 
๸ಒ౲ ಗัಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං෻ ಅಥ฿ ಈ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗำ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ๆ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽಲ౵  ಇย౵  කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ ಎෆ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯โൽಲ౵x 
, ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ ಈ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ.  ಚದರ ಮൡ౨  x x x x x x x 
ಒಂൿ ෬ว ಇದඝ౬  ಎม౵  ಛಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮವಲ౵  ಈಗ කඝ ಚದರ ೯൤ಡ 1 ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬x x x x 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ෭ನ๺ 1 ๸තಣბ ವಗბವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅൿ 0 ಜಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ x 
ಸಮකಜರ෎ಀ . 
ಆದ౪ คಂದ ಏඝ  ಇൿ ຂำತ౨ ං෻ ಇൿ ඡ ๰೉๯ತ౨ ං ೓ಕದย౵  ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಜಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ 2 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ඦತರ කඝ x x x 

ඛಂದ ූಜಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ 2 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ , ಇൿ ಸಹಜ฿ಜ ಈ ๸ದಭბದย౵  x x x
ಚದರ ೯൤ಡ 1 ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ๻ಛಜ කโ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ කඝ x 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಎม౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಬದฤ කඝ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  
൤ಡൿಆಂಡฉ 0 คಂದ ಅඦತ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 1 คಂದ ಇൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං f x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕലದฉ ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಇൿ කඝ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ x x 
๻౾ದฉ ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ನ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎರഴ ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං x f x x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಡ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಅඦತದย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಆຉ x f x 
ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಇಂಟನბย౵  ෴โඃ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ เං෻  ฿౲ ฯ ೶ೕฌೕ ಇඛ౮ ඛഔ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ හౘඨ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ౽ಯბโ ಧකತ౱ ಕ x x 
ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ಗಮඛ๭ ಪ౵ ๲౛  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං x 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆಎಋ౺  ෴โඃ ຄಂൽಲ౵  ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಅඦತದ ෬ยನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಈಗ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  
෭ನ๺ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ඣೕലದฉ ನಮ౱ ย౵  ಎෆಎಋ౺  ಮ൤౨  ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಬದม෵๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇൿ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ  ಇโಗำ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜๅ x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ෭ನ๺ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ เಷಯ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ಇย౵  ෭ನ๺ x x x 
ಧකತ౱ ಕ ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅඦತದย౵  0 ಡ ຂಳಬ๾ൿ කโ ನ ෭ನ๺ ಎෆ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಈಗ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1 x x 
คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ๼ಂൽನ ූಗൽಂದ 2 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  x x 
ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇರ෎ಀ  ෭ನ๺ 2 ෬ว ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಡ  ๵ච౬ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಡ x f x x 
ಸ෥ನ฿ದ ೯൤ಡ ಡ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಡൽಂದ ๵ච౬ ಡ ຄೕඈ൤ ಋ൏ತ౱ ಕ fx x x x 
ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ನย౵  ಪഷದ ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ನย౵  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ fx x x 
ඛೕโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ലದฉ ඛೕโ ෭ನ๺  ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ౘ෦๭ ಇൿ ಎෆ ಎಋ౺  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ෭ನ๺ 2 2 
ಆಜൿ౪ , ಇൿ ನย౵  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಇඛ౮ ඛഔಯ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ಕඛಷ౤  x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  කโ ෮ದಲ ූಗಃౙ  ෥ലඈ൤, 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ , කඝ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಒඨ ಪ౵ ๺ ഖ ಎಂൿ ಬฉದฉ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಪ౵ ๺x x x x 
1 ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൤౨  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಚದರ x x x 
೯൤ಡ 1 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං කඝ ಇย౵  ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಇൿ 2 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ෭ನ๺ x x 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಅಸ෥ನ൤෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಚದರ ಪ౵ ๺ x x 
ಒಂದคಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං, ಇൿ කโ ಇย౵  ಪഷൿಆಂലฆ๋൤෻ ಇං, ಈಗ කโ ಅඃ x 
ൟೕ෥ბನವඝ౬  ಪഷಯฤ ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ನ ಎෆ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಡ ಡ ೯൤ಡ 1 ๵ච౬ ಡ ಸಮವಲ౵  ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ನ ಈ x x x x x 
හౘඨ ಎෆ ඛฏತರ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಎม౵  ಛಜ เ෗ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂಡฉ ನ ಅเූಜ౲  x x f x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂಡฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ෭ನ๺ x 
ಒಂದคಂದ ಚದರ x 
ಆದ౪ คಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ෭ನ๺ 1 ා ಚದರ ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಎෆ ಅเූಜ౲  ನ x x 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳   ಇൿ x x 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಅಂದฉ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  1 ರย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ಈಗ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ವಗბโ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ಇൿ ಚದರൽಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಎಂൿx x 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆಜං ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕโ 1 ౾ౙ ಂತ f x x squ x 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ 1 คಂದ ೓ಕโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ೓ಕโ ๵ච౬ ಜಂತ x x 
ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಈಗ ೓ಕโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂದರ ನഴๅ ಮൡ౨   ಒಂൿ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಚದರ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ x x 
ಕല෫ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಮൡ౨  ಚದರ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. x x x 
ಒಂൿ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂದคಂದ ಅඦತಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ 
ಅඦತൽಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಅඦತൽಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಮൡ౨  1 คಂದ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  f x x
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ರವฉಡ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ 0 ನย౵  ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 ಎෆ ಅเූಜ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  x x 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั   ಧකತ౱ ಕ ๰೉๯ತ౨ ං ಎෆ ກೋ౞ ൟ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆ f x 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ಋ൏ತ౱ ಕ ಇൿ ಎෆ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ౽ಯბโ ෭ನ๺ ಅඦತൽಂದ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ 1 คಂದ ກೈ౞ ಞತ౨ ං x x 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  0 ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๵ච౬ ಡ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಅൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಒಂದಃౙ  
ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂದคಂದ ಅඦತಃౙ  ກೈ౞ ಞತ౨ ං, ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ನಮ౱ ย౵  
෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  โ౲ ತ౭ ನ౬  ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ౽ಯბโ ກೋ౞ ൟ౨ ං.  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ෵ಂದ ෭ನ๺ 1 ವฉಡ ಧකತ౱ ಕ 
ූಗ౽ౙ ಜ කโ ෮ದฤ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ 0 คಂದ 1 ರವฉಡ ౽ಯბโ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  1 คಂದ ಅඦತಃౙ  ກೋ౞ ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ෭ನ๺ 1 0 1 ๲ึ෽ೕಣ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೈ౞ ಞൟ౨ ං ಈ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ඦತರ ಮ൤౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರ ෬ว ກೋ౞ ൟ౨ ං ಎಂದฉ 
෭ನ๺ 1 ನย౵  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ದ ඩ෵ಂഡ i  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ෷ හౘඨ ಡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆವ 
เಷಯๅಂದฉ ಬಲൽಂದ 0 ಡ ຄೕඈ൤ ౽ಯბโ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ನย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲  2 ಆಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  ඦತರ ౽ಯბโ 1 ವฉಡ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ 1 
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คಂದ ಅඦತಃౙ  ກೋ౞ ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ಉತ౭ ನ౬ โ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  ನย౵  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ හౘඨ x 1 2
ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎಡූಗൽಂದ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ංx 
ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  කโ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಬಲಃౙ  ෭ನ๺ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං 1
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲  ಇඛ౮ ඛഔ ಎෆ ಎಋ౺  ನย౵  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ เಲ౵  ಆದฉ ನย౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಎರಡඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ෵ಂದ ๒ನ౲  ಎෆ ಎಋ౺  ಡ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಆದฉ ຄಂൽං ಒಂൿ ෥  
ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒಂൿ ഔಪ౭ ൐ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭.   ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං x x 
ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ ຄೕඈ൤ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸තಣბ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ෭ನ๺ 0 ಒഓౣ ฉ ಕല෫ r 
ಆದฉ කโ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ෥ತ౳  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಇฆತ౨ ං  ಎರಡರย౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ನย౵  ಒಂದಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ෬ว ಇൿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ನย౵  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ෨ಜ๯ತ౨ ං, කโ ಸ౩ ัೕಯವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಎರಡඡ 
โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ಯ ಬಡ౛  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ಃಲโ ಇತರ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗำ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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