
  डेįरवेिटव पर अगले ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए िपछले ʩाƥान मŐ हमने दो महȕपूणŊ Ůमेयो ंको सीखा जो रोल Ůमेय और माȯ मान Ůमेय हœ और िफर हमने यह सािबत करके
माȯ मान Ůमेय का एक अनुŮयोग देखा िक यिद कोई फ़ंƕन िभɄ है  एक खुला अंतराल खुले अंतराल मŐ शूɊ है तो फ़ंƕन एक n 
İ̾थर होना चािहए आज हम कुछ और अनुŮयोग देखŐगे जैसे िक Ɛा होता है यिद अंतराल मŐ ʩुȋɄ सƢी से सकाराȏक या सƢी से 
नकाराȏक है तो मुझे इसे Ůमेय के ŝप मŐ िलखने दŐ  से तक एक अवकलनीय फलन है,f ab r 
 इसिलए यिद अवकलज अभाǛ खुले अंतराल मŐ सभी के िलए शूɊ से अिधक है तो खुले अंतराल पर सƢी से f x ab x ab fx 
बढ़ रहा है और यिद अभाǛ सभी के िलए ऋणाȏक है  खुला अंतराल तो पूरे अंतराल पर सƢी से घट रहा है हमने f x x fx ab 
िवलोम देखा है िक यिद हमारे पास एक िभɄ कायŊ है और यिद यह बढ़ रहा है सƢी से बढ़ रहा है तो ʩुȋɄ सकाराȏक है और यिद यह
सƢी से घट रहा है तो ʩुȋɄ ऋणाȏक है यहां हम कह रहे हœ िक िवलोम भी सȑ है
 इसिलए सबूत िफर से औसत मूʞ Ůमेय का उपयोग कर रहा है
 इसिलए मान लीिजए िक हम कोई एƛ एक लेते हœ और एƛ दो करते हœ तो हम  यह िदखाना होगा िक का दो के से x f, x f 
सƢी से कम है,
 इसिलए f 
बंद अंतराल एक दो पर िनरंतर है x x 
और खुले अंतराल एक दो पर अवकलनीय हैx x 
 इसिलए माȯ मान Ůमेय से कुछ मौजूद है खुले अंतराल मŐ एक दो जैसे िक हमारे पास का दो घटा एक बटा c x x x f f x x 
दो घटा एक है, यह पर Ůाइम के बराबर है लेिकन हमने माना है िक ʩुȋɄ पूरे अंतराल पर सƢी से सकाराȏक हैx c f 
 इसिलए हम जानते हœ िक यह सƢी से सकाराȏक है और इसका मतलब है िक का घटा सकाराȏक है Ɛोिंक यहांx 2 f fxx 1 

दो घटा एक सकाराȏक हैx x 
 इसिलए दो का एक के से बड़ा है जब भी दो एक से बड़ा होता है दूसरा भाग समान है  तो अब हम कुछ x f x f x x ar 
असमानता को सािबत करने के िलए इसका उपयोग करने का Ůयास करते हœ,
 इसिलए सम˟ा यह सािबत करती है िक की साइन हमेशा के बराबर से कम होती है , सभी के िलए शूɊ के बराबर से बड़ा x x x 
होता है,
 इसिलए हम यह सािबत करना चाहते हœ िक िकसी भी सकाराȏक का िच˥ हमेशा से कम होता है।x 

के बराबर x 
 इसिलए हम के को फलन घटा पाप मान सकते हœ और िफर यह सािबत करना िक का िच˥ के बराबर से कम है, यहx f x x x x 
कहने के समान है िक हमŐ यह सािबत करना है िक का बराबर से बड़ा है  शूɊ तो आइए देखŐ िक का अभाǛ Ɛा है, तो x f x f 
ʩुȋɄ अभाǛ साइन का एक ऋण ʩुȋɄ के बराबर है, कोसाइन है और हम जानते हœ िक का हमेशा 1 के f x , x x x cos 
बराबर से कम होता है,
 इसिलए यह बराबर से बड़ा होता है  0.
 चँूिक का हमेशा एक के बराबर से कम होता हैx cos 
 इसिलए हमारे पास यह है िक ʩुȋɄ शूɊ के बराबर से बड़ा है
 इसिलए का एक बढ़ता Šआ फलन है,x f 
 इसिलए ȯान दŐ  िक िपछले Ůमेय मŐ यिद हम मानते हœ िक ʩुȋɄ अभाǛ है  के बराबर से बड़ा है तो f x, 0 f .
 को सƢी से बढ़ाने के बजाय  हम पाएंगे िक का एक बढ़ता Šआ फलन है, िजसका अथŊ है गैर- घटता फलन Ɛोिंक हमारे पास x ff 
यह Ůाइम है, 0 के बराबर से बड़ा है तो हमारे पास का के के बराबर से बड़ा है,f c x 2 f x 1 f 
 इसिलए हम करŐ गे  उपयोग करŐ  िक का यह एक बढ़ता Šआ फलन है, यिद आप को 0 के 0 के बराबर रखते हœ, तो 0 का x f x f 0
घटा पाप 0 बराबर 0 है,
 इसिलए के बराबर से अिधक के िलए हमारे पास यह होना चािहए िक का बराबर से बड़ा है 0 से तक, Ɛोिंक बढ़ता x x x f f f 
Šआ फलन है, लेिकन यह 0 के बराबर है अथाŊत घटा साइन के बराबर से बड़ा है, अथाŊत साइन सभी के िलए के x x , 0 x, x 
बराबर से 
कम है , सभी के िलए कम है, िनिʮत ŝप से यह गैर-ऋणाȏक है।x 

के िलए शूɊ से कम सही नही ंहै, इसी तरह हम की ˙शŊरेखा को शािमल करते Šए एक और असमानता सािबत करते हœ तािक  x x 
खुले अंतराल मŐ सभी के िलए से कम से बटा दो हो,x x tan x pi 

 इसिलए िफर से हम वही काम करते हœ जो हम डालते हœ  टैन माइनस के बराबर है और हमŐ यह िदखाना है िक खुले f x x x 
अंतराल मŐ 0 से बटा 2 का सƢी से है  सकाराȏक है तो हम ʩुȋɄ की गणना करते हœ तो एफ Ůाइम एƛ टैन के ʩुȋɄ केpi f x 
बराबर है एƛ मुझे सेकŐ ड ˍायर देता है एƛ का ʩुȋɄ एƛ 1 है और सेकŐ ड ˍायर एƛ माइनस 1 टैन ˍायर एƛ है और हम 
जानते हœ िक टैन एƛ यह सƢी से अिधक है खुले अंतराल मŐ सभी के िलए शूɊ शूɊ से बटा दो Ɛोिंक का है, x pi tan x tan 
केवल के पूणाōक गुणज मŐ 0 हैpi 
 इसिलए खुले अंतराल मŐ 0 से का 2 हमेशा धनाȏक होता हैpi x tan 
 इसिलए अभाǛ बड़ा होता हैf x 
 इसिलए एफएƛ खुले अंतराल पर सƢी से बढ़ रहा है शूɊ से पीआई तक इसका मतलब है िक एƛ का एफ 0 के एफ से बड़ा होना 
चािहए और 0 का एफ Ɛा है टैन 0 माइनस 0 जो सभी एƛ और 0 से पीआई के िलए 0 है  अथाŊत टैन सभी के िलए से बड़ा है x x x 
और शूɊ से बटा दो, हम एक और सम˟ा करŐ गे सम˟ा 3 िसȠ है िक घटा साइन का मॉड यह सभी के िलए pi sine x y mod 
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घटा के बराबर से कम है वाˑिवक संƥा तो इस असमानता को सािबत करने के िलए हम ȯान दŐ  िक अगर हम की Ǜा x y xy x 
के बराबर लेते हœ तो यह हर जगह िनरंतर और अलग-अलग है,fx 
 इसिलए हम माȯ मान Ůमेय को से कम िकसी भी िदए गए माȯ मान Ůमेय Ȫारा लागू कर सकते हœ  y x 
, खुले अंतराल से मŐ कुछ मौजूद हœ जैसे िक का अभाǛ का घटा के के बराबर है  के को माइनस x y c f f c y f x f y x
से िवभािजत िकया जाता है जो िक साइन घटा पाप से िवभािजत घटा पर ʩुȋɄ Ůाइम के बराबर है लेिकन काy x y x , c f x 

पाप के बराबर हैf x 
 इसिलए Ůाइम का है,f c c cos 
 इसिलए इसका ताȋयŊ है िक यिद  मœ साइन एƛ माइनस पाप वाई का मॉǰूलस मोड लेता šं जो एƛ माइनस वाई से िवभािजत होता है
यह कुछ सी के िलए मॉड कॉस सी के बराबर होता है और हम जानते हœ िक 
मॉड एɵोʞूट वैʞू मŐ कोसाइन थीटा हमेशा एक के बराबर से कम होता है और इसका मतलब है िक मॉड पाप एƛ माइनस साइन y 
यह है यिद के बराबर नही ंहै, तो यह घटा के मॉड के बराबर से कम है और िनिʮत ŝप से यिद के बराबर है, तो x, y x y x, y 
बाएं हाथ की ओर और दािहनी ओर दोनो ंशूɊ हœ,
 इसिलए यह सभी के िलए सही है।xy 
 रोल Ůमेय या माȯ मान Ůमेय के अनुŮयोग को कुछ और देखने से पहले 
मुझे एक बार और करने दŐ   कंटेनरो ंके कायŘ के बारे मŐ महȕपूणŊ Ůमेय
 इसिलए इसे मȯवतŎ मूʞ Ůमेय के ŝप मŐ जाना जाता है, 
इसिलए हम िलखŐगे,ivt 
 इसिलए यहां यह धारणा है िक कुछ बंद अंतराल से से तक एक िनरंतर कायŊ है और को के और के बीच İ̾थत f ab r y a f f 
होने दŐ।
  बी तो हमारे पास एक फ़ंƕन िनरंतर कायŊ है और हमारे पास यह मेरा है यह का है और मान लीिजए िक कुछ है जो f a b f y a
के और के के बीच İ̾थत है तो िनʺषŊ यह है िक कुछ मौजूद है यहाँ अंतराल मŐ इस Ůकार है िक का बराबर f b f x ab x f y 
है तो मŐ कम से कम एक मौजूद है जैसे िक का के बराबर है,ab x x f, y 
 इसिलए यहां हम यह मान सकते हœ िक का यह या तो के से कम है या का के से बड़ा है,a f b f a f, b f 
 इसिलए या तो हमारे पास यह है या हमारे पास का के से बड़ा है और िफर अगर मœ यहां कोई लेता šं तो िफर से हमारे f a, b f y 
पास कुछ है जैसे िक का के बराबर है।x x f y 
 
Ůमेय सहज ŝप से ˙ʼ है यिद आप देखते हœ िक हमारे पास कोई िनरंतर कायŊ है तो यह  इसे इंटरमीिडएट वैʞू Ůमेय कहा जाता है 
Ɛोिंक 
यिद हमारे पास एक सतत कायŊ है तो यह सभी मȯवतŎ मूʞो ंको लेता है और बी के एफ के बीच सभी मȯवतŎ मान लेता है लेिकन हम 
औपचाįरक सबूत को छोड़ दŐ गे, आपको ȯान देना चािहए िक िनरंतरता आवʴक है ȯान दŐ  िक िनरंतरता की आवʴकता है  मȯवतŎ 
मूʞ Ůमेय Ɛोिंक अɊथा हमारे पास हो सकता है यिद हम एक असंतत कायŊ की अनुमित देते हœ तो अब मेरे पास इस तरह का एक कायŊ
हो सकता है यह मेरा है यह अब बी है यिद आप देखते हœ िक मेरे पास बी के एफ का एफ है और यिद मœ कोई लेता šं यहाँ तो कोई y x 
नही ंहै िजसके िलए का के बराबर है Ɛोिंक या तो का इस अंतराल मŐ कम है या का यहाँ ठीक है इस मȯवतŎ x f, y x f x f 
मान Ůमेय का एक पįरणाम यह है िक मान लीिजए एक पर एक सतत कायŊ है  बंद अंतराल और मान लŐ िक का और f ab a f b 
का िवपरीत संकेतो ंके हœ जो िक के गुना का गुणनफल है, f b a f 
तो खुले अंतराल मŐ कम से कम एक मौजूद है जैसे िक का बराबर है  शूɊ थी  ऐसा है जैसे अगर मœने कहा है िक काab x x f s a 

ऋणाȏक है और का धनाȏक है तो यह Ɛा कहता है िक यिद मेरे पास एक सतत कायŊ है तो इसे इस अƗ को कम से कमf b f x 
एक बार पार करना होगा
 इसिलए यह िबंदु है जहां का  है और यह ˙ʼ ŝप से मȯवतŎ मान Ůमेय का अनुसरण करता है Ɛोिंक शूɊ , के x f x 0 a f 
और के के बीच İ̾थत है,b f 
 इसिलए शूɊ, के और के के बीच İ̾थत है, मȯवतŎ मान Ůमेय Ȫारा मŐ इस Ůकार मौजूद है िक का शूɊ a f b f ab x x f  
के बराबर है िनिʮत ŝप से यह एƛ ए या बी नही ंहो सकता Ɛोिंक ए के एफ और बी के एफ शूɊ हœ
 इसिलए कम से कम एक एƛ है और आपके पास एक से अिधक एƛ भी हो सकते हœ
 इसिलए यह फ़ंƕन इस तरह हो सकता है
 इसिलए यह मȯवतŎ  मूʞ Ůमेय िफर से बŠत महȕपूणŊ है
 इसिलए मȯवतŎ मूʞ Ůमेय के कुछ अनुŮयोग
 इसिलए पहले मुझे इसे िफर से एक Ůमेय के ŝप मŐ िलखने दŐ ,
 इसिलए यह Ůमेय कहता है िक 
िवषम िडŤी के Ůȑेक बŠपद मŐ कम से कम एक शूɊ नोट होना चािहए जो 
िक यिद का है एक शूɊ जोड़ के बराबर है एक एक एƛ ɘस िचंता  के िलए जहां िवषम है और एक शूɊ के बराबर नही ंx p n n 
है, तो कम से कम एक वाˑिवक संƥाएं मौजूद हœ जैसे िक का शूɊ िटɔणी के बराबर है, पįरणाम सम िडŤी बŠपदो ंके िलए c c p 
सही नही ंहै उदाहरण के िलए यिद मœ के बराबर लेता šं वगŊ जमा 1 इसका कोई वाˑिवक शूɊ नही ंहै हम जानते हœ िक वगŊ px x x 
जमा एक हमेशा सभी वाˑिवक के िलए एक के बराबर से बड़ा होता हैx 
 इसिलए इसका मŐ शूɊ नही ंहो सकता है लेिकन िवषम िडŤी बŠपद के िलए हम दावा करते हœ िक कम से कम एक शूɊ हैr 
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 इसिलए  Ůमेय का Ůमाण है िक हमारे पास शूɊ के बराबर है एक से तक Ɛोिंक एक िवषम पूणाōक है यिद हम px a x ax n n 
से की सीमा को देखते हœ तो यह उǄतम पद है Ɛोिंक धनाȏक हो जाता है  अनंत यह सकाराȏक अनंत के बराबर है और x n x 

सीमा के ŝप मŐ नकाराȏक अनंत तक पŠंचता है यह हमŐ नकाराȏक अनंतता देगा Ɛोिंक िवषम है यिद सम था तो ये दोनो ंx n n 
सकाराȏक अनंत होगें
 इसिलए यिद हम इस बŠपद को देखते हœ तो का x p 
कुछ पर नकाराȏक होना चािहए एƛ और िकसी अɊ एƛ पर सकाराȏक यह इस के संकेत पर िनभŊर करेगा यिद कोई सकाराȏक 
है तो एƛ का पी सकाराȏक अनंत तक पŠंच जाएगा Ɛोिंक एƛ अनंत और नकाराȏक अनंत तक जाता है Ɛोिंक एƛ नकाराȏक 
अनंत तक जाता है िजसका अथŊ है िक यिद आप एƛ लेते हœ  काफी बड़ा है तो का धनाȏक होना चािहए और यिद बड़ी x p x 
ऋणाȏक संƥा है तो का ऋणाȏक होना चािहए और यिद कोई ऋणाȏक है तो आपके पास दूसरा तरीका है तो कोरोलरी से x p 
मȯवतŎ मान Ůमेय का मȯवतŎ मान Ůमेय Ȫारा  िकसी िबंदु पर शूɊ होना चािहए,p x x 
 इसिलए यह बŠत महȕपूणŊ पįरणाम है िक िवषम िडŤी के िकसी भी बŠपद मŐ कम से कम एक वाˑिवक 0 होना चािहए, िजसका अथŊ 
है िक इसे िकसी िबंदु पर अƗ को पार करना होगा,x 
 इसिलए अब हम एक सम˟ा को देखते हœ तािक से 5 जोड़ 4 माइनस 1 बराबर 0 का ठीक एक हल है,x x 
 इसिलए सबसे पहले अगर हम देखते हœ िक का यह बŠपद से पांच जोड़ चार घटा एक है, Ɛोिंक का एक िवषम x p x x x p 
िडŤी है का बŠपद बराबर  शूɊ का कम से कम एक समाधान है िजसे हम जानते हœ Ɛोिंक यह िवषम िडŤी है इसका कम से कमx p 
एक समाधान है जो हम िदखाना चाहते हœ िक वाˑव मŐ एक समाधान है िजसका अथŊ है िक हमारे पास इसका कोई अɊ समाधान नही ंहो
सकता है,
 इसिलए मान लीिजए िक दो समाधान हœ एक दो से कम है तो हमारे पास एक शूɊ के बराबर है और दो का भी शूɊ हैx x px x p 
 इसिलए रोल Ůमेय Ȫारा ȯान दŐ  िक Ɛोिंक हमारे पास बŠपद है, यह हर जगह िनरंतर और अलग-अलग है और अंत िबंदु x 1 x 2 
इन  मान समान हœ
 इसिलए रोल Ůमेय के अनुसार 

एक और दो के बीच कुछ मौजूद है जैसे िक का अभाǛ शूɊ के बराबर है लेिकन यिद हम अभाǛ को देखŐ तो x x c c p p x 
यहाँ ʩुȋɄ पाँच से चार जमा चार है और हम जानते हœ िक से चार हमेशा गैर ऋणाȏक होता है यह हमेशा चार के बराबर से बड़ा x x 
होता है
 इसिलए हमŐ एक िवरोधाभास िमलता है
 इसिलए िवरोधाभास
 इसिलए है Ɛोिंक हम मानते हœ िक दो समाधान हœ एक दोx x 
 इसिलए बराबर 0 आपके पास एक ही हल है जो आप पूछ सकते हœ िक हल कहाँ है हल Ɛा हैpx 
 इसिलए ȯान दŐ  िक यहाँ हमारे पास घात पाँच का बŠपद है
 इसिलए इस बŠपद की जड़ो ंको खोजने के िलए कोई सामाɊ िविध नही ंहै लेिकन हम जो कर सकते हœ वह यह है िक हम कर सकते हœ  
कोिशश करŐ  िक हम अनुमािनत समाधान खोजने के िलए मȯवतŎ मूʞ Ůमेय का उपयोग कर सकते 
हœ, जैसा िक हमारे पास है, हमारे पास का बराबर से पांच ɘस चार घटा एक है,x p x x 
 इसिलए ȯान दŐ  िक यिद मœ को 0 के बराबर रखता šं तो 0 का है  माइनस 1 के बराबर यह ऋणाȏक है यिद मœ को 1 के x p px 
बराबर रखता šं तो मुझे यह 4 के बराबर िमलता है जो सकाराȏक है
 इसिलए मȯवतŎ मान Ůमेय से हम जानते हœ िक का के बराबर है , कुछ के िलए 0 और 1 के बीच सही हैc p 0 c 
 इसिलए  आपको इस बŠपद के मूल को केवल 0 से 1 के अंतराल मŐ देखना है, कोई अɊ जड़ नही ंहै
 इसिलए इस अंतराल के बाहर कोई 0 नही ंहै अब आप Ɛा कर सकते हœ िक यिद हम मȯ िबंदु को देखते हœ तो मȯ िबंदु पर मान जो है 
आधा तो अगर आप पी आधा देखते हœ तो यह है  बराबर एक बटा बȅीस जमा चार गुना आधा दो घटा एक है अब यह िफर से है यह 1 
जमा 1 बटा 32 है यह अभी भी 0 से बड़ा है
 इसिलए अब आप जानते हœ िक 0 का ऋणाȏक है आधे पर सकाराȏक हैp p 
 इसिलए होना चािहए चँूिक ऋणाȏक है आधा धनाȏक है यह शूɊ शूɊ से आधे के अंतराल मŐ िफर से होना चािहए आप इस p 0 p 
ŮिŢया को िफर से दोहरा सकते हœ एक चौथाई का Ɛा है, एक चौथाई का एक बटा चार से पांच जमा एक घटा एक होगा तो यह p p 
एक बटा चार से पांच है िफर से यह सकाराȏक है
 इसिलए शूɊ शूɊ से एक चौथाई मŐ होना चािहए तो आप एक आठवŐ पर पता लगा सकते हœ िक Ɛा होता है और यिद एक आठ के 
आठवŐ पी पर यह एक बटा आठ से पांचवां जमा आधा देता है माइनस वन और यह एक बटा आठ से पांचवां माइनस हाफ के बराबर है जो
िनिʮत ŝप से नकाराȏक है
 इसिलए 0 को अंतराल 1 8 से 1 4 मŐ होना चािहए पहले हमारे पास था िक 0 0 से 1 4 के बीच है।
 अब हम हœ उप अंतराल 0 से 1 8 और 1 8 से 1 4 मŐ िवभािजत है और हम जानते हœ िक 0  1 8 से 1 4 मŐ िफर से झठू बोलना चािहए, 
आप इस अंतराल के मȯ िबंदु पर ले सकते हœ और इस तरह आपको एक बेहतर और बेहतर सिɄकटन Ůाɑ होगा,
 इसिलए इस तरह से आगे बढ़ने पर हम छोटे और छोटे अंतरालो ंमŐ शूɊ को Ůाɑ कर सकते हœ , 
इस िविध का हमने यहां उपयोग िकया है िȪभाजन िविध कहा जाता है Ɛोिंक हम अंतराल को आधा और आधा मŐ िवभािजत करते हœ और 
िफर हम देखते हœ िक शूɊ िकस अंतराल मŐ İ̾थत है,
 इसिलए यह एक िविध देता है जहां एफ फ़ंƕन का शूɊ झठू है, आइए हम कुछ और सम˟ाएं करŐ  तािक िसȠ करŐ  िक 
खुले अंतराल 0 से बटा 2 मŐ कुछ के िलए का के बराबर है।pi x x cos x 
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 इसिलए ȯान दŐ  िक इस समीकरण को के बराबर हल करने का कोई सामाɊ तरीका नही ंहै, लेिकन िफर भी हम यह सािबत करना x 
चाहते हœ िक इसका कुछ हल है  इस अंतराल मŐ शूɊ से बटा दोpi 
 इसिलए ऐसी सम˟ाओ ंको करने के िलए हम मȯवतŎ मान Ůमेय का उपयोग करते हœ
 इसिलए आप िलखते हœ िक का बराबर घटा है और िफर Ɛोिंक हमŐ यह सािबत करना है िक इस फ़ंƕन का शूɊ x f cos x x 
इस अंतराल मŐ है  आप पाते हœ िक Ɛा है  अंत िबंदु पर इस फ़ंƕन का मान
 इसिलए हर जगह िनरंतर है, अगर मुझे पता चलता है िक 0 का Ɛा है तो यह कोसाइन शूɊ शूɊ शूɊ है जो एक के बराबर हैfx f 
 इसिलए यह शूɊ से अिधक है के बारे मŐ पर दो से यह मुझे देता है  कोसाइन पाई बटा दो माइनस पीआई बटा टू जो एक f pi 
माइनस के बराबर है Ɨमा करŐ  यह शूɊ माइनस पीआई बटा टू के बराबर है
 इसिलए यह मुझे एक ऋणाȏक माũा देता है
 इसिलए शूɊ का एफ सकाराȏक है पीआई बटा दो नकाराȏक है इसका मतलब है िक मȯवतŎ Ȫारा  मान Ůमेय 0 से बटा 2 के pi 
अंतराल मŐ कुछ मौजूद है जैसे िक का के बराबर है।x x f 0 
 अथाŊत के बराबर है और िफर से जैसा िक हमने िपछले एक के िलए िकया था, आप िȪभाजन िविध का उपयोग कर सकते हœcos x x 
और िफर  आप चार से पर मान पाते हœ आपको बटा चार घटा बटा चार िमलेगा आपको यह देखना होगा िक यह pi cos pi pi 
ऋणाȏक है या धनाȏक 
इस लंबाई के आधे के अंतराल मŐ िनधाŊįरत करने के िलए जहां समाधान िनिहत है और आप ऐसा ही करते रह सकते हœ  छोटे छोटे अंतराल
को खोजने के िलए जहां आइए एक और िदलच˙ सम˟ा को देखŐ तािक हम मान लŐ िक एक बंद अंतराल 0 से पर पįरभािषत एक f r 
फ़ंƕन है और इसे एक िनरंतर कायŊ माना जाता है, यह भी िदया गया है िक 0 का दो के मान के बराबर है  अंत िबंदु बराबर हœ जो हमŐ f 
िदखाना है जो सािबत करते हœ िक 
इस बंद अंतराल शूɊ दो मŐ दो िबंदु और मौजूद हœ जैसे िक घटा एक के बराबर है और के बराबर है तो हमŐ जो िदयाx y y x fx y 
गया है वह है  अंतराल शूɊ से दो तक कोई भी िनरंतर कायŊ िदया जाता है और केवल एक चीज जो हम जानते हœ वह यह है िक शूɊ का 

और दो का समान है और िफर हमŐ यह िदखाना होगा िक यह कोई भी कायŊ हो सकता है जैसे हमŐ िदखाना है ऐसे दो िबंदु हœ जहां f f x
का मान और का समान हœ और यह भी िक यह और एक से िभɄ हœf y f x y 
 इसिलए इसे हल करने के िलए हम जो कहते हœ वह यह है िक हमŐ यह िदखाना होगा िक और को खोजने के िलए िक बराबर है x y y 
से जमा एक और का के के बराबर है,x x f, y f 
 इसिलए हमŐ इसकी आवʴकता है ई अंतराल मŐ एƛ का अİˑȕ शूɊ एक ऐसा है िक एƛ का एफ एƛ ɘस 1 के एफ के बराबर है 
Ɛोिंक वाई एƛ ɘस 1 है और हम चाहते हœ िक यह अंतराल 0 से 2 मŐ İ̾थत हो,
 इसिलए एƛ को अंतराल 0 मŐ झठू बोलना चािहए 1.
 तो हम 0 1 मŐ एक िबंदु की तलाश करते हœ जहां फ़ंƕन का मान ɘस 1 के बराबर होता है।x 

 इसिलए इससे पता चलता है िक हम जो करते हœ वह यह है िक हम के को के के बराबर होने दŐ  1 घटा का और यहx g x f f  x 
फलन बंद अंतराल शूɊ एक से संबंिधत के िलए पįरभािषत िकया गया है,x 
 इसिलए यिद शूɊ और एक के बीच है और एक एक और दो के बीच है तो का अंतराल 0 1 मŐ पįरभािषत िकया गया है औरx x x g 
यह िनरंतर है तो है अंतराल पर िनरंतर 0 1 भी अंत िबंदु पर मूʞ Ɛा है जो हमŐ िदखाना है िक जी िकसी िबंदु पर 0 है,g 
 इसिलए हम 0 के अंितम िबंदु पर मान पाते हœ, मुझे 0 के 1 शूɊ से एफ देगा और 1 का एक के दो घटा के के बराबर है, जो g, f f 
िदया गया है वह यह है िक शूɊ का दो के के बराबर है,f, f 
 इसिलए दो का यह एक का शूɊ घटा है, तो का  शूɊ एक का जीएफ है शूɊ का जी एक का शूɊ शूɊ का एफ हैf, f g 
 इसिलए एक का जी शूɊ के जी के अलावा कुछ भी नही ंहै
 इसिलए मȯवतŎ मूʞ Ůमेय Ȫारा 
बंद अंतराल मŐ कुछ एƛ मौजूद है 0 1 ऐसा  िक का शूɊ के बराबर है, ये िवपरीत िच˥ो ंके हœx g 
 इसिलए कुछ ऐसा है िक का शूɊ है और यह कहता है िक का है और का एक घटा शूɊ के बराबर है, जो काx x g x f x f x 

है  ɘस वन एƛ के एफ के बराबर हैf 
 इसिलए हम कर रहे हœ
 इसिलए यह सम˟ा िफर से इंटरमीिडएट वैʞू Ůमेय के आवेदन की थी लेिकन हमŐ एƛ के इस नए फ़ंƕन जी को पįरभािषत करना था
और िफर इंटरमीिडएट वैʞू Ůमेय लागू करना था,
 इसिलए हम यहां अगली कƗा मŐ ŜकŐ गे।
  डेįरवेिटव पर कुछ और िवषय सीखŐगे धɊवाद Pru
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