
େଡରିେଭଟିଭ୍ ଉପେର ପରବਁ৐ୀ ବକ୍ତୃତାକୁ ସ ୍  ◌ାଗତwelcome
େତଣ ୁେଶଷ ବ৘ବાେର ଆେମ ଦୁଇଟି ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଥ ીଓେରମ ୍ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା ସହିତ ଆରਬ କଲୁ ଯାହା େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ଏବଂ ହାରାହାରି ମଲୂા 
ଥ ીଓେରମ ୍ଅେଟ
େତଣ ୁେମାେତ େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍କ ଣ କହୁଛି ତାହା ମେନ ପକାଇବାକୁ ଦିଅᄼ’
େତଣ ୁେମାେତ େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ଦଶ৐ାଇବାକୁ ଦିଅᄼ
େତଣ ୁଧାରଣା େହଉଛି | କୁ ଏକ ବਙ ଇ৺ରଭାଲ୍ ରୁ ରିଅଲ୍ ନઋહର େସଟ୍ ପଯ৐ાਕ ଏକ ଫ০ସନ୍ େହବାକୁ ଦିଅ େଶଷ ପଏ৺େର ଫ০ସନ୍ ର ମଲୂા ଯାହାf ab r 

ର ସହିତ ର ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ସି਎ାਕଟି େଖାଲା ବાବଧାନେର ଅତି କମେର େଗାଟିଏ ଅଛି େଯପରି େର େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ାଇମ f f b ’ c c f 
ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | ଆସᄼ, ଏହାକୁ ଚିੜ ਐାରା ବୁ  ◌ବିା, ଆେମ ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ ଆ০ିବା ସହିତ ର ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଦିଆଯାଉଛି understand x f 
ତାହା େହଉଛି େଯ ଏବଂ େର ଫ০ସନ୍ ଭାଲୁાଗଡ଼ିୁକ ସମାନa b 
େତଣ ୁଏହା ର ଏବଂ ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ଏହା | ଫ০ସନ୍ କᄶ ଅେଟ | ବਙ ବાବଧାନେର ଅਕଭ৐ୂ ৘ ଏବଂ େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟ ଭିਟ େତେବ ଆେମb f f ’
ଦାବି କରୁ େଯ େଡରିେଭଟିଭ୍
େତଣ ୁଫ০ସନ୍ ଏଠାେର େହାଇପାେର ଯଦି ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ଏହି ପଏ৺ ଅଛି େଯଉଠଁାେର ଆମର ଭୂସମାਕର ଟାେ৪৺ ଅଛି ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଡରିେଭଟିଭ୍
ଶନୂા କਫିା ଏହା େହାଇପାେର | ଏପରି କିଛି ହୁଅ େଯପରି ଏହା ଏହିପରି ତଳକୁ ଯାଇପାେର ଏବଂ ଏହି େড়ੜେର ଉପରକୁ ଯାଏ ଯଦି ତୁେମ େଦଖ େଯ େସଠାେର 
ଦୁଇଟି ପଏ৺ ଅଛି େଯଉଠଁାେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂા ଅେଟ
େତଣ ୁଦୁଇଟି ପଏ৺ରୁ ଅଧ ીକ େହାଇପାେର
େତଣ ୁଏହା ଏହିପରି ଉପରକୁ ଏବଂ ତଳକୁ ଯାଇପାେର ଏବଂ ତାପେର ତୁେମ | େଦଖᄼ ଏହି ସବୁ ପଏ৺ େଯଉଠଁାେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂા ଅେଟ
େତଣ ୁଏହି ଥ ીଓେରମ ୍ର ੡ମାଣ ବાାଖાା କରିବା ପବୂ৐ରୁ ଆେମ ଯାହା କରିବାକୁ େଚ਼ା କରୁଥ ીଲୁ େଦଖ ીବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବା େଯ ଥ ીଓେରମ ୍େର ଧାରଣା ଆବଶાକ
େତଣ ୁ੡ଥମଟି କହୁଛି େଯ କୁ ଅନୁମାନ କରାଯାଏ | ବਙ ବાବଧାନେର ଅବିରତ ରହିବାକୁ ମେନକରᄼ ବਙ ବਙ ବાବଧାନେର ଅବିରତ ନୁେହ ଁେତେବ f f f 
ଆପଣ০ ପାଖେର ଥାଇପାେର େଯ କାଯ৐ાଟି ଏହିପରି ବ  ◌଼◌ପିାେର ଏବଂ ତା ପେର ମ ଁ ୁେଶଷ ପଏ৺େର ବાାଖાା କରିପାରିବି ଧରାଯାଉ ଏହା increasing ’
େହଉଛି ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ତାପେର ଡିଫ୍ କରିପାରିବ | ଏହି ଭାଲୁાai ine 
େତଣ ୁଏହି ଫ০ସନ୍ େଖାଲା ବાବଧାନେର କ ଣସି ନାହି ଁେଯପରି ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏଠାେର ଫ০ସନ୍ ଉପେର ଭିਟ ଅେଟ, c c f c 0 f ab f 

ର ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ସବୁ ପଏ৺େର ੍ମାଗତ ଅେଟ | ର ଏକ ବાତୀତ ଯଦି ଏହା େଶଷ ପଏ৺ ମਔରୁ େଗାଟିଏେର ੍ମାଗତ େହବାେର ବିଫଳ f f b f ab 
ହୁଏ େତେବ େସଠାେର କ ଣସି ରହିବା ଆବଶાକ ନାହି ଁେଯଉଠଁାେର ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ ଅେଟc c f c 0 
େତଣ ୁଆେମ ଦ୍  ◌ତିୀୟ ଧାରଣା ବਙ ବਙ ବાବଧାନେର ନିରਕରତା ଆବଶાକ କରୁ | େଖାଲା ବાବଧାନେର ର ଭିਟ ଭିਟ ଭିਟତାinter f 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଏହା ବିଫଳ ହୁଏ ତା େହେଲ ଆମର ଫ০ସନ୍ ଏହିପରି େହାଇପାେର’
େତଣ ୁେମାର ଏଠାେର ଅଛି ଏବଂ ଯଦି ତୁେମ ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ ପଣୁ ିେଦଖ ીବ େତେବ କ ଣସି ବିਙୁ ନାହି ଁpoint 
େତଣ ୁଏହି ଫ০ସନ୍ ଉପେର ଅବିରତ | େଖାଲା ବાବଧାନେର େଗାଟିଏ ପଏ৺ ବાତୀତ ଆଦ ଭିਟ ଅେଟ ଏବଂ ର ସହିତ ର f different a f f b 
ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏଠାେର ସମੂ ପଏ৺ ପାଇ ଁଆସᄼ ଏହା କହିବା େଯ ଏହା େହଉଛି ବାମର େଯକ ଣସି ବିਙୁ ପାଇ ଁpoint 
େଡରିେଭଟିଭ୍ | ੍ମାଗତ ପଜିଟିଭ୍ ଏବଂ ଏହାଠାରୁ ବଡ଼ େଯକ ଣସି ବਙୁି ପାଇ ଁେଡରିେଭଟିଭ୍ ନକାରାਈକ ଅେଟ | କᄼି େସଠାେର କ ଣସି ବିਙୁ point point 
ନାହି ଁେଯଉଠଁାେର ଏହି ସମୟେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ବાାଖાା କରାଯାଇ ନାହି ଁ
େତଣ ୁକ ଣସି ନାହି ଁେଯପରି ੡ାଇମ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ତୃତୀୟ କৼିଶନ୍ ସହିତ ର ସମାନତା ଅବଶા ଏହା ମਔ ଆମକୁ ଆବଶાକ କେର c c f c f b 
ଯଦି େମାର ଅଛି େକବଳ ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁହᄼ
େତଣ ୁଏଠାେର ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ବਙ ବાବଧାନେର ଫ০ସନ୍ ੍ମାଗତ ଅେଟ, ଏହା େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟ ଅେଟ ଏବଂ ଯଦି ମ ଁ ୁବਙ ବાବଧାନେର ଶନୂાେର 

କହିବା ପାଇ ଁ ର େଲଖ ીବା େତେବ ଏହା େହଉଛି େଖାଲା ବાବଧାନେର ଶନୂા ଏକ ଭିਟ ଅେଟ ଏବଂ ଯଦି ଆପଣ ର ੡ାଇମକୁ େଦଖਕି x x f f | f x f 
େତେବ ଏହା ଶନୂા ବાବଧାନେର ସମੂ ପାଇ ଁସମାନ ଅେଟx 
େତଣ ୁକ ଣସି ନାହି ଁେଯଉଠଁାେର ੡ାଇମ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ କᄼି ଏଠାେର ଆେମ କରୁ | ଏଠାେର ଶନୂાର ନାହି ଁେଗାଟିଏର ସହିତ ସମାନ c c rf c f f 
ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଏହି ତିେନାଟି ଉଦାହରଣ ଦଶ৐ାଏ େଯ େରାଲ୍ ଥ ીଓେରେ੥ ଥ ીବା ସମੂ ତିେନାଟି ଧାରଣା ସି਎ାਕ ପାଇ ଁଆବଶાକ େଯ ੡ାଇମ ୍ େଖାଲା ବાବଧାନେର କିଛି f c 
ସମୟେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | େସମାନ০ ମਔରୁ େଗାଟିଏ ବିଫଳ ହୁଏ େତେବ ସି਎ାਕଟି ସତા ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁମ ଁ ୁବਁ৐ମାନ କିଛି ଧାରଣା େଦବି | ଏହି ଥ ીଓେରମ ୍କାହିକଁି ସତ ତାହା ପରୁ୍ଫ୍ ର ଧାରଣା
େତଣ ୁଯଦି ଆପଣ ਔାନ ଦିଅਕି ଯଦି ଆପଣ ଏହି ଚੜିଗଡ଼ିୁକୁ େଦଖਕି େତେବ ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ଏହି ପଏ৺ଗଡିୁକ େଯଉଠଁାେର େଡରିେଭଟିଭ୍ 0 ସହିତ ସମାନ, 
ଏହି ଧାରଣା ଅନୁଯାୟୀ ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ କାଯ৐ાର ବିਙୁ ସହିତ ଅନୁରୂପ ଅେଟ | େରାଲ୍ ଥ ીଓେରମ ୍ର ଆେମ େଦଖାଇପାରିବା େଯ େର ଅତି କମେର ab 
େଗାଟିଏ ପଏ৺ ଅଛି େଯଉଠଁାେର ର ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ହାସଲ କେର ବਁ৐ମାନ େଗାଟିଏ ତଥા େହଉଛି ଯଦି ବਙ ବાବଧାନେର ଏକ ନିରਕର c f f 
କାଯ৐ા େବାଲି ଧରାଯାଏ େତେବ ଏହା ସବ৐ନିઋ મ ହାସଲ କରିବା ଆବଶાକ | ଏବଂ ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા
େତଣ ୁେମାେତ ଏହି ସତાକୁ େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅ େଯ କ ଣସି ੍ମାଗତ ଫ০ସନ୍ ବਙ ବਙ ବાବଧାନରୁ ପଯ৐ાਕ ସୀମିତ ଏବଂ ଏହାର ସବ৐ନିઋ મ ଏବଂclosed f r f 
ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂાକୁ ବਙ ବાବଧାନେର ହାସଲ କେର େଯଉଠଁାେର ବਙ ବાବଧାନେର କିଛି ନାହି ଁ| େସହି ର ସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ରx f x f 

ର ସମାନତା ଠାରୁ କମ ୍ଏବଂ ର କ ଣସି ବਙ ବਙ ବાବଧାନେର ଥ ીବା ସମੂ ପାଇ ଁସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଅେଟ ଯାହା ପବୂ৐ ଫଳାଫଳ ପାଇ ଁx f f y nothing x 
ସତા ନୁେହ ଁ| ଅବିରତ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକ େଖାଲା ଇ৺ରଭାଲ୍ ଅବ ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ଯଦି ତୁେମ କୁହ େଯ େଖାଲା ଇ৺ରଭାଲ୍ ମାଇନସ ୍ପି ​​ଉପେର ଦୁଇରୁ ପି ଦ୍ fx by
◌ାରା ଟାନ୍ ସହିତ ସମାନ, କᄼି କ ଣସି ସବ৐ନିઋ મ ନାହି ଁସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଠିକ୍ ଏହି ଫ০ସନ୍ ଟାନ୍ ତୁେମ ନਸ਼ିୟ େଦଖ ીଥ ીେବ | x minimum x 
ମାଇନସ ୍ପାଇ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇରୁ ପି ମਔେର ଟାନ୍ ର ੏ାଫ୍ ଏହିପରି େଦଖାଯାଏby x 
େତଣ ୁ ମାଇନସ ୍ପି ​​କୁ ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ଯାଏ ଏହା ନକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ େଯେହତୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇକୁ ଯାଏ ଏହା ସକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏx goes x pi
େତଣ ୁଏହି କାଯ৐ાଟି ମਔ ନୁେହ ଁ| ସୀମିତ କᄼି ଯଦି ବਙ ବાବଧାନେର ଆମର ଏକ ନିରਕର କାଯ৐ા ଅଛି େତେବ ଏହା ନਸ਼ିିତ ଭାବେର ସୀମାବ਎ େହବ ଏବଂ ଏହା 
ସବ৐ନିઋ મ ଏବଂ ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ହାସଲ କରିବାକୁ ପଡିବ ଅନા ଏକ ତଥા େହଉଛି ଯଦି େଖାଲା ବાବଧାନେର ଏହାର ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ହାସଲ କେର f 
ଯାହା େଶଷ ପଏ৺େର ନଥାଏ | େସହି ସମୟେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂા େହବା ଆବଶાକ ଯଦି ଫ০ସନ୍ ଯଦି େସହି ସମୟେର ଫ০ସନ୍ ଭିਟ େହାଇଥାଏ େତେବ f 
ଏଠାେର ଆମର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି, ଏହାକୁ ବਙ ବાବଧାନେର ରୁ କୁ ବાାଖાା କରାଯାଇଛି ଏବଂ ଧରାଯାଉ ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા େଖାଲା ੄ାନେର ab r 
੡ାਠ େହାଇଛି | ବાବଧାନ ତାପେର ଅଛି | େକସ ୍ଗଡିୁକ େସହି ସମୟେର ଭିਟ ନୁେହ ଁକਫିା ଯଦି ଏହା ଭିਟ େହାଇଥାଏ େତେବ େଡରିେଭଟିଭ୍ ନਸ਼ିିତ tw o f 
ଭାବେର ଶନୂા େହବ
େତଣ ୁଉଦାହରଣ ଏଠାେର ଯଦି ମ ଁ ୁଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ 0 ରୁ 1 କୁ େଦେଖ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ଅେ਎৐କ ମଲୂા ସହିତ ଅଧା ସହିତ ସମାନ କᄼି େସମାେନ କାଯ৐ા କରਕିx 

ସହିତ ଅଧା ସହିତ ଭିਟ ନୁେହ ଁ, ଯଦି େମାର ଫ০ସନ୍ ସହିତ ଭିਟତା ଥାଏ, ଯଦି ଆମର ଏହିପରି କିଛି ଥାଏ େତେବ ଏଠାେର ପନୁବ৐ାର ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଅଧା | x 
ଅେଟ ଯଦି ଆପଣ େଦଖਕି େଯ ର ଅଧା ଅଂଶ ଶନୂા ସହିତ ସମାନf 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ବાବହାର କରିବୁ | େରାଲ୍ ଥ ીଓେରମ ୍੡ମାଣ କରିବାକୁ ତଥાଗଡିୁକ ସବ৐੡ଥେମ େଯେହତୁ ବਙ ବાବଧାନେର ଅବିରତ େବାଲି ଧରାଯାଏ f 
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େଯେହତୁ ବਙ ବાବଧାନେର ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକ କିଛି ନାହି ଁେଯପରି ସବ৐ନିઋ મ େର କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ ଏହା ସବ৐ାଧ ીକ ନୁେହ ଁ| ସମੂ େର ପାଇ ଁସତ ଅେଟx f x x ab 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି କାରଣ ବਙ ବાବଧାନେର େଯକ ଣସି ੍ମାଗତ କାଯ৐ા ନਸ਼ିିତ ଭାବେର େସହି ବાବଧାନେର ଏହାର ସବ৐ନିઋ મ ଏବଂ ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ହାସଲany 
କରିବା ଆବଶાକ | ଏହି ମାମଲା କᄼି ପରଠାରୁ ର ର ସହିତ ସମାନ, ଆମ ପାଖେର ର ର ଅବાାହତି ରହିବା ଆବଶાକ କାରଣ ଏହି ମਔରୁ a f b f x f 
େଗାଟିଏ େହଉଛି ସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા ଏବଂ ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા
େତଣ ୁ ର ସମੂ০ ପାଇ ଁଏହି ମଲୂા ସହିତ ସମାନ େହବା ଆବଶાକ | ଏବଂ ଯଦି ର ੄ିର ଥାଏ େତେବ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ੄ିର ଫ০ସନ୍ ରx f x in ab x f 
େଡରିେଭଟିଭ୍ େହଉଛି 0 ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ੡ାଇମ ୍ େଖାଲା ବાବଧାନେର ସମੂ ପାଇ ଁ0 ସହିତ ସମାନ ଅେଟf x x 
େତଣ ୁଆେମ ੡ାଇମ ପାଇବା ପାଇ ଁ େର େଯକ ଣସି କୁ ବାଛି ପାରିବା | ଶନୂા ସହିତ ସମାନf ab c c 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର ଆମ ପାଖେର େକବଳ ର ଏକ ੄ିର କାଯ৐ા ଅଛି ଏବଂ ର ସମାନ ଏବଂ ଏହା ସବ৐ନିઋ મ ଏବଂ ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଅେଟa b f 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର ੡ାଇମ େଖାଲା ବાବଧାନେର ଥ ીବା ସମੂ ପଏ৺େର ଶନୂા | ଅਕତ ପେড় େଗାଟିଏ ନା କିଛି କਫିା କିଛି େଖାଲା f least x y 
ବાବଧାନେର ନାହି ଁଏହି େড়ੜେର ଆମର ଯାହା ଅଛି ତାହା େହଉଛି ସବ৐ନିઋ મ ଯଦି ଏହା େଖାଲା ବાବଧାନେର କିଛି ନୁେହ ଁକਫିା ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ର ସବ৐ାଧ ીକ x fx 
ମଲୂા େଖାଲା ବાବଧାନେର ੡ାਠ ହୁଏ | ଇ৺ରଭାଲ୍ ଏବଂ ଆେମ ଏହି ସତાକୁ କହିଛୁ େଯ ଯଦି େଖାଲା ବાବଧାନେର ଏହାର ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ab f 
ହାସଲ କେର ଏବଂ ଯଦି ଫ০ସନ୍ ଅେଟ | େସଠାେର େତେବ ଏହା ଶନୂા େହବା ଆବଶાକdi fferentiable 
େତଣ ୁ ੡ାଇମ ନਸ਼ିିତ ଭାବେର େସହି ସମୟେର ଶନୂા େହବା ଉଚିତ କାରଣ େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟড়ମ େବାଲି ଅନୁମାନ କରାଯାଏf f f 
େତଣ ୁଏହା େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମକୁ ੡ମାଣ କେର ଠିକ୍ େମାେତ ੡ାଇମ କାହିକଁି ସବ৐ାଧ ીକ ੄ାନେର ଶନୂા େହବା ଆବଶાକ ? କିਫା ସବ৐ନିઋ મ ଏକ େଖାଲା ବાବଧାନେରf 
େତଣ ୁଆମର ଯାହା ଅଛି ତାହା ଧରାଯାଉ ଆମର ଏହି ବିਙୁ ଅଛି େଯଉଠଁାେର ଆମର ଫ০ସନ୍ ର ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଏହା ੡ାਠ େହାଇଛି ଏବଂ
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ର ସମੂ େର ର ଠାରୁ ସମାନ ଅେଟ େଯଉଠଁାେର ଓପନ୍ ଇ৺ରଭାଲ୍ େର ମਔ ଅନୁମାନ କେର େଯ େର େର େର c f x f x c f x c 
ଭିਟ ଅେଟ ଯଦି ଏହା ଭିਟ ନୁେହ ଁେତେବ ଆମର ହୁଏତ େସଠାେର ସବ৐ାଧ ીକ ੡ାਠ େହବ ଏବଂ ੡ାଇମ ୍ ବିଦાମାନ ନାହି ଁf c 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁଛୁ େଯ ଏହା ଏଠାେର ଭିਟ ଅେଟ | ତାପେର ଆେମ କହିବାକୁ ଚାହିବୁଁ େଯ,
େତଣ ୁଦାବି େହଉଛି ੡ାଇମ ୍ ନਸ਼ିିତ ଭାବେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ େହବା ଉଚିତ୍ ନୁେହ ଁେତେବ ੡ାଇମ ୍ ଶନୂଠାରୁ ବଡ କਫିା ੡ାଇମ ୍ ଶନୂાରୁ କମ ୍f c f c c c 
ବਁ৐ମାନ ੡ାଇମ ୍ ଶନୂରୁ ବଡ େହେଲ କଣ େହବ ? ੡ାଇମ ଶନୂાରୁ ବଡ େତେବ ର ର ଏହି ସୀମା | ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ f c f c c p xf l h lus h 
ମାଇନସ ୍ ଏହା ੡ାଇମ ୍ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁଛୁ ବਁ৐ମାନ ଶନୂରୁ ବଡ ଯଦି ଏହା ଶନୂରୁ ବଡ େତେବ ଏହି ସୀମା ଶନୂରୁ ବଡ େତେବ f f c 
େଛାଟ ପାଇ ଁ ઇ ષସ ୍ ର ମାଇନସ ୍ ର ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଶନୂରୁ ଅଧ ીକ େହବା ଆବଶાକ କାରଣ ଯଦି ଏହା ସମੂ େଛାଟ ପାଇ ଁଶନୂાରୁ କମ ୍ଥାଏ h c h f f c h n 
େତେବ ସୀମାେର ଏହା ଶନୂાରୁ କମ ୍େହବା ଆବଶાକ
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ଏହା ଅଛି େଯ ଏହା ઇ ષସ ୍ ସମੂ େଛାଟ ପାଇ ଁ ର ଠାରୁ ବଡ ଅେଟ କାରଣ ର କୁ ବିେରାଧ କେର ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ଅଧ ીକାରf c h c f c f 
ଅେଟ
େତଣ ୁ0 ରୁ ଅଧ ીକ େଡରିେଭଟିଭ୍ ସଚୂିତ କରିବ େଯ ଏହି ଫ০ସନ୍ ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ର ର ମଲୂાଠାରୁ ଅଧ ીକ େହବା ଆବଶાକ | ଠାରୁ ସମାନ ଭାବେର ଯଦି x f c 
େଡରିେଭଟିଭ୍ 0 ରୁ କମ ୍େତେବ ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ ଏହି ସମୟେର ଫ০ସନ୍ ଏହା ନਸ਼ିିତ ଭାବେର ଏହିପରି ତଳକୁ ଖସିଯିବା ଉଚିତ ଯଦି ସମାନ ଭାବେର 
ଆେମ ଏକ ੡ତିବାଦ ପାଇଥାଉ ଯଦି ଶନୂાରୁ କମ୍f prime c 
େତଣ ୁ ର ੡ାଇମ ୍ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | ଏହା େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମକୁ ੡ମାଣ କେର େଯଉଠଁାେର ଆେମ େଗାଟିଏ ସତા ବાବହାର କରୁ େଯ ବਙ ବાବଧାନେର c f 
େଯକ ଣସି ੍ମାଗତ କାଯ৐ા | ଏହା ੡ମାଣ ନକରି ଏହାର ସବ৐ାଧ ીକ ଏବଂ ସବ৐ନିઋ મ ମଲୂા ହାସଲ କରିବା ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁ କିᄼ ଆେମ ଏହାକୁ ବાବହାର any 
କରି େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍੡ମାଣ କରିଛୁ ଏବଂ ତା ପେର ଏହି ସତાକୁ ବાବହାର କରି ଯଦି େଖାଲା ବાବଧାନେର ସବ৐ନିઋ મ କਫିା ସବ৐ାଧ ીକ ମଲୂા ହାସଲ ହୁଏ େତେବ ’
େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂા େହବା ଆବଶાକ
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ ସମୟେର ଆେମ କରିବୁ | ଯାହାକୁ ମଲୂા ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍କୁହାଯାଏ ତାହା ੡ମାଣ କର
େତଣ ୁହାରାହାରି ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍େହଉଛି େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ର ଏକ ସାଧାରଣକରଣ ଯାହା ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁ େଯ କୁ ଏକ ବਙ ବાବଧାନରୁ ରୁ କୁ f ab r b 
ପରିଭାଷିତ କରାଯାଏ େଯପରି ੡ଥମ ବਙ ବાବଧାନେର ଅବ ଏବଂ ਐିତୀୟ ଉପେର ੍ମାଗତ ଅେଟ | େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟ ଅେଟfx fx 
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟି ଅବ੄ା େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମେର େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମର ੡ଥମ ଦୁଇଟି ଅବ੄ା ସହିତ ସମାନ, ଆମର ତୃତୀୟ କৼିଶନ୍ ଥ ીଲା େଯ େଶଷ ପଏ৺େର ଫ০ସନ୍ 
ର ମଲୂા ର ସହିତ ସମାନ | ହାରାହାରି ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ଆେମ ଅନୁମାନ କରୁନାହ ଁୁ େଯ ର ର ସମାନ ଅେଟ େତେବ ସି਎ାਕଟି େହଉଛି େଖାଲା f b f b 
ବાବଧାନେର ଅତି କମେର େଗାଟିଏ ପଏ৺ ଅଛି େଯପରି ର ੡ାଇମ ୍ ର ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘c c f a f b f b divided

େଯ ଏହା େହଉଛି େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ର ଏକ ସାଧାରଣକରଣ େଯପରି ର ର ସମାନ ଅେଟ େତେବ ଏହାର ଅଥ৐ ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ ଭାବେର | e f b mvt 
େଲଖ ીବ ତାପେର ଏହାର ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ସଚୂିତ କେର େଯ େର ଅଛି େଯ ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ | ର ମାଇନସ ୍ ର ଯାହା େହଉଛି 0 ଏହା ab c f c f b f 
0 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକି େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ଅେଟ
େତଣ ୁେରାଲ୍ ଥ ીଓେରମ ୍ମਔମ ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ଅନୁସରଣ କେର କିᄼ ଆେମ େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ବાବହାର କରି ହାରାହାରି ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍੡ମାଣ କରିବୁ
େତଣ ୁ੡ମାଣ ੡ଥେମ େମାେତ ଏହା ବୁ  ◌ାଇବାକୁ ଦିଅ | ତਁ୍ କହୁଛିexplain says 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଆମର ଏହି ବିਙୁ ଅଛି ଏବଂ ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି ଯାହା ଏହି ବાବଧାନେର ଅବିରତ ଅବିରତ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟ bi 
ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ଆସᄼ େଦଖ ીବା ର କ ଣ’ f ’
େତଣ ୁଏହି ପଏ৺ଟି କମା ଅେଟ | େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ର କମା ଯଦି ମ ଁ ୁଏହି େରଖାକୁ ଏହି ଦୁଇଟି ପଏ৺େର େଯାଗେଦବା ପାଇ ଁଅ০ନ କେର େତେବ f a b f 
େସକା৺ ଲାଇନର ଏହି  ◌ୁଲାଟି ର ଏବଂ ର ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ ର ମାଇନସ ୍ ର ଅେଟ | ତାପେର ଏହାର ଅଥ৐ope a b bf bf b b f b b f f 
ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍କ ଣ କହୁଛି େଯ େସଠାେର କିଛି ବିਙୁ ଅଛି େଯଉଠଁାେର ଏହି  ◌ୁଲା େଯଉଠଁାେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଅଛି | ଏହି  ◌ୁଲା ସହିତ ସମାନ’ c ope ope
େତଣ ୁଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଯଦି ଆପଣ ଏହି ଚੜିେର େଦଖਕି େତେବ େମାର ଏହି ବਙୁି ଅଛି ଯଦି ଆପଣ ଏହି ସମୟେର ଏହି ଟାେ৪ᄶ ଲାଇନର  ◌ୁଲାକୁ c ope
େଦଖਕି େତେବ ଏହା ଏହି େରଖା ସହିତ ସମାਕରାଳ ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି  ◌ୁଲା ଏହି ଖାଲ ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ope fb fa by b 
ସମାନ ଭାବେର ଏହି ଛବିେର ଏଠାେର ଆଉ ଏକ ବିਙୁ ଅଛି, ପଣୁଥିେର  ◌ାଲଟି ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଆମକୁ େଦଖାଇବାକୁ ପଡିବ େଯ େର ଅଛି େଯପରି ope c ab 

ର କମା େର ଟାେ৪ᄶ ଲାଇନ୍ ର  ◌ୁଲା ସମାନ | େମାେତ ଏହି  ◌ୁଲାକୁ େବାଲି ଡାକିବାକୁ ଦିଅᄼ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ଚାହ ଁୁ େଯ ੡ାଇମ c f ope ope m we f 
ଏହି  ◌ୁଲା ସହିତ ସମାନc ope

େତଣ ୁଆସᄼ େଦଖ ીବା ସମୀକରଣ କ ଣ’
େତଣ ୁ ଏବଂ ର ର େଯାଗ କରୁଥ ીବା େରଖାର ସମୀକରଣ ଆପଣ ନିਸ਼ୟ ଶଖି ીଥ ીେବ | ଏକ ସଂେଯାଜନା ଜાାମିତୀେର େଯ ଦୁଇଟି ବିਙୁେର େଯାଗ କରୁଥ ીବା a bf b 
େରଖାର ସମୀକରଣ ମାଇନସ ୍ ਐାରା ର ମାଇନସ ୍ ସହିତ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟy f a b f b f 
େତଣ ୁଆସᄼ ଡାକିବା ଏହି ଲାଇନକୁ ଡାକିବା | ର ଏହି ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ର ମାଇନସ ୍ ର ଏକ ઇ ષସ ୍ ର ମାଇନସ ୍ ଦ୍ l x y b f f b a times 
◌ାରା ମାଇନସ ୍ ଏବଂ ର ର ସହିତ ସମାନ େହବା | ମାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍ ର x a g x f x l x
େତଣ ୁତା ପେର ଆମର ବਙ ବਙ ବાବଧାନେର ଅବିରତ ରହିଥାଏ କାରଣ ନିରਕର େବାଲି ଧରାଯାଏ ଏବଂ ର ଏହି ସବୁଆେଡ ଅବିରତ ରହିଥାଏ ଏବଂ ’ f x l g
ମਔ େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟ ଅେଟ କାରଣ ଭିਟ ଭିਟ େବାଲି ଧରାଯାଏ | ଏବଂ ସବୁ ੄ାନେର ଭିਟ ଅେଟ, ର ର କ ଣ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ ର f l a g ’ l f 
ସହିତ ସମାନ, କᄼି େହଉଛି ଏହି ବିਙୁ ସହିତ ର ସହିତ େଯାଡିେହାଇଥ ીବା େରଖା,l bf b 
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େତଣ ୁ ର େହଉଛି ର ସମାନ | ଯଦି ତୁେମ କୁ ଏଠାେର ସମାନ କର ଏହା େହଉଛି ର ସହିତ ର ମାଇନସ ୍ ର ସମାନ, ର ସହିତ l a f x l b b l b f 
ସମାନ ଅେଟ
େତଣ ୁଏହା ମਔ 0 ଅେଟ
େତଣ ୁ ର ର ସହିତ ସମାନ ଅେଟa g g 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆମ ପାଖେର ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି ଯାହା ੍ମାଗତ ଅେଟ | େଖାଲା ବાବଧାନେର ବਙ ବાବଧାନ ଭିਟ ଏବଂ ର ସହିତ ସହିତ x a g g b 
ସମାନ
େତଣ ୁଆେମ େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍੡େୟାଗ କରିପାରିବା
େତଣ ୁେରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ਐାରା େର ଅତି କମେର େଗାଟିଏ ଅଛି େଯପରି ର ੡ାଇମ ୍ ସହିତ ସମାନ | କିᄼ ର ର କ ଣ େହଉଛି ab c c g z ero x x g ’ x
ର ମାଇନସ ୍ ର କିᄼ ੡ାଇମ ୍ ର ੡ାଇମ ମାଇନସ ୍ ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ାଇମ ଏହି ଲାଇନର  ◌ୁଲା l x g x f x l x l ope
ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଏହା ੡ାଇମ ମାଇନସ ୍ସହିତ ମାଇନସ ୍ ର େઓષାପ ୍ ସହିତ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନf x b f f b a 
େତଣ ୁ ੡ାଇମ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ େଯ ੡ାଇମ ୍ ସହିତ ମାଇନସ ୍ ର ସହିତ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏହା େହଉଛି ଏହା | g c 0 f c b f f b f 
ଆମକୁ ବਁ৐ମାନ ੡ମାଣ କରିବାକୁ ପଡିବ େଯ ଆେମ ଏହି େରା઎ ઼ଥ ીଓେରମ ୍ର କିଛି ੡େୟାଗକୁ େଦଖ ીବା ଏବଂ ମଲୂા ମଲୂા ଥ ીଓେରମ୍
େତଣ ୁେଗାଟିଏ କେରାଲାରୀ ଅେଟ େଯ ରୁ ରୁ ੍ମାଗତ ରହିବ ଏବଂ ଧରାଯାଉ େଯ େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ାଇମ ଏହା ସମੂ ପାଇ ଁ0 ସହିତ ସମାନ | f ab r f x x 
େଖାଲା ବાବଧାନେର ତା ପେର ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ੄ିର େହବା ଉଚିତ, େତେବ ନਸ਼ିିତ ଭାବେର ଏକ ੄ିର େହବା ଉଚିତ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଦୁଇଟି ab ’ f f x x 
ବાବଧାନେର ବાବଧାନେର େଯକ ଣସି ଦୁଇଟି ପଥୃକ ବିਙୁ େହବା ଉଚିତ ଆମକୁ େଦଖାଇବାକୁ େହବ େଯ ର େଗାଟିଏ ର ସହିତ ସମାନ େହବା any x f x f 
ଆବଶાକ | କᄼି ଆେମ ଯାହା ଜାଣ,ୁ ହାରାହାରି ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ଦ୍  ◌ାରା େଖାଲା ବાବଧାନେର କିଛି ଅଛି େଯପରି େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି େଯପରି ੡ାଇମ୍open c x f 

ର ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ ର ସହିତ ଦୁଇରୁ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ ଏହା େହଉଛି କାରଣ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ବਙ ବાବଧାନେର ଫ০ସନ୍ ੍ମାଗତ ଅେଟ c x f x x x 
ଏବଂ ଏହା ଏହି େଖାଲା ବાବଧାନେର ଭିਟ ଅେଟ
େତଣ ୁହାରାହାରି ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ଦ୍  ◌ାରା କିଛି ଅଛି େଯପରି ଏହି ଅନୁପାତ ସହିତ ସମାନ କᄼି ੡ାଇମ ୍ େହଉଛି େର ଥ ીବା some c f prime c f x ab 
ସମੂ ପାଇ ଁ0x 
େତଣ ୁ ੡ାଇମ ୍ ସହିତ ସମାନf c 0 
େତଣ ୁ ଦୁଇଟିର ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ର ସହିତ ସମାନ େହବା ଉଚିତx f x f 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ହାରାହାରି ମଲୂા ଥ ીଓେରମ ୍ର ଏକ ੡େୟାଗ ଯାହା ଯଦି କାଯ৐ાଟି ଭିਟ ଅେଟ ଏବଂ ଏକ େଖାଲା ବાବଧାନେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଶନୂા ଅେଟ େତେବ 
ଫ০ସନ୍ େସହି ବાବଧାନେର ੄ିର ରହିବା ଆବଶાକ
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