
  डेįरʬेिटʬ्जवरील पुढील ʩाƥानात आपले ˢागत आहे, ʉणून शेवटǉा ʩाƥानात 
आʉी रोʤ Ůमेय आिण मीन ʬॅʞू Ůमेय या दोन महȇाǉा Ůमेयांवर चचाŊ कŝन सुŜवात केली, ʉणून मला रोʤ Ůमेय काय सांगते ते 
आठवू Ȩा ʉणून मी रोʤ Ůमेय सांगू या.
  गृहीत धरले जाते की बंद अंतराल पासून वाˑिवक संƥांǉा संचाǉा फंƕनचे समाधान कŝया   गृहीत धरले जाते f ab r ba 
की ǉा शेवटǉा िबंदूवरील फंƕनचे मूʞ ǉा ǉा बरोबरीचे आहे आिण नंतर िनʺषŊ असा आहे की खुʞा अंतराल मȯेa b f ab 
िकमान एक अİˑȕात आहे जसे की ʩुȋɄ Ůाइम वर समान आहे  शूɊावर तर आपण हे िचũाȪारे समजून घेऊ या आपण c f c x 
ǉा ǉा बरोबरीǉा फंƕनचा आलेख काढू जे िदले आहे ते ʉणजे आिण फंƕन ʬॅʞू समान आहेत ʉणून ही आहे  f y a b f b
ǉा आिण चा आिण नंतर असे िदले जाते की फंƕन बंद अंतरावर सतत आहे आिण ओपन इंटरʬल वर िभɄ आहे मग a f ab 
आʉी दावा करतो की ʩुȋɄ
 ȑामुळे फंƕन येथे असे असू शकते जर तुʉाला असे िदसते की हे आहे  िबंदू िजथे आपʞाकडे Ɨैितज ˙िशŊका आहे याचा अथŊ ʩुȋɄ 
शूɊ आहे िकंवा ते असे काहीतरी असू शकते जे अशा Ůकारे खाली जाऊ शकते आिण वर जाऊ शकते या Ůकरणात जर आपण पािहले 
की 
ʩुȋɄ शूɊ आहे तेथे दोन िबंदू आहेत ʉणून दोन पेƗा जाˑ िबंदू असू शकतात  हे असे असू शकते की ते असे वर खाली जाते आिण मग
तुʉाला िदसेल की हे सवŊ िबंदू आहेत िजथे ʩुȋɄ शूɊ आहे ʉणून या Ůमेयाचा पुरावा ˙ʼ करǻापूवŎ आपण काय करǻाचा Ůयȉ 
करत होतो ते Ůमेयातील गृिहतके पाहǻाचा Ůयȉ कŝया आवʴक आहेत ʉणून पिहले ʉणते की बंद मȯांतर वर असणे f ab f 
आवʴक आहे असे गृहीत धरले जाते समजा बंद मȯांतर वर सतत नाही तर तुमǉाकडे फंƕन फƅ मȯे असू शकते  f ab 
अशाŮकारे िŢझ करणे आिण नंतर मी शेवटǉा िबंदूवर पįरभािषत कŝ शकतो समजा हे आहे आिण हे आहे तर येथे हे मूʞa b ai 
पįरभािषत कŝ शकते ʉणून हे फंƕन खुʞा अंतराल मȯे नाही जसे की ǉा बरोबरीचे आहे आिण ab c f prime c 0 
येथे फंƕन हे वर वेगळे करता येǻाजोगे आहे चा ǉा बरोबर ǉा ǉा बरोबरीचा  आहे िशवाय f abf a f a f bf f a ab 
ǉा सवŊ िबंदंूवर सतत आहे 
ʉणून जरी ते शेवटǉा िबंदंूपैकी एकावर सतत राहǻात अयशˢी झाले तरीही 

जेथे असǻाची गरज नाही  Ůाइम हे 0 ǉा बरोबरीचे आहे.f c c 

 ȑामुळे आʉाला बंद मȯांतर मȯे सातȑ आवʴक आहे, हे दुसरे गृिहतक आहे की हे ओपन इंटरʬल वर ची िभɄता ab f ab f 
िभɄता आहे, 
ʉणून समजा हे अयशˢी झाले तर आपʞाकडे फंƕन असे असू शकते ʉणून येथे आहे आिण जर तुʉाला हे फंƕन पुɎा िदसलेab 
तर काही पॉइंट नाही ʉणून हे फंƕन वर सतत आहे वर  ओपन इंटरʬलमधील एक िबंदू वगळता सवŊ िभɄ आहे आिण चाf abf a 

ǉा ǉा बरोबरीचा आहे आिण तुʉी ते येथे पाš शकता  सवŊ िबंदू आिण आʉी ʉणतो की हा आमचा मुȞा आहे याǉा f b f l  
डावीकडील कोणȑाही िबंदूसाठी 
ʩुȋɄ İ̾थर सकाराȏक आहे आिण यापेƗा मोǬा कोणȑाही िबंदूसाठी ʩुȋɄ नकाराȏक आहे परंतु असा कोणताही मुȞा नाही जेथे 
या िबंदूवर ʩुȋɄ पįरभािषत केले गेले नाही ʉणून तेथे असे नाही की अिवभाǛ शूɊाǉा बरोबरीचे आहे आिण ǉा ǉाc f c f f 

ǉा बरोबरीची ची ितसरी अट अथाŊतच आपʞाला हे देखील आवʴक आहे कारण जर मी फƅ हे फंƕन ʉटले असेल तर येथे b f 
तुʉाला िदसेल की फंƕन बंद वर सतत आहे  इंटरʬल हे ओपन इंटरʬलमȯे िडफरŐ िसबल आहे आिण ʉणून जर मी बंद इंटरʬल 
शूɊावर बरोबर असे िलहले तर हे शूɊ एकवर सतत आहे हे ओपन इंटरʬल शूɊावर वेगळे आहे आिण तुʉी पािहʞास  x x f f 

चा अिवभाǛ हा अंतराल शूɊ एक मधील सवŊ साठी एक समान आहे ʉणून तेथे नाही जेथे Ůाइम शूɊ बरोबर आहे x x c rf c 
परंतु येथे आपʞाकडे शूɊाचा शूɊ एक ǉा बरोबर नाही ʉणून हे तीन  उदाहरणे दाखवते की सवŊ तीन रोʤ f f assu  
Ůमेयातील हे िनʺषŊ काढǻासाठी आवʴक आहेत की हा ओपन इंटरʬल मȯे काही िबंदूवर शूɊ mptions f prime c ab 
असतो, जर ȑापैकी एक देखील अयशˢी झाला तर िनʺषŊ खरा असǻाची गरज नाही, ʉणून आता मी हे Ůमेय का याबȞल थोडी 
कʙना देईन हे खरे आहे ʉणून पुराʩाची कʙना आहे ʉणून जर तुʉी लƗात ƽा की जर तुʉी ही िचũे पािहली तर तुʉी पाš शकता 
की हे िबंदू जेथे ʩुȋɄ 0 ǉा बरोबरीचे आहे ते रोʤ Ůमेय आʉी गृहीत धŝन फंƕनǉा िकमान िकंवा कमाल िबंदंूशी संबंिधत आहेत  
हे दाखवू शकते की मȯे कमीत कमी एक िबंदू आहे जेथे चे ȑाचे िकमान िकंवा कमाल मूʞ गाठते आता एक वˑुİ̾थती ab c x f 
अशी आहे की जर हे बंद अंतरावर एक सतत कायŊ आहे असे गृहीत धरले असेल तर ते ȑाचे िकमान आिण कमाल मूʞ Ůाɑ करणे f 
आवʴक आहे.
  मी ही वˑुİ̾थती िलिहतो की 
बंद अंतराल पासून पयōत हे कोणतेही सतत फंƕन बंधनकारक असते आिण Ƒोज इंटरʬल वर ȑाचे िकमान आिणab r f f ab 
कमाल मूʞ Ůाɑ करते जे तेथे िबंदू आहे ƑोǕ इंटरʬल मȯे जसे की चा शूɊ हे िकमान x nought y nought ab f x 
मूʞ आहे याचा अथŊ शूɊाचा ǉा ǉा बरोबरीने कमी आहे आिण शूɊाचा हे बंद मȯांतर ǉा सवŊ साठी x f x f y f ab x 
कमाल मूʞ आहे लƗात ठेवा की  ओपन इंटरʬल एबीवरील सतत फंƕɌसाठी मागील िनकाल खरे नाही  उदाहरणाथŊ, जर तुʉी 
ओपन इंटरʬलवर टॅन ǉा समान असे ʉटले तर x fx 
वजा बाय टू टू बाय टू सतत आहे परंतु तेथे कोणतेही िकमान नाही िकमान मूʞ नाही िकंवा कमाल मूʞ नाही बरोबर हे फंƕनpi pi 

तुʉी पािहले असेलच की चा आलेख वजा बाय दोन ते बाय दोन मधील आलेख असा िदसतो ʉणून वजाtan x tan x pi pi x 
बाय दोन वर जातो हे ऋण अनंताकडे जाते कारण पाई बाय दोन वर जातो.pi x 

  पॉिझिटʬ अनंतापयōत ʉणजे हे फंƕन सुȠा बȠ नाही पण जर आपʞाकडे ƑोǕ इंटरʬलवर सतत फंƕन असेल तर हे बाउंड 
केलेले असले पािहजे आिण ते िकमान आिण कमाल मूʞ 
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गाठले पािहजे, जर ȑाचे िकमान िकंवा कमाल मूʞ गाठले तर दुसरे तȚ आहे ओपन इंटरʬलमȯे जे शेवटǉा िबंदंूवर नाही तर ȑा f 
िबंदूवरील ʩुȋɄ शूɊ असणे आवʴक आहे जर फंƕन ȑा िबंदूवर िभɄ असेल तर येथे फंƕन आहे हे ते या बंद f f ab r 
अंतरावर पįरभािषत केले आहे आिण समजा 
ओपन इंटरʬलमȯे िकमान िकंवा कमाल मूʞ गाठले असेल तर दोन केसेस आहेत एकतर ȑा िबंदूवर िभɄ नाही िकंवा जर ते िभɄ f 
असेल तर ʩुȋɄ शूɊ असणे आवʴक आहे ʉणून उदाहरण येथे मला हे कायŊ 0 ते 1 पयōत िदसले आिण  हे अधő आहे कमाल मूʞ x 
समान अȯाŊ वर गाठले जाते परंतु ते फंƕन समान अȯाŊ वर वेगळे करता येत नाहीत तर माǟाकडे असे काहीतरी असʞास x 
िभɄतेचे फंƕन असेल तर येथे पुɎा कमाल मूʞ अȯाŊवर आहे  जर तुʉाला हा अȯाŊचा अिवभाǛ शूɊ बरोबर आहे असे िदसले तरf 
आʉी रोल Ůमेय िसȠ करǻासाठी या तȚांचा वापर कŝ , ʉणून सवŊ Ůथम, कारण  तेथे बंद अंतराल वर हे सतत आहे असे ab f 
गृहीत धरले जाते.
 
ƑोǕ इंटरʬल मȯे पॉइंट आहे जसे की कमीत कमी शूɊावर आहे आिण ते शूɊावर ab x nought y nought f x y 
जाˑीत जाˑ गाठते हे 

मधील सवŊ साठी खरे आहे ʉणून हे असे आहे कारण बंद मȯांतरावरील कोणतेही सतत फंƕन ȑाचे िकमान गाठले पािहजे ab x 
आिण  ȑा मȯांतरावर जाˑीत जाˑ मूʞ ʉणून आता दोन Ůकरणे आहेत केस एक शूɊ आिण शूɊ हे शेवटचे िबंदू आिण x y a b
आहेत ʉणून या Ůकरणात परंतु चा ǉा ǉा बरोबरीचा असʞाने आपʞाकडे चा İ̾थरांक असणे आवʴक आहेf a f b f x f 

वर उजवीकडे कारण चे पैकी एक हे िकमान मूʞ तसेच कमाल मूʞ आहेab a f 
 ȑामुळे चे हे मधील सवŊ साठी या मूʞासारखे असणे आवʴक आहे आिण जर चे İ̾थर असेल तर आपʞाला x f ab x x f 
मािहत आहे की İ̾थर कायाŊचे ʩुȋɄ आहे  ० याचा अथŊ असा होतो 
की खुʞा अंतराल मधील सवŊ साठी Ůाइम ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपण  Ůाइम शूɊ बरोबर ab x f x 0 f c 
िमळिवǻासाठी मȯे कोणतेही िनवडू शकतो ʉणून या Ůकरणात आपʞाकडे फƅ आिण चे İ̾थर फंƕन आहे  ab c a f b 
ǉा समान आहेत आिण हे िकमान तसेच कमाल मूʞ आहेत तर या Ůकरणात Ůाइम हे ओपन इंटरʬल केसमधील सवŊ िबंदंूवर शूɊ f 
आहे दोनपैकी िकमान एक शूɊ िकंवा शूɊ आहे ओपन इंटरʬल मȯे या Ůकरणात आपʞाकडे जे आहे ते ʉणजे एकतर x y ab 
िकमान जर ते शूɊ असेल तर  ओपन इंटरʬल इंटरʬल मȯे चे िकमान िकंवा कमाल मूʞ Ůाɑ होते x ab fx 
आिण आʉी ही वˑुİ̾थती सांिगतली आहे की जर ने ओपन इंटरʬलमȯे ȑाचे िकमान िकंवा कमाल मूʞ गाठले आिण फंƕन तेथे f 
िभɄ असेल तर ते असणे आवʴक आहे.
  शूɊ असेल तर Ůाइम f 
ȑा िबंदूवर शूɊ असणे आवʴक आहे कारण हे ओपन इंटरʬल वर िभɄता आहे असे गृहीत धरले आहे f ab 
ȑामुळे हे रोल Ůमेय िसȠ करते ठीक आहे मी ˙ʼ करतो की खुʞा मȯांतरामȯे Ůाइम कमाल िकंवा िकमान िबंदूवर शूɊ का f 
असणे आवʴक आहे  
तर समजा आपʞाकडे हा िबंदू आहे िजथे आपʞाला फंƕनचे कमाल मूʞ Ůाɑ झाले आहे आिण ʉणून समजा चा ǉा c f x f 
ǉा बरोबरीने मȯे आहे जेथे आहे  ओपन इंटरʬल हे देखील गृहीत धŝ की ǉा बरोबरीने वर िडफरŐ िशएबल ab c ab f x c 
आहे जर तो िडफरŐ िशएबल नसेल तर तेथे कमाल गाठली जाईल आिण Ůाइम अİˑȕात नाही ʉणून येथे आपण असे गृहीत धरत f c 
आहोत की ते येथे िभɄता आहे तर आपʞाला हवे आहे  असे ʉणायचे आहे की , चा Ůाइम शूɊा बरोबर असणे आवʴक आहे c f 
असे समजा नाही तर एकतर अिवभाǛ शूɊापेƗा मोठे आहे िकंवा चा अिवभाǛ शूɊापेƗा कमी आहे आता अिवभाǛ f c c f f 

जर शूɊापेƗा मोठे असेल तर काय होईल? शूɊ पेƗा जाˑ असेल तर ही मयाŊदा ची ǉा अिधक वजा ची c f xf c h f c 
भािगले ही मयाŊदा अिवभाǛ आहे जी आपण गृहीत धरत आहोत आता शूɊ पेƗा जाˑ आहे जर ही मयाŊदा शूɊापेƗा मोठी h f c 
असेल तर ही मयाŊदा मोठी असेल  शुɊ पेƗा तर लहान साठी हा चा अिधक वजा चा Ȫारे हे शूɊापेƗा मोठे असणे h c f h c c h 
आवʴक आहे कारण जर ते ǉा सवŊ लहान साठी शूɊापेƗा कमी असेल तर मयाŊदेत हे पेƗा कमी असावे  शूɊाǉा बरोबरीने h n 
ʉणून आपʞाकडे हे आहे हे सूिचत करते की चा  अिधक हे सवŊ लहानांसाठी ǉा पेƗा मोठे आहे कारण f c h c f 

चे िवरोधाभास चे कमाल मूʞ बरोबर आहे ʉणून 0 पेƗा जाˑ ʩुȋɄ असे सूिचत करेल की हे कायŊ मोǬा साठी ǉा c f x c f 
वर असलेʞा मूʞापेƗा मोठे असणे आवʴक आहे  पेƗा ȑाचŮमाणे जर ʩुȋɄ 0 पेƗा कमी असेल तर याचा अथŊ असा की या c 
िबंदूवरील फंƕन ते याŮमाणे खाली गेले पािहजे, ȑाचŮमाणे Ůाइम शूɊापेƗा कमी असʞास आपʞाला िवरोधाभास िमळेल f c 
ʉणून चा Ůाइम शूɊ बरोबर असणे आवʴक आहे.c 
 हे रोल Ůमेय िसȠ करते जेथे आपण एक वˑुİ̾थती वापरतो की बंद अंतरावरील कोणतेही िनरंतर कायŊ िसȠ न करता ȑावर ȑाचे 
कमाल आिण िकमान मूʞ Ůाɑ केले पािहजे असे आपण गृहीत धरतो परंतु आʉी 
हे वापŝन रोल Ůमेय िसȠ केले आिण नंतर ʩुȋɄ असणे आवʴक आहे हे तȚ वापŝन.
 शूɊ जर ओपन इंटरʬलमȯे िकमान िकंवा कमाल मूʞ Ůाɑ झाले तर पुढे आपण हे िसȠ कŝ की मीन ʬॅʞू Ůमेय कशाला ʉणतात 
ȑामुळे मीन ʬॅʞू Ůमेय हे रोʤ Ůमेयचे सामाɊीकरण आहे  समजा ची ʩाƥा बंद अंतराल वŝन अशी केली जाऊ Ȩा f ab rb 
की 
बंद अंतराल वर पिहला सतत असतो आिण दुसरा ओपन इंटरʬल वर फरक करता येतो ʉणून या दोन अटी रोल ab fx fx ab 
Ůमेयातील पिहʞा दोन अटीसंारƥाच असतात.
  रोʤ Ůमेय आमǉाकडे ितसरी अट होती की शेवटǉा िबंदंूवरील फंƕनचे मूʞ ǉा ǉा ǉा बरोबरीचे आहे सरासरी मूʞ f f b 
Ůमेय मȯे आʉी चे ǉा ǉा ǉा बरोबरीचे आहे असे गृहीत धरत नाही नंतर िनʺषŊ आहे खुʞा अंतराल मȯे कमीत f f b f ab 
कमी एक िबंदू अİˑȇात आहे जसे की चा अिवभाǛ भाग ǉा वजा ǉा वजा ने भागलेला आहे ʉणून लƗात ƽाc c f b f b a 
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की हे रोल Ůमेयाचे सामाɊीकरण आहे जसे की ǉा समान  चे मग हे मीन ʬॅʞू Ůमेय Ůमाणे Ţमवारीत िलहेल मग मीन f b f mvt 
ʬॅʞू Ůमेय असे सूिचत करते की मȯे अİˑȇात आहे असे ʉणते की अिवभाǛ हे ǉा ǉा वजा ǉा ab c f c b f f a 
बरोबर आहे ʉणजे 0 हे 0 ǉा बरोबरीचे आहे रोʤ Ůमेय आहे ʉणून रोल Ůमेय फॉल  हे मीन ʬॅʞू Ůमेय पासून आहे परंतु ows 
आपण रोʤ Ůमेय वापŝन मीन ʬॅʞू Ůमेय िसȠ कŝ, ʉणून Ůथम मी हे Ůमेय काय सांगतो ते मी ˙ʼ 
करतो, तर समजा आपʞाकडे या िबंदू आिण चे कायŊ आहे जे या अंतराल वर सतत आहे आिण ते आहे ओपन इंटरʬल a bi ab ab
मȯे िडफरŐ िशएबल आिण नंतर चा काय आहे ते पाš, तर हा िबंदू चा ˢʙिवराम आहे हा चा ˢʙिवराम आहे आताa f a f b f 
जर मी या दोन िबंदंूना जोडणारी ही रेषा काढली तर या रेषेचा उतार काय आहे? ǉा आिण ला जोडणा̴ या सेकंट रेषेचा af a bf 
उतार चा वजा चा भािगले वजा ने मग सरासरी मूʞ Ůमेय काय ʉणते की असा काही िबंदू अİˑȕात आहे जेथे f b f a b a c 
हा उतार आहे जेथे ʩुȋɄ समान आहे उतार ʉणजे जर तुʉी या िचũात पाहत असाल तर माǟाकडे हा िबंदू आहे जर तुʉी या c 
िबंदूवर या ˙शŊरेषेचा उतार पािहला तर हा या रेषेला समांतर आहे याचा अथŊ उतार हा उतार या उताराǉा समान आहे वजा fb fa by

या िचũात एक समान इथे आणखी एक मुȞा आहे की इथे उतार हा सारखाच आहे हे दाखवायचे आहे की मȯे अİˑȇात b  ab c 
आहे की 

ǉा ˢʙिवराम वर ˙शŊरेषेचा उतार सारखाच आहे मी या उताराला ʉणू.c c f m 
 तर आपʞाला हवे आहे की अिवभाǛ हे या उताराǉा बरोबरीचे आहे, तर आपण समीकरण काय आहे ते पाš या ʉणजे f c 

ǉा आिण ला जोडणा̴या रेषेचे समीकरण आपण िदलेले आहे हे समीकरण समीकरण भूिमतीमȯे िशकले असेल.af a bf 
 दोन िबंदंूना जोडणारी रेषा Ȫारे िदलेली आहे चा बरोबर आहे ǉा उणे बरोबर उणे एक गुणा उणे ʉणूनy f a f b f a b x a 
आपण कॉल कŝ या या रेषेला ǉा या बरोबर कॉल कŝया  जे चा अिधक चा वजा चा उणे x l y f a f b f a by b a 
गुिणले वजा आिण चे हे ǉा ǉा बरोबरीचे वजा बरोबर असू Ȩा तर मग आपʞाकडे हा बंद मȯांतर x a x g x f l x g ab 
वर सतत आहे कारण  सतत आहे असे गृहीत धरले जाते आिण चा हा सवŊũ सतत असतो तसेच हा ओपन इंटरʬल f x l g ab 

वर फरक करता येतो.aga 
 कारण हा िभɄता आहे असे गृहीत धरले जाते आिण सवŊũ िभɄ आहे तसेच ǉा चे हे ǉा वजा ǉा ǉा f l a ag g a l l f 
बरोबरीचे आहे परंतु ही रेषा आहे जी ǉा या िबंदूला ǉा सह जोडणारी आहेl a b bf 
 ȑामुळे ǉा ǉा ǉा बरोबरीचे आहे हे बरोबर आहे जर तुʉी बरोबर ठेवले तर येथे ǉा बरोबरa l  a f x l x x l a a f 
हे चे वजा चे 0 आहे आिण चे समान आहे  चा वजा चा काय आहे हे चे चे ǉा बरोबरीचे a f f a b g f b l b l b l b 
आहे वजा चे पुɎा ǉा बरोबर आहे तर हे देखील 0 आहे ʉणून चे ǉा बरोबर आहे ʉणून आता आपʞाकडे b l b f a g b g 

आहे  चे फंƕन जे बंद अंतरावर सतत असते जे खुʞा मȯांतरावर िभɄ असते आिण चे हे ǉा ǉा बरोबरीचे a x g a g b g 
असते ʉणून आपण रोल Ůमेय लागू कŝ शकतो ʉणून रोʤ Ůमेयानुसार मȯे िकमान एक असतो जसे की Ůाइम  चे ab c g c 
बरोबर शूɊ आहे पण चा चा ʉणजे चा वजा आहे पण चा अिवभाǛ अिवभाǛ वजा चा x x g g x x l x x g f x l x 
अिवभाǛ आहे आिण चा ʩुȋɄ अिवभाǛ दुसरे काहीही नाही.x l 
  या रेषेचा उतार ʉणजे अिवभाǛ वजा चा उतार चा वजा चा उणे ʉणून अिवभाǛ ǉा f x f f b f a b a g c 0 
बरोबरीचा अथŊ अिवभाǛ ʉणजे ǉा वजा वजा हेच आता आपʞाला िसȠ करायचे आहे या रोल f c b f f a by a  b a 
Ůमेय आिण मीन ʬॅʞू Ůमेयाचे काही उपयोग पाš
 ȑामुळे एक पįरणामकारक आहे समजा ते सतत असेल आिण समजा आपण गृिहत धŝ की डेįरʬेिटʬ Ůाइम हा आहे f r f x 
ओपन इंटरʬल मधील सवŊ साठी 0 ǉा बरोबरी नंतर İ̾थर असणे आवʴक आहे नंतर İ̾थर असणे आवʴक आहे ab x f f 

एक आिण दोन हे कोणतेही दोन वेगळे िबंदू असू Ȩा इंटरʬल Ƒोज इंटरʬल मधील एक असणे आवʴक आहे.x x ab f x 
दोन ǉा ǉा बरोबरीचे पण आपʞाला मािहत आहे की सरासरी मूʞ Ůमेयाने एक दोन उघडलेʞा मȯांतरात काही   x f x x c

आहेत जसे की अिवभाǛ हे ǉा ǉा दोन वजा चा एक दोन वजा  हे आहे कारण आपʞाला मािहत f c x f f x x x one 
आहे की फंƕन बंद अंतराल आिण मȯे सतत आहे या ओपन इंटरʬलमȯे ते वेगळे आहे x 1 x 2 
ʉणून सरासरी मूʞाǉा Ůमेयानुसार काही आहे जसे की Ůाइम या गुणोȅराǉा समान आहे परंतु Ůाइम हे मȯे सवŊc f c f x ab 

साठी 0 आहे ʉणून Ůाइम ǉा बरोबर आहे x f c 0 
ʉणून ǉा दोन हे एक ǉा ǉा बरोबर असले पािहजेत ʉणून हे सरासरी मूʞ Ůमेयाचे एक ऍİɘकेशन आहे की जर x f  x f 
फंƕन िडफरŐ िसबल असेल आिण ʩुȋɄ असेल तर ओपन इंटरʬलवर शूɊ असेल तर फंƕन ȑा इंटरʬलमȯे İ̾थर असले पािहजे 
ʉणून पुढील वगाŊत आपण मीन ʬॅʞू Ůमेयाचे आणखी काही ऍİɘकेशɌ पाहतील आिण नंतर आʉी आणखी काही सम˟ा पाš.
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