
 ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෬ยನ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯ ಮൡ౨  ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯಗಳ ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ 
ಪ౳ ෬ಯಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯโ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ  ಊກ෺ಂದฉ ಎಂ්ൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෵ಂದ ๲ഡ ನ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ හౘඨ ಡ ಈ f ab r ba 
ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜರย, ෮ದಲචಯದඝ౬  තซ๯ವ ෩ಲಕ ಎಂ්ൿ ෨೉౞ ದ f 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡඡ ಊກ෺ಂದฉ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ෩ರචಯದರย౵  ab f ab 
෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಊກ෺ಂದฉ, ನ ಆචಯ ෈ಂൿเನย౵ ฆವ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  a b f 
ඦತರ ൟೕ෥ბನโ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನย౵  ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ಇฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ನย౵ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ද౳ ೖෳ ab c c f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲ ಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ೉ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಅಥბ෥ലಆ ౶ู ೕಣ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y x f 
ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂದฉ ಮൡ౨  ನย౵ ನ ෰ಲ౲ โ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං  ಮൡ౨  ಯ ಮൡ౨  ඦತರ ౽ಯბโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  f a f b 
൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ඦತರ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ab 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ౽ಯბโ ಈ คೕൟ ಇರಬ๾ൿ කโ ಸಮತಲ฿ದ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຄಂൽฆವ ෈ಂൿ 
ಎಂದฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ಏකದง ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ ಈ คೕൟ ಃಳಃౙ  ຄೕಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಈ ๸ದಭბದย౵  ෬ಲಃౙ  ຄೕಗಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ โ౲ ತ౭ ನ౬  ๒ನ౲ ฿ಜฆವ ಎರഴ ෈ಂൿಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ෈ಂൿಗัರಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಈ คೕൟ ෬ಲಃౙ  ಮൡ౨  ಃಳಃౙ  ຄೕಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ๒ನ౲ ฿ಜං 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෬ಯದ ඬฃๅಯඝ౬  เವค๯ವ ෮ದฤ කโ ಏඝ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ಪ౳ ෬ಯದย౵ ನ ಊກಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಅವಶ౲ ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಎෆ ಆಜರ෎ಀ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
ූเಸมಜං ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ඛೕโ ౽ಯბโ ಄ವಲ ab ab f 
ಆಜರಬ๾ൿ  ಈ คೕൟ ౾౳ ೕ๭ಂ಩ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಅಂൟಮ ງತದย౵  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ a b ai 
ನย౵  ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ಇฆโൽಲ౵  ಅಂದฉ ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c ab f c 0 
ಮൡ౨  හౘඨ ಇย౵  ಎಂ්ൿ ෬ว ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಗಬಲ౵ ൿ, ನ ಆಜං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ಡ f abf a f f bf f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ຄರൡಪല๭ ನ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං a  ab 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂൿ ಅಂತ౲ ದ ෈ಂൿเನย౵  ඛฏತರ฿ಜ เಫಲ฿ದง ಸಹ ಅย౵  ෴โඃ ಇರ෎౽ಜಲ౵   f c 
ಅเූಜ౲  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. c 0 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ൤ಯඝ౬  ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಯ เ෗ನ౬  ab ab f 
ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ಎಂൿ  ූเ๯൤౨ ೕๅ f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เಫಲ฿ದฉ කโ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕലದฉ ෴โඃ ಅಥბเಲ౵  ab 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං  , ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ຄರൡಪല๭ abf ab 
෎ฉಲ౵ ใ ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ  ಎม౵  ඩ෵ಂഡ a f b f 
ಎฯ  ಮൡ౨  කโ ຂำโඃචಂದฉ ಇದರ ಎಡූಗದย౵ ฆವ ෴โඃ ෈ಂൿเಡ ಇൿ ನಮ౱  ෈ಂൿ฿ಜං , ಉತ౭ ನ౬ โ ๭౩ ರ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ෴โඃ ෈ಂൿเಡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ງತದย౵  
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸൽฆವ ෴โඃ ಅಂಶเಲ౵ .  ෴โඃ ಅಲ౵  ಅಂದฉ ද౳ ೖෳ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c f c 
ಮൡ౨  ಎෆ ನ ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ෩ರඡ ๭౩ ൟಯ ಎෆ ಸಹಜ฿ಜ෸ ಇൿ ನಮಡ ෎౽ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಈ 
౽ಯბವඝ౬  ຂัದฉ, ಇย౵  ౽ಯბโ ෨೉౞ ದ ෬ว ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮಧ౲ ಂತರโ ൤ฉದ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಒಂದರย౵  ಎಂൿ ຂಳฤ ನ ಎಂൿ ಬฉದฉ, ಇൿ ๒ನ౲  ಒಂದರ ෬ว x x f 
ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕലದฉ  ನ f f x 
ಅเූಜ౲ โ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಒಂದರย౵  ಎม౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆವ ෴โඃ ಇಲ౵  ಆದฉ ಇย౵  කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಆದฉ ಇย౵rf c c 
๒ನ౲ โ ಒಂದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  f f 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ  ಉർಹರൕಗำ ಎม౵  ෩ฆ ൧ೕค๯ತ౨ ං ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯದย౵ ನ ಗำ ಎෆ assu mption 
ಅเූಜ౲  ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ൟೕ෥ბನಃౙ  ಅವಶ౲ ಕ฿ಜං ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಅโಗಳย౵  ෴โർದง ab 
เಫಲ฿ದฉ ඦತರ ൟೕ෥ბನโ ඛಜ฿ಗ෎౽ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಈ ಪ౳ ෬ಯ ಏಃ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච ඬฃๅಯ ಕಲ౭ ච෷ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ೉ತ౳ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ , ಉತ౭ ನ౬ โ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಈ ෈ಂൿಗำ ฌೕฯ౺  
ಪ౳ ෬ಯದ ಊກಯ ಅലಯย౵  ౽ಯბದ ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෈ಂൿಗัಡ ಅඝงಪ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ  

ನย౵  ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ, ಅย౵  ನ ಅದರ ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಈಗ ab c x x 
ಒಂൿ ಸತ౲ ๅಂದฉ ಅඝ౬  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ ౽ಯბๅಂൿ ූเ๭ದฉ ಅൿ ಅದರ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  f 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ.  කඝ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ඛಂದ ಡ ෴โඃ ඛฏತರ ab r 
౽ಯბโ ๭ೕ෦ತ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರ ෬ว ಪഷ෷ತ౨ ං, ಅൿ f ab 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಏඞ ಇಲ౵  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಅಂದฉ ನ ಎಂ්ൿ ಕඛಷౣ  ෰ಲ౲ ฿ಜൿ౪ , ಇದರಥბ ನ x ab x f x f 

ನ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಎಂ්ൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ ಎม౵  ಡ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං x f y f x ab 
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ಗಮඛ๭  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵ ನ ඛฏತರ ౽ಯბಗัಡ ๼ಂൽನ ಫย൞ಂಶโ ඛಜವಲ౵  ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ൤ฉದ ab 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎರഴ คಂದ ಎರഴ คಂದ ෵ಂದ ರ๠ౣ  tan x fx pi pi pi 
ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෴โඃ ಕඛಷ౤  ಇಲ౵  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ เಲ౵  ಸค ಈ හౘඨ ഓ౲ ඨ ඛೕโ x 
ඣೕലರ෎ಀ ഓ౲ ඨ ನ ಛ౳ ෆ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ න ಎರಡคಂದ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ຄೕඈ൤ ಎರಡคಂದ නಡ ຄೕඈ൤ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං  x x 
ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಈ ౽ಯბโ ಸಹ ๭ೕ෦ತ฿ಜಲ౵  ಆದฉ කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ ౽ಯბವඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ, ಇದඝ౬  ෦ൟತัಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ಕඛಷౣ  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದರ ಕඛಷ౤  f 
ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷದฉ ಮ൧౨ ಂൿ ಸತ౲  ಆචಯ ෈ಂൿಗಳย౵ ಲ౵ ದ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  , ಆ ງತದย౵  
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ , ಆ ງತದย౵  හౘඨ ಎෆ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ, ಇย౵  කโ හౘඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇದඝ౬  
෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ඛಂದ ವฉಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ab r 
๬ඌಸมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಆಗ ಎರഴ ๸ದಭბಗัๅ ಆ ງತದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಞโൽಲ౵  ಅಥ฿ ಅൿ f 
เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ, โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ౽ಯბವඝ౬  0 คಂದ 1 ರವฉಡ ඣೕലದฉ ಮൡ౨   ಇൿ ಅಧბದ๠ౣ  ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಧბಃౙ  x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಅโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ โൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಈ คೕൟಯದඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ x 
ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ವ ౽ಯბವඝ౬  කඝ ຄಂൽದ౪ ฉ ಇย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಇย౵  ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං ಅಧბದ ಎෆ 
ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ , ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ කโ ಈ 
๸ಗൟಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ ಎෆ ಅย౵  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเಸมಜං.  ෨೉౞ ದ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇಲ౵  ಇಲ౵  ಎಂಬ ෈ಂൿಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ ಅಂದฉ කഔನย౵  ಕඛಷ౤ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ನย౵  x y f x y 
ಗคಷ౤ ವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං, ಇൿ ನย౵ ನ ಎม౵  ಡ ඛಜ฿ಜං ab x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ඛฏತರ ౽ಯბโ ಅದರ ಕඛಷ౤ ವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ಮൡ౨   ಆ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ ಒಂൿ කഡ ಮൡ౨  කഡ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  x y a b 
ಆದ౪ คಂದ ಆದฉ ಯ ಯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ කโ ನ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಬಲූಗದย౵  ಏಃಂದฉ ನ ಈf f b x f ab a 

ಗಳย౵  ಒಂൿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං f
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ನ ಎม౵  ಡ ನ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ನ ๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ๭౩ ರ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬  ab x x f x f 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  0 ಇൿ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಎม౵  ಡ ಅเූಜ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ab x f x 0 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನย౵  ෴โඃ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ද౳ ೖෳ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ab c f c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಮൡ౨  ನ ๭౩ ರ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෈ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇโಗำ ಕඛಷ౤a f 
ಮൡ౨  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಪ౳ ಕರಣದย౵ ನ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳย౵  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಎರഴ 
ಕඛಷ౤  ಒಂൿ කഡ ಅಥ฿ කഡ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆತ౨ ං ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ x y ab x 
කഡ ಇඨ ಆಜದ౪ ฉ ಕඛಷ౤   ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರโ ಕඛಷౣ  ಅಥ฿ ಎෆಎಕ౺ ౬  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಮಧ౲ ಂತರ ab 
ನย౵  ๬ඌಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ຂัං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಅದರ ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤  f 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷದฉ ಮൡ౨  ౽ಯბโ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಆಜರ෎ಀ  ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ಆ ງತದย౵  ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಎෆ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽං 
ಎಂൿ ූเಸมಜං ab 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฌೕฯ ಗಳ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං ಸค, ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ 
ಕඛಷ౤  ෈ಂൿเನย౵  ಏಃ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ เವค๯൤౨ ೕච  
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโංಂದฉ, කโ ಈ ງತವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಅย౵  කโ ౽ಯბದ ಗคಷ౤  
෰ಲ౲ ವඝ౬  ๬ඌ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಎෆ ಎม౵  ಛಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  .  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಸಹ ಎෆ ಅඝ౬  c x x ab x 
ನย౵  ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ූเ๭ದฉ ಅൿ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಗൽದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಆಗ කโ ಅย౵  x c 
ಗคಷ౤ ವඝ౬  ๬ඌಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  f c 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  ๻ಡ ຂಳฤ c 
ಯ ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಆಗ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 

ನ ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಈಗ ද౳ ೖෳ ๭ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං c f 
๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ඦತರ ಈ ෦ൟಯ ನ ಆෆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಆෆ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಇൿ f xf c h f c h f 
ಅเූಜ౲  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ. ๵ච౬ ಜಂತ ඦತರ ಒಂൿ ಸಣ౧  c h 
ಡ ನ ಈ ೯൤ಡ ನ ෭ನ๺ ඛಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇൿ ನ ಎม౵  ಸಣ౧  ಡ c f c h f h h n 
๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ , ෦ൟಯย౵  ಇൿ ಕല෫ ಇರ෎ಀ  ๵ච౬ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಎෆ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ೯൤ಡ ಎม౵  ೉ಕౙ ದಃౙ  ಜಂತ ಜಂತ c h c f 
අಡ౥ ർಜං , ಏಃಂದฉ ನ เฌೕඋූಸಗำ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං c f 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಉತ౭ ನ౬ โ ಈ ౽ಯბโ ෰ಲ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ನ ನย౵ ನ ෰ಲ౲ โ c f x 
ກ೉౞ ನൿ  ಜಂತ ಅඃ คೕൟ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 0 ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ , ಇದರಥბ ಈ ງತದย౵  ౽ಯბโ ಈ คೕൟ ಃಳಜัಯ෎ಀ c 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ කโ เฌೕඋූಸವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ f c 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಇൿ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං, ಅย౵  කโ ෨೉౞ ದc 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ඛฏತರ ౽ಯბโ ಅದರ ಗคಷ౤  ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๬ඌಸ෎ಀ ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ๒ನ౲  ಅಥ฿
ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๬ඌ๭ದฉ, ෨ಂං කโ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವದඝ౬  
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๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯโ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯದ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣ฿ಜං ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ඛಂದ ಡ ab rb f 
ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ, ಅಂದฉ ෮ದಲ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ൤ฉದ fx ab fx 
ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ab 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗำ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯದย౵ ನ ෮ದಲ ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗ฼൤෻ ಇฆತ౨ ๅ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  
කโ ෩ರඡ ಷರತ౨ ඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ , ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪ౳ ෬ಯದย౵  ಎෆ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ූเ๯โൽಲ౵ .  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ෈ಂൿ ab c
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ನ ಅเූಜ౲ โ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ c f f b f b a b a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯದ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣ฿ಜං ಎಂൿ ಗಮඛ๭ .  ಆෆ ಆಗ f b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯโ ಎಂൿ ಬฉ෷ತ౨ ං ඦತರ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ mvt 
๰೉๯ತ౨ ං ನย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಅเූಜ౲  ಯ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ab c f c f b f 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯโ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಸฃಸค ෰ಲ౲  
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಆದฉ කโ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅows 

ಆದ౪ คಂದ ඬฃๅ ෮ದฤ ಈ ಪ౳ ෬ಯ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ඛฏತರ฿ದ a bi ab 
౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಅൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ನ ಎෆ ಏචಂൿab a 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ನ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜං ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜං ಈಗ කඝ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ค๭a f b f b 
ಈ ชಒಯඝ౬  ಎึದฉ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಏඝ ನ ಮൡ౨  ನ ಯඝ౬  ๳ฆವ ๲ಃಂഡ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಯ a af bf b b f
ಯ ෭ನ๺ ಯ ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ ඦತರ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪ౳ ෬ಯโ ಏನඝ౬  ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ ಅย౵  ಃಲโ b f b a 
ඩ෵ಂഡ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, ಅย౵  ಈ ಇั೦ฆ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇั೦ฆ c 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ඣೕലದฉ කඝ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಈ ງತದย౵  ඛೕโ ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ c 
ಇั೦ರඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಈ ชಒಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಅಂದฉ ಇั೦ฆ ಈ ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ fb 

෭ನ๺ ಈ ೉ತ౳ ದย౵  ಅඃ คೕൟ  ಇย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಅಂಶเං , ಇั೦ฆ ಇඃ ಆಜං, කโ fa by b  ab 
ನย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎౽ಜං, ಅಂದฉ ನ ಅಲ౭ เฃಮ ನย౵  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಒಂඃ c c c f 
ಆಜฆತ౨ ං, කඝ ಈ ಇั೦ರඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච m 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ද౳ ೖෳ ๭ ಈ ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜං f 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಯ ಯඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕโ ಸ෦ೕಕರಣ ೦౲ ෦ൟಯย౵  ಕยൟರ෎ಀ ಎರഴ a b b 
෈ಂൿವඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯඝ౬  ನ ෭ನ๺ ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಇൿ ನ ෭ನ๺ ಡ ෭ನ๺ ෇ค a y f b b f b a x 
෭ನ๺ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๬ಲඝ౬  ನ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಎෆ ಆෆ ಎ ಪ౵ ๺ ಎෆ ಆෆ ෈ x l y 
෭ನ๺ ಎෆ ಆෆ ಎ ා ෈ ෭ನ๺ ಎ ഛෳ౺  ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎ ಮൡ౨  ೧ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎෆ ನ ಎෆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ನ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಎฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ೧ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ  ඛฏತರ ಎಂൿ ූเಸมಜං ಮൡ౨  ನ ab f x 
ಈ ಎว౵ ഷ෸ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං , ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎෆ ലಫฉඛ౹ ෻ಬฯl ab aga g 
ಎಂൿ ූเಸมಜං ಮൡ౨  ಎฯ ಎม౵  ಕഷ෸ ലಫฉඛ౹ ෻ಬฯ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ a ag g 

ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಎಂ්ൿ ನ ನ ಯ ೯൤ಡ ಯ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ๳ฆವ ชಒ෴ಜං.  l f l a bf b l a 
ಯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ඛೕโ ಅඝ౬  ಇย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ನ ಆಜං ಡ f x a l x l a f 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ಆಜං ಇൿ 0 ಮൡ౨  ನ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎෆ ಆෆ ෈ ෭ನ๺ ಎฯ a f f b g 
ಆෆ ෈ ෈ ಇൿ ಎෆ ಆෆ ෈ ෭ನ๺ ಎฯ ෈ ಮ൤౨  ಎෆ ಆෆ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ೧ ಎ ಯ ೧ ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಯ ౽ಯბโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ൤ฉದ x 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a g b g 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ನย౵  ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ಇฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ද౳ ೖෳ  ನ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಆದฉ ನ ab c g c c x xg
ನ ಎಂ්ൿ ನ ෭ನ๺ ನ ಆದฉ ನ ಅเූಜ౲ โ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  g x x l f x g f x l x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅเූಜ౲ โ ෎ชඞ ಅಲ౵   ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ x l 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ಇั೦ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ඛಂದ ඛಂದ ෭ನ๺ f x f b f a b a 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ද౳ ೖෳ ಎಂ්ൿ ನ ෭ನ๺ ಡ g c 0 f c f b f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ෭ನ๺ ಇದච౬ ೕ කโ ಈಗ ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ಜฆโൿ කโ ಈ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯದ ಃಲโ b a 
ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಅ൵ბ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅඝීಧโ ඛಂದ ವฉಡ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ โ౲ ತ౭ ನ౬  ද౳ ೖෳ ಇൿ ಎಂൿ f r f x 
ූเ๵ೕಣ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಎม౵  ಡ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ඦತರ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ab x f f 
ඦತರ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗะಜರ෎ಀ f x x ab 
ಮಧ౲ ಂತರ ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කโ ನ ಇರ෎ಀ ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ  ಎರಡರ ಡ ಸಮ ಆದฉ ನಮಡ ൟัൽฆವ x f x f 
เಷಯๅಂದฉ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಃಲโ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂൿ ಎರഴ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ c x x f 
ද౳ ೖෳ ಎರഴ ෭ನ๺ ನ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺  ಒಂൿ ಇൿ ಏಃಂದฉ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბโ c x f x x x 
ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨   ಈ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇൿ เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං x 1 x 2 
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ಆದ౪ คಂದ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಃಲโ ๭ ಇฆತ౨ ං ಅಂದฉ ද౳ ೖෳ ๭ ಈ ಅඝඩತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ f f
ಅเූಜ౲  ಎม౵  ಡ 0 ಆಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  f c 0 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎರഴ ಒಂದರ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ x f  x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸฃಸค ෰ಲ౲ ದ ಪ౳ ෬ಯದ ಒಂൿ ಅನ౷ ಯ฿ಜൿ౪ , ౽ಯბโ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ൤ฉದ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ , ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಆ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბโ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಸฃಸค ෰ಲ౲  
ಪ౳ ෬ಯದ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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