
  ડેિરવેિટյઝ પરના આગલા લે՘ચરમાં આપનું չવાગત છે
 તેથી છેճલા લે՘ચરમાં અમે બે મહըવપૂણӪ Ԑમેયની ચચાӪ સાથે શԁઆત કરી હતી જ ેરોճસ Ԑમેય અને સરરેાશ મճૂય Ԑમેય છે
 તેથી મને યાદ કરવા દો કે રોճસ Ԑમેય શું કહે છે
 તેથી ચાલો હંુ રોճસ Ԑમેય જણાવંુ જથેી  ધારણા એ છે કે એ બંધ અંતરાલ થી વાչતિવક સ՚ંયાઓના સમૂહના ફં՘શન f ab r b 
તરીકે રહેવા દો    ધારણા એ છે કે અંિતમ િબંદુ પર ફં՘શનનું મճૂય જ ે નું છે તે ના બરાબર છે અને પછી િનոકષӪ એ છે કે a f b f 
ખુճલા અંતરાલ મા ંઓછામાં ઓછંુ એક અિչતըવમાં છે ab c 
જમે કે પર յયըુપՂ Ԑાઇમ સમાન છે  શլૂય માટે તો ચાલો આપણે આને િચԋ Հારા સમӾએ આપણે ના ની બરાબર c f x f y 
ફં՘શનનો Ԇાફ દોરીએ છીએ જ ેઆપેલ છે તે એ છે કે અને ફં՘શનની િકંમતો સમાન છેa b 
 તેથી આ છે  નું અને અને પછી તે આપવામા ંઆવે છે કે ફં՘શન બંધ અંતરાલ પર સતત છે અને ખુճલા અંતરાલમાં f b a f ab 
પર અલગ છે તો અમે દાવો કરીએ છીએ કે յયըુપՂ
 તેથી ફં՘શન અહી ંઆના જવેું હોઈ શકે જો તમે જોશો કે આ છે  િબંદુ ԧાં આપણી પાસે આડી չપશӪક છે જનેો અથӪ થાય છે કે 
յયըુપՂ શլૂય છે અથવા તે કંઈક હોઈ શકે છે તે આ રીતે નીચે જઈ શકે છે અને આ િકչસામાં ઉપર જઈ શકે છે જો તમે જોશો કે ըયા ંબે 
િબંદુઓ છે ԧાં յયըુપՂ શլૂય છે
 તેથી ըયા ંબે કરતાં વધુ િબંદુઓ હોઈ શકે છે સાԀં,
 તેથી તે આ રીતે ઉપર અને નીચે ӽય છે અને પછી તમે જોશો કે આ બધા િબંદુઓ છે ԧાં յયըુપՂ શլૂય છે
 તેથી આ Ԑમેયની સાિબતી સમӽવતા પહેલા આપણે શું કરવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ તે જોવાનો Ԑયાસ કરીએ કે Ԑમેયમાંની 
ધારણાઓ જԁરી છે
 તેથી Ԑથમ કહે છે કે બંધ અંતરાલ પર હોવું જોઈએ ધારો કે બંધ અંતરાલ પર સતત ન હોય તો તમારી પાસે ફં՘શનf ab f f ab 
માԋ માં હોઈ શકે છે  આ રીતે િԃિઝંગ કરો અને પછી હંુ અંિતમ િબંદુ પર յયા՚યાિયત કરી શકંુ છંુ ધારો કે આ છે અને આ છે તોa b 

પર આ મૂճય յયા՚યાિયત કરી શકે છેai 
 તેથી આ ફં՘શન ખુճલા અંતરાલ મા ંકોઈ નથી જમે કે Ԑાઇમ ની બરાબર છે અને ફં՘શન અહી ં એ પર ab c f c 0 f abf 
અલગ છે અને નું બરાબર એ ના તમામ િબંદુઓ પર િસવાય સતત છે a f bf ab a 
તેથી જો તે અંિતમ િબંદુમાંથી એક પર સતત રહેવામાં િનոફળ ӽય તો પણ ըયા ંકોઈ હોવું જԁરી નથી ԧાં Ԑાઇમ ની c f  c 0 
બરાબર છે.

 તેથી અમાર ેબંધ અંતરાલ મા ંસાતըયની જԁર છે બીӾ ધારણા કે એ ખુճલા અંતરાલ પર ની િવભેદક િભՂતા છે ab f ab f 
તેથી ધારો કે આ િનոફળ ӽય તો આપણી પાસે કાયӪ આના જવેું હોઈ શકે છે
 તેથી મારી પાસ ેઅહી ં છે અને જો તમે આ ફં՘શનને ફરીથી જોશો તો ըયા ંકોઈ િબંદુ નથીab 
 તેથી આ ફં՘શન એ એબીએફ પર સતત છે ઓપન ઈլટરવલ મા ંએક િબંદુ િસવાય િબલકુલ અલગ છે અને નો એ f ab a f b 
ના બરાબર છે અને તમે તે અહી ંજોઈ શકો છો  બધા િબંદુ અને આપણે કહીએ છીએ કે આ આપણું િબંદુ છે આની ડાબી f l  
બાજુના કોઈપણ િબંદુ માટે 
յયըુપՂ સતત હકારાԵક છે અને આનાથી વધુ કોઈપણ િબંદુ માટે յયըુપՂ નકારાԵક છે પરંતુ ըયા ંકોઈ િબંદુ નથી ԧાં આ િબંદુએ 
յયըુપՂ յયા՚યાિયત ન હોય
 તેથી ըયા ં એવંુ કોઈ નથી કે Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર છે અને ની ԋીӾ શરત બરાબર ની અલબԱ આપણને c f c f f b f 
આની પણ જԁર છે કારણ કે જો મӱ ફԝ આ ફંકશન કՑું હોય તો અહી ંતમે જોશો કે ફં՘શન બંધ પર સતત છે  ઈլટરવલ તે ઓપન 
ઈլટરવલમા ંિડફરિլસએબલ છે અને
 તેથી જો હંુ બંધ ઈլટરવલ શૂլય વન પર લખવા માટે બરાબર લખું તો આ શૂլય વન પર સતત છે ઓપન ઈլટરવલ શૂլય x x f f 
વન પર િડફરિլસએબલ છે અને જો તમે જુઓ  નું Ԑાઇમ આ અંતરાલ શૂլય વનમાં બધા માટે એક સમાન છેx f x 
 તેથી ըયા ંકોઈ નથી ԧાં Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર છે પણ અહી ંઆપણી પાસે શૂլયનું નથી એકના બરાબર નથીc rf c f f 
 તેથી આ ԋણ  ઉદાહરણો દશાӪવે છે કે તમામ ԋણ રોճસ Ԑમેયમાં એ િનոકષӪ માટે જԁરી છે કે assu mptions f prime c 
એ ખુճલા અંતરાલ માં અમુક િબંદુએ શլૂયની બરાબર છે જો તેમાંથી એક પણ િનոફળ ӽય તો િનոકષӪ સાચો હોવો જԁરી નથીab 
 તેથી હવે હંુ આ Ԑમેય શા માટે તે િવશે થોડો િવચાર આપીશ.
 સાચા છે
 તેથી પુરાવાનો િવચાર છે
 તેથી જો તમે નોધં કરો કે જો તમે આ િચԋો જોશો તો તમે જોઈ શકો છો કે આ િબંદુઓ ԧાં յયըુપՂ 0 ની બરાબર છે તે રોճસ 
Ԑમેયની ધારણા હેઠળ કાયӪના લઘԱુમ અથવા મહԱમ િબંદુઓને અનુԁપ છે  બતાવી શકે છે કે મા ંઓછામાં ઓછંુ એક િબંદુ ab c 
છે ԧાં નું તેનું લઘԱુમ અથવા મહԱમ મճૂય ԐાՃ કર ેછે હવે એક હકીકત એ છે કે જો એ બંધ અંતરાલ પર સતત કાયӪ હોવાનુંx f f 
માનવામાં આવે છે, તો તે તેનું લઘԱુમ અને મહԱમ મճૂય ԐાՃ કરવું આવնયક છે
 તેથી ચાલો  હંુ આ હકીકત લખું છંુ 
કે બંધ અંતરાલ થી સુધીનું કોઈપણ સતત કાયӪ બંધાયેલ અંતરાલ પર  તેનું લઘુԱમ અને મહԱમ મճૂય ԐાՃ કર ેછે કે ըયાંab r f ab 
િબંદુ અશુભ કંઈ નથી બંધ અંતરાલ માં જમે કે શૂլયનું એ լયૂનતમ મճૂય છે જનેો અથӪ એ છે કે શլૂયનો ના x y ab x f x f x 

કરતાં ઓછો છે અને શૂլયનો એ બંધ અંતરાલ સાથે જોડાયેલા તમામ માટે મહԱમ મճૂય છે એ નોધં કરો કે  ઓપન f y f ab x 
ઈլટરવલ પર સતત ફં՘શլસ માટે અગાઉનું પિરણામ સાચું નથી ઉદાહરણ તરીકે જો તમે કહો કે ઇՄલ ટુ ઓપન ab fx tan x 
ઈլટરવલ માઈનસ બાય ટુ પાઈ બાય બે સતત છે પરંતુ કોઈ լયૂનતમ નથી ըયા ંકોઈ լયૂનતમ મճૂય નથી કે મહԱમ મճૂય નથી pi 
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બરાબર આ ફં՘શન તમે જોયું જ હશે કે નો Ԇાફ માઈનસ બાય બે થી બાય બે વ՞ચે આવો દેખાય છે tan x tan x pi pi 
જથેી ԧાર ેમાઈનસ બાય બે પર ӽય છે તેમ પાઈ બાય બે પર ӽય છે તેમ તે ઋણ અનંતમાં ӽય છે.x pi x 
  સકારાԵક અનંત સુધી
 તેથી આ ફં՘શન પણ બંધાયેલું નથી પરંતુ જો આપણી પાસે બંધ અંતરાલ પર સતત કાયӪ હોય તો આ બાઉլડેડ હોવું જોઈએ અને તે 
լયૂનતમ અને મહԱમ મճૂય ԐાՃ કરવું જોઈએ બીӾ હકીકત એ છે કે જો તેનું લઘԱુમ અથવા મહԱમ મճૂય ԐાՃ કર ેછે ખુճલા f 
અંતરાલમા ંજ ેઅંિતમ િબંદુઓ પર ન  હોય તો તે િબંદુ પરનું յયըુપՂ શլૂય હોવું જોઈએ જો ફં՘શન એ િબંદુ પર ફં՘શન િડફરિլસએબલ
હોય તો અહી ંઆપણી પાસે ફં՘શન છે f 
આ બંધ અંતરાલ થી પર յયા՚યાિયત થયેલ છે અને ધારો કે ઓપન ઈլટરવલમા ંլયૂનતમ અથવા મહԱમ મճૂય ԐાՃ થયંુ હોય ab r 
તો ըયા ંબે િકչસાઓ છે કાં તો તે િબંદુએ તફાવત કરી શકાય તેવું નથી અથવા જો તે િવભેદક છે તો յયըુપՂ શլૂય હોવું જોઈએf 
 તેથી ઉદાહરણ અહી ંજો હંુ આ ફં՘શનને 0 થી 1 સુધી જોઉં અને  આ અધӪ છે મહԱમ મճૂય બરાબર અડધા પર ԐાՃ થાય છે પરંતુ x 
તેઓ ફં՘શન બરાબર અડધા પર િવભેદક નથી ԧાર ેમારી પાસે િડફરિլસએબલ થવા માટે ફં՘શન હોય તો જો આપણી પાસે આવુંx 
કંઈક હોય તો અહી ંફરીથી મહԱમ મճૂય અહી ંઅડધી છે  જો તમે જોશો કે અડધો ભાગનો Ԑાઇમ શլૂય બરાબર છે, તો અમે આ f 
હકીકતોનો ઉપયોગ રોճસ Ԑમેયને સાિબત કરવા માટે કરીશું,
 તેથી સૌ Ԑથમ કારણ કે  ըયા ંબંધ અંતરાલ પર સતત હોવાનું માનવામા ંઆવે છે.ab f 
 
બંધ અંતરાલ મા ંપોઈլટ અિչતըવમાં છે જમે કે એ પર լયૂનતમ છે અને તે ab x nought y nought f x nought y 

પર મહԱમ ԐાՃ કર ેછે આ મા ંતમામ માટે સાચું છે nought ab x 
તેથી આ એટલા માટે છે કારણ કે બંધ અંતરાલ પર કોઈપણ સતત કાયӪ તેની լયૂનતમ ԐાՃ કરવી જોઈએ અને  તે અંતરાલ પર મહԱમ 
મճૂય
 તેથી હવે બે કેસ છે કેસ એક નૉટ અને નૉટ એ અંિતમ િબંદુઓ અને છેx y a b 
 તેથી આ િકչસામાં, પરંતુ કારણ કે નું એ ના બરાબર છે આપણી પાસે તે હોવંુ જોઈએ કે નું િչથર છે પર a f b f x f ab 
જમણી બાજુએ કારણ કે નું આ માથંી એક લઘԱુમ મճૂય તેમજ મહԱમ મճૂય છેa f
 તેથી નું માં તમામ માટે આ મૂճય જટેલું હોવું જોઈએ અને જો નું િչથર હોય તો આપણે ӽણીએ છીએ કે િչથર x f ab x x f 
કાયӪનું յયըુપՂ છે  0 આનો અથӪ 
છે કે ખુճલા અંતરાલ મા ંતમામ માટે Ԑાઇમ બરાબર છેab x f x 0 
 તેથી આપણે  Ԑાઇમ શૂլયની બરાબર મેળવવા માટે મા ંકોઈપણ પસંદ કરી શકીએ છીએf c ab c 
 તેથી આ િકչસામાં આપણી પાસે માԋ અને નું િչથર કાયӪ છે.a f f 

ના સમાન છે અને આ લઘુԱમ તેમજ મહԱમ મճૂય છે  b 
 તેથી આ િકչસામાં Ԑાઇમ એ ઓપન ઇլટરવલ કેસમા ંતમામ િબંદુઓ પર શլૂય છે બેમાંથી ઓછામા ંઓછંુ એક f x naught 
અથવા એ ઓપન ઇլટરવલ માં આવેલું છે આ િકչસામાં આપણી પાસે શું છે તે છે કે Ԟાં તો լયૂનતમ જો તે y naught ab x 

છે  ઓપન ઈլટરવલ એબીમાં નું լયૂનતમ અથવા મહԱમ મճૂય ԐાՃ થાય છે nought in fx 
અને અમે આ હકીકત જણાવી છે કે જો ઓપન ઈլટરવલમા ંતેનું լયૂનતમ અથવા મહԱમ મճૂય ԐાՃ કર ેછે અને જો ըયા ંફં՘શન f 
અલગ હોય તો તે હોવંુ જોઈએ.
  શլૂય તો પછી Ԑાઇમ f 
તે િબંદુએ શլૂય હોવું આવնયક છે કારણ કે ખુճલા અંતરાલ પર િભՂતાપાԋ હોવાનું માનવામાં આવે છે f ab 
તેથી આ રોճસ Ԑમેય સાિબત કર ેછે ઠીક છે, ચાલો હંુ સમӽવું કે ખճુલા અંતરાલમાં મહԱમ અથવા લઘԱુમના િબંદુએ Ԑાઇમ શા f 
માટે શլૂય હોવો જોઈએ  
તો આપણી પાસ ેજ ેછે તે ધારો કે આપણી પાસ ેઆ િબંદુ છે ԧાં આપણી પાસે ફં՘શનની મહԱમ િકંમત છે અને
 તેથી ધારો કે નું એ એબીમાં ԧાં છે ըયા ંતમામ માટે c f c x x 
ના કરતાં વધાર ેછે.f 
  ઓપન ઈլટરવલ એ પણ માની લઈએ કે એ બરાબર પર િડફરિլસએબલ છે જો તે િડફરિլસએબલ ન હોય તો આપણે ab f x c 
ըયા ંમહԱમ ԐાՃ થઈ શકે છે અને Ԑાઇમ અિչતըવમાં નથીf c 
 તેથી અહી ંઆપણે ધારીએ છીએ કે તે અહી ંિડફરિլસએબલ છે તો આપણે ઈ՞છીએ છીએ  એમ કહેવા માટે દાવો કરો કે નો c f 
અિવભાԧ શլૂય સમાન હોવો જોઈએ, ધારો કે નિહ તો કાં તો Ԑાઇમ શૂլય કરતા મોટો છે અથવા નો Ԑાઇમ શլૂય કરતા f c c f 
ઓછો છે હવે શું થશે જો Ԑાઇમ શૂլય કરતા મોટો હોય તો શું થશે શૂլય કરતાં મોટી છે તો ના ની આ મયાӪદા વԱા f c c xf c h
ઓછા ની ભા՛યા Հારા આ અિવભાԧ ની બરાબર છે જ ેઆપણે ધારીએ છીએ કે હવે શլૂય કરતાં વધુ છે જો આ f c h f c 
શૂլય કરતાં વધુ છે તો જો આ મયાӪદા વધાર ેછે  શૂլય કરતાં તો નાના માટે આ નું વԱા ઓછા નું Հારા આ h f c c h c f h 
શૂլય કરતાં વધાર ેહોવંુ જોઈએ કારણ કે જો તે ના બધા નાના માટે શլૂય કરતાં ઓછંુ h n 
હતું તો મયાӪદામાં આ કરતાં ઓછંુ હોવંુ જોઈએ  શլૂયની બરાબર
 તેથી આપણી પાસ ેઆ છે આનો અથӪ છે કે એફ  વԱા એ તમામ નાના માટે ના કરતાં મોટો છે કારણ કે નું c h c f c 
િવરોધાભાસ મહԱમ મճૂય છેf 
 તેથી 0 કરતાં વધુ յયըુપՂ સૂચવે છે કે આ કાયӪ મોટા માટે ના પરના મճૂય કરતાં વધુ હોવંુ આવնયક છે  કરતાં તે જ રીતે x c f c 
જો յયըુપՂ 0 કરતાં ઓછંુ હોય તો તેનો અથӪ એ કે આ િબંદુએ ફં՘શન 
આ રીતે નીચે જવું જોઈએ, તેવી જ રીતે જો અિવભાԧ શլૂય કરતાં ઓછંુ હોય તો આપણને િવરોધાભાસ મળે છેf c 
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 તેથી ની અિવભાԧ સ՚ંયા શૂլયની બરાબર હોવી જોઈએ.c 
 આ રોճસ Ԑમેયને સાિબત કર ેછે ԧાં આપણે એક હકીકતનો ઉપયોગ કરીએ છીએ કે બંધ અંતરાલ પર કોઈપણ સતત કાયӪ તેના પર 
તેની મહԱમ અને લઘԱુમ મճૂય ԐાՃ કરવી જોઈએ તે સાિબત કયાӪ િવના અમે ધારીએ છીએ કે અમે 
આનો ઉપયોગ કરીને રોճસ Ԑમેય સાિબત કયӷ અને પછી આ હકીકતનો ઉપયોગ કરીને յયըુપՂ હોવંુ આવնયક છે.
 શլૂય જો લઘԱુમ અથવા મહԱમ મճૂય ખુճલા અંતરાલમાં ԐાՃ થાય છે, તો આગળ આપણે સાિબત કરીશું કે સરરેાશ મճૂય Ԑમેય કોને 
કહેવાય છે 
તેથી સરરેાશ મճૂય Ԑમેય એ રોճસ Ԑમેયનું સામાլયીકરણ છે અહી ંઆપણે  ધારો કે ને બંધ અંતરાલ થી સુધી յયા՚યાિયત f ab rb 
કરીએ 
કે Ԑથમ બંધ અંતરાલ પર સતત હોય છે fx ab 
અને બીӽ ખճુલા અંતરાલ પર અલગ પડે છે fx ab 
તેથી આ બે િչથિતઓ રોճસ Ԑમેયમાં Ԑથમ બે શરતો જવેી જ છે  રોճસ Ԑમેય અમારી પાસે ԋીӾ શરત હતી કે અંિતમ િબંદુઓ પર 
ફં՘શનની િકંમત ના ની બરાબર ની સરરેાશ િકંમત Ԑમેયમાં અમે માનતા નથી કે નું બરાબર ના પછી િનոકષӪ b f f f f b f 
ըયા ંછે ખુճલા અંતરાલ મા ંઓછામાં ઓછંુ એક િબંદુ અિչતըવ ધરાવે છે જમે કે નો અિવભાԧ એ ના માઈનસ ab c c f b f 
ના ભા՛યા માઈનસ ની બરાબર છેb a 
 તેથી નોધં કરો કે આ રોલ Ԑમેયનું સામાլયીકરણ છે ӽણે કે ની બરાબર  નું તો આ સરરેાશ મճૂય Ԑમેય ના ԃમમાં f b f mvt 
લખશે તો સરરેાશ મճૂય Ԑમેય સૂચવે છે કે ըયા ં અિչતըવમાં છે મા ંકહે છે કે અિવભાԧ એ ના ના ઓછા c ab f c b f f a 
ની બરાબર છે જથેી 0 આ 0 ની બરાબર છે રોճસ Ԑમેય છે
 તેથી રોճસ Ԑમેય ફોલ સરરેાશ મճૂય Ԑમેયમાંથી પરંતુ અમે રોճસ Ԑમેયનો ઉપયોગ કરીને સરરેાશ મճૂય Ԑમેયને સાિબત કરીશુંows 
 તેથી સાિબતી આપું કે આ Ԑમેય શું કહે છે તે પહેલા હંુ સમӽવું કે આ Ԑમેય શું કહે છે
 તેથી ધારો કે આપણી પાસ ેઆ િબંદુ અને એક કાયӪ છે જ ેઆ અંતરાલ પર સતત છે અને તે છે ઓપન ઈլટરવલ મા ંa bi ab ab 
તફાવત કરી શકાય છે અને પછી ચાલો જોઈએ કે નો શું છે તો આ િબંદુ નો અճપિવરામ છે આ નો અճપિવરામ છે a f a f b f 
હવે જો હંુ આ બે િબંદુઓને જોડતી આ રખેા દોԀં તો આ રખેાનો ઢોળાવ શું છે ના અને ને જોડતી સેકլટ લાઇનનો a af bf 
ઢોળાવ એ ના ની માઈનસ એ ભા՛યા માઈનસ પછી સરરેાશ મճૂય Ԑમેય શું કહે છે કે ըયા ંઅમુક િબંદુ છે ԧાં આ b f f b a c 
ઢાળ ԧાં յયըુપՂ આના બરાબર છે ઢોળાવ
 તેથી તેનો અથӪ એ છે કે જો તમે આ િચԋમા ંજુઓ છો તો મારી પાસે આ િબંદુ છે જો તમે આ િબંદુએ આ չપશӪરખેાના ઢોળાવને c 
જોશો તો આ આ રખેાની સમાતંર છે એટલે કે ઢાળ આ ઢાળની બરાબર છે ઓછા આ િચԋમા ંસમાન રીતે ઓછા fb fa by b  
અર ેઅહી ંએક બીજો મԹુો છે અહી ંફરીથી ઢોળાવ આના જવેો જ છે આપણે એ બતાવવાની જԁર છે કે મા ં અિչતըવમાં છે ab c 
જમે કે 

ના અճપિવરામ પર չપશӪરખેાનો ઢોળાવ સમાન છે, ચાલો હંુ આ ઢોળાવને કહી શકંુ.c c f m 
 તો આપણે ઈ՞છીએ છીએ કે અિવભાԧ આ ઢોળાવની બરાબર છે તો ચાલો જોઈએ કે સમીકરણ શું છેf c 
 તેથી ના અને ને જોડતી રખેાનું સમીકરણ આપેલ છે તમે સંકલન ભૂિમિતમાં શી՚યા જ હશો કે નું સમીકરણ બે િબંદુને b a bf 
જોડતી રખેા Հારા આપવામાં આવે છે.y 
   જ ે વԱા ના ઓછા છે ઓછા ગુէռા માઈનસ અને ના ને ના ના ઓછા ઓછા ની a f b f a by b a x a x g x f l 
બરાબર થવા દો તો પછી આપણી પાસ ે
બંધ અંતરાલ પર સતત છે કારણ કે  એ સતત માનવામા ંઆવે છે અને નો આ દરકે જ՛યાએ સતત છે પણ એ ab g f x l g 
ખુճલા અંતરાલ પર અલગ છે.
 કારણ કે એ િવભેદક હોવાનું માનવામાં આવે છે અને દરકે જ՛યાએ અલગ કરી શકાય તેવું છે પણ ના નું એ ના f l a ag g a 
ઓછા ના બરાબર છે પરંતુ એ ના આ િબંદુ ને ના સાથે જોડતી રખેા છે જથેી ના ના ની l f l a af b bf a l  a f 
બરાબર છે આ બરાબર છે જો તમે ને ની બરાબર અહી ંમૂકો તો નું નું બરાબર નું આ નું ઓછા x a l x l a l a f a f f
છે જ ે0 છે અને નું બરાબર છે  નું માઈનસ નું શું છે નું શું છે આ નું ના ઓછા નું ફરીથી ના b g b f l b b l b f l b b f
બરાબર છે
 તેથી આ પણ 0 છે
 તેથી નું બરાબર ના બરાબર છેa g b g 
 તેથી હવે આપણી પાસે છે  નું ફં՘શન જ ેબંધ અંતરાલ પર સતત હોય છે જ ેખુճલા અંતરાલ પર િવભેદક હોય છે અને નું a x g a g
એ ના ની બરાબર હોય છેb g 
 તેથી આપણે રોճસ Ԑમેય લાગુ કરી શકીએ છીએ
 તેથી રોճસ Ԑમેય Հારા મા ંઓછામાં ઓછંુ એક અિչતըવમાં છે જમે કે Ԑાઇમ  ની બરાબર શլૂય છે પણ નું શું છે ab c g c x g 

નું ઓછા છે પરંતુ નું Ԑાઇમ નું Ԑાઇમ ઓછા અિવભાԧ બરાબર છે અને નું յયըુપՂ Ԑાઇમx f x l x x g x f x l x l 
બીજંુ કંઈ નથી  આ લીટીનો ઢોળાવ
 તેથી આ Ԑાઇમ માઈનસ ઢાળ ની માઈનસ બાય માઈનસ ની બરાબર છેf x f b f a b a 
 તેથી Ԑાઇમ ની બરાબર સૂચવે છે કે અિવભાԧ બરાબર છે ના માઈનસ બાય  માઈનસ આ તે છેg c 0 f c b f f a b a 
જ ેઆપણે સાિબત કરવાનું હતું હવે આપણે આ રોճસ Ԑમેય અને સરરેાશ મճૂય Ԑમેયની કેટલીક એિխલકેશનો જોઈશું
 તેથી એક કોરોલરરી છે એક ધારો કે થી સતત હોય અને ધારો કે આપણે ધારીએ કે յયըુપՂ Ԑાઇમ આ છે  ખુճલા અંતરાલf r f x 

મા ંબધા માટે 0 ની બરાબર છે ab x 
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પછી િչથર હોવું જોઈએ પછી એ િչથરાંક હોવો જોઈએ ચાલો એક અને બે અંતરાલ બંધ અંતરાલ માં કોઈપણ બે f f x x ab 
અલગ િબંદુ હોવા જોઈએ આપણે બતાવવંુ પડશે કે નું એક હોવંુ જોઈએ  બે ના ની બરાબર પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ x f x f 
કે સરરેાશ મճૂય Ԑમેય Հારા ખճુલી અંતરાલ એક બેમાં અમુક અિչતըવમાં છે જમે કે અિવભાԧ એ ના ના બે x x c f c x f 
ઓછા એક બાય બે ઓછા  આ એટલા માટે છે કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે ફં՘શન બંધ અંતરાલ f x x x one x 1 x 
2 અને મા ંસતત છે આ ખુճલા અંતરાલમાં તે િભՂ છે 
તેથી સરરેાશ મճૂય Ԑમેય Հારા ըયા ંઅમુક છે જમે કે Ԑાઇમ આ ગુણોԱર સમાન છે પરંતુ અિવભાԧ એ માં તમામc f c f x ab 

માટે 0 છેx 
 તેથી અિવભાԧ બરાબર છેf c 0 
 તેથી ના બે એકના ની બરાબર હોવા જોઈએx f  x f 
 તેથી આ સરરેાશ મճૂય Ԑમેયની એક એિխલકેશન છે કે જો ફં՘શન િડફરિլટએબલ હોય અને ઓપન ઈլટરવલ પર ડેિરવેિટવ શլૂય હોય 
તો ફં՘શન તે અંતરાલમાં િչથર હોવું જોઈએ જથેી પછીના વગӪમા ંઆપણે સરરેાશ મճૂય Ԑમેયની કેટલીક વધુ એિխલકેશનો જોશે અને 
પછી અમે કેટલીક વધુ સમչયાઓ જોઈશું આભાર 
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