
 έডিরেভΜটেভর পরবতλ বক্তৃতায় Ѿাগতম,
 তাই έশষ বক্তৃতায় আমরা দুΜট ვ჈Яপূণ κ উপপাদҝ িনেয় আেলাচনা ზ჈ কেরিছ যা হল έরালস উপপাদҝ এবং গড় মান 
উপপাদҝ
 তাই আমােক έরালস উপপাদҝΜট কী বেল মেন কির
 তাই আসুন έরালস উপপাদҝΜট বণ κনা কির যােত  অনুমান হল έয একΜট বд বҝবধান έথেক বাѷব সংখҝার έসট f ab r ba
ফাংশন হেত িদন    অনুমান হল έয έশষ িবрেুত ফাংশেনর মান έযΜট এর এর মান এর এর সমান এবং তারপের a f b f 
উপসংহারΜট হল  উфুЅ বҝবধােন এ অоত একΜট িবদҝমান যােত এ έডিরেভΜটভ ϕাইম সমান হয়  শূনҝ έথেকab c c f 
 তাই আসুন 
আমরা ছিবΜটর মাধҝেম এΜট বুঝেত পাির আমরা এর এর সমান ফাংশেনর ςাফ আকঁেত যা έদওয়া হেয়েছ তা হল x f y a
এবং ফাংশেনর মান একইb 
 তাই এΜট হল এর এবং এবং তারপের এΜট έদওয়া হয় έয ফাংশনΜট বс বҝবধােন অিবΝИт এবং έখালা বҝবধােনf  b a f 
িব-έত পাথ κকҝেযাগҝ তারপর আমরা দািব কির έয έডিরেভΜটভ
 তাই ফাংশনΜট এখােন এরকম হেত পাের যিদ আপিন έদখেত পান έয এΜট আেছ  িবр ুέযখােন আমােদর অনুভূিমক Ѻশ κক 
রেয়েছ যার অথ κ έডিরেভΜটভΜট শূনҝ বা এΜট এমন িকছΦ  হেত পাের যা এইভােব িনেচ έযেত পাের এবং এই έϠেϏ উপের έযেত 
পাের যিদ আপিন έদখেত পান έয দΜুট িবр ুরেয়েছ έযখােন έডিরেভΜটভΜট শূনҝ
 তাই দΜুটর έবিশ িবр ুহেত পাের Μঠক আেছ
 তাই এΜট এভােব উপের এবং িনেচ έযেত পাের এবং তারপের আপিন έদখেত পােИন έয এই সমѷ িবр ুέযখােন 
έডিরেভΜটভ শূনҝ
 তাই এই উপপাদҝΜটর ϕমাণ বҝাখҝা করার আেগ আমরা যা করার έচѭা করিছলাম আসুন আমরা έদখেত έচѭা কির έয 
উপপােদҝর অনুমানვিল ϕেয়াজন হয়
 তাই ϕথমΜট বেল έয έক হেত হেব বд বҝবধােন অিবরত বেল ধের έনওয়া হয় ধ჈ন বс বҝবধােন অিবΝИт f f ab f 
নয় তাহেল আপনার কােছ ফাংশনΜট Μঠক হেত পাের  এভােব Νοজ করা এবং তারপর আিম έশষ িবрেুত সংϡািয়ত করেত 
পাির ধ჈ন এΜট এবং এΜট তাহেল এ এই মানΜটেক সংϡািয়ত করেত পােরa b ai 
 তাই এই ফাংশনΜট έখালা বҝবধােন এ έকান έনই έযমন এর সমান এবং ab c f prime c 0 
এখােন ফাংশনΜট এর উপর িডফােরেхবল, এর এর সমান হল এর এর সমান  , বҝতীত এর সমѷabf- a- f- bf- f- a ab-
িবрেুত অিবΝИт থােক, এমনিক যিদ এΜট έশষ িবрরু একΜটেত অিবΝИт হেত বҝথ κ হয় তেব έসখােন έকােনা থাকার c 
ϕেয়াজন έনই έযখােন ϕাইম এর সমান।f  c 0 

 তাই আমােদর έЉাজড ইлারভাল এ ধারাবািহকতা ϕেয়াজন িеতীয় অনুমান έয έখালা বҝবধান এ এর ab- f ab- f-
পাথ κকҝেযাগҝ িডফােরΝхিবিলΜট
 তাই ধ჈ন এΜট বҝথ κ হয় তাহেল আমােদর ফাংশনΜট এরকম হেত পাের
 তাই আমার এখােন আেছ এবং যিদ আপিন এই ফাংশনΜট আবার έদেখন তেব έকান িবр ুέনইab 
 তাই এই ফাংশনΜট অিবΝИт থােক এ έখালা বҝবধােনর একΜট িবр ুবҝতীত এবং এর এবং এর এর f abf-  a f b f 
সমান এবং আপিন এΜট এখােন έদখেত পােরন  সব িবр ুঠ  এবং আমরা বিল έয এΜট আমােদর িবр ুএর বাম িদেকর έযেকান
িবрরু জনҝ 
έডিরেভΜটভ হল ቀবক ধনাЮক এবং এর έচেয় বড় έযেকান িবрরু জনҝ έডিরেভΜটভ έনিতবাচক িকᅀ এমন έকান িবр ুέনই 
έযখােন এই িবрেুত έডিরেভΜটভ সংϡািয়ত করা হয়িন
 তাই έসখােন  έকান এমন নয় έয ϕাইম সমান শূনҝ এবং তৃতীয় শতκ এর সমান এর এর অবশҝই এΜটও c f c f f b 
আমােদর দরকার কারণ আিম যিদ এই ফাংশনΜট বেল থািক তাহেল এখােন আপিন έদখেত পােИন έয ফাংশনΜট বেсর 
উপর অিবΝИт রেয়েছ বҝবধান এΜট έখালা বҝবধােন পাথ κকҝেযাগҝ এবং
 তাই আিম যিদ 
বс বҝবধান শূনҝ এক-এ বলেত এর িলিখ তেব এΜট শূনҝ এক-এ অিবΝИт বҝবধান έখালা বҝবধান শূনҝ এক-এ x x f f f 
পাথ κকҝেযাগҝ এবং আপিন যিদ έদেখন  এর ϕাইম এΜট একΜট বҝবধান শূনҝ এক এর জনҝ সকল এর সমানx f x 
 তাই έকান έনই έযখােন ϕাইম শূেনҝর সমান িকᅀ এখােন আমােদর এখােন έনই এর শূনҝ এর সমান নয়c rf c f f 
 তাই এই িতনΜট  উদাহরণ έদখায় έয িতনΜট আზ έরালস িথওেরেমর এই উপসংহােরর জনҝ ϕেয়াজনীয় έয mptions f 

শূেনҝর সমান হয় έখালা বҝবধােন এর έকােনা এক সমেয় যিদ তােদর মেধҝ একΜটও বҝথ κ হয় তাহেল prime c ab-
উপসংহারΜট সতҝ হেত হেব না
 তাই এখন আিম এই উপপাদҝ সѕেকκ িকছΦ  ধারণা έদব έকন সতҝ
 তাই ϕমােণর ধারণা
 তাই আপিন যিদ লϠҝ কেরন έয আপিন যিদ এই ছিবვিল έদেখন তেব আপিন έদখেত পােবন έয এই িবрვুিল έযখােন 
έডিরেভΜটভ 0 এর সমান এইვিল έরালস উপপােদҝর অনুমান অনুসাের ফাংশেনর সব κিনє বা সব κািধক িবрরু সােথ িমেল 
যায়  έদখােত পাের έয এ কমপেϠ একΜট িবр ু আেছ έযখােন এর তার সব κিনє বা সব κািধক মান অজκন কের ab- c x f 
এখন একΜট সতҝ হল έয যিদ έক বс বҝবধােন একΜট অিবΝИт ফাংশন বেল ধের έনওয়া হয় তেব এΜট অবশҝই তার f 
সব κিনє এবং সব κািধক মান অজκন করেত হেব  আিম এই সতҝΜট িলিখ έয έকান অিবΝИт ফাংশন একΜট বд বҝবধান f ab 
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έথেক পয κо সীমাবд থােক এবং বс বҝবধান এ তার সব κিনє এবং সব κািধক মান অজκন কের έয έসখােন িবр ুr f ab- x 
έনই, িকছΦ ই έনই বс বҝবধােন এ έযমন এর হল নূҝনতম মান যার মােন এর এর ab- f- x nought f- x nought x-

এর έথেক কম এবং এর হল বс বҝবধান এর অоগ κত সমѷ এর জনҝ সব κািধক মান উেѣখ ক჈ন f- y naught- f ab- x-
έয  পূব κবতλ ফলাফলΜট  έখালা বҝবধােন অিবΝИт ফাংশনვিলর জনҝ সতҝ নয় উদাহরণѾ჉প, যিদ আপিন বেল থােকন 
έয έখালা বҝবধােন এর সমান িবেয়াগ অিবΝИт িকᅀ έকান নূҝনতম έনই tan x fx pi by two to pi by two 
έকান সব κিনє মান বা সেব κাЗ মান έনই ডান এই ফাংশন আপিন িনѥয়ই έদেখেছন έয এর ςাফΜট tan x tan x 
মাইনাস পাই বাই টΦ  έথেক পাই বাই দুই এর মেধҝ এইরকম έদখায়
 তাই যখন মাইনাস পাই দুই বাই যায় এΜট έনেগΜটভ ইনিফিনΜটেত যায় έযমন পাই বাই দুই যায়।x x 
  ধনাЮক অসীম পয κо
 তাই এই ফাংশনΜট এমনিক সীমাবд নয় িকᅀ যিদ আমােদর বд বҝবধােন একΜট οমাগত ফাংশন থােক তেব এΜট অবশҝই 
সীমাবд থাকেব এবং এΜট অবশҝই সব κিনє এবং সেব κাЗ মান অজκন করেব আেরকΜট সতҝ যিদ তার সব κিনє বা সেব κাЗ f 
মান অজκন কের উфুЅ বҝবধােন যা έশষ িবрেুত έনই তাহেল έসই িবрেুত έডিরেভΜটভ অবশҝই শূনҝ হেত হেব যিদ 
ফাংশনΜট হয় যিদ ফাংশন έসই িবрেুত পাথ κকҝেযাগҝ হয়f 
 তাই এখােন আমােদর একΜট ফাংশন আেছ f 
এΜট বс অоর έথেক এ সংϡািয়ত করা হেয়েছ এবং ধ჈ন ab r-
উфুЅ বҝবধােন সব κিনє বা সেব κাЗ মান অজκন করা হয় তেব দΜুট έϠেϏ হয় έসই সমেয় পাথ κকҝেযাগҝ নয় বা যিদ এΜট f 
পাথ κকҝেযাগҝ হয় তেব έডিরেভΜটভ অবশҝই শূনҝ হেত হেব
 তাই উদাহরণ এখােন যিদ আিম এই ফাংশনΜট 0 έথেক 1 έদখেত পাই এবং  এΜট অেধ κক সেব κাЗ মান সমান অেধ κক এ x 
অΝজκত হয় িকᅀ তারা ফাংশন সমান অেধ κ িডফােরনিশয়াবল হয় না έযখােন আমার কােছ যিদ ফাংশনΜট িডফােরΝхেয়বলx 
হওয়ার জনҝ থােক যিদ আমােদর এরকম িকছΦ  থােক তেব এখােন আবার সেব κাЗ মান এখােন অেধ κক হয়  আপিন যিদ έদেখন
έয অেধ κর ϕাইম শূেনҝর সমানf 
 তাই আমরা έরালস উপপাদҝ ϕমাণ করেত এই তথҝვিল বҝবহার করব 
তাই ϕথমত έযেহতΦ  έক বс বҝবধােন অিবΝИт বেল ধের έনওয়া হয়  f 
বд বҝবধােন িবр ু έকানটাই িবদҝমান থােক έযমন নҝূনতম এ এবং এΜট এ x y nought f x nought y nought 
সব κািধক έপৗηছায় এΜট 

এ সমѷ এর জনҝ সতҝab x 
 তাই এর কারণ একΜট বд বҝবধােন έযেকােনা οমাগত ফাংশন অবশҝই তার সব κিনє অজκন করেত হেব এবং  έসই বҝবধােন 
সব κািধক মান
 তাই এখন দΜুট έϠেϏ έকস এক নট এবং নট হল έশষ িবр ু এবং x y a b
 তাই এই έϠেϏ তেব έযেহতΦ  এর সমান এর আমােদর অবশҝই থাকেত হেব έয এর একΜট ቀবক f a f b f x f ab 
এর ডানিদেক কারণ এর এর মেধҝ একΜট সব κিনє মান এবং সেব κাЗ মানa f 
 তাই এর অবশҝই এর সমѷ এর জনҝ এই মােনর সমান হেত হেব এবং যিদ এর ቀবক হয় আমরা জািন x f ab x x f 
έয ቀবক ফাংশেনর έডিরেভΜটভ  0 এর অথ κ হল ϕাইম έখালা বҝবধােন সমѷ এর জনҝ 0 এর সমানf x x 
 তাই আমরা  ϕাইম শূেনҝর সমান έপেত έথেক έযেকােনা έবেছ িনেত পািরf c ab c 
 তাই এই έϠেϏ আমােদর ზধু এবং এর একΜট ቀবক ফাংশন আেছ  এর সমান এবং এვিল সব κিনє এবং সেব κাЗ a f b 
মান সুতরাং এই έϠেϏ ϕাইম হল শূনҝ সমѷ িবрেুত έখালা বҝবধােনর έϠেϏ দুΜট অоত একΜট বা f x naught y 

এ এই έϠেϏ আমােদর কােছ যা আেছ naught lies open interval ab- 
তা হল নূҝনতম যিদ এΜট হয়  έখালা বҝবধানΜট  έখালা বҝবধােনর বҝবধােন এর সব κিনє বা সেব κাЗ মান x nought fx-
অΝজκত হয় এবং আমরা এই সতҝΜট বেলিছ έয যিদ έখালা বҝবধােন তার সব κিনє বা সেব κাЗ মান অজκন কের এবং যিদ f 
έসখােন ফাংশনΜট পাথ κকҝেযাগҝ হয় তেব এΜট অবশҝই হেব  শূনҝ
 তাই ϕাইম অবশҝই έসই িবрেুত শূনҝ হেত হেব কারণ উфুЅ বҝবধােন িবেভদেযাগҝ বেল ধের έনওয়া হয় f f 
তাই এΜট έরালস িথওেরমΜট ϕমাণ কের Μঠক আেছ আমােক বҝাখҝা করা যাক έকন ϕাইম  f 
একΜট έখালা বҝবধােন সব κািধক বা সব κিনє িবрেুত শূনҝ হেত হেব
 তাই আমােদর কােছ যা আেছ তা হল ধ჈ন আমােদর কােছ এই িবр ুআেছ έযখােন আমােদর ফাংশেনর সব κািধক মান 
এখােন অΝজκত হেয়েছ এবং
 তাই ধ჈ন এর এর এর έথেক έবিশ এর সমѷ এর জনҝ έযখােন রেয়েছ  έখালা বҝবধান এও ধের c f x f ab x c ab 
িনই έয হল এর সমান এ িডফােরΝхেয়বল যিদ এΜট িডফােরনিশয়াবল না হয় তাহেল আমােদর মেন হেত পাের έয f x 
έসখােন সেব κাЗ অΝজκত হেয়েছ এবং এর অΝѷЯ έনইf prime c 
 তাই এখােন আমরা ধের িনΝИ έয এΜট এখােন িডফােরΝхেয়বল তাহেল আমরা চাই
 তাই দািব করেত হেল এর ϕাইম শূেনҝর সমান হেত হেব, ধ჈ন না, তাহেল হয় ϕাইম শূেনҝর έচেয় বড় বা এরc- f f c c-

ϕাইম শূেনҝর έচেয় কম এখন কী হেব যিদ ϕাইম শূেনҝর έচেয় বড় হয় শূেনҝর έচেয় বড় তাহেল এই সীমার এর f f c f-
এর έযাগ িবেয়াগ এর έক িদেয় ভাগ করেল এΜট ϕাইম এর সমান যা আমরা ধের িনΝИ এখন xf- c h f- c- h f c-

শূেনҝর έচেয় বড় যিদ এΜট শূেনҝর έথেক বড় হয় তাহেল এই সীমাΜট বড় হেল  শূেনҝর έচেয় তাহেল একΜট έছাট এর জনҝ h 
এই এর έযাগ এর িবেয়াগ এর еারা এΜট অবশҝই শূেনҝর έচেয় έবিশ হেব কারণ এΜট যিদ এর সমѷ έছাট f c h c h h n 
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এর জনҝ শূেনҝর সমান হয় তেব সীমােত এΜট এর έথেক কম হেত হেব  শূেনҝর সমান
 তাই আমরা এই আেছ এই έবাঝায় έয এর  ъাস সব έছাটেদর জনҝ এর έথেক বড় কারণ এর হল f c h c- f c- f 
সেব κাЗ মান Μঠক
 তাই 0-এর έবিশ έডিরেভΜটভ έবাঝােব έয এই ফাংশনΜট অবশҝই বেড়র জনҝ এর এর মােনর έথেক বড় হেত হেব  x c- f- c
এর έচেয় একইভােব έডিরেভΜটভ যিদ 0 এর কম হয় তাহেল এর মােন হল έয এই পেয়েл ফাংশনΜট এΜটেক এভােব িনেচ 
έযেত হেব
 তাই একইভােব আমরা একΜট еϵ পাই যিদ ϕাইম শূেনҝর কম হয়f c 
 তাই এর ϕাইম অবশҝই শূেনҝর সমান হেত হেব এΜট έরালস উপপাদҝ ϕমাণ কের έযখােন আমরা একΜট সতҝ বҝবহার c 
কির έয বд বҝবধােন έযেকান οমাগত ফাংশনΜট ϕমাণ না কেরই এΜটর সেব κাЗ এবং সব κিনє মান অজκন করেত হেব আমরা
ধের িনই έয আমরা এΜট বҝবহার কের έরালস উপপাদҝ ϕমাণ কেরিছ এবং তারপের এই সতҝΜট বҝবহার কের έডিরেভΜটভ 
হেত হেব শূনҝ যিদ নূҝনতম বা সেব κাЗ মান উфুЅ বҝবধােন অΝজκত হয়
 তাই পরবতλেত আমরা ϕমাণ করব έয গড় মান উপপাদҝ বলা হয় 
তাই গড় মান উপপাদҝ হল έরালস উপপােদҝর সাধারণীকরণ অনুমান ক჈ন έয έক একΜট বд বҝবধান έথেক f- ab rb- 
এ সংϡািয়ত করা যাক যােত ϕথম বс বҝবধান এর উপর অিবΝИт থােক এবং িеতীয় έখালা বҝবধান এ fx ab- fx ab- 
পাথ κকҝেযাগҝ হয়
 তাই এই দΜুট শতκ έরালস উপপােদҝর ϕথম দুΜট শেতκর মেতা  έরালস িথওেরেম আমােদর তৃতীয় শতκ িছল έয έশষ িবрেুত 
ফাংশেনর মান এর সমান এর এর গড় মান উপপােদҝ আমরা অনুমান কির না έয এর সমান এর তারপর f- f- b- f- f- b 
উপসংহার έসখােন έখালা বҝবধােন অоত একΜট িবр ু িবদҝমান থােক έযমন এর ϕাইম এর িবেয়াগ এর সমান c c- f b f 
হয় িবেয়াগ еারা িবভЅb a 
 তাই মেন রাখেবন এΜট έরালস উপপােদҝর একΜট সাধারণীকরণ 
έযন এর সমান  এর তাহেল এই গড় মান উপপাদҝΜট িহসােব সাΝজেয় িলখেব তারপর মােন মান উপপাদҝ f b f mvt 
έবাঝায় 
έয έত িবদҝমান আেছ বেল έয ϕাইম সমান এর িব িবেয়াগ এর ab c f c f b a f
 তাই 0 এΜট 0 এর সমান έরালস উপপাদҝ
 তাই έরালস উপপাদҝ ফল গড় মান উপপাদҝ έথেক িকᅀ আমরা έরালস িথওেরম বҝবহার কের গড় মান উপপাদҝ ows 
ϕমাণ করব
 তাই ቂফ ϕথেম আিম বҝাখҝা কির এই উপপাদҝΜট কী বেল
 তাই ধ჈ন আমােদর এই িবр ু এবং একΜট ফাংশন আেছ যা এই িবরিতেত অিবΝИт থােক এবং এΜট হয় έখালা a bi 
বҝবধান এ পাথ κকҝেযাগҝ এবং তারপর έদখা যাক এর কীab- a- f 
 তাই এই িবрΜুট এর একΜট কমা এΜট এর কমা এখন যিদ আিম এই দΜুট িবрেুক যুЅ কের এই έরখাΜট আিঁক a- f b b f 
তাহেল এই έরখার ঢাল কী? এর এবং এর সােথ যুЅ έসেকл লাইেনর ঢাল হল এর িবেয়াগ এর িব a af bf f b f a 
িবেয়াগ еারা িবভЅ তাহেল গড় মান উপপাদҝΜট যা বেল তা হল এমন িকছΦ  িবр ু রেয়েছ έযখােন এই ঢালΜট έযখােন a c 
έডিরেভΜটভ এর সমান ঢাল
 তাই এর মােন হল έয আপিন যিদ এই ছিবেত έদখেত পান আমার এই িবр ু আেছ যিদ আপিন এই িবрেুত এই Ѻশ κক c 
έরখার ঢাল έদেখন এΜট এই লাইেনর সমাоরাল তার মােন হল ঢাল এই ঢােলর সমান িবেয়াগ িবেয়াগ একΜটfb fa by b  
অনু჉প এই ছিবেত  এখােন আেরকΜট িবр ুআেছ আবার এখােন ঢাল একই রকম আমােদর έদখােত হেব έয এর ure ab-
মেধҝ িবদҝমান যােত এর কমা এ Ѻশ κক έরখার ঢাল একই রকম হয় আিম এই ঢালΜটেক বলেত পাির সুতরাং c c- c f- m 
আমরা যা চাই তা হল έমৗিলক এই ঢােলর সমানf c 
 তাই আসুন έদিখ সমীকরণΜট কী
 তাই 

এবং এর এর সােথ যুЅ έরখাΜটর সমীকরণΜট আপিন একΜট ѸানাВ জҝািমিতেত অবশҝই িশেখেছন έয সমীকরণΜট a b bf 
দΜুট িবрেুত έযাগদানকারী έরখাΜট еারা έদওয়া হয় এর িব িবেয়াগ এর সমান হয় িবেয়াগ এর еারা y f- f b f a b 
িবেয়াগ ვণ িবেয়াগ a x a
 তাই আমােদর কল করা যাক এই লাইনΜটেক এর বলা যাক এই এর সমান  যা এর ъাস এর িবেয়াগ x l y f a f b f 
এর еারা িবেয়াগ ვন িবেয়াগ এবং এর সমান এর িবেয়াগ িবেয়াগ এর সমানa b a x a x g x x l x 
 তাই আমােদর কােছ 
বс বҝবধান এ অিবΝИт রেয়েছ কারণ  έক অিবΝИт বেল ধের έনওয়া হয় এবং এর এই সব κϏ অিবΝИт থােক ab f x l 
এছাড়াও έখালা বҝবধােন িবেভদেযাগҝ  কারণ έক িডফােরনিশয়াবল বেল ধের έনওয়া হয় এবং সব κϏ পাথ κকҝেযাগҝ g f l 
এছাড়াও এর এর যা এর একΜট িবেয়াগ এর এর সমান তেব হল লাইনΜট হল এর এই িবр ু এর a ag g a l f l a af 
সােথ এর এর সােথ িমিলত হেИb bf 
 তাই এর এর এর সমান এΜটর সমান যিদ আপিন এর সােথ এখােন বসান এর এর এর a l  a f x a l x l a f a 

এΜট একΜট িবেয়াগ এর এর 0 এবং এর সমান  এর িবেয়াগ এর িক এΜট এর এΜট এর িবf f f a b g b f l b b l b 
িবেয়াগ এর আবার এর এর সমানl b b f 
 তাই এΜটও 0
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 তাই এর সমান এর a g b g
 তাই এখন আমােদর কােছ আেছ  এর ফাংশন যা έখালা বҝবধােন িডফােরেхবল বд বҝবধােন οমাগত থােক a x g 
এবং এর সমান হয় এর এর সমানa g b g 
 তাই আমরা έরালস উপপাদҝ ϕেয়াগ করেত পাির
 তাই έরালস উপপাদҝ еারা এ অоত একΜট থােক έযমন ϕাইম  এর মান শূেনҝর সমান িকᅀ এর এর ab- c g c- x xg f 

এর িবেয়াগ এর ϕাইম এর ϕাইম িবেয়াগ ϕাইম এর সমান এবং এর έডিরেভΜটভ x x x l x x g x f x l x x l 
ϕাইম ছাড়া আর িকছΦ ই নয়  এই έরখার ঢাল
 তাই এΜট ϕাইম িবেয়াগ এর ঢাল এর িবেয়াগ এর বাই িবেয়াগ f x f b f a b a
 তাই ϕাইম এর সমান έবাঝায় έয ϕাইম সমান এর িব িবেয়াগ বাই এর িবেয়াগ এΜটই g c 0 f c f b f a b a 
আমােদর ϕমাণ করেত হেয়িছল এখন আমরা 
এই έরালস উপপাদҝ এবং গড় মান উপপােদҝর িকছΦ  ϕেয়ােগর িদেক নজর έদব
 তাই একΜট ফলক এক 
ধ჈ন έথেক অিবΝИт এবং ধ჈ন আমরা অনুমান কির έয έডিরেভΜটভ ϕাইম এΜট έখালা বҝবধান এর সকল f r f x ab-

এর জনҝ 0 এর সমান তারপর অবশҝই ቀবক হেত হেব তারপর অবশҝই একΜট ቀবক হেত হেব x f f 
এক এবং দুই έয έকােনা দΜুট Ѿতϴ িবр ুহেত হেব বҝবধান বс বҝবধান এ আমােদর έদখােত হেব έয এর x x ab- x f 

একΜট হেত হেব  দুই এর এর সমান িকᅀ আমরা যা জািন তা হল έয গড় মান উপপাদҝ еারা έখালা বҝবধান এক x f x x 
দুইΜটেত এমন িকছΦ  িবদҝমান έয ϕাইম সমান দুই িবেয়াগ এর এক দুই িবেয়াগ  এর কারণ c f c x f x x x one 
আমরা জািন έয ফাংশনΜট বс বҝবধােন অিবΝИт এবং  এই উфুЅ বҝবধােন এΜট পাথ κকҝেযাগҝ x 1 x 2 
তাই গড় মান উপপাদҝ еারা এমন িকছΦ  আেছ έয ϕাইম এই অনুপােতর সমান িকᅀ ϕাইম হল 0 সব এর c f c f x x 
জনҝ
 তাই ϕাইম এর সমানf c 0 
 তাই এর দΜুট অবশҝই এক এর এর সমান হেত হেবx f  x f 
 তাই এΜট গড় মান উপপােদҝর একΜট ϕেয়াগ έয যিদ ফাংশনΜট পাথ κকҝেযাগҝ হয় এবং একΜট উфুЅ বҝবধােন έডিরেভΜটভΜট 
শূনҝ হয় তেব ফাংশনΜট অবশҝই έসই বҝবধােন ቀবক থাকেত হেব
 তাই পরবতλ Љােস আমরা  গড় মান উপপােদҝর আরও িকছΦ  ϕেয়াগ έদখেত পাব 
এবং তারপর আমরা আরও িকছΦ  সমসҝা έদখেত পাব ধনҝবাদ 
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