
  آج لہذا تهے رہے دیكه كو مشتقات كے فنكشن كرده بیان میں شكل پیرامیٹرک ہم میں آخر میں لیكچر آخری آمدید خوش میں لیكچر اگلے پر مشتقات
دیكهیں نتائج اور كچه  ہم پهر اور گے ركهیں جاری ساته كے مثالوں اور كچه كی مشتقات كے فنكشن كرده بیان میں شكل پیرامیٹرک ہم  

پیرابولا ہم پر طور كے مثال تو چار جو ہیں دیكهتے كو مساوات كی مربع  y  x  x كیونكہ ہے سكتا جا لكها میں شكل پیرامیٹرک كو ہے برابر كے
اور ہے برابر كے مربع آپ اگر برابر كے دائیں اسی دو ہے برابر اسی دو  ركهیں برابر كے مربع ایک چار مربع  y  y  y  t مربع جو ہے مربع

لہذا ہے برابر كے بار چار میں لئے كے كرنے تلاش دو اور ہے برابر كے  dydx  dxdt  at  dydt لہذا ہے مطلب كا اس ہے برابر كے دو
دو جو ہے برابر كے بذریعہ ایک پر جس دو بذریعہ  ہے۔ تقسیم پیرامیٹر یہ ہے حق dydx dydt  a  t  t  yہم اگر  ہے مشتق سے لحاظ كے

كے مربع   x ہیں كرتے فرق سے حوالے كے
تهے۔ سكتے لگا حساب بهی راست براه یہاں ہم تو ہے برابر كے بار ہے دیتا یہ d  d x dx of four ax 2 برابر كے  y  dydx 4 a  

ہے مطلب كا جس ہے بار  كہ جو تقسیم ہے برابر ہے برابر كے كر ڈال كر ڈال  برابر كے dydx 4 برابر كے  a 2  y 2  a  y  y 280  y  
كیجیے معاف برابر ہمیں میں اس لیے كے ڈالنے برابر كے  كو y  y 280  80سے ایک كہ جو ہے جاتا كیا تقسیم سے اسّی دو ہے ملتا  dydx  

ہیں دیكهتے كو مثال اور ایک ہے طرح اسی كہ جو ہے ہوتا برابر كے اگر كریں تلاش  t  dydx  x   cosine thetaجائے دیا مرتبہ ایک
اور تهیٹا مائنس تهیٹا سائن ٹائم ایک یہاں لہذا ہے تهیٹا اور   plus theta sin theta  y  cos  x  yدیا سے لحاظ كے تهیٹا پیرامیٹر كو

لہذا ہے گیا لہذا ہے ضرورت كی كرنے تلاش كو مشتق سے حوالے كے تهیٹا ہمیں لیے كے كرنے تلاش كو  dydx  dydx  dyd ہے برابر
جو تهیٹا   theta by d theta dxd  dydہیں كرتے فرق آپ اگر ہے برابر كے تهیٹا

تهیٹا سائن یہ تو مشتق كا تهیٹا مائنس ہے دیتا تهیٹا cos  cos theta 1 ہے  مشتق كا تهیٹا سے لحاظ كے اصول كے پروڈكٹ گا دے  
یہ تو مائنس مشتق ایک  قیمت میری بار  ہے دیتا تهیٹا مائنس تهیٹا تهیٹا یہ لہذا ہے تهیٹا   cos  sin  sin حوالے كے تهیٹا اور ہے جاتا بن تهیٹا

سے مائنس ہے دیتا بار ایک مشتق كا پلس تهیٹا   x  sin  sin تهیٹا كوس تهیٹا پلس تهیٹا
یہاں تو اور كینسل تهیٹا اور كینسل تهیٹا   cos  sin  aa ہے ہوتا كینسل

ہے ٹهیک تهیٹا ٹین صرف مساوی  ہے یہ تو  
ہیں سكتے كر بات میں بارے كے ڈیریویٹوز آرڈر ہائی ہم كہ ہے یہ بات اگلی پهر تو  

كہ كریں فرض تو ہے برابر مشتق اور ہے پذیر تفریق   y  fx  f prime x ہے فعل مختلف ایک
ہم تو ہیں۔ سكتے كر تلاش مشتق كا مشتق پرائم كو  f prime x  f  x  fx اور ہیں كرتے نشاندہی كی اس ہم اور ہے جاتا كہا مشتق دوسرا كا

اسے كے میں اگر یا ہے جاتا كیا ظاہر سے پرائم ڈبل كے برابر كے   x  f  x  f  y ہوں لكهتا
كو مشتق تو دو سے   d  y  dx ہے جاتا كیا ظاہر سے مربع

چوتها تیسرا كہ ہے مطلب كا جس ہیں سكتے كر وضاحت كی مشتقات كے ترتیب اعلیٰ  ہم طرح اسی اور ہے مشتق كا مشتق پہلے مشتق دوسرا تو  
پر طور كے مثال لیے اس بهی مشتق كوزائن مرتبہ ایک ہے برابر جمع اوقات كے جہاں اور   let y  x  b  s   ine x  a  b ہیں مستقل

میں اگر لیے اس اور سے حوالے كے   x  y ہوں لیتا مشتق دوسرا كا
جمع یہ تو   y تاكہ ہوگا كرنا فرق دوباره اسے لیے كے كرنے حاصل مشتق دوسرا پهر اور ہوگا كرنا تلاش كو مشتق پہلے ہمیں لیے اس ہے صفر

ہو برابر كے كہ ہے مطلب كا اس   y   cos x  b sine x  dydx minus a sin x plus b cos xدوسرا طرح اس اور ہے
مشتق دو مائنس مربع مائنس  d  ydx  a cos x  b sine x   y ہے برابر كے مائنس صرف كہ جو لہذا ہے برابر كے
تو دو جمع مربع   d  ydx  y ہیں كرتے بات میں بارے كے نشان كے مشتقات ہم اب ہے برابر كے صفر

كہ كریں فرض تو كا كہ دیں كہنے ہے فعل ہوا بڑهتا میں وقفہ ایک وقفہ كهلے كچه   x  f  i  ab ہے برابر كے
اگر ہے مطلب كیا كا اس تو تعلق كا اور ہے سے ایک   x 1 x 2  i  x  x ہے كم سے دو

تو كا ایک كے دو   x  f x  f ہے برابر كے اس یا كم سے
اگر ہیں كہتے فنكشن ڈیریزنگ نان یا فنكشن ہوئی بڑهتی ہم اسے تو ایک پهر  ہو كم سے دو كا ایک كے دو   x  x  x  f x  f كے اس یا كم سے

كہ ہیں كہتے ہم اگر ہیں كہتے ہوئے بڑهتے سے سختی  ہم اور ہے برابر كا كا كے دو   x  f  f x  f ہم طرح اسی ہے كم سے سختی سے
میں وقفہ اس میں اگر ہوگا یہ گراف كا فنكشن یہاں لہذا ہیں سكتے كر وضاحت كی فنكشن والے گهٹنے سے  a  b قدر كی فنكشن میں وقفہ اس تک

آپ جب ہوئے بڑهتے ہے۔ رہتی برقرار سے   a  b ہیں جاتے طرف كی
اگر ہیں سكتے كہہ كیا میں بارے كے مشتق ہم اب تو   fx ہے فعل مختلف ایک

ہم تو   f prime x ہیں سكتے كہہ كیا میں بارے كے
پاس ہمارے لہذا ہے جاتی كی كیسے تعریف كی مشتق كہ كریں نوٹ تو كا نہیں كچه سوا كے حد ہے x  f prime  h 0 پہنچتا قریب كے  كے

ہے كے كے مائنس كے كو   f  x  plus h  f  x  h دیكهیں كو مشتق سے ہاته دائیں ہم اگر لہذا ہے جاتا كیا تقسیم سے
یہ تو كے سے دائیں كے ہے برابر كے حد كی پہنچنے قریب كے كے مائنس كے  x  f  h 0  x  x  f   h سے

كہ ہیں دیكهتے آپ اگر یہاں تو اس كے كے جمع كے یہ یہاں ہے برابر كے اس یا بڑا سے كے   f  f  x  f  h x  f  x  f ہے بڑا سے
كیونكہ   f ہے رہا بڑه

عدد یہاں تو كا جمع مائنس ڈینومینیٹر اور ہے منفی غیر یہ كا f  x  h  f x  h 0 كے اس یا زیاده سے  یہ كہ ہے یہ مشتق لیے اس ہے۔ مثبت
ہے موجود حد اگر چاہیے ہونا برابر  

دیكهیں كو مشتق سے ہاته بائیں آپ اگر طرح اسی چاہیے ہونی منفی غیر حد یہ تو  
یہ تو جو ہے حد كی ہے پہنچتی تک  سے طرف بائیں كے جمع مائنس كے اب كو h  f 0 یہاں كیونكہ ہے گیا كیا تقسیم سے  x  h x  f  h  

  hہے برابر كے اس یا بڑا سے صفر دوباره مشتق سے ہاته بائیں لہذا ہیں منفی دونوں ڈینومینیٹر اور عدد یہاں ہے منفی
اگر طرح اس كہ ہے دیكها نے ہم تو وقفہ ایک ہے رہا بڑه اور ہے فعل تفریق قابل ایک   fx  i پر

مشتق تو ہے تفریق قابل كہ جو لئے كے فنكشن ہوئے گهٹتے ایک طرح اسی چاہئے ہونا برابر كے صفر  f prime x  f prime x كے صفر
ہے رہا بڑه یہ اگر لہذا چاہئے ہونا كم سے حق  

ہے رہا ہو كم یہ اگر  ہے بڑا سے برابر كے صفر مشتق تو  
ہیں دیكهتے ہم پر طور كے مثال ہے كم سے برابر كے صفر مشتق تو   fx is equal to x ہیں كهینچتے گراف كا فنكشن اس آپ اگر مربع

پیرابولا  ہے۔ ملتا یہ ہمیں تو ہے یہ كہ ہیں سكتے دیكه سے آسانی ہم اور ہے برابر كے مربع y x  fx 0 رہا ہو كم تک  میں انفینٹی مائنس وقفہ  
ہے رہا بڑه میں دائیں انفینٹی سے صفر وقفہ اور ہے اور ہے رہا ہو كم فنكشن لئے كے منفی   x  x طرح اس  ہے۔ رہا بڑه فنكشن لئے كے مثبت

  fیہاں میں یقیناً  ہے بڑا سے برابر كے انفینٹی سے صفر پر صفر یہ اور ہے برابر كے اس یا كم سے صفر پر صفر ٹو انفینٹی مائنس ایكس پرائم
ہوں لگاتا حساب كا ایكس پرائم ایف مشتق راست براه میں اگر اور ہوں سكتا لگا حساب كا مشتق  

دو  ہے۔ ہوتا برابر كے اس تو اگر یہ   x  x ہے منفی
ہو كم میں وقفہ كچه جو فنكشن یہ كہ ہے مثال ایک یہ لہذا ہے زیاده سے  پر انفینٹی  یہ اور ہے كم سے صفر پر صفر سے انفینٹی مائنس یہ تو 00  
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چیز اگلی ہے ٹهیک ہے رہا بڑه یہ جب ہے مثبت اور ہے رہا ہو كم یہ جب ہے منفی نشان مشتق  ۔ ہے رہا بڑه میں وقفے دوسرے كسی اور ہے رہا  
پوائنٹ ایک فنكشن  ہے گیا دیا ایكس ایف كہ كریں فرض لہذا ہے میں بارے كے میكسما اور منیما مقامی كے فنكشن وه گا كروں بات میں پر جس  x 

لوكل كو بهی مجهے ہے جاتا كہا  naught  minimum  fوقفہ كوئی اگر دیں كرنے وضاحت كی زیاده سے زیاده مقامی یا زیاده سے زیاده كی
 ہو

كوما ایک مجهے تو میں جس دیں كرنے كال كہ ہے طرح اس كا  b  x naught  f  x nought كے كم سے كم ہے برابر كے اس یا كم سے
یہ لیے یہ لیے كے زیاده سے زیاده اور ہوگا كم سے برابر كے تمام والے ركهنے تعلق سے  fx  ab  x  fx اور ہے بڑا سے سب لیے كے

ہے نہیں بهی كچه تمام برابر كے  fx  x دیں كرنے وضاحت كی اس ذریعے كے گراف مجهے لیے اس لیے كے زیاده سے زیاده مقامی لیے كے
ہیں دیكهتے كو پوائنٹ اس یہاں ہم اگر گراف یہ  ہے پاس ہمارے كہ كریں فرض  x nought آپ اگر كیونكہ ہے كم از كم مقامی كی فنكشن اس یہ

ہوں لیتا وقفہ یہاں میں اگر كہ دیكهیں  
تو فنكشن كے   x naught  f ہوں دیكهتا كو اس میں اگر لیكن وقفہ یہ ہے۔ كم از كم كی ویلیو تمام كی فنكشن اس قدر كی

كے میكس لوكل دوباره یہ ہے میكس لوكل یہ ہے پوائنٹ یہ پاس ہمارے ہے مماثل سے اس نقطہ یہ اور نقطہ یہ لیكن ہے منٹ مقامی ایک یہ تو  
ہیں دیكهتے یہاں آپ اگر كیونكہ ہے مساوی  

تهی  كہ جیسا ہوں سكتا لے وقفہ ایک میں تو یہاں لہذا ہے قدر زیاده سے زیاده یہ كہ گے دیكهیں آپ پهر اور كی   s  x naught  f  كسی
میں جس ہے قدر كم از كم میں وقفے زیاده سے زیاده مقامی اور ہے كے میں وقفے كچه لئے كے  x naught  f  x naught  x  f كی

پر گراف اس  دیكهیں ہم اگر لہذا ہے قدر زیاده سے زیاده كی برابر میں اگر لیے كے مربع   fx  x  x ہوں دیكهتا نہیں برابر كے صفر كو
كم از كم میں وقفے بهی كسی مشتمل پر صفر مجهے قدر یہ پر صفر كہ ہیں سكتے دیكه آپ سے گراف یہاں كیونكہ ہے كم از كم مقامی ایک یہ تو  
اس ہوئے كرتے استعمال كا مشتق ہم لیكن ہے قیمت كم از كم كی فنكشن یہ كیونكہ ہے بهی كم از كم عالمی یہ یہاں ہے مقامی یہ  لہذا ہے دیتی قیمت

گے كریں كیسے تعین كا زیاده سے زیاده یا كم سے كم مقامی  
ہیں دیكهتے كم سے كم مقامی ہم اگر یہاں تو  

زیاده سے اس بهی قدر كی فنكشن كے طرف دائیں اور چاہیے ہونا بڑا سے قدر اس حصہ بایاں كا اس ہے كیا قدر كی فنكشن كہ ہے مطلب كا اس تو
اس فنكشن كہ ہے یہ مطلب كا اس چاہیے، ہونی اسے اور ہے رہا ہو كم میں وقفہ جانب بائیں كے   x naught  incr پوائنٹ اس چاہیے۔ ہونا

نرمی میں فنكشن میں وقفہ طرف دائیں كے لئے اس اگر ہے كم از كم مقامی ایک   x naught  x naught  fx x naught وقفہ بائیں كے
اور ہے رہا ہو كم میں   x naught زیاده سے زیاده مقامی یہ زیاده سے زیاده  لئے كے مقامی طرح اسی ہے رہا بڑه میں وقفہ طرف دائیں كے

فنكشن گا ہو طریقہ دوسرا لئے كے اور ہے رہا بڑه طرف بائیں كے   x naught  x naught كا اس اب اور ہے رہا ہو كم طرف دائیں كے
مقامی پاس ہمارے ہیں سكتے كر سے لحاظ كے مشتق ہم اظہار ہے ٹیسٹ مشتق پہلا لئے كے كرنے تعین كا  min   x تفریق قابل بهی كسی  كے

یہ پاس ہمارے اگر لہذا ہے كیا ٹیسٹ یہ زیاده سے زیاده مقامی كا فنكشن اور ہے   x naught  x naught كہ ہیں چاہتے ہم طرف بائیں كے
ہے۔ رہا بڑه اور ہے رہا ہو كم یہاں یہ كہ ہیں كرتے ظاہر طرح اس اسے ہم لہذا چاہئے ہونا كم یہ كم سے كم مقامی   x nought  دائیں كا

لوكل یہ تو لوكل اور ہے   min  max اگر طرف دائیں ابهی ہے رہا ہو كم اور طرف بائیں اور ہے رہا بڑه فنكشن چاہیے ہونا پاس ہمارے لیے كے
ہم دیكهیں كو نشان اس كے فنكشن كہ ہے مطلب كا اس ہے رہا ہو كم طرف بائیں كے  f prime x  e  x naught  f prime x نشان كا

اور ہے منفی طرف بائیں كے   x naught  x naughtبائیں یہ كہ ہے طریقہ دوسرا یہ لئے كے میكس مقامی اور ہے مثبت طرف دائیں كے
ہے۔ مثبت طرف كا منفی اور  x naught  x naught  x naught  قابل فنكشن اگر كہ ہے كہتا ٹیسٹ مشتق پہلا لئے اس طرف دائیں كے

نشان كا مشتق اگر اور ہے تفریق   x naught ہے جاتا بدل میں مثبت سے منفی گرد ارد كے
مقامی ہمیں تو   min منفی ہے۔ جاتا بدل سے مثبت یہ اگر اور ہے ملتا

چاہیے ہونا زیاده سے زیاده مقامی یہ تو  
ہیں دیكهتے مثالیں كچه آئیے تو برابر كے   fx  x ہیں دیكهتے كو ٹو پلس ایكس تهری مائنس مربع

مشتق مجهے اگر فنكشن یہ تو   f prime x جائے مل
اس  ہیں چاہتے ہم اب ہے برابر كے  مائنس یہ تو 2لئے كے دیكهنے كو نشان اس كے  x 3  f prime x  f prime x 

دو كہ ہیں سكتے دیكه آپ تو ہے برابر كے صفر یہ تین مائنس تین ہے برابر كے اگر ہے منفی یہ اور ہے برابر كے تین   x  x  x  x  x دو
ہے كم سے  

ہے مثبت یہ تو اور دو سے تین ہیں كرتے حاصل پوائنٹ یہ ہم ہے۔ بڑا سے دو سے تین  x  x  اور ہے منفی مشتق لئے كے كم سے دو سے تین
 xاس  ہے۔ رہا بڑه طرف دائیں كے دو سے تین اور ہے رہا ہو كم فنكشن یہاں كہ ہے مطلب كا اس ہے مثبت مشتق لئے كے زیاده سے دو سے تین

كم از كم مقامی میں اثرات كے ٹیسٹ مشتق پہلے لیے اس كہ ہے یہ مطلب كا   x ایف اس میں یہاں درحقیقت ہے برابر كے دو بائے تین ہے برابر
ہے یہ كیونكہ ہوں سكتا لكه كو ایكس تین گنا دو مائنس مربع دو x  x  x 3 مربع  بائی  مائنس   جمع پهر اور مربع جمع  x 2 232  

یہ تو x 3 ہے ملتا فور بائے ون مائنس مجهے سے اس ہے مائنس  پاس میرے پهر اور ہے برابر كے مربع پورے مائنس  x 2 29  x 4  
یہ كہ ہیں دیكهتے ہم تو x 3 كے فور بائے ون مائنس كو ایكس ایف اس لیے اس بڑا سے برابر كے صفر چاہئے۔ ہونا ہمیشہ یہ مربع مائنس  x 2 

میں اگر اور چاہیے ہونا بڑا سے برابر   x ہوں ركهتا برابر كے دو بائے تین كو
تو   fx ہے برابر كے فور بائے ون مائنس بالكل
تو ہے۔ لیتا قدر كم از كم ایكس ایف لیے اس سے چار  برابر كے ون مائنس ہے برابر كے دو بائی تین پر   fx   e  x یہ اور دو بائے تین مساوی

ہیں كهینچتے گراف آپ اگر ہے كم از كم یہاں  
ہے برابر ایكس ایف یہ تو   x چار بائے ایک مائنس مربع دو ضرب تین مائنس

تو  x بائے تین قیمت كم از كم كی جس ہے پیرابولا ایک یہ ہیں سكتے كر پلاٹ اسے آپ اور گا۔ لے چار بائی ون مائنس قدر یہ پر دو بائے تین برابر
آپ اگر اور ہے دو   x ہیں ڈالتے برابر كے صفر

ہے دیتا دو مجهے یہ تو  
بیان نظریہ اہم ایک میں ہے ٹهیک میں معاملے اس  ہے۔ كم از كم عالمی اور كم از كم مقامی دو بائی تین یہ اور ہے ملتا پیرابولا كا طرح اس ہمیں تو  

پر وقفہ بند كہ ہے گیا كہا  میں جس گا كروں فعل مسلسل بهی كوئی كا وقفہ بند كہ ہے كہتا یہ اور كم سے كم اپنی   x  f  ab  ab زیاده پر
ہے كرتا حاصل قدر زیاده سے  

وقفہ قریبی بهی كوئی  ہے پاس ہمارے اگر كہ ہے رہا كہہ كیا یہ تو   ab ہے مسلسل فنكشن اور
وقفہ بند  جو ہے موجود وہاں تو پر مسلسل كے اس ہے لئے كے كچه میں اور ایک كہ طرح اس ہیں موجود دو ab  x  f  ab  x  x  x  f كا

ہمیشہ كے اور ہے ہوتا برابر كے كا ہے۔ كم سے مساوات تمام والے ركهنے تعلق سے لیے كے سے  x  f   x  f   ab  x  al  f x دو
مفروضے اہم دو میں تهیوریم اس لیے اس ہیں ضروری مفروضے كہ كریں نوٹ لیكن گے دیكهیں نہیں كو ثبوت میں ثبوت كے تهیوریم اس ہم لیے اس

ہے نہیں مسلسل فنكشن اگر كہ ہے آسان بہت دیكهنا یہ پہلے لہذا ہے وقفہ بند وقفہ كہ ہے یہ دوسرا  اور ہے مسلسل فعل یہ كہ یہ ایک ہیں  
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ہے۔ برابر یہ پر مقام اس اور ہوں لیتا میں كہ كریں فرض اور ہے فنكشن یہ كہ ہیں سكتے كہہ آپ دیگر بصورت كیونكہ ہے ضروری تسلسل تو   
 صفر

ہے یہ ہے گئی كی پر صفر وقفہ بند وضاحت كی فنكشن تو ہے برابر برابر كے صفر لئے كے   fx  x  x صفر یہ اور برابر كے كم سے آدهے
ہے برابر كے مائنس ایک یہ پهر اور نصف برابر كے اگر ہے  x  x  x سكتے دیكه آپ كم سے فنكشن اس برابر كے ایک اور بڑا سے نصف  ہے

دیكهیں كو فنكشن اس آپ اگر اب ہے منقطع پر آدهے یہ كہ ہیں  
ہے ضروری دوباره وقفہ بند كہ ہے یہ چیز اور ایک نہیں قدر زیاده سے زیاده كوئی لہذا ہے كرتا نہیں حاصل كو قدر زیاده سے زیاده اپنی یہ تو  

برابر كے ایک پر صفر وقفہ كهلے پر  طور كے مثال ہے غلط لیے كے وقفے كهلے نتیجہ سے ایک كو   fx  x سمجهیں برابر كے
سے ایک فنكشن تو ہی جیسے فنكشن یہ كہ كریں نوٹ ہے   x  x اوپن كی ایكس ایف فنكشن اس  ہے۔ جاتا پر لامحدودیت مثبت یہ ہے جاتا پر صفر

اور تسلسل لیے كے ہونے درست كے تهیوریم اس ہمیں لیے اس ہے مسلسل یہ حالانكہ ہے نہیں ویلیو زیاده سے زیاده كوئی پر ون صفر انٹرول  
اوسط اور تهیوریم رولز جو تهیورمز پر مشتق گے۔ سیكهیں اہم بہت دیگر دو ہم اگلا بعد كے اس لیے اس ہے ضرورت كی كرنے بند كو دونوں وقفہ  

ہیں تهیورم ویلیو  
ہوں كرتا بیان كو تهیوریم رولز پہلے میں تو  

كہ كریں فرض كہ ہے كہتا یہ تو جو ہے فنكشن ایک ہمیں كہ یہ پہلی ہے گیا كیا بیان پر كرنے پورا كو شرائط تین ذیل مندرجہ كو  fx  ab  f كا
وقفہ بند ہے۔ ضروری ہونا مسلسل وقفہ بند یہ پر ہے سیكنڈ ہے پر وقفہ اوپن كو  ab  ab  fx  ab یہ شرط تیسری اور ہے جاتا سمجها فرق پر

نقطہ اختتامی كہ ہے قدر كی فنكشن پر كے   fa  b  f ہے برابر كے
وقفہ كهلے پهر كہ ہے نكلتا یہ نتیجہ تو نقطہ ایک كم از كم والا ركهنے تعلق سے كہ طرح اس ہے موجود  ab  c  c ہے برابر كے صفر پرائم كا

ہوں كرتا وضاحت كی تهیوریم رولز اس ذریعے كے مثالوں ان میں لیے كے كرنے وضاحت كی تهیوریم اس كر دكها تصویر كروں كوشش میں تو  
وقفہ یہ پاس میرے تو كہ ہے كہتی یہ وه ہے شرط تیسری جو اور ہے كا كے   ab  f  f b  f ہے۔ مسلسل فنكشن اور چاہیے ہونا برابر كے

ہے فرق میں وقفے كهلے اور میں وقفہ اس  
ہے سكتا ہو یہ یا ہو فنكشن كا طرح اس پاس ہمارے كہ ہے سكتا ہو یہ تو اور   i fa  fb ہو

نقطہ ایک كم از كم كہ ہے كہتا كیا نتیجہ كہ دیكهیں آپ اگر تو c 00 مساوی كے  كہ ہیں جانتے ہم اور سے   ہے برابر مشتق جہاں ہے موجود  
ڈهلوان كی لائن ٹینجنٹ كہ ہے مطلب كا مشتق  x م كے محور

ہیں دیكهتے كو نقطہ اس آپ اگر یہاں لہذا ہے توازی  
لائن ٹینجنٹ بهی یہاں تو  x م كے محور

ہے توازی  
مشتق  جہاں ہیں قدریں دو یہاں تو قدر ایک یہاں ہمارے ہے  پهر بار ایک یہاں ive 0  ہے۔  مشتق جہاں ہے  c 0  

چاہیے ہونا مسلسل میں وقفہ بند اسے كہ ہے كرتا پورا كو شرائط تین ان یہ اگر ہے بهی كچه فنكشن كہ ہے یہ وه ہے كہتا جو تهیوریم یہ تو  ab 
اور وقفہ  ہے۔ سكتا جا كیا فرق میں كهلے كا كے   a  f b  f ہے برابر كے

وقت كسی كہ چاہئے ہونا یہ پاس ہمارے تو   ab كریں كوشش كی دیكهنے دوباره ہم تهیوریم رول یہ لہذا چاہئے ہونا ٹهیک صفر مشتق درمیان كے
شرائط كہ گے دكهائیں یہ ہم لیكن گے دیكهیں نہیں كو ثبوت ابهی ہم لہذا ہیں شرائط ضروری یہ ہیں گئی كی بیان یہاں جو شرائط یہ كہ گے  

ہے مثال یہ پاس ہمارے كہ كریں فرض چاہیے ہونا مسلسل فنكشن پر وقفہ بند كہ كہا نے ہم كہ یہ ایک پہلے لہذا ہیں ضروری   i كا طرح اس
كے اس قدر كی فنكشن اس كہ كی وضاحت نے میں اور ہے چار اور ایک یہ كہ ہیں كہتے ہم  ہوں۔ كرتا وضاحت كی اس میں پهر اور ہے فنكشن  

ہے برابر  
فنكشن یہ تو اگر  ہے برابر یہ اور ہے ایک اگر ہے برابر كے ہے كم سے ایكوا كم سے fx 4 چار سے  x 1  x  x   l  

یہ كہ ہیں دیكهتے آپ اگر فنكشن یہ تو برابر كے ایک ایک علاوه كے اس بلكہ ہے نہیں مسلسل پر برابر كے   fx  x  fx  x جگہ ہر علاوه كے
فنكشن یہ بهی پر جگہوں تمام باقی ہے مسلسل فنكشن یہ اور  كا   ہے مختلف پر  وقفے كهلے كے چار fx 114 اگر لیكن ہے برابر كے  f  f  

ہیں دیكهتے كو فنكشن اس آپ  
لیكن ہے نہیں نقطہ كوئی میں چار سے ایک میں وقفے كهلے ہے برابر كے صفر مشتق جہاں ہے نہیں نقطہ كوئی تو   f prime x كیونكہ ہے

چار سے ایک وقفہ كهلا  ہے برابر كے پرائم تمام كے چار سے ایک fx x  f  x  x  cكوئی میں چار ایک طرح اس ہے برابر كے ایک لئے كے
لئے كے جس ہے نہیں پرائم كیونكہ ہے نہیں متصادم سے تهیوریم رولز مثال یہ تاہم ہے برابر كے صفر  f  c  fx پر چار سے ایک وقفہ بند ہے

ہے ٹهیک نہیں مسلسل  
تیسرا اور مفروضہ دوسرا پر تفریق كی فنكشن میں وقفے كهلے مفروضے دو باقی كہ گا دكهاؤں میں میں لیكچر اگلے گا جاؤں رک یہاں آج میں تو  

كہ مفروضہ كے برابر كے   b  f  f اور گے كریں بات پر تهیورم كے قدر اوسط ہم پهر اور ہیں ضروری لیے كے اختتام كے تهیوریم رولز بهی
شكریہ كا آپ اطلاقات كچه كے تهیومز ان پهر  
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