
  शेवटǉा लेƁरमȯे डेįरʬेिटʬ्जवरील पुढील लेƁरमȯे आपले ˢागत आहे, आʉी 
पॅरामेिटŌ क फॉमŊमȯे पįरभािषत केलेʞा फंƕनचे डेįरʬेिटʬ्ज पाहत होतो, ʉणून आज आपण पॅरामेिटŌ क ˢŝपात पįरभािषत 
केलेʞा फंƕनǉा डेįरʬेिटʬ्जची आणखी काही उदाहरणे देऊन पुढे जाऊ 
आिण नंतर आपण  इतर काही पįरणाम पहा ʉणजे उदाहरणाथŊ पॅराबोला चौरसाचे समीकरण पाš चार y x 
हे पॅरामीिटŌ क फॉमŊमȯे िलिहले जाऊ शकते कारण हे चौरसाǉा बरोबरीचे आहे आिण बरोबर दोन ऐशंी बरोबर आहे.x y 
  दोन ऐशंी चौरस ʉणजे चार चौरस चौरस जो चौरसाǉा चार y a t 
पटाǉा बरोबर असतो
 ȑामुळे शोधǻासाठी दोन दोन आिण दोन ǉा बरोबरी आहे याचा अथŊ असा होतो की dydx dxdt at dydt a dydx dydt
बरोबर आहे जो दोन िवभािजत आहे दोन Ȫारे बरोबर आहे Ǜात या पॅरामीटरǉा ̊ʼीने हे ʩुȋɄ आहे या वगाŊǉा ǉा a t t y x 
संदभाŊत फरक केʞास आपण थेट येथे देखील गणना कŝ शकलो असतो.
 चार अƗाǉा ǉा ǉा बरोबरी याने 2 गुिणले बरोबर 4 ʉणजे बरोबर 4 भािगले 2 ʉणजे 2 पट d dx y dydx a dydx a y a

ने बरोबर 280 टाकून समान  80 Ɨमˢ बरोबर बरोबर 280 लावʞास आपʞाला िमळेल दोन अ भािगले दोन y y y y y dydx 
ऐशंी ʉणजे एक ने जे समान आहे हे आणखी एक उदाहरण पाš या शोधा जर एक गुणाकार िदला असेल तर t dydx x cosine 

आिण एक वेळा साइन थीटा वजा आहेtheta plus theta sin theta y theta cos theta 
 ȑामुळे येथे आिण हे पॅरामीटर थीटाǉा संदभाŊत िदले आहेतx y 
 ȑामुळे शोधǻासाठी आʉाला ǉा संदभाŊत ʩुȋɄ शोधणे आवʴक आहे जेणेकŝन समान आहे dydx theta dydx dyd 

जो ǉा बरोबरीचा आहे तो एक वेळा बरोबर आहे जर तुʉी फरक केला theta by d theta dxd theta dyd theta 
तर हा देते वजा चे ʩुȋɄ देईल उȋादन िनयमानुसार चे ʩुȋɄsine theta cos theta theta cos theta theta 
1 आहे
 ȑामुळे हे वजा देते  वेळा माझी िकंमत  एक ʩुȋɄ वजा आहेcos theta theta sin theta 
 ȑामुळे हे अिधक बनते आिण ǉा संदभाŊत चे ʩुȋɄ एक गुणा वजा अिधक theta sin theta theta x sin theta 

अिधक देतेsin theta theta cos theta 
 ȑामुळे येथे आिण आिण ʉणून हे आहे फƅ टॅन थीटा cos theta cancels sin theta cancels aa cancels 
बरोबर आहे ठीक आहे, मग पुढची गोʼ ʉणजे आपण उǄ ऑडŊर डेįरʬेिटʬबȞल बोलू शकतो ʉणून समजा समान आहे हे y fx 
िभɄता आहे आिण डेįरʬेिटʬ हे िभɄ कायŊ आहे तर आपण चे डेįरʬेिटʬ शोधू शकतो.f prime x f prime x 

ला चे दुसरे ʩुȋɄ ʉणतात आिण आʉी हे दशŊिवतो आिण ǉा दुहेरी अिवभाǛ Ȫारे दशŊिवले जाते  of f prime x fx x f 
िकंवा जर मी ǉा ǉा बरोबर िलिहतो तर ʩुȋɄ दोन ने चौरस Ȫारे दशŊिवला जातो ʉणून दुसरा ʩुȋɄ पिहʞा x f y d y dx 
डेįरʬेिटʬचे ʩुȋɄ आहे आिण ȑाचŮमाणे आपण उǄ ऑडŊर डेįरʬेिटʬज पįरभािषत कŝ शकतो ʉणजे ितसरा चौथा डेįरʬेिटʬ 
देखील ʉणून उदाहरणाथŊ हे गुणाकार कोसाइन अिधक गुणा ǉा बरोबरीचे आहे.y x b s 

जेथे आिण İ̾थर आहेत आिण ʉणून मी ǉा संदभाŊत चे दुसरे ʩुȋɄ घेतले तर हे अिधक शूɊ आहे, ʉणून  ine x a b x y y 
आपण Ůथम Ůथम ʩुȋɄ शोधणे आवʴक आहे आिण नंतर दुसरे ʩुȋɄ िमळिवǻासाठी ते पुɎा वेगळे करणे आवʴक आहे ʉणजे 

आहे  अिधक बरोबर याचा अथŊ असा की हा वजा अिधक आहे आिण y cos x b sine x dydx a sin x b cos x 
ʉणून दुसरा ʩुȋɄ दोन चौरस वजा वजा बरोबर आहे ʉणून जे फƅ वजा ǉा समान आहे  d ydx a cos x b sine x y 
तर दोन चौरस अिधक शूɊ बरोबर आहे आता आपण डेįरʬेिटʬǉा िचɎाबȞल बोलूया तर समजा चे हे d ydx y x f 
मȯांतरातील वाढणारे कायŊ आहे असे समजू या की काही ओपन इंटरʬल बरोबर आहे तर याचा अथŊ काय आहे? जर i ab x 1 x 

चे मालक असेल आिण दोन पेƗा कमी असेल तर चा दोन ǉा पेƗा कमी िकंवा समान असेल तर 2 i x one x x one f x f 
याला आपण वाढणारे फंƕन िकंवा न घटणारे फंƕन ʉणतो जर एक दोन पेƗा कमी असेल  नंतर एक चा दोन ǉा x x x f x f
पेƗा कमी िकंवा समान आहे आिण आʉी  काटेकोरपणे वाढत ʉणा जर आपण ची एक दोन ǉा पेƗा काटेकोरपणे कमी x f x f 
आहे असे ʉणतो ȑाचŮमाणे आपण घटणारे फंƕन पįरभािषत कŝ शकतो ʉणून येथे फंƕनचा आलेख असेल जर माǟाकडे हे 
मȯांतर ते या मȯांतरात असेल तर फंƕनचे मूʞ कायम राहील जसे जसे तुʉी ते कडे जाता तसे आता आʉी a b a b 
डेįरʬेिटʬबȞल काय ʉणू शकतो बȞल आʉी काय ʉणू शकतो जर हे िभɄ कायŊ असेल तर लƗात ƽा की f prime x fx 
डेįरʬेिटʬ कसे पįरभािषत केले जाते ʉणून आमǉाकडे चा Ůाइम आहे परंतु मयाŊदा नाही  ǉा ǉा 0 ǉा जवळ येणारा x x f h 
अिधक वजा ǉा  ला h f x x 

ने भागा तर इथे h h 
हे ची अिधक हे ǉा पेƗा मोठे िकंवा पेƗा मोठे फंƕन वाढवत आहे हे येथे िदसले तर येथे हे ǉा पेƗा मोठे f x f h x f f x f 

आहे कारण वाढत आहेf 
 ȑामुळे येथे चा अिधक वजा कमी आहे हे गैर-ऋणाȏक आहे आिण भाजक सकाराȏक आहेx x h f h 
 ȑामुळे ʩुȋɄ हे ० पेƗा मोठे िकंवा समान असले पािहजे जर मयाŊदा अİˑȇात असेल तर ही मयाŊदा नॉन-ऋणाȏक असणे आवʴक 
आहे ȑाचŮमाणे जर तुʉी डाʩा हाताǉा ʩुȋɄाकडे पािहले तर ही ची मयाŊदा h 

ǉा डावीकडून अिधक ǉा डावीकडून 0 ǉा जवळ येत आहे.f x h 
चे उणे  x f 

आता ने भागले कारण येथे नकाराȏक आहे कारण येथे अंश आिण भाजक दोɎी ऋण आहेत ʉणून पुɎा डाʩा हाताचे ʩुȋɄ h h 
पुɎा शूɊापेƗा मोठे िकंवा समान आहे
 ȑामुळे आपण असे पािहले आहे की जर हे िभɄ कायŊ आहे आिण वाढत आहे मȯांतर वर डेįरʬेिटʬ शूɊाǉाfx i f prime x 
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बरोबरीने जाˑ असणे आवʴक आहे ȑाचŮमाणे कमी होत असलेʞा फंƕनसाठी हे शूɊ उजʩाǉा बरोबरीने कमी f prime x 
असणे आवʴक आहे ʉणून जर ते वाढत असेल तर ʩुȋɄ शूɊाǉा बरोबरीने मोठे असेल  जर ते कमी होत असेल तर ʩुȋɄ शूɊाǉा
बरोबरीने कमी आहे उदाहरण ʉणून आपण पाš या चौरस या फंƕनचा आलेख काढʞास आपʞाला हे fx is equal to x 
िमळेल.
  पॅराबोला ˍेअर बरोबर आहे आिण आपण सहज पाš शकतो की हे अंतराल वजा अनंत 0 पयōत कमी होत आहे आिण y x fx 
अंतराल शूɊ ते अनंत बरोबर वाढत आहे, नकाराȏक साठी फंƕन कमी होत आहे आिण सकाराȏक साठी फंƕन वाढत आहे.x x 
 अशा Ůकारे अिवभाǛ हा शूɊावर शूɊापेƗा कमी िकंवा समान आहे वजा अनंत ते शूɊावर आिण हे शूɊावर शूɊ ते अनंताǉा f x 
बरोबरीने मोठे आहे, अथाŊतच येथे मी ʩुȋɄ गणना कŝ शकतो आिण जर मी थेट ʩुȋɄ Ůाइम ची गणना केली तर समान f x x 
आहे  दोन हे जर ऋण असेल तर हे x x 
शूɊ अनंत ते शूɊावर शूɊापेƗा कमी आहे आिण हे 0 अनंतावर 0 पेƗा मोठे आहे ʉणून हे कायŊ काही अंतराने कमी होत आहे आिण 
इतर मȯांतरात वाढत आहे हे दाखवǻासाठी हे एक उदाहरण आहे.
  ʩुȋɄ िचɎ जेʬा ते कमी होत असते तेʬा नकाराȏक असते आिण जेʬा ते वाढते तेʬा सकाराȏक असते ठीक आहे मी पुढील 
गोʼीची चचाŊ करेन ती फंƕनǉा ̾थािनक िमिनमा आिण मॅİƛमा बȞल आहे ʉणून समजा िदलेला आहे  फंƕन ए पॉइंट नॉट fx x 
हे ̾थािनक िकमान आहे असे ʉटले जाते  , जर मȯांतर असेल तर मी ǉा ची कमाल िकंवा ̾थािनक कमाल देखील पįरभािषत x f 
कŝ या, मला शूɊ असलेला ˢʙिवराम ʉणू Ȩा जसे की नॉटचा पेƗा कमी िकंवा समान आहे कमीत कमी हे ǉा x b x f fx 
बरोबरीचे असेल 
आिण जाˑीत जाˑ हे ǉा सवŊ साठी सवाŊत मोठे आहे आिण नॉट एब मधील सवŊ साठी ǉा बरोबरीने ab x fx x fx 
जाˑ नाही ̾थािनक जाˑीत जाˑ साठी ʉणून मी हे ŤाफȪारे समजावून सांगतो समजा आपʞाकडे आहे  हा आलेख जर आपण येथे हा
िबंदू पािहला तर हे या फंƕनचे ̾थािनक िकमान आहे कारण जर तुʉी पािहले की मी येथे मȯांतर घेतो तर x nought ab x 

ǉा फंƕनचे मूʞ मधील फंƕनǉा सवŊ मूʞांपैकी िकमान आहे.naught f 
 हा मȯांतर आहे पण जर मी याकडे पािहले तर हा एक ̾थािनक िमिनट आहे परंतु हा िबंदू आिण हा िबंदू याǉाशी संबंिधत आहे 
आमǉाकडे हा िबंदू आहे हा ̾थािनक कमाल आहे हा पुɎा ̾थािनक कमाल आहे कारण जर तुʉी येथे पािहले तर मी मȯांतर घेऊ 
शकतो थी  आिण नंतर तुʉाला िदसेल की हे कमाल मूʞ आहेs 
 ȑामुळे येथे शूɊाचे हे शूɊ असलेʞा काही अंतरालमधील िकमान मूʞ आहे x f x 
आिण शूɊाचे ̾थािनक कमाल हे काही अंतराने ǉा चे कमाल मूʞ आहे x f x f 
ʉणून आपण पािहʞास  या आलेखावर समान चौरस साठी नॉट इƓल टू शूɊ असे पािहले तर हे ̾थािनक िकमान आहे fx x x 
कारण येथे आलेखावŝन तुʉी पाš शकता की शूɊावरील हे मूʞ मला शूɊ असलेʞा कोणȑाही अंतरालमȯे िकमान मूʞ देते.
 हे येथे ̾थािनक आहे ते जागितक िकमान आहे कारण हे फंƕनचे िकमान मूʞ आहे परंतु आपण डेįरʬेिटʬ वापŝन हे ̾थािनक 
िकमान िकंवा कमाल कसे ठरवू शकतो ʉणून येथे आपण ̾थािनक िकमान पािहले तर याचा अथŊ फंƕनचे मूʞ काय आहे? यातील 
डावीकडे या मूʞापेƗा मोठे असणे आवʴक आहे आिण उजवीकडील फंƕनचे मूʞ देखील ȑापेƗा मोठे असणे आवʴक आहे 
ʉणजे फंƕन या शूɊाǉा डावीकडील अंतराने कमी होत आहे आिण ते असणे आवʴक आहे.x incr 
 
या िबंदूǉा उजवीकडे मȯांतरातील फंƕनमȯे सुलभ करणे x naught  
ʉणजे ǉा डावीकडे मȯांतराने कमी होत असेल आिण ǉा उजवीकडे मȯांतराने वाढत असेल तर x naught fx x naught 

ही ̾थािनक िकमान आहे.x naught 
  जाˑीत जाˑ हा ̾थािनक जाˑीत जाˑ इतर मागŊ असेल फंƕन ǉा डावीकडे वाढत आहे आिण ǉा x naught x naught 
उजवीकडे कमी होत आहे आिण आता हे आपण डेįरʬेिटʬǉा संदभाŊत ʩƅ कŝ शकतो 
आमǉाकडे ̾थािनक िकमान िनधाŊįरत करǻासाठी पिहली ʩुȋɄ चाचणी आहे 
िकंवा  ǉा कोणȑाही िभɄता फंƕनची ̾थािनक कमाल ही चाचणी काय आहे ʉणून जर आपʞाला शूɊ असेल आिण x f x x 
ǉा डावीकडे शूɊ असेल तर आपʞाला ̾थािनक िकमान हवे आहे हे कमी होत आहे ʉणून आपण असे दशŊिवतो की येथे कमी होत आहे
आिण वाढत आहे  ǉा उजवीकडे शूɊ असेल तर हे ̾थािनक िम आहे आिण ̾थािनक कमाल साठी आपʞाकडे फंƕन वाढत आहे x 
आिण डावीकडे आहे आिण उजवीकडे कमी होत आहे, जर आपण ̾थािनक िमिनट ʩा साठी Ůाइम चे हे िचɎ पािहले तर f x 

फंƕन ǉा डावीकडे कमी होत आहे याचा अथŊ चे िचɎ ǉा डावीकडे ऋणाȏक e x naught f prime x x naught 
आिण ǉा उजवीकडे सकाराȏक आहे आिण ̾थािनक कमाल साठी हे डावीकडे सकाराȏक आहे.x naught 

ǉा उजवीकडे आिण ऋणाȏक ʉणजे ǉा उजवीकडे Ůथम ʩुȋɄ चाचणी सांगते की   x nought x naught x naught 
जर फंƕन िभɄ असेल आिण जर ʩुȋɄाचे िचɎ ǉा आसपास नकाराȏक ते सकाराȏक असे बदलले तर आपʞाला x naught 
̾थािनक िमळेल आिण जर ते सकाराȏक वŝन बदलले तर नकाराȏक मग हे ̾थािनक कमाल असणे आवʴक आहे, ʉणून min 
आपण काही उदाहरण पाš या समान चौरस वजा तीन अिधक दोन पाš तर हे फंƕन जर मला डेįरʬेिटʬ fx x x f prime x 
सापडले तर हे 2 वजा 3 ǉा बरोबरीचे आहे.x 
 हे अिवभाǛ तर अिवभाǛ चे हे िचɎ पाहǻासाठी तुʉी पाš शकता की दोन उणे तीन हे शूɊ बरोबर समान तीन f x f x x x 
बाय दोन आिण हे ऋण आहे जर तीन बाय दोन पेƗा कमी असेल तर हे सकाराȏक असेल  हा तीन बाय दोन पेƗा मोठा आहे  x x 
आपʞाला हा िबंदू तीन बाय दोन िमळतो आिण तीन बाय दोन पेƗा कमी साठी ʩुȋɄ ऋण आहे आिण तीन बाय दोन पेƗा जाˑ x x 
साठी ʩुȋɄ सकाराȏक आहे ʉणजे फंƕन येथे कमी होत आहे आिण तीन बाय दोनǉा उजवीकडे वाढले पािहजे.
 ʉणजे पिहʞा ʩुȋɄ चाचणीǉा पįरणामांनुसार ̾थािनक िकमान समान तीन बाय दोन आहे खरे तर येथे मी हे िलš शकतो x fx 

Pru
tor
@
IIT
K



कारण हे चौरस वजा दोन गुिणले तीन बाय दोन अिधक 3 बाय 2 चौरस आिण नंतर अिधक 2 आहे  वजा 3 बाय 2 चौरस ʉणजे हे x x 
वजा 3 बाय 2 पूणŊ चौरस आहे आिण नंतर माǟाकडे 2 वजा 9 बाय 4 आहेx 

 ȑामुळे मला वजा एक बाय चार िमळतो ʉणून आपण पाहतो की हा उणे तीन बाय दोन चौरस नेहमी असावा  शूɊाǉा बरोबरीने x 
मोठे ʉणजे हे fx 
समान वजा एक बाय चार पेƗा मोठे असावे आिण जर मी बरोबर तीन बाय दोन असे ठेवले तर बरोबर वजा एक बाय चार ʉणजे x fx 

चे तीन बाय दोन ʉणजे उणे एक  चार ʉणून f 
िकमान मूʞ घेते  बरोबर तीन बाय दोन आिण येथे हे िकमान आहे जर तुʉी आलेख काढला तर हा समान उणे तीन fx e x fx x 

बाय दोन चौरस वजा एक बाय चार आहे
 ȑामुळे समान तीन बाय दोन वर हे मूʞ वजा एक बाय चार घेते आिण तुʉी हे ɘॉट कŝ शकता हा एक पॅराबोला आहे िकमान मूʞx 
तीन बाय दोन आहे आिण जर तुʉी समान शूɊावर ठेवले तर हे मला दोन देतेx 
 ȑामुळे आʉाला असा पॅराबोला िमळेल आिण हे तीन बाय दोन ̾थािनक िकमान तसेच जागितक िकमान आहे  या Ůकरणात ठीक आहे, 
मी एक महȇाचा Ůमेय  सांगेन हे सांगते की बंद मȯांतरावरील चे कोणतेही िनरंतर कायŊ बंद अंतराल वर ȑाचे िकमान आिण x f ab 
कमाल मूʞ Ůाɑ करते ʉणूया 
की हे काय ʉणत आहे की आपʞाकडे असʞास कोणतेही Ƒोज इंटरʬल आिण फंƕन सतत असेल तर तेथे अİˑȕात आहे जेab 

ǉा सतत साठी आहे बंद इंटरʬल वर काही एक आिण दोन आहेत या मȯे एक चा नेहमी ǉा पेƗाx f ab x x ab x f x f 
कमी असतो आिण  चा पेƗा कमी आहे  ते दोन साठी सवŊ ǉा मालकीचे आहेत ʉणून आपण या x f equ al f x x ab 
Ůमेयाǉा पुराʩाचा पुरावा पाहणार नाही 
परंतु लƗात ƽा की गृिहतके आवʴक आहेत ʉणून या Ůमेयात दोन महȇपूणŊ गृहीतके आहेत एक ʉणजे हे कायŊ िनरंतर आहे आिण  
दुसरे ʉणजे मȯांतर बंद अंतराल आहे ʉणून Ůथम हे पाहणे खूप सोपे आहे की जर फंƕन सतत नसेल तर सातȑ आवʴक आहे 
कारण अɊथा तुʉी ʉणू शकता की हे फंƕन आहे आिण समजा मी घेतो आिण या ट̪ɗावर हे समान आहे  शूɊ ʉणजे बंद अंतराल 
शूɊावर फंƕन पįरभािषत केले आहे एक हे आहे साठी शूɊाǉा समान अȯाŊपेƗा कमी आहे आिण हे बरोबर अȯाŊ fx x x x x 
बरोबर शूɊ आहे आिण नंतर असʞास हे एक वजा x 

आहे  अȯाŊ पेƗा मोठे आिण एका पेƗा कमी हे फंƕन तुʉी पाš शकता की हे अȯाŊवर खंिडत आहे आता तुʉी हे फंƕन x 
पािहʞास हे ȑाचे कमाल मूʞ गाठत नाही
 ȑामुळे कमाल मूʞ नाही दुसरी गोʼ ʉणजे ƑोǕ इंटरʬल पुɎा आवʴक 
आहे खुʞा इंटरʬलसाठी įरझʐ असȑ आहे उदाहरणाथŊ  ओपन इंटरʬल शूɊावर एक बरोबर चा िवचार करा ʉणजे x x fx 
फंƕन बाय एक आहे लƗात ƽा की हे फंƕन शूɊावर जाते हे पॉिझिटʬ अनंताकडे जाते.x x 
 हे फंƕन चे ओपन इंटरʬल िझरो वन वर कोणतेही जाˑीत जाˑ मूʞ नाही जरी ते सतत असले तरी आʉाला fx 
हे Ůमेय सȑ असǻासाठी सातȑ आिण मȯांतर दोɎी बंद करणे आवʴक आहे, ʉणून यानंतर पुढील दोन अितशय महȕाचे आपण 
िशकू.
 डेįरʬेिटʬजवरील Ůमेये जे रोʤ Ůमेय आिण सरासरी मूʞ Ůमेय आहेत, ʉणून मी Ůथम रोल Ůमेय सांगू Ȩा ʉणजे हे असे ʉणते की 
समजा हे वर पįरभािषत केलेले फंƕन आहे जे खालील तीन अटी पूणŊ करते Ůथम एक ʉणजे आपʞाला चे सतत fx ab x f 
असणे आवʴक आहे ƑोǕ इंटरʬल वर हे बंद इंटरʬल वर आहे ab ab 
दुसरा हे ओपन इंटरʬल वर िडफरŐ िसबल मानले जाते  आिण ितसरी अट आहे शेवटǉा िबंदूवरील फंƕनचे मूʞ ǉा fx ab b f 
ǉा बरोबरीचे असेल तर िनʺषŊ असा की मग 
खुʞा अंतराल शी संबंिधत िकमान एक िबंदू अİˑȕात आहे जसे की चा Ůाइम शूɊाǉा बरोबरीचा आहे ʉणून मी Ůयȉ ab c c 
कŝया हे Ůमेय िचũ दाखवून समजावून सांगायचे असेल तर मी या उदाहरणांȪारे हे रोल Ůमेय समजावून सांगू या 
ʉणजे माǟाकडे हे अंतराल आहे आिण आपʞाकडे ितसरी अट आहे की चे ǉा बरोबर असले पािहजे आिण फंƕनab f f b f 
सतत आहे  या इंटरʬलमȯे आिण ओपन इंटरʬलमȯे िडफरŐ िसबल आहे
 ȑामुळे असे असू शकते की आमǉाकडे असे फंƕन असेल िकंवा ते माǟाकडे आिण असू शकते, जर तुʉी पािहले तर fa fb 
िनʺषŊ काय ʉणतो की कमीत कमी एक िबंदू अİˑȕात आहे जेथे ʩुȋɄ समान आहे  0 ला आिण आʉाला मािहत आहे की 0 ǉा c 
बरोबरीचे ʩुȋɄ ʉणजे ˙शŊरेषेचा उतार अƗाǉा समांतर आहे, ʉणून येथे जर तुʉाला हा िबंदू िदसत असेल तर ˙शŊरेषा x x 
अƗाǉा समांतर आहे ʉणून येथे दोन मूʞे आहेत जेथे  हे 0 आहे इथे पुɎा आपʞाकडे चे मूʞ आहे जेथे derivat  ive c 
ʩुȋɄ 0 आहे.
 तर हे Ůमेय काय ʉणते की फंƕन काय आहे हे महȇाचे नाही जर ते या तीन अटी पूणŊ करत असेल तर ते बंद अंतरामȯे सतत असणे 
आवʴक आहे.
 मȯांतर आिण चे हे ǉा ǉा बरोबरीचे आहे मग आपʞाकडे ǉा दरʄान कधीतरी ʩुȋɄ शूɊ असणे आवʴक a f b f ab 
आहे ʉणून हे रोल Ůमेय आपण पुɎा पाहǻाचा Ůयȉ कŝ की येथे िनिदŊʼ केलेʞा या अटी आवʴक आहेत ʉणून आʉी आȅा पुरावा 
पाहणार नाही पण आʉी दाखवू की अटी आवʴक आहेत ʉणून Ůथम आʉी सांिगतले की फंƕन बंद अंतरावर सतत असणे आवʴक
आहे समजा आपʞाकडे हे उदाहरण आहे माǟाकडे असे फंƕन आहे आिण नंतर मी पįरभािषत कŝ.
  आपण असे ʉणतो की हे एक आिण चार आहे आिण मी या फंƕनची ʬॅʞू याǉा बरोबरीची आहे ʉणून हे फंƕन ǉा fx 
बरोबरीचे आहे जर असेल तर x 1 
हे बरोबर असेल तर एक पेƗा कमी असेल  ते चार ʉणून हे फंƕन जर तुʉाला िदसले की हे x x l fx 
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समान एकावर सतत नाही परंतु ȑाʩितįरƅ फंƕन सवŊũ सतत आहे समान ʩितįरƅ इतर सवŊũ सतत आहे हे फंƕन x x fx 
ओपन इंटरʬल 1 वर िभɄ आहे.fx 

 4 आिण 1 चा हे चार ǉा ǉा बरोबरीचे आहे परंतु जर तुʉी हे फंƕन पािहʞास तेथे कोणताही िबंदू नाही जेथे ʩुȋɄ शूɊ f f 
बरोबर असेल तेथे एक ते चार ओपन इंटरʬलमȯे कोणताही िबंदू नाही परंतु Ůाइम कारण मȯे बरोबर आहे  ओपन f x fx x 
इंटरʬल एक ते चार Ůाइम हे सवŊ साठी एक ते चार ǉा बरोबरीचे आहेf x x 
 ȑामुळे 
एका चार मȯे नाही Ǜासाठी Ůाइम शूɊ आहे तथािप हे उदाहरण c f c 
रोल Ůमेयाला िवरोध करत नाही कारण आहे ƑोǕ इंटरʬलवर एक ते चार चालू नाही ठीक आहे ʉणून मी आज इथेच थांबेन fx 
पुढǉा लेƁरमȯे मी दाखवेन की इतर दोन गृहीतके ओपन इंटरʬल मधील फंƕनǉा िभɄतेवर दुसरी गृिहतक आहेत.ab 
 
आिण ितसरे गृिहतक ʉणजे ǉा ǉा बरोबरीचे देखील रोʤ Ůमेयाǉा िनʺषाŊसाठी आवʴक आहेत आिण नंतर आपण b f f 
सरासरी मूʞ Ůमेयावर चचाŊ कŝ आिण नंतर या Ůमेयांचे काही अनुŮयोग धɊवाद 
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