
 ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳ ಀคൡ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ 
౾౳ ෺ಯ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ කโ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ౽ಯბದ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಃಲโ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ 
෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಇತರ ಃಲโ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කโ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ඩ౲ ฃැೕม ವಗბದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅඝ౬  x y x 
ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ೓ಕದย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಎರഴ ಎಂಬൡ౨  x y y 
ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಎಂಬൡ౨  ೓ಕโ කฤౙ  ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ಇൿ ೓ಕದย౵  කฤౙ  ෇คಡ y t 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ dydx dxdt at dydt a 
ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಎರഴ ූಗ฿ಜං ಎರಡคಂದ ಬಲಃౙ  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ dydx dydt t 

ඩ౲ ฃ෦ೕಟฑ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං, කโ ವಗბದ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ലದฉ කโ ඡರ฿ಜ ಇย౵  t y x 
ඡರ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ කฤౙ  ಆಡยಯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 2 ಪഖౣ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, dx y dydx 4 a 
ಇൿ ಡ 2 ෵ಂದ ූಜ๭ർಗ ಅൿ 2 ෇ค ෵ಂದ ๻౾ದฉ 280 ๻ಀವ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  80 ౘ෦๭ dydx 4 a y y y y y
ಇದರย౵  ಅඝ౬  280 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ನಮಡ ಅඝ౬  ಎರഴ ಎರಡคಂದ ූಜ๭ ಎಂಭತ౨ ඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ y dydx 
ಒಂದคಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಒಂඃ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ඛೕലದฉ t x dydx 
ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค  ಆ๴ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ็ ಎ ഛෳ౺  ๴ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆೕ๺ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ൮ೕഓ ඛಯ൞ಂಕದ ಪคූ๣ಯย౵  ඛೕಡมಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ൮ೕഓಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ dydx 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ඛೕโ dydx dyd theta by d theta dxd theta dyd theta 
ಈ ๴ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ಒಂൿ ෇คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ෇ค ನನ౬  ෍ว  ಒಂൿ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ෇ค ෭ನ๺ ๭ඨ x 
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ౽๺ ൮ೕഓ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ඨ ൮ೕഓ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಆ ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ವಲ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ เಷಯๅಂದฉ කโ ಉನ౬ ತ ಕ౳ ෥ಂಕದ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆಎಃ౺ ౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ เ෗ನ౬  ౽ಯბ฿ಜං y x 
ඦತರ කโ ද౳ ೖෳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ಎෆ ಎಋ౺  ನ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿf x x 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ನ ಎෆ ಡಬฯ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං x 
ಅಥ฿ කඝ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎಂൿ ಬฉದฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ലಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ല ഖ ෵ಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං x f y y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬  ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ກ೉౞ ನ ಕ౳ ෥ಂಕದ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ ෩ರඡ කಲౙ ඡ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ಸಹ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಎಂ්ൿ ಆ๴ඨ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅย౵  ಮൡ౨  y x s ine x a b 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಯ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಪ౵ ๺ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷಯฤ 
ಅದඝ౬  ಮ൤౨  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಡ ಸಮ ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಮൡ౨  y  cos x plus b x dydx a sin x plus b cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬  ವಗბโ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d two ydx a cos x b x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ฿ಜ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ವಗბ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ೉ກ౬ ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഺೕಣ d ydx y 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಒಂൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಃಲโ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ ಡ x f i ab 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆඝ? ಡ ๳คದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಒಂൿ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಒಂದರ ನ x 1 x 2 i x x two x f x two f
ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ හౘඨ ಅಥ฿ ಜಂತ ಕല෫ ಇർ౪ ಗ ಅದඝ౬  කโ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ x two 
ಅಥ฿ ಕല෫ ෥ಡದ ౽ಯბ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ ಒಂದರ ಎರഴ ಮൡ౨  කโ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ x f x f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ಎෆ ಎರಡರ ಎෆ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ ಎಂൿ ຂัದฉ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಎಂൿ ຂั, x x 
ಅඃ คೕൟ කโ ಕല෫෴ಞವ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛಂದ ಡ ಈ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಇฆತ౨ ං  ඛೕโ a b a 
ඛಂದ ಡ ຄೕಞൟ౨ ฆ฿ಗ ಈಗ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಬಡ౛  ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ  ಒಂൿ ലಫฉඛ౸ ಯฯ හౘඨ ಆಜದ౪ ฉ b fx f 
ද౳ ೖෳ ಬಡ౛  කโ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಎෆ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭. ನ 0 ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ನ ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ h x f x h 

ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ f x h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಲಣ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ನ ನ ಬಲൽಂದ 0 ಡ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆವ ನ ෦ൟಡ x f h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං h 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಎෆ ನ ಈ ಎෆ ನ ಎෆ ನ ಎෆ ಜಂತ ກೋ౞  ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  x x x 
ಇൿ ನ ಎෆ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ກೋ౞ ൟ౨ ං x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನ ಎෆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎෆ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಮൡ౨  ೞದದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x h x h 
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ಆದ౪ คಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ 0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಅಥ฿ ಸಮකಜರ෎ಀ ඦತರ ಈ ෦ൟ෷ 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෇ರൿ ๻ಡ෻ ඛೕโ ಎಡಣ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕലದฉ  ಇൿ ನ ಎಡൽಂದ 0 ಡ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆವ ನ x h 
෦ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ನ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಈಗ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ h x f h h 
ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಎಡಣ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಮ൤౨  ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലฆโൿ ಒಂൿ เ෗ನ౬  ౽ಯბ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ກೋ౞ ൟ౨ ං ಒಂൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඦತರ fx i 
โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಅඃ คೕൟ ಕല෫෴ಞವ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ກೈ౞ ಞൟ౨ ದ౪ ฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಕല෫෴ಞൟ౨ ದ౪ ฉ, โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං , ಉർಹರൕಡ කโ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ , ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඛೕโ ೉ൟ౳ ๭ದฉ ೓ಕಃౙ  fx x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ඩ౲ ฃැೕม ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಯย౵  0 ಡ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತ ಬಲಃౙfx 
ກೈ౞ ಞತ౨ ං, ౽ಯბโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ౽ಯბโ ກೈ౞ ಞತ౨ ං  ๼ೕಛಜ ಎෆ x x 
ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ๒ನ౲ ಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಎರഴ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ x x 
๒ನ౲ ൽಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 0 ෬ว 0 ಅඦತ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ 
ಇൿ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං โ౲ ತ౭ ನ౬  ೉ກ౬ ෷ ಕല෫෴ಞൟ౨ ฆ฿ಗ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ກೋ౞ ൟ౨ ฆ฿ಗ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಸค ෨ಂൽನ เಷಯದ ಬಡ౛  කඝ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕච ಸ౩ ัೕಯ ෦ඛ෥ ಮൡ౨  ෥౲ ౾౺ ෥ದ ಬಡ౛  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  හౘඨ ಒಂൿ ඩ෵ಂഡ කഡ ಅඝ౬  ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ಎಂൿ fx x 
ຂಳมಞತ౨ ං, කඝ ನ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤  ಎෆ ಅඝ౬  ಸಹ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච, ಮಧ౲ ಂತರเದ౪ ฉ කඝ කഡ x x 
ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕච, ಅಂದฉ ನ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಕඛಷ౤  b x f 
ಇൿ ಎෆಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಗคಷ౤ ฿ಜ ಇൿ ಎ෈ಡ ๳คದ ಎม౵  ಎಋ౺  ಡ ๔౳ ೕಷ౤ ฿ಜං ಮൡ౨  ಎෆ ಎಋ౺  ಸ౩ ัೕಯ 
ಗคಷ౤ ಃౙ  ಎม౵  ಎಋ౺  ಡ ಎෆ ಎಋ౺  ಜಂತ ກ೉౞ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಛ౳ ෆ ෩ಲಕ เವค๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಈ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  කโ ಇย౵  ඣೕലದฉ ಇಲ౵  ಇൿx 
ಈ ౽ಯბದ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤ ฿ಜං ಏಃಂದฉ කඝ ಇย౵  ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ ඣೕലದฉ කഡ ab x 
හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ හౘඨ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ದ ಕඛಷ౤ ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಆದฉ කඝ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ 
ඛ෦ಷ ಆದฉ ಈ ງತ ಮൡ౨  ಇದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ฿ಜං ಇൿ ಮ൤౨
ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ಃౙ  ಅඝงಪ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ කඝ ಅಂತಹ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ  ൟ  s 
ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಗคಷౣ  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎಂ්ൿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  x naught f x naught 
ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷౣ  ಛಜ ನ ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං f x f x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದฉ  ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ කඝ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕലದฉ x fx x 
ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ๒ನ౲ ದย౵ ฆವ ಈ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ෴โඃ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  
ನನಡ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ. ಇൿ ಇย౵  ಸ౩ ัೕಯ฿ಜං ಇൿ ೦ಗൟಕ ಕඛಷ౤ ฿ಜං 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ౽ಯბದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಆದฉ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ಅಥ฿ ಗคಷ౤ ವඝ౬
ຂಡ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಂದฉ ౽ಯბದ ෰ಲ౲  ಏඝ  ಇದರ ಎಡූಗโ ಈ ෰ಲ౲ ౾ౙ ಂತ 
ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಬಲಃౙ  ಇฆವ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ಅದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಎಂದฉ ಈ කഡ ನ ಎಡූಗದย౵ ฆವ x 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბโ ಕല෫෴ಞൟ౨ ರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ಆಜರ෎ಀ ಈ ෈ಂൿเನ ಬಲූಗದย౵ ฆವ incr 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ನ ౽ಯბವඝ౬  ಸฃಗತั๯เಃ කഡ x 
ಆದ౪ คಂದ කഡ ಎಂ්ൿ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤ ฿ಜං , කഡ ನ ಎಡಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಕല෫෴ಞൟ౨ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  x fx x 
ಸ౩ ัೕಯಃౙ  කഡ ನ ಬಲಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ກೋ౞ ൟ౨ ං ಗคಷౣ  ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷౣ  ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ౽ಯბโ x x 
කഡ ನ ಎಡಃౙ  ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  කഡ ನ ಬಲಃౙ  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಇದඝ౬  කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಪคූ๣ಯย౵  x 
ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ  ಸ౩ ัೕಯ ඛ෦ಷವඝ౬  ඛಧბคಸฤ කโ ຄಂൽฆವ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹   ನ ෴โඃ x 
ലಫฉඛ౸ ෻ಬฯ හౘඨ ನ ಎෆ ನ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ โ ಈ ಪคೕಃ౹  ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ කഡ ಮൡ౨  කഡ ನ ಎಡූಗವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤ ಃౙ  ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ x x 
ಕല෫෴ಞൟ౨ ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಈ คೕൟ ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಇย౵  ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ກೋ౞ ൟ౨ ං  ನ ಬಲಃౙ  ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ x 
ඛ෦ಷ฿ಜං ಮൡ౨  ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷౣ ಃౙ  කโ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಮൡ౨  ಎಡಃౙ  ಮൡ౨  ಬಲಃౙ  ಕല෫෴ಞൟ౨ ರ෎ಀ, 
කโ ಸ౩ ัೕಯ ඛ෦ಷಃౙ  ද౳ ೖෳ ನ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ. ౽ಯბโ ನ ಎಡಃౙ  ಕല෫෴ಞൟ౨ ං f x e x naught 
ಅಂದฉ ද౳ ೖෳ ನ ೉ກ౬ ෷ ನ ಎಡಃౙ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಬಲಃౙ  f x x naught x naught 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౩ ัೕಯ ಡ ಇൿ ಎಡಃౙ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ನ ಬಲಃౙ  ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ max x naught x 

ನ ಬಲಃౙ  naught 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕಃ౹ ෷ හౘඨ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ೉ກ౬ ෷ ಋ൏ತ౱ ಕൽಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ x 

๯ತ౨ ล ಬದมದฉ කโ ಸ౩ ัೕಯ ඛ෦ಷವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಧකತ౱ ಕൽಂದ ಬದมದฉ nough 
ನ౽ฃತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಸ౩ ัೕಯ ಗคಷ౤ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಚದರ ෭ನ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ഖಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  x x 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ කඝ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴಆಂಡฉ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಇൿ 2 ෭ನ๺ 3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಈx x 

ಅเූಜ౲  f x 
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ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ನ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕಡฤ ඛೕโ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f x x x 
ನย౵  ෩ฆ คಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಎರಡ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ෩ರคಂದ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಎರಡคಂದ ෩ฆ x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫ ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ෩ರคಂದ x x 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ಉತ౭ ನ౬ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ౽ಯბโ ಇย౵  ಕല෫෴ಗ෎ಀ ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಎರഴ ಬಲಃౙ  
ກೈ౞ ಗ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಪคೕ౽౹  ಪค൏ಮಗಳ ෩ಲಕ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ನย౵  ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇย౵  කඝ ಈ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ෩ฆ คಂದ ಎರഴ fx x x 
೯൤ಡ 3 คಂದ 2 ಚದರ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ 2  ෭ನ๺ 3 ා 2 ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 3 คಂದ 2 ๸තಣბ ವಗბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ 2 ෭ನ๺ 9 ා 4 ಅඝ౬  x 
ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ನನಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ೓ಕโ ෴฿ಗล ಇರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ x 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎෆಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ x 
๻౾ದฉ ಎෆಎಋ౺  ඛಖರ฿ಜ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರคಂದ ಎರಡರ ಎෆ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  කಲౙ คಂದ 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං  ನย౵  ಸ෥ನ฿ಜ ෩ฆ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  fx e x 
೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ ಇย౵  ಕඛಷ౤ ฿ಜං ಈ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx x 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ෩ರคಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං x 
ಮൡ౨  ಇൿ ඩ౲ ฃැೕม ಎಂൿ ඛೕโ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ෩ರคಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಅඝ౬x 
๻౾ದฉ ಇൿ ನನಡ ಎರഴ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ฆ ා ഖ ಸ౩ ัೕಯ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ೦ಗൟಕ 
ಕඛಷ౤   ಈ ๸ದಭბದย౵  ಸค ಆຉ කඝ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච  ಇൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ x 
෴โඃ ඛฏತರ ౾౳ ෺ಯ ಎෆ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ಅದರ ಕඛಷ౤  ಮൡ౨  ನย౵  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ab ab 
ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏඝ ຂำൟ౨ ං ಎಂದฉ කโ ຄಂൽದ౪ ฉ  ෴โඃ ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ౽ಯბโ ab 
ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅൿ ನ ඛฏತರ ಛಜ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಃಲโ ಒಂൿ x f ab x 
ಮൡ౨  ಎರഴ ಈ ನย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ನ ෴฿ಗล ನ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨   ನ x ab x f x f x f 
ಸಮ౾ౙ ಂತ ಕല෫  ಡ ๳คದ ಎม౵  ಡ ಎರഴ ඛಂದ ವฉಡ, ab x x al f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ෬ಯದ ඬฃๅಯย౵  ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഴโൽಲ౵  ಆದฉ ಊກಗำ ಅಗತ౲ ๅಂൿ ಗಮඛ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෬ಯದย౵  ಎರഴ ඛ൏ბಯಕ ಊກಗัๅ ಒಂൿ ಈ ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜං ಮൡ౨   ಇඣ౬ ಂൿ, 
ಮಧ౲ ಂತರโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඛฏತರ൤ ಅಗತ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ 
ಏಃಂದฉ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ౽ಯბๅಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ງತದย౵  ಇൿ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბವඝ౬  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ fx x x 
ಕല෫ ಅಧბ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ x x x 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ಅಧბ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಈ ౽ಯბโ ಅಧბದ๠ౣ  ಸ౩ ಜತತಂലං x 
ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ, ඛೕโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ เಲ౵  ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರโ ಮ൤౨  ಅವಶ౲ ಕ฿ಜං ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  
ಫย൞ಂಶโ ತඩ౭ ಜං, ಉർಹರൕಡ  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಒಂದರย౵  ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๭ fx x 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ ෵ಂದ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕඈ൤ ಈ ౽ಯბโ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ x x 
ຄೕಞತ౨ ං ಈ හౘඨ ಎෆಎಋ౺  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ದย౵  ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽಲ౵ , ಅൿ ඛฏತರ฿ಜದ౪ ง ಸಹ , 
ಈ ಪ౳ ෬ಯโ ඛಜ฿ಗฤ ನಮಡ ඛฏತರ൤ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರโ ಎರവ ಅಗತ౲ เฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඦತರ කโ ಇච౬ ರഴ ෨ಖ౲ ฿ದโಗಳඝ౬  ಕย෷൤౨ ೕๅ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯ ಮൡ౨  ಸฃಸค ෰ಲ౲  
ಪ౳ ෬ಯ฿ದ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෬ยನ ಪ౳ ෬ಯಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದฤ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂำತ౨ ං ಈ ಃಳಜನ ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซ๯ವ ෬ว ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ fx  
ූเ๵ೕಣ, ෮ದಲචಯർಜ ನಮಡ ನ ඛฏತರ฿ಜರ෎ಀ. ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  ಇൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ x f ab 

๲ಃಂി ಆಜං ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  เ෗ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ ූเಸมಜං ಮൡ౨  ෩ರඡ ಷರൡ౨  ಆචಯ ab fx ab 
෈ಂൿเನ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ ಎෆ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ඦತರ ൟೕ෥ბನๅಂದฉ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ ๳คದ ಕඛಷ౤  b ab 
ಒಂൿ ෈ಂൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ನ ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c c f 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච  ೉ತ౳ ವඝ౬  ൧ೕค๯ವ ෩ಲಕ ಈ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  เವคಸฤ ಈ ಉർಹರൕಗಳ ෩ಲಕ ಈ 
ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  เವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කโ ຄಂൽฆವ ෩ರඡ ಷರൡ౨  ຂำತ౨ ං ಆෆ ನ ab f b f 
ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಮൡ౨  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ 
෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಅൿ කඝ ಎෆ ಎ ಮൡ౨  ಎෆ ෈ ಆಜರಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൟೕ෥ბನโ ಏನඝ౬  ຂำತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕലದฉ, ಉತ౭ ನ౬ โ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ෈ಂൿ ๭ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ 0 ಡ ಮൡ౨  0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂದฉ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಅౘಃౙ  x 
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ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗัๅ .  โ౲ ತ౭ ನ౬   ಇย౵  ಮ൤౨  කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  0 ive 0 c 
ಆಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෬ಯโ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ ಈ ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  තซ๭ದฉ ಅൿ ෴โඃ ౽ಯბ฿ಜದ౪ ง 
ಅൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜ ಇರ෎ಀ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ನഴๅ f f ab 
ಃಲโ ງತದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ๒ನ౲  ಸค ಇರ෎ಀ ab 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  කโ ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ, ಇย౵  ඛൽბಷౣ ಪല๭ದ ಈ ಷರൡ౨ ಗำ ಇโ 
ಅಗತ౲  ಷರൡ౨ ಗะಜๅ කโ ಇൽೕಗ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഴโൽಲ౵  ಆದฉ ಷರൡ౨ ಗำ ಅವಶ౲ ಕๅಂൿ කโ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ຂัൿ౪  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ, කโ ಈ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ಈ คೕൟಯ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කඝ 
ಅವ౽ಶವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච  ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  කฤౙ  ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ಇದಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කඝ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ  ಆಜದ౪ ฉ 4 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 1 x x l 
ഖ ශೕฑ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ හౘඨ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ౽ಯბโ ಸ෥ನ฿ಜ x x x 
ಒಂൿ ಎෆಎಋ౺   ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎว౵ ഷ෸ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං.  4 ಮൡ౨  1 ರ කಲౙ ರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f f 
ಆದฉ ඛೕโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕലದฉ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆವย౵  ෴โඃ ಅಂಶเಲ౵ , ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ 
ಒಂದคಂದ කಲౙ ರย౵  ෴โඃ ෈ಂൿเಲ౵  ಆದฉ ද౳ ೖෳ ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ f x fx x 
ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಎෆ ಅเූಜ౲  ಎม౵  ಡ ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  ๳คං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ කಲౙ ರย౵  ෴โඃ ๭ ಇಲ౵  , ಇದ౽ౙ ಜ ಎෆ ಅเූಜ౲  ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ 
ಉർಹರൕ෷ ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  เฌೕඌ๯โൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಎෆಎಋ౺   ಒಂದคಂದ කಲౙ ರವฉಡ ෨೉౞ ದ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ඛฏತರ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇಂൿ ಇย౵ ಡ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ಇತರ ಎರഴ ಊກಗำ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  
౽ಯბದ เ෗ನ౬ ൤ಯ ෬ยನ ಎರಡඡ ಊກ ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ฌೕฯ౺  ಪ౳ ෬ಯದ ൟೕ෥ბನಃౙ  ಎෆ ನ ಎෆ ಡ ab 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ෩ರඡ ಊກ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸฃಸค ෰ಲ౲  ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ 
ಪ౳ ෬ಯಗಳ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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