
  िपछले ʩाƥान मŐ डेįरवेिटव पर अगले ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है, अंत मŐ हम 
पैरामीिटŌ क ŝप मŐ पįरभािषत फ़ंƕन के डेįरवेिटव को देख रहे थे,
 इसिलए आज हम पैरामीिटŌ क ŝप मŐ पįरभािषत फ़ंƕन के डेįरवेिटव के कुछ और उदाहरणो ंके साथ जारी रखŐगे 
और िफर हम करŐ गे  कुछ अɊ पįरणामो ंको देखŐ , उदाहरण के िलए, आइए परवलय के समीकरण को देखŐ वगŊ चार के बराबर y x 
पैरामीिटŌ क ŝप मŐ िलखा जा सकता है Ɛोिंक बराबर वगŊ मŐ है और दो अˣी के बराबर है यिद आप को इसके बराबर रखते हœx y y 
 दो अˣी वगŊ चार एक वगŊ वगŊ है जो वगŊ पर चार गुना के बराबर है y t 
इसिलए खोजने के िलएdydx 
 इसिलए दो के बराबर है और दो के बराबर है इसका मतलब है िक बराबर है जो दो िवभािजत है  दो सेdxdt dydt dydx dydt 
जो एक बटा के बराबर है, यह पैरामीटर के संदभŊ मŐ ʩुȋɄ है,  अगर हम वगŊ के के संबंध मŐ अंतर करते हœ तो हम सीधे यहांt t y x 
सीधे गणना भी कर सकते हœ 
चार कुʥाड़ी के बटा के बराबर है यह 2 गुना देता है के बराबर होता है िजसका अथŊ है िक बराबर 4 d dx y dydx 4 a dydx 

को 2 से िवभािजत िकया जाता है जो 2 गुणा बटा के बराबर होता है को 280 के बराबर डालने पर के बराबर होता है  a y a y y y 
80 माफ करना को 280 के बराबर रखने के बराबर , इसमŐ हमŐ दो िवभािजत दो अˣी है जो एक बटा के बराबर y, y dydx a t 
है जो िक एक और उदाहरण को देखने देता है 
यिद एक बार िदया जाता है तो खोजŐ कोसाइन थीटा ɘस थीटा िसन थीटा और एक समय साइन थीटा घटा थीटा कोस x dydx y 
थीटा
 इसिलए यहां और को पैरामीटर थीटा के ŝप मŐ िदया गया है,x y 
 इसिलए को खोजने के िलए हमŐ थीटा के संबंध मŐ ʩुȋɄ खोजने की आवʴकता है,dydx 
 इसिलए बराबर है थीटा Ȫारा थीटा थीटा जो िक थीटा के बराबर है, एक समय के बराबर है यिद आप इसdydx dyd d dxd dyd 
साइन थीटा को अलग करते हœ तो थीटा का ʩुȋɄ कोस थीटा देता है Ɛोिंक थीटा का उȋाद िनयम ʩुȋɄ 1 है,
 इसिलए यह कोस थीटा माइनस थीटा देता है  बार मेरी वजह से  एक ʩुȋɄ माइनस िसन थीटा है
 इसिलए यह ɘस थीटा िसन थीटा बन जाता है और थीटा के संबंध मŐ एƛ का ʩुȋɄ एक बार माइनस िसन थीटा ɘस िसन थीटा ɘस 
थीटा कॉस थीटा देता है
 इसिलए यहां कोस थीटा कœ िसल और िसन थीटा कœ िसल और एए कœ िसल
 इसिलए यह है बस टैन थीटा के बराबर ठीक है तो अगली बात यह है िक हम उǄ Ţम के डेįरवेिटव के बारे मŐ बात कर सकते हœ,
 इसिलए मान लीिजए िक बराबर है अलग-अलग है और ʩुȋɄ Ůाइम एक अलग कायŊ है तो हम Ůाइम ʩुȋɄ का y fx f x f x 
ʩुȋɄ पा सकते हœ अभाǛ का का दूसरा अवकलज कहा जाता है f x fx 
और हम इसे िनŝिपत करते हœ और के दोहरे अभाǛ Ȫारा िनŝिपत िकया जाता है या यिद मœ के के बराबर िलखता šं x f x f y 
तो ʩुȋɄ को दो Ȫारा वगŊ Ȫारा िनŝिपत िकया जाता है,d y dx 
 इसिलए दूसरा ʩुȋɄ पहले ʩुȋɄ का ʩुȋɄ है और इसी तरह हम उǄ Ţम के डेįरवेिटव को पįरभािषत कर सकते हœ, 
िजसका अथŊ है िक तीसरा चौथा डेįरवेिटव भी है , उदाहरण के िलए एक बार कोसाइन ɘस बार के बराबर है  y x b s ine x 
जहां और İ̾थर हœ औरa b 
 इसिलए िक यिद मœ के संबंध मŐ का दूसरा अवकलज लेता šं तो यह जोड़ शूɊ है,x y y 
 इसिलए हमŐ पहले पहले अवकलज को खोजने की जŝरत है और िफर दूसरा अवकलज Ůाɑ करने के िलए इसे िफर से िवभेिदत करना 
होगा,
 इसिलए है  एक कॉस एƛ ɘस बी साइन एƛ के बराबर इसका मतलब है िक डीईडीएƛ माइनस ए पाप एƛ ɘस बी कॉस एƛy 
है और
 इसिलए दूसरा ʩुȋɄ डी दो वाईडीएƛ वगŊ माइनस ए कॉस एƛ माइनस बी साइन एƛ के बराबर है, जो िक बस माइनस के बराबर है

तो दो वगŊ जोड़ शूɊ के बराबर है अब हम डेįरवेिटव के संकेत के बारे मŐ बात करते हœ, तो मान लीिजए िक का  y d ydx y x f 
एक अंतराल मŐ एक बढ़ता Šआ कायŊ है मान 
लीिजए िक कुछ खुले अंतराल के बराबर है तो इसका Ɛा मतलब है यिद से संबंिधत है और एक दो से i ab x 1 x 2 i x x 
कम है तो एक का दो के से कम या उसके बराबर है,x f x f 
 इसिलए इसे हम बढ़ते Šए फलन या गैर घटते फलन कहते हœ यिद जब भी एक दो से कम हो  तो एक का दो के से x x x f, x f 
कम या बराबर है और हम  सƢी से बढ़ रहा है अगर हम कहते हœ िक का दो के से सƢी से कम है, इसी तरह हम घटते x f x f 
फ़ंƕन को पįरभािषत कर सकते हœ,
 इसिलए यहां फ़ंƕन का Ťाफ होगा यिद मेरे पास यह अंतराल से है तो इस अंतराल मŐ फ़ंƕन का मान रहता है जैसे-जैसे आप a b a
से तक बढ़ते जाते हœ, वैसे-वैसे हम ʩुȋɄ के बारे मŐ Ɛा कह सकते हœ, हम b 

अभाǛ के बारे मŐ Ɛा कह सकते हœ यिद एक अवकलनीय फलन है, तो ȯान दŐ  िक अवकलज को कैसे पįरभािषत िकया f x fx 
जाता है,
 इसिलए हमारे पास का अभाǛ सीमा के अलावा और कुछ नही ंहै।x f 

का के के 0 के िनकट आने पर का माइनस को से िवभािजत िकया जाता है, h x f x f h 
 इसिलए यिद हम दािहने हाथ के ʩुȋɄ को देखŐ तो यह के के दाईं ओर से 0 के पास आने वाले की सीमा के बराबर है और x f h x 
का घटाकर  तो यहाँ यिद आप देखते हœ Ɛोिंक का और का के से अिधक या उसके बराबर का कायŊ x h f , x f x f, x f 
बढ़ा रहा है, यहाँ यह के से बड़ा है Ɛोिंक बढ़ रहा हैx f f 
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 इसिलए यहाँ का अंश का जोड़ घटा का है यह गैर-ऋणाȏक है और हर धनाȏक हैx f h x f h 
 इसिलए इसिलए ʩुȋɄ यह है िक यह 0 से अिधक या बराबर होना चािहए यिद सीमा मौजूद है तो यह सीमा गैर ऋणाȏक होनी चािहए 
इसी तरह यिद आप बाएं हाथ के ʩुȋɄ को देखते हœ तो यह की के बाईं ओर से 0 की ओर आने वाली की सीमा है।x f h 

का माइनस  x f 
अब यहाँ से िवभािजत है Ɛोिंक ऋणाȏक है यहाँ अंश और हर दोनो ंऋणाȏक हœh h 
 इसिलए िफर से बाएँ हाथ का ʩुȋɄ िफर से शूɊ से अिधक या बराबर है,
 इसिलए हमने जो देखा है वह यह है िक यिद एक िभɄ कायŊ है और बढ़ रहा है एक अंतराल पर तो ʩुȋɄ अभाǛ बराबरfx i f x 
से अिधक होना चािहए, इसी तरह घटते फलन के िलए जो अलग-अलग है अभाǛ शूɊ के बराबर से कम होना चािहए,f x 
 इसिलए यिद यह बढ़ रहा है तो ʩुȋɄ शूɊ के बराबर से अिधक है  यिद यह घट रहा है तो ʩुȋɄ शूɊ के बराबर से कम है एक 
उदाहरण के ŝप मŐ आइए देखŐ िक बराबर वगŊ है यिद आप इस फ़ंƕन का Ťाफ खीचंते हœ तो हमŐ यह िमलता है  परवलय fx x y x
वगŊ के बराबर है और हम आसानी से देख सकते हœ िक यह अंतराल शूɊ से अनंत मŐ घट रहा है और अंतराल शूɊ से अनंत तक बढ़fx 
रहा 
है, फ़ंƕन ऋणाȏक के िलए घट रहा है और धनाȏक के िलए फ़ंƕन बढ़ रहा है  इस Ůकार एफ Ůाइम एƛ शूɊ से शूɊ से x x 
कम या शूɊ के बराबर है और यह शूɊ से अनंत तक शूɊ के बराबर से अिधक है, 
मœ यहां ʩुȋɄ की गणना कर सकता šं और अगर मœ सीधे ʩुȋɄ की गणना करता šं एफ Ůाइम एƛ बराबर है  दो यह यिद x x 
ऋणाȏक है तो यह शूɊ से कम है 
शूɊ से अनंत तक शूɊ है और यह 0 अनंत पर 0 से अिधक है
 इसिलए यह िदखाने के िलए एक उदाहरण है िक यह फ़ंƕन जो कुछ अंतराल मŐ घट रहा है और िकसी अɊ अंतराल मŐ बढ़ रहा है  
ʩुȋɄ िच˥ ऋणाȏक होता है जब यह घट रहा होता है और सकाराȏक होता है जब यह बढ़ रहा होता है ठीक है अगली बात मœ चचाŊ 
कŝँगा ̾थानीय िमनीमा और फ़ंƕन के मैİƛमा के बारे मŐ है,
 इसिलए मान लीिजए िक एफएƛ एक िदया गया है  फ़ंƕन एक िबंदु शूɊ को एक ̾थानीय Ɋूनतम कहा जाता है,  x 
यिद कोई अंतराल है तो मुझे के अिधकतम या ̾थानीय अिधकतम को भी पįरभािषत करने दŐ , मुझे एक अʙिवराम को कॉल x f b 
करने दŐ  िजसमŐ शूɊ हो, जैसे िक का शूɊ से कम या उसके बराबर हो Ɋूनतम के िलए यह एफएƛ के बराबर से कम होगा x x f 
और अिधकतम के िलए यह एबी से संबंिधत सभी एƛ के िलए सबसे बड़ा है और एफएƛ शूɊ ̾थानीय अिधकतम के िलए सभी एƛ 
के िलए एफएƛ के बराबर से 
अिधक है, तो मुझे इसे एक Ťाफ Ȫारा समझाएं मान लीिजए िक हमारे पास है  यह Ťाफ अगर हम इस िबंदु को यहां देखते हœ तो यह इस 
फ़ंƕन का ̾थानीय Ɋूनतम है Ɛोिंक यिद आप देखते हœ िक मœ यहां अंतराल लेता šं 
तो एƛ शूɊ के फ़ंƕन एफ का मान फ़ंƕन के सभी मान का Ɋूनतम है यह अंतराल लेिकन अगर मœ इसे देखता šं तो यह एक ̾थानीय
िमनट है लेिकन यह िबंदु और इस िबंदु से संबंिधत हमारे पास ये िबंदु हœ यह ̾थानीय अिधकतम है यह िफर से ̾थानीय अिधकतम से मेल 
खाता है Ɛोिंक यिद आप यहां देखते हœ तो मœ एक अंतराल ले सकता šं जैसे  थी  और िफर आप देखते हœ िक यह अिधकतम मान है,s 
 इसिलए यहाँ का कुछ अंतराल मŐ Ɋूनतम मान है िजसमŐ शूɊ है और ̾थानीय अिधकतम के िलए शूɊ का अिधकतम x f x f x 
मान के का कुछ अंतराल मŐ है,x f 
 इसिलए यिद हम देखŐ  इस Ťाफ पर वगŊ के बराबर के िलए यिद मœ शूɊ के बराबर शूɊ को देखता šं तो यह एक ̾थानीय x fx x 
Ɋूनतम है Ɛोिंक यहां Ťाफ से आप देख सकते हœ िक शूɊ पर यह मान मुझे शूɊ वाले िकसी भी अंतराल मŐ Ɋूनतम मान देता है
 इसिलए  यह यहां ̾थानीय है, यह वैिʷक Ɋूनतम भी है Ɛोिंक यह फ़ंƕन का Ɋूनतम मूʞ है लेिकन हम ʩुȋɄ का उपयोग करके इस
̾थानीय Ɋूनतम या अिधकतम को कैसे िनधाŊįरत करते हœ,
 इसिलए यिद हम ̾थानीय Ɋूनतम देखते हœ तो इसका मतलब है िक फ़ंƕन का मूʞ Ɛा है  इसका बायां भाग इस 
मान से बड़ा होना चािहए और दायी ंओर के फलन का मान भी इससे अिधक होना चािहए, िजसका अथŊ है िक इस शूɊ के बाईं ओर x 
के अंतराल मŐ फलन कम होना चािहए और यह होना चािहए  इस िबंदु के दायी ंओर के अंतराल मŐ फ़ंƕन मŐ आसान शूɊ तो incr x 

शूɊ ̾थानीय Ɋूनतम है यिद शूɊ के बाईं ओर अंतराल मŐ घट रहा है और अंतराल मŐ शूɊ के दाईं ओर बढ़ रहा है इसी x fx x x 
तरह ̾थानीय के िलए  अिधकतम यह ̾थानीय अिधकतम के िलए दूसरा तरीका होगा, फ़ंƕन शूɊ के बाईं ओर बढ़ रहा है और x x 
शूɊ के दाईं ओर घट रहा है और अब हम इसे ʩुȋɄ के ŝप मŐ ʩƅ कर सकते हœ हमारे पास ̾थानीय िमनट िनधाŊįरत करने के िलए 
पहला ʩुȋɄ परीƗण है 
या िकसी भी अलग-अलग फ़ंƕन का ̾थानीय अिधकतम का यह परीƗण Ɛा है,x 
 इसिलए यिद हमारे पास यह शूɊ है और शूɊ के बाईं ओर हम ̾थानीय Ɋूनतम के िलए चाहते हœ तो इसे कम करना चािहए,x x 
 इसिलए हम इस तरह से िनŝिपत करते हœ िक यह यहां घट रहा है और बढ़ रहा है  शूɊ के दाईं ओर तो यह ̾थानीय िमनट है और x 
̾थानीय अिधकतम के िलए हमारे पास फ़ंƕन बढ़ रहा है और बाईं ओर और दाईं ओर घट रहा है यिद हम ̾थानीय िमनट के िलए f 
Ůाइम के इस संकेत को देखते हœ।x 
 
ई फ़ंƕन शूɊ के बाईं ओर घट रहा है िजसका अथŊ है िक Ůाइम का िच˥ शूɊ के बाईं ओर ऋणाȏक है और शूɊ के x f x x x 
दाईं ओर सकाराȏक है और ̾थानीय अिधकतम के 
िलए यह बाईं ओर सकाराȏक है।

का शूɊ और शूɊ के दाईं ओर ऋणाȏक है,  x x 
 इसिलए पहला ʩुȋɄ परीƗण कहता है िक यिद फ़ंƕन िभɄ है और यिद ʩुȋɄ का संकेत नकाराȏक से सकाराȏक शूɊ के x 
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आसपास बदलता है तो हमŐ ̾थानीय िमनट िमलता है और यिद यह सकाराȏक से बदल जाता है ऋणाȏक तो यह एक ̾थानीय 
अिधकतम होना चािहए,
 इसिलए आइए कुछ उदाहरण देखŐ, वगŊ माइनस Ūी एƛ ɘस टू के बराबर को देखŐ,x fx 
 इसिलए यह फ़ंƕन अगर मुझे ʩुȋɄ Ůाइम िमल जाए तो यह 2 माइनस 3 के बराबर है, अब हम चाहते हœ  इस Ůाइम f x x f x 
के इस िचɎ को देखने के िलए Ůाइम f x 
आप देख सकते हœ िक दो घटा तीन यह शूɊ के बराबर पर तीन बटा दो के बराबर है और यह नकाराȏक है यिद तीन बटा दो x x x 
से कम है तो यह सकाराȏक है यिद  तीन बटा दो से बड़ा हैx 
 इसिलए  हमŐ यह िबंदु तीन बटा दो िमलता है और के िलए तीन बटा दो से कम अवकलज ऋणाȏक होता है और के िलए तीन बटाx x 
दो से बड़ा ʩुȋɄ धनाȏक होता है, िजसका अथŊ है िक फलन यहां घट रहा होगा और तीन बटा दो के दाईं ओर बढ़ रहा होगा।
  इसका मतलब है िक
 इसिलए पहले ʩुȋɄ परीƗण Ůभावो ंका ̾थानीय Ɋूनतम बराबर तीन बटा दो होता है , वाˑव मŐ यहां मœ यह िलख सकता šं x fx 
Ɛोिंक यह वगŊ माइनस दो गुणा तीन गुणा दो ɘस 3 बटा 2 वगŊ और िफर ɘस 2 है  माइनस 3 बटा 2 वगŊ तो यह एƛ माइनस 3 x x 
बटा 2 पूरे वगŊ के बराबर है और िफर मेरे पास 2 माइनस 9 बटा 4 है िजससे मुझे माइनस एक बटा चार िमलता है
 इसिलए हम देखते हœ िक यह एƛ माइनस Ūी बटा टू ˍेयर यह हमेशा होना चािहए शूɊ के बराबर से बड़ा है
 इसिलए यह fx 
बराबर से घटा एक बटा चार से बड़ा होना चािहए और अगर मœ को तीन बटा दो के बराबर रखता šं तो ठीक बराबर माइनस एक x fx 
बटा चार है
 इसिलए का तीन बटा दो माइनस एक के बराबर है  चार सेf 
 इसिलए 

Ɋूनतम मान लेता है  पर तीन बटा दो के बराबर है और यह यहां Ɋूनतम है यिद आप Ťाफ़ बनाते हœ तो यह बराबर fx e x fx x 
घटा तीन बटा दो वगŊ घटा एक बटा चार तो बराबर तीन बटा दो यह मान घटा एक बटा चार लेता है और आप इसे ɘॉट कर सकते हœ x 
यह एक परवलय है Ɋूनतम मान तीन बटा दो है और यिद आप को शूɊ के बराबर रखते हœ तो यह मुझे दो देता हैx 
 इसिलए हमŐ इस तरह एक परवलय िमलता है और यह तीन बटा दो ̾थानीय Ɋूनतम के साथ-साथ वैिʷक Ɋूनतम है  इस मामले मŐ ठीक 
है, मœ एक महȕपूणŊ Ůमेय बताऊंगा, यह कहता है िक बंद अंतराल पर का कोई भी िनरंतर कायŊ कहता है िक बंद अंतराल x f ab ab
पर अपना Ɋूनतम और साथ ही अिधकतम मान Ůाɑ करता है,
 इसिलए यह Ɛा कह रहा है िक यिद हमारे पास है  कोई भी िनकट अंतराल और फलन िनरंतर है तो वहाँ मौजूद है िक  बंद अंतरालab 

पर के िनरंतर के िलए इस मŐ कुछ एक और दो मौजूद हœ जैसे िक का हमेशा के के बराबर से कम ab x f ab x x x f x f 
होता है और  का बराबर से कम है  से संबंिधत सभी के िलए दो के से x f ab x x al f
 इसिलए हम इस Ůमेय के Ůमाण पर Ůमाण को नही ंदेखŐगे 
लेिकन ȯान दŐ  िक 
धारणाएँ आवʴक हœ
 इसिलए इस Ůमेय मŐ दो महȕपूणŊ धारणाएँ हœ एक यह है िक यह कायŊ िनरंतर है और  दूसरा यह है िक अंतराल बंद अंतराल है
 इसिलए पहले यह देखना बŠत आसान है िक यिद कायŊ िनरंतर नही ंहै तो िनरंतरता आवʴक है Ɛोिंक अɊथा आप कह सकते हœ िक 
यह कायŊ है और मान लीिजए िक मœ लेता šं और इस िबंदु पर यह बराबर है  शूɊ
 इसिलए फ़ंƕन को बंद अंतराल पर पįरभािषत िकया गया है शूɊ एक यह है बराबर के िलए शूɊ के बराबर आधे से कम fx x x 
के बराबर है और यह शूɊ के बराबर पर आधे के बराबर है और िफर यह एक माइनस है यिद है  आधे से बड़ा और एक के x x x 
बराबर से कम यह फ़ंƕन आप देख सकते हœ िक यह अब आधे पर बंद है यिद आप इस फ़ंƕन को देखते हœ तो यह अपने अिधकतम 
मूʞ को Ůाɑ नही ंकरता है
 इसिलए कोई अिधकतम मूʞ नही ंहै दूसरी बात यह है िक बंद अंतराल िफर से आवʴक है , पįरणाम खुले अंतराल के िलए गलत है, 
उदाहरण के िलए, खुले अंतराल पर को एक बटा के बराबर मानŐ,fx x 
 इसिलए फ़ंƕन Ȫारा एक है ȯान दŐ  िक यह फ़ंƕन के ŝप मŐ शूɊ पर जाता है, यह िफर से सकाराȏक अनंत मŐ जाता है इस x x 
फ़ंƕन का खुले अंतराल शूɊ पर कोई अिधकतम मान नही ंहै, भले ही यह िनरंतर हैfx 
 इसिलए हमŐ इस Ůमेय के सȑ होने के िलए िनरंतरता और साथ ही अंतराल दोनो ंको बंद करने की आवʴकता है,
 इसिलए इसके बाद हम दो अɊ बŠत महȕपूणŊ सीखŐगे डेįरवेिटव पर Ůमेय जो रोल Ůमेय और माȯ मान Ůमेय हœ तो मुझे पहले रोल 
Ůमेय बताएं तािक यह कहता है िक मान लीिजए िक िनɻिलİखत तीन शतŘ को पूरा करने वाले पर पįरभािषत एक फ़ंƕन है, fx  ab 
पहला यह है िक हमŐ िनरंतर होने के िलए के की आवʴकता होती है बंद अंतराल पर यह बंद अंतराल पर है सेकंड है x f ab ab 

को खुले अंतराल पर अवकलनीय माना जाता है  और तीसरी İ̾थित है िक अंत िबंदु पर फ़ंƕन का मान के के बराबरfx ab f b f 
है, तो िनʺषŊ यह है िक तब 
खुले अंतराल से संबंिधत कम से कम एक िबंदु मौजूद है जैसे िक का अभाǛ शूɊ के बराबर है, तो मœ कोिशश करता šं  ab c c f 
एक िचũ िदखा कर इस Ůमेय की ʩाƥा करने के िलए  तो मœ इन उदाहरणो ंके माȯम से इस रोल Ůमेय की ʩाƥा करता šं,
 इसिलए मेरे पास यह अंतराल एबी है और हमारे पास तीसरी शतŊ Ɛा है िक एफ का एफ बी के एफ के बराबर होना चािहए और कायŊ 
िनरंतर है  इस अंतराल मŐ और खुले अंतराल मŐ अलग-अलग हो सकता है,
 इसिलए हो सकता है िक हमारे पास इस तरह का एक फ़ंƕन हो या यह हो सकता है िक मेरे पास एफए और एफबी हो,
 इसिलए यिद आप देखते हœ िक िनʺषŊ Ɛा कहता है िक कम से कम एक िबंदु सी मौजूद है जहां ʩुȋɄ बराबर है  0 से और हम जानते 
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हœ िक 0 के बराबर ʩुȋɄ का अथŊ है िक ˙शŊरेखा रेखा का ढलान अƗ के समानांतर है,x 
 इसिलए यिद आप इस िबंदु को देखते हœ तो ˙शŊ रेखा यहाँ भी अƗ के समानांतर है,x 
 इसिलए यहाँ दो मान हœ जहाँ  ʩुȋɄ  यहाँ 0 है यहाँ िफर से हमारे पास एक मान है जहाँ ʩुȋɄ 0 है।ive c 
 तो यह Ůमेय Ɛा कहता है िक कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक फ़ंƕन Ɛा है यिद यह इन तीन शतŘ को पूरा करता है िक यह बंद अंतराल मŐ 
िनरंतर होना चािहए और खुले पर अलग-अलग होना चािहए  अंतराल और के के बराबर है, तो हमारे पास यह होना चािहए िकf, b f 

के बीच मŐ िकसी िबंदु पर ʩुȋɄ शूɊ होना चािहए ,ab 
 इसिलए यह Ůमेय को रोल करता है हम िफर से यह देखने की कोिशश करŐ गे िक ये शतŒ जो यहां िनिदŊʼ हœ, ये आवʴक शतŒ हœ
 इसिलए हम अभी Ůमाण को नही ंदेखŐगे लेिकन हम िदखाएंगे िक शतŒ आवʴक हœ
 इसिलए पहले हमने कहा िक फ़ंƕन बंद अंतराल पर िनरंतर होना चािहए मान लीिजए िक हमारे पास यह उदाहरण है मेरे पास इस तरह
का एक फ़ंƕन है और िफर मœ पįरभािषत करता šं चलो  हम कहते हœ िक यह एक और चार है और मœने पįरभािषत िकया है िक इस 
फ़ंƕन का मान इसके बराबर है,
 इसिलए यह फ़ंƕन बराबर 4 है यिद है और यह के बराबर है यिद कोई से कम है, तो बराबर है  से चारfx x 1 x x l 
 इसिलए यह फ़ंƕन यिद आप देखते हœ िक यह fx 
एक के बराबर पर िनरंतर नही ंहै, लेिकन इसके अलावा फ़ंƕन के अलावा हर जगह िनरंतर है एक के बराबर हर जगह x x fx 
िनरंतर है और यह फ़ंƕन खुले अंतराल पर िभɄ है।fx 
 4 और 1 का चार के के बराबर है लेिकन यिद आप इस फ़ंƕन को देखते हœ तो ऐसा कोई िबंदु नही ंहै जहां ʩुȋɄ शूɊ के बराबरf f 
है , खुले अंतराल एक से चार मŐ कोई िबंदु नही ंहै लेिकन अभाǛ है Ɛोिंक के बराबर है  खुला अंतराल एक से चार f x fx x f 
अभाǛ एक से चार तक के सभी के िलए एक के बराबर है,x x 
 इसिलए एक चार मŐ कोई नही ंहै िजसके िलए अभाǛ शूɊ के बराबर है, हालांिक यह उदाहरण c f c 
रोल Ůमेय का खंडन नही ंकरता है Ɛोिंक है बंद अंतराल पर िनरंतर नही ंएक से चार ठीक हैfx 
 इसिलए मœ आज यहां अगले ʩाƥान मŐ Ŝकंूगा मœ िदखाऊंगा िक अɊ दो धारणाएं खुले अंतराल मŐ फ़ंƕन की िभɄता पर दूसरी धारणा 
एबी और तीसरी धारणा है िक रोल Ůमेय के िनʺषŊ के िलए के बराबर का भी आवʴक है और िफर हम माȯ मान Ůमेय पर b f f 
चचाŊ करŐ गे और िफर इन Ůमेयो ंके कुछ अनुŮयोग आपको धɊवाद देते हœ 
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