
  େଡରିେଭଟିৠ ଉପେର ପରବਁ৐ୀ ବକ୍ତୃତାକୁ ସ ୍  ◌ାଗତ welcome
େତଣ ୁେଶଷ ବ৘ବાେର ଆେମ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ବିଷୟେର ଅਔୟନ କରିଥ ીଲୁ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ହିସାବ ’
କରିଥ ીଲୁ ଆଜି ଆେମ େଲାଗାରିଥମିକ୍ ଫ০ସઆ ઼ବିଷୟେର ଜାଣବିା ଯାହା ଏৠେପାઆନ઼ାଲ ଫ০ସନ୍ ର ଓଲଟା ଅେଟ | ଅନાାନા ଜିନିଷ ଚାଲᄼ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ 
ଫ০ସନ୍ କୁ ମେନରଖ ીବା  ਐାରା ଆରਬ କରିବା |  ੡କୃତ ସଂଖાାଗଡୁିକ ସମੂ ପଜିଟିଭ୍ ରିଅଲ୍ ନਫରକୁ େର৵ ୍କେର ଏବଂ ଆମର ମਔ ଅଛି େଯ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ 
ଫ০ସନ୍ ଏହା କଠିନ ଭାବେର ବ  ◌ୁଥ ીବା ଫ০ସନ୍ ଅେଟ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଯଦି େଗାଟିଏ ରୁ କମ ୍େତେବ ରୁ କୁ ରୁ ରୁfunction x x x e x e x x 
କମ ୍
େତଣ ୁଏହା ଅନୁସରଣ କେର |  େଯେହତୁ କୁ ଯିବା ପାଇ ଁଏହି ଫ০ସନ୍ େହଉଛି ଏକ ଇେ৵ੳିથଭ୍ ଯାହାକୁ ରିଅଲ୍ ନਫର େସଟ୍ ରୁ େପାଜିଟ୍ େସଟ୍ ପଯ৐ાਕ ଏକ ଟୁ x 
ଫ০ସନ୍ ଇେ৵ੳିથଭ୍ ଫ০ସନ୍ ମਔ କୁହାଯାଏ |  ରିଅଲ୍ ନਫର ઇષସ ୍ବਁ৐ମାନ ଧରାଯାଉ େହଉଛି କିଛି େସଟ୍ ରୁ କୁ େଯକ ଣସି ଫ০ସନ୍ ive r f x y any 
ଏବଂ େଗାଟିଏ ରୁ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଫ০ସନ୍ ଉପେର ତାପେର ଆେମ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ କୁ ବાାଖાା କରିପାରିବା ଯାହା ଇନଭସ৐ ਐାରା ସଚୂିତ େହାଇଛି ଏହା େହଉଛି f 
ଏକ ଫ০ସନ୍ ଯାହାର େଡାେମନ୍ ଏବଂ େକା େଡାେମନ୍ |  ଅେଟ y is x 
େତଣ ୁ ରୁ କୁ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ଅଛି, ଏହା େକବଳ ନିଆଯାଏ େଯେହତୁ ଆମର ର ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଯଦି େକବଳ ର ଥାଏ େତେବ ରy x f x x f y 
ଓଲଟା ଜାଣବିା ପାଇ ଁଆମକୁ େଦଖ ીବା ଆବଶાକ |  ର ମଲୂા ଯାହା ପାଇ ଁ ର ସଠିକ୍ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା ଏକରୁ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଫ০ସନ୍ ଉପେର ଆେମ ଜାଣ ୁx x f 
େଯ ଏଠାେର ੡େତાକ ପାଇ ଁଏକ ଅନନા ଅଛି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େର ଅଛି ଏବଂ ଏହା ଏକରୁ େଗାଟିଏ ଉପେର | ଦୁଇଟି ଭିਟ ର ੡ତିଛବି ସମାନ x x y ay x y
େହାଇପାରିବ ନାହି ଁ
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ੡େତાକ ପାଇ ଁଆେମ କୁ େଦଖ ીବା େଯ ର ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ଓଲଟା େହଉଛି ରୁ ମାନଚିੜ y x x f ’ f y x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ସାଧାରଣ କଥା | ଆପଣ ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ଫ০ସନ୍ େର ଶଖି ીଥ ીେବ େଯ ଯଦି ଆମର ରୁ େଗାଟିଏ ଏବଂ ଥାଏ େତେବ ଏକ ଫ০ସନ୍ ର n ont 
ଓଲଟା ବાାଖાା କରାଯାଇପାେର |  ଫ০ସନ୍ o 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ପାଇ ଁ ସହିତ ସହିତ ସମାନ, ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହା େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ଉପେର େଗାଟିଏ େହଉଛି ରିଅଲ୍ ନਫରର େସଟ୍ େହଉଛି ପଜିଟିଭ୍ fx x x 
ରିଅଲ୍ ନઋહର େସଟ୍ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ର ଓଲଟା ବાାଖાା କରିପାରିବା ଯାହାକୁ କୁହାଯାଏ | େଲାଗାରିଥମିକ୍ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଏହାକୁ ln x 
ਐାରା ସଚୂିତ କରାଯାଇଛି 
େତଣ ୁଏହାକୁ ର ੡ାକୃତିକ େଲାଗାରିଦମ ୍ମਔ କୁହାଯାଏ x 
େତଣ ୁ ର ଲଗ ୍ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ର ଓଲଟା ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଯଦି ମ ଁ ୁ େଲେଖ ସହିତ ସମାନ େତେବ ଏହା ସହିତ ସମାନ | ର x x y ln x x y 
ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ବਁ৐ମାନ ର େଲାଗାରିଦମ ୍ର ଗଣୁଗଡୁିକ କ ଣ x ’
େତଣ ୁ੡ଥମ କଥା େହଉଛି େଡାେମନ୍ େଡାେମନ୍ େହଉଛି ઇ ષସ ୍ଯାହା ଅେଟ ଏହା େନେଗଟିଭ୍ କିਫା ଶନୂા ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇ ନାହି ଁr ln x x 
େତଣ ୁ ପାଇ ଁଶନୂાରୁ କମ ୍ପାଇ ଁଏହା କୁ ବાାଖાା କରାଯାଇ ନାହି ଁ|  ର ସମੂ ପଜିଟିଭ୍ ରିଅଲ୍ ନਫର ପରିସର ପାଇ ଁେକବଳ ପରିଭାଷିତ େହାଇଛି,  x lnx lnx 
ଏହା େହଉଛି ସମੂ ରିଅଲ୍ ନਫରର େସଟ୍, କାରଣ ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ରୁ ઇ ષସ ୍କୁ ବાାଖાା କରାଯାଇଛି ଏବଂ ଅନા ଏକ ଗଣୁ େହଉଛି େଯ ର ଏହି ମਔ r r x ln 

ର ବ  ◌ୁଥ ીବା କାଯ৐ા ଅେଟ ଯଦି େଗାଟିଏ  କମ ୍ ଅେଟ |  ଦୁଇ ତାପେର େଗାଟିଏ ଦୁଇଟି ଠାରୁ କମ ୍ଏବଂ ଠିକ୍ x increasing x t han x lnx lnx 
େଯପରି ଆମର ସୀମା ଥ ીଲା 
େତଣ ୁ ର ପଜିଟିଭ୍ ଅସୀମତାକୁ ଆସିବା ପରି ସୀମା କ ଣ ଏହା ସକାରାਈକ ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ର ଡାହାଣ ପାਸ৐ରୁ ପାଖାପାଖ ી x lnx ’ x ln x x 
ପହ৳ବିା ପରି ସୀମା | ଏହା ନକାରାਈକ ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ କାରଣ ଏହାର କାରଣ େହଉଛି ର ର ସୀମା ଅସୀମ ଅସୀମତା ଏବଂ ର ନକାରାਈକ x x x 
ଅସୀମତାର ସୀମା ର ସୀମା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ x 
େତଣ ୁ ସକରାਈକ ଦିଗରୁ ଶନୂા ଆଡକୁ ଆେସ |  ର ନକାରାਈକ ଅସୀମତା, ଆସᄼ ର ੏ାଫ୍ ଆ০ିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ଏବଂ େମାେତ ମਔ ର x lnx lnx e 
੏ାଫ୍ ଆ০ିବାକୁ ଦିଅᄼ 
େତଣ ୁଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ଆେମ େଦଖ ીଲୁ େଯ ੏ାଫ୍ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହା ସହିତ ସମାନ | କୁ ବ  ◌ାଇଥାଏ ବ x x increases x 

 ◌ବିାେର ଲାେଗ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ େଯେହତୁ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ ଏବଂ ଏହା ଶନୂાକୁ ଯାଏ େଯେହତୁ ନକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ ବਁ৐ମାନ increasing x x x
ର ଲଗ ବିଷୟେର ଏହା ଏৠେପାઆନ઼ାଲ ପାଇ ଁଓଲଟା ଅେଟ x 
େତଣ ୁଏକ ଫ০ସନ୍ ର ଓଲଟା ଏକ ଫ০ସନ୍ ର ଓଲଟା ର ੏ାଫ୍ ଏହାର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁେନଇ ઇષଟ କରାଯାଇପାେର, ଏହା େହଉଛି େରଖା ସହିତ ସମାନ y 
େତଣ ୁଆପଣ େରଖାର ର ੏ାଫର ଦପ৐ଣ ੡ତିଛବିକ ୁ ସହିତ ସମାନ େରଖାେର େଦଖਕି ଯାହା ੏ାଫ୍ େଦଇଥାଏ | ର ଓଲଟା x f x x f x 
େତଣ ୁଯାହା ଘେଟ ଏହା େହଉଛି ର ଲଗ ୍ର ੏ାଫ୍ ଏହିପରି େଦଖାଯାଏ ଏବଂ ଏଠାେର ଥ ીବା ମଲୂાଟି ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ କାରଣ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଶନୂાର x 
ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ େଗାଟିଏ 
େତଣ ୁଏହା ପଏ৺ େଦଇ ଗତି କେର |  େଗାଟିଏ କମା ଶନୂ ଏବଂ ବ  ◌଼◌ବିା ସହିତ ଏହା େନାଟ୍ ବ  ◌଼◌ାଇଥାଏ େଯ x increases increasing x x 1 
ରୁ ଅଧ ીକ ଏବଂ ର ନକାରାਈକ ଯଦି ରୁ କମ ୍ଥାଏ ଏବଂ ଅବଶા େକବଳ ପଜିଟିଭ୍ ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ | ଠାରୁ 0 ରୁ କମ ୍କਫିାx ln x 1 ln x x x 
ସମାନ ପାଇ ଁଅৱାତ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା ନକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ଯାଏ େଯେହତୁ ବିଦાାଳୟେର ଡାହାଣରୁ 0 କୁ ଯାଉଛି ତୁେମ ହୁଏତ େଲାଗାରିଥମିକ୍ ଫ০ସନ୍ x 
ଶଖି ીଥାਕ 
େତଣ ୁେମାେତ ଏହି ସହିତ ତୁଳନା କରିବାକୁ ଦିଅ, ତୁେମ ହୁଏତ ର ଲଗ ୍ଶଖି ીଥାਕ | େତେବ ର ଲଗ ୍କୁ କିପରି ବાାଖાା କରାଯାଇଛି ln x x x 
େତଣ ୁମେନରଖᄼ | ଯଦି ମ ଁ ୁ େଲେଖ ର ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ, ଏହା କହିବା ସହିତ ସମାନ େଯ କୁ ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାଯାଇଥ ીବା 10 ସହିତ t y x x y raised
ସମାନ ଅେଟ 
େତଣ ୁତୁେମ େଯକ ଣସି ଜିନିଷର ଲଗ ୍େଖାଜିବା ପାଇ ଁତୁେମ ନਫରକୁ ଦଶର ଏৠେପାઆନ઼୍ ଭାବେର େଲଖ, anything 
େତଣ ୁଉଦାହରଣ ੈରୂପ ଯଦି ମ ଁ ୁତୁମକୁ ପଚାରିବି  100 ର ଲଗ ୍ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହା 2 ସହିତ ସମାନ କାରଣ 10 ରୁ ପାୱାର୍ 2 କୁ 100 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହା ମਔ ଆମ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଆେମ ଏଠାେର େଦଖ ીଲୁ େଯ ସହିତ ସମାନ ଏହା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ େଯପରି ପାୱାର ସହିତ ସମାନ | ln x x x y 
େତଣ ୁ10 ବଦଳେର ଆେମ ସାଧାରଣତ ଏଠାେର ବાବହାର କରୁ, ଆେମ ଲଗାରିଥମ ୍କୁ ଆଧାର କୁ ବાାଖાା କରିପାରିବା ଯଦି ମ ଁ ୁ େଲେଖ େତେବ here e b y 
େବସ ୍ସହିତ ଲଗ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଯଦି ଏହା େହଉଛି ଏବଂ ଯଦି କୁ ପାୱାର୍ କୁ େଲଖାଯାଇପାରିବ ଏବଂ  ଆେମ ଏହାକୁ କୁ େଯକ ଣସି x x y b positive 
ସକାରାਈକ ବାੂବ ସଂଖાା ଭାବେର ੏ହଣ କରୁ ଏବଂ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁକାରଣ ଯଦି ମ ଁ ୁ କୁ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ କେର େତେବ ପାୱାର୍ କୁ b b y 
େଗାଟିଏ ସବ৐ଦା ସମାନ ଅେଟ ଯଦି ଆପଣ ଫ০ସନ୍ 1 କୁ ପାୱାର୍ କୁ େନଇଯାଆਕି | ଏହା େହଉଛି ੄ିର କାଯ৐ા, x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାର ଓଲଟା ବાାଖાା କରିପାରିବୁ ନାହି ଁକᄼି ଯଦି େହଉଛି 1 ବાତୀତ ଅନા କ ଣସି ସକାରାਈକ ੡କୃତ ସଂଖાା େତେବ କୁ |  b positive b y
କୁ 1 ରୁ 1 ଫ০ସନ୍ ଭାବେର ଦଶ৐ାଯାଇପାରିବ ଏବଂ ତା ପେର ଓଲଟା େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ର େଲାଗାରିଥମ ୍େବସ ୍’ b 
େତଣ ୁଆନୁ઒દାନିକ ଭାବେର 0 ରୁ ବଡ ପାଇ ଁପାୱାର୍ କୁ ନିઋ મଲିଖ ીତ ଭାବେର ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ବાବହାର କରି ବાାଖાା କରାଯାଇପାରିବ | x 
େତଣ ୁ କୁ କୁ କିଛି ନୁେହ ଁକᄼି ର ଏକ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଅେଟ a x x ln 
େତଣ ୁ କୁ ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ଆେମ ଏହା େଦଖ ીଛୁ ଏବଂ ଅନા କ ଣସି ଏৠେପାઆନ઼୍ ପାଇ ଁଆେମ କୁ କୁ ବાାଖાା କରିପାରିବା ସହିତ x for x a x ln e
ସହିତ ସମାନ |  ଏକ ଟିਡଣୀ େଯ କୁ ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ରିଅଲ୍ ନਫର ଭାବେର ଭଲ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇଛି, ବਁ৐ମାନ ଲଗ ୍ର ଅନા କିଛି ଗଣୁ େଦଖ ીବା |ln  a 
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ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ, ଯଦି ଏହା େହଉଛି ରୁ ଅଧ ીକ େତେବ ଏଠାେର 0 ରୁ ଅଧ ીକ ରୁ ବଡ ଏବଂ ର େଲାଗାରିଦମ େଯକ   ln x ln y x 0 x x 0 x 
ଣସି କୁ ଏହା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ପଜିଟିଭ୍ power m m ln x x  

େତଣ ୁଏହି ଗଣୁଗଡିୁକ ଆପଣ ସାଧାରଣ େଲାଗାରିଦମ ପାଇ ଁେବସ ୍10 କୁ େଦଖ ીଥ ીେବ |  ଏହା ੡ାକୃତିକ େଲାଗାରିଦମ ପାଇ ଁମਔ ସତ, ଏହା ମਔ ੡ମାଣତି an d 
େହାଇପାେର କାରଣ ଏହାକୁ େଦଖାଇବା ପାଇ ଁଆପଣ০ୁ େଦଖାଇବାକୁ ପଡବି େଯ ବାମ ପାଶ୍৐ ର ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ଡାହାଣ ପାଶ୍৐ ର ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ସହିତ exp exp 
ସମାନ 
େତଣ ୁେଗାଟିଏର ੡ମାଣ 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ସମାନ େହବା |  ଏବଂ ସହିତ ସମାନ, େତେବ କ ଣ ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ lnx b lny xx ’ e y b 
ଏବଂ ତା ପେର ଆମକୁ ଥର କ ଣ ଅଛି ତାହା େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ’ x ln ’
େତଣ ୁ ଗଣୁ ଥର କ ଣ?  ଏହା େହଉଛି ଶ৘ି ପାଇ ଁଏକ ସମୟର ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ଏବଂ ଆେମ େଦଖ ીଲୁ େଯ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ର ଗଣୁ ଅଛି ଯାହା ଏକ x yx y ’
ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ର ଏକ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଏକ ઇ ષସ ୍ ର ଏৠେପାઆନ઼ାଲ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ b b b 
େତଣ ୁ ର ଏକ ઇ ષସ ୍ େଲାଗାରିଦମ ସହିତ ସମାନ |  େଯକ ଣସି ପରିମାଣର ੡ାକୃତିକ େଲାଗାରିଦମ େହଉଛି ଏৠେପାઆନ઼୍ ଯାହା ଶ৘ିେର େର xy ln b any e 
ଘେଟ 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ସମାନ ଅେଟ େଯପରି େହଉଛି ସମାନ ଭାବେର ଅନા ଏକ ସਨਁି ੡ମାଣତି େହାଇପାେର ଯାହା ଗରୁୁତ୍ ପଣୂ৐ ଅେଟ େଯ lnxb lny is 
ଆପଣ০ର ଅନા କିଛି ଆଧାର ଅଛି 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁଲଗ ୍େଲେଖ | ର େବସ ୍କୁ ଏହି ੡ାକୃତିକ େଲାଗାରିଦମ ଅନୁଯାୟୀ ੡କାଶ କରିପାରିବ x i  
େତଣ ୁଏହାକୁ ଭାବେର ਐାରା ବିଭ৘ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଏବଂ ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏହା ପାଇ ଁସମାନ ନୁେହ ଁln x ln b 
େତଣ ୁ ଶନୂા େନାଟ ଅେଟ େଯ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ| ଏହା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁln b ln b 
େତଣ ୁେଯକ ଣସି ଆଧାରେର େଯକ ଣସି େଲାଗାରିଦମକୁ ੡ାକୃତିକ େଲାଗାରିଦମେର ପରିଣତ କରାଯାଇପାରିବ any any 
େତଣ ୁ੡ାକୃତିକ େଲାଗାରିଦମକୁ ଅਔୟନ କରିବା ଯେଥ਼ ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ େଲାଗାରିଦମ ସହିତ େଯକ ଣସି ଆଧାର କୁ ମକୁାବିଲା ’ base b 
କରିପାରିବା 
େତଣ ୁଏହା ପନୁବ৐ାର ੡ମାଣତି େହାଇପାେର େଯ େମାେତ େଲଖ ીବା ସହିତ ସମାନ | ର ମଳୂ କୁ ଲଗ ୍କରିବା ଏବଂ ଚାଲᄼ େଲଖ ીବା ସହିତ ସମାନ x b m ln x 
ଏବଂ ସହିତ ସମାନ େତେବ ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ, ମਔ ସହିତ ସମାନ n ln b x b xlnx m 
େତଣ ୁ ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ |  ଏବଂ ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଆମର ଅଛି ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ x e m b e x b 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର ସହିତ ଅଛି ଯାହା ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ କᄼି କିଛି ନୁେହ ଁକᄼି କୁ ପାୱାର୍ କୁ e m x x x b b e n 
ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌ାᄼ ଯାହା ପାୱାର୍ ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏହା ସଚୂିତ କେର ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ସହିତ ସମାନ େହବ କାରଣ ରୁ େହଉଛିraise e m na e x 
|  େଗାଟିଏ ରୁ େଗାଟିଏ ଫ০ସନ୍ 
େତଣ ୁ ନା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ଆମକୁ ଯାହା ੡ମାଣ କରିବାକୁ ପଡିବ ତାହା େହଉଛି େଯ ଏହି ପରିମାଣ ଲଗ ୍ ਐାରା ଲଗ ୍ ସହିତ ସମାନ m ’ x x 
ଅେଟ ଯାହାକି ਐାରା ଅେଟ n m 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ |  େହଉଛି ଲଗ ୍ କୁ େବସ ୍ ସହିତ ସହିତ ବିଭାଜିତ ସହିତ ସମାନ a by m n x b ln x ln x 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜିବାକୁ େଚ਼ା କରିବୁ ln x 
େତଣ ୁମେନରଖᄼ େଯ ଶ৩ୃଳା ନିୟମ ବાବହାର କରି ଆେମ େଯକ ଣସି କାଯ৐ાର ଓଲଟା େଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା କରିପାରିବା |  ଯଦି ମ ଁ ୁଫ০ସନ୍ ର any 

ଜାେଣ େତେବ ର କୁ ହିସାବ କରିବା ପାଇ ଁଆେମ ଏହାକୁ ବાବହାର କରିବୁ ପାୱାର୍ ଏବଂ କାରଣ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯderivative ln x derivative y 
ଆେମ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଫ০ସନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଜାଣ ୁ
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଏৠେ੡ସନ୍ କୁ ସହିତ ଭିਟ କରିପାରିବା x 
େତଣ ୁ ର ଦ୍  ◌ାରା ସହିତ ସହିତ କୁ ସମାନ ଏବଂ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ଏହା ସମାନ |  ବਁ৐ମାନ ଏଠାେର ଆେମ ଶ৩ୃଳା ନିୟମ ବાବହାର କରୁdx x d d d d 

େତଣ ୁଏହା ର ଦ୍  ◌ାରା େଚନ୍ ନିୟମ ଏବଂ ଦ୍  ◌ାରା ଅେଟ | ରୁ ର ସହିତ ସହିତ dy e y y y dydx e y derivative e y times dydx 
ସମାନ କᄼି କୁ କୁ ସହିତ ସମାନ e y x 
େତଣ ୁଏହାକୁ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଏବଂ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ରୁ ସହିତ ସମାନ x times dydx dydx 1 x 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା ପାଇଲୁ ତାହା େହଉଛି  ଫ০ସନ୍ ର ਐାରା ਐାରା ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍1 ରୁ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ େକବଳdx derivative d x x ln x 

ପଜିଟିଭ୍ ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ ଏହି ସੜୂଟି ସମੂ ପଜିଟିଭ୍ ରିଅଲ୍ ନਫର ପାଇ ଁଅେଟ ଯଦି ଆେମ କୁ ର ସଂପ৿ୂ৐ ରୂେପ ବଦଳାଇଥାଉ  ର ମଲୂા x x x x 
େତେବ େମାଡ୍ ର ଏହା 0 ବાତୀତ ସମੂ ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇଛି କାରଣ େମାଡ୍ ସବ৐ଦା ଏକ ନକାରାਈକ ନକରାਈକ ସଂଖાା ଅେଟ x ln x x 
େତଣ ୁଯଦି ଶନୂા ନୁେହ ଁେତେବ େମାଡ୍ ସବ৐ଦା ସକରାਈକ ଅେଟ x x 
େତଣ ୁେମାଡ୍ ର ଲଗ ୍ବાାଖાା କରାଯାଇପାରିବ ଆେମ ଗଣନା କରିପାରିବା |  େଡରିେଭଟିଭ୍ େମାଡ୍ ର ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ କ ଣ x x fx ’
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ େଦଖ ୁ େହଉଛି େମାଡ୍ ର ଲଗ ୍େତେବ ଏହାକୁ ଖৼ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇପାେର କାରଣ ଏହା ର ସହିତ ସମାନ ଯଦି fx x x ln x 0 
ରୁ ଅଧ ીକ ଏବଂ ଏହା ସହିତ ସମାନ | ମାଇନସ ୍ ଯଦି ରୁ କମ ୍କାରଣ ପାଇ ଁ0 େମାଡ ରୁ ଅଧ ીକ ପାଇ ଁ ଏବଂ ଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ |  0 ln x x 0 x x x x x 
େମାଡ୍ ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ x x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଫ০ସନ୍, ଆେମ ବਁ৐ମାନ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଜାଣ ୁln x 
େତଣ ୁ ପାଇ ଁ0 ଶନୂ ੡ାଇମ ପାଇ ଁଆେମ େଦଖ ીଥ ીବା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ପାଇ ଁଶନୂા ੡ାଇମ ଠାରୁ କମ ୍| ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍ ର x f x x x x f x d d x 

ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ପଣୁଥିେର ଆେମ ଶ৩ୃଳା ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବା ଏବଂ ଏହା ମାଇନସ ୍ ସହିତ ମାଇନସ ୍ ର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ସହିତ dx now x x ln 
ସମାନ, ଯାହା ସହିତ ମାଇନସ ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ਐାରା ମାଇନସ ୍ ଗଣୁ େହବ | ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍ ଯାହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଅେଟ xd x x dx min x 
େତଣ ୁଏହା ପନୁବ৐ାର ਐାରା ସମାନ ଅେଟ x 
େତଣ ୁ ਐାରା ର େମାଡ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ମਔ ਐାରା ସମାନ ଅେଟ ଏହା ଶନୂા ବાତୀତ ଅନા କ ଣସି ੡କୃତ ସଂଖાାର ପାଇ ଁସତા ଅେଟ |dx x x x real x 
େଯେତେବେଳ ଆପଣ ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ କਫିା ଅନ਍ି৑਼ ଇ৺ି੏ାଲ୍ ବିଷୟେର ଜାଣେିବ େସେତେବେଳ ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ସੜୂେର ଆ৺ି-େଡରିେଭଟିଭ୍ ର 
ଇ৺ିେ੏ଲ୍ େମାଡ୍ ର ଲଗ ୍ଭାବେର େଲଖା େହାଇଛି ଏବଂ େକବଳ ର ଲଗ ୍ନୁେହ ଁx x 
େତଣ ୁଆସᄼ େଦଖ ીବା |  କିଛି ଉଦାହରଣ 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ ଲଗ ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ମਔ ଜାଣ ୁx 
େତଣ ୁଆେମ ଲଗ ୍ସହିତ ଜଡିତ କିଛି ଉଦାହରଣକୁ େଦଖ ીପାରିବା | ଧରାଯାଉ ର ସାଇନ ସହିତ ସମାନ, େତେବ କ ଣ େଡରିେଭଟିଭ୍ fx lnx f dash x ’
ଆେମ େଚନ୍ ନିୟମ ବાବହାର କରୁ 
େତଣ ୁସାଇ੠ େଡରିେଭଟିଭ୍ େମାେତ େକାସାଇନ୍ େକାସାଇନ୍ ଲଗ ୍ େଦଇଥାଏ ଏବଂ ତା ପେର ସହିତ ଲଗ ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େମାେତ ଦ୍  ◌ାରା x ’ x x x one
େଦଇଥାଏ 
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େତଣ ୁଏହା ସତ ଅେଟ | ଏବଂ ଅବଶા ଏହା ੡େତાକ ପଜିଟିଭ୍ ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇଛି େକବଳ େଗାଟିଏ ର କୁ େଦଖ ીବା ଲଗ ୍ ઇ ષସ ୍ଇ ର େକାସାଇନ୍ x g x x 
ସହିତ ସମାନ ପନୁବ৐ାର ଏହି ଫ০ସନ୍ ଶନୂાରୁ ଅଧ ીକ ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇଛି ତାପେର ੡ାଇମ ପଣୁ ିଆେମ ଶ৩ୃଳା ନିୟମ ବાବହାର କରୁ | x x g x 
େକାସାଇନ୍ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େମାେତ ଲଗ ୍ ઇ ષସ ୍ଇ ର ନକାରାਈକ ସେ০ତ େଦବ , ଭିତରର ଫ০ସନ୍ ର ਐାରା େଡରିେଭଟିଭ୍ େହଉଛି କୁ x dx d x x 
େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏବଂ ତା ପେର ଏହା ମାଇନସ ୍ସାଇନ ଲଗ ୍ ઇ ષସ ୍ସହିତ ସହିତ ସମାନ | ର େହଉଛି ର ରାଶିd ’ x x sum derivative derivative 

କୁ କୁ େଯଉଠଁାେର ଏକ ପଜିଟିଭ୍ ରିଅଲ୍ ନਫର ଅଛି, |   a x 
େତଣ ୁ କୁ େଦଖ ીବା ଯାହା ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହା େହଉଛି କୁ ଏৠେପାେઆନ઼ାଲ୍ ଇ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇଛି ର ଶ৘ି ପାଇ ଁ ଦ୍ x i |  s x ln d d a 
◌ାରା ରୁ କୁ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଶ৩ୃଳା ନିୟମ ବાବହାର କରୁ ଏହାର ଉਆਁି ସହିତ ସମାନ େହବ | କୁ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଦ୍x x dx e x ln d 

 ◌ାରା ର ବਁ৐ମାନ ଏଠାେର ଏକ ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ଏକ ੄ିର ଅେଟ x x ln 
େତଣ ୁ ਐାରା ଥର େକବଳ ସହିତ ସମାନ dx x ln a ln 
େତଣ ୁଏହା ସହିତ ସମାନ | ସମୟ ର ଏବଂ କୁ ସହିତ ସହିତ ସମାନ, x ln a ln a e x ln a x 
େତଣ ୁ ରୁ ର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଦ୍  ◌ାରା ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ, ଆପଣ େଦଖ ીପାରିେବ େଯ ବିେଶଷ ଭାବେର ଯଦି ସହିତ ଏକd a x dx a x i e 
ସମାନ ରଖ, େତେବ ର ସହିତ ସମାନ, ଏହା େମାେତ ସାଧାରଣ ସੜୂ ਐାରା ରୁ କୁ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ , ଏହା କରିବାର ଅନા ଏକ ln e 1 d dx e x x 
ଉପାୟ ଅଛି 
େତଣ ୁତୁେମ ଯାହା କରୁଛ ତାହା ତୁେମ େଲଖ ସହିତ ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଉଭୟ ପାਸ৐କୁ ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ନିଅᄼ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର y x x ln y 
ଏହାର ଗଣୁ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ କାରଣ ରୁ କୁ ଆେମ ଜାଣ ୁ ଗଣୁ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଏହାକୁ ଭିਟ କର |  x ln a x x ln a x 
େତଣ ୁ ର ସହିତ ସହିତ ସମାନ, କାରଣ େହଉଛି ର ଏକ ଫ০ସନ୍ େଚନ୍ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବ ଏହା ସଚୂିତ କେର ଏହାd by dx lny dx x y xi 

ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ସଚୂାଏ େଯ େହଉଛି ଯାହାକି ଅେଟ dydx lna dydx y times ln a x ln a 
େତଣ ୁଏହା ସମାନ ଉਁର େଦଇଥାଏ କᄼି ଏହି ଫମ৐େର େଲଖ ીବା ଆପଣ০ ପାଇ ଁସାମାନા ସହଜ େହାଇପାେର 
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ ସମୟେର ଆେମ େଦଖ ીବା େଯ ଏହା କରିବାର ਐିତୀୟ ଉପାୟ ସାଧାରଣତ କରାଯାଇପାରିବ ଏବଂ ଆେମ କରିବୁ |  ଯାହାକୁ େଲାଗାରିଥମିକ୍ done 
ଭିਟତା କୁହାଯାଏ ଆେଲାଚନା କରᄼ 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଆମର ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି ଯାହାକି ର କିଛି ଫ০ସନ୍ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଯାହାକି ର ପାୱାର୍ କୁ ବ  ◌଼x x x v raised
◌ାଯାଇଥାଏ 
େତଣ ୁଏହା ପବୂ৐ରୁ ଏହା ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଥ ીଲା ଏଠାେର ର ଠିକ୍ ଅେଟ |  ର ੄ିର ଏବଂ େହଉଛି ଫ০ସନ୍ କିᄼ ବਁ৐ମାନ ଆେମ x x x u x a v x 
ଉଭୟକୁ ର ଏକ ଫ০ସନ୍ େହବାକୁ ଅନୁମତି େଦଉଛୁ ଏବଂ ଆେମ ੡ାଇମ େଖାଜିବାକୁ ଚାହ ଁୁଛୁ ଯାହାକୁ ଆେମ େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ାଇମ େଖାଜିବାକୁ x f x f x 
ଚାହ ଁୁଛୁ ତା େହେଲ ଆେମ ସମାନ କାଯ৐ા କରିବା | ପବୂ৐ ଉଦାହରଣ ପାଇ ଁ’
େତଣ ୁଆେମ ଉଭୟ ପାਸ৐କୁ ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍େନଇଥାଉ 
େତଣ ୁଆମର ଅଛି | ର ପାୱାର୍ ସହିତ ର ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ େଲାଗାରିଦମର ੡ପଟ৑ ਐାରା ଜାଣ ୁଏହା ର ସହିତ ln fx vx ux ln ux vx ln 
ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ସହିତ ଉଭୟ ପାਸ৐କୁ ଭିਟ କରୁ x 
େତଣ ୁ ସହିତ ଭିਟତା ପାଇଥାଉ | ର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍େମାେତ 1 ਐାରା ଥର ੡ାଇମ ୍ େଦବ, ଏହା ପଣୁ ିଶ৩ୃଳା ନିୟମ ਐାରା ଏବଂ ତା ପେର x fx fx f x ’ vx 

ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ମ ଁ ୁଏଠାେର ଉਆାଦ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବି ଏହା ସହିତ ସହିତ ସମାନ |  ର ੡ାଇମ times ln ux dx vx ln ux ux v x 
ଗଣୁର ੡ାକୃତିକ ଲଗ ୍ସହିତ ସମାନ, ଗଣୁର ਐାରା ର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଏହା ଉਆାଦ ନିୟମ ଦ୍  ◌ାରା ଏବଂ ତା ପେର ପଣୁଥିେର vx dx lx lx d and ’

ର େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜିବା ପାଇ ଁଶ৩ୃଳା ନିୟମ ବાବହାର କରି ଥର ੡ାଇମ lnux ux u x  
େତଣ ୁଏହା ઇ ષସ ୍ ର ੡ାଇମ ସହିତ ੡ାଇମ ସହିତ ସମାନ ux vx v x ln ux times u x 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ଏହି ପରିମାଣର ଗଣୁ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକି f prime x fx v prime xlnux plus vx ux times u 

ଏବଂ କୁ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁprime x fx  vx ux 
େତଣ ୁଆେମ ର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ପାଇଥାଉ |  ର ସਁ৐ାବଳୀ xi f n 
େତଣ ୁଆସᄼ କିଛି ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା 
େତଣ ୁ੡ଥେମ ଆେମ କୁ େଦଖ ીବା ସାଇନ ର ଶ৘ି ସହିତ ସହିତ ସମାନ, ତା ପେର ଆେମ ଲଗ କୁ ର ସହିତ ପାପ ସହିତ ସମାନ fx x x ’ ln fx ln x x 
ଯାହା ସାଇନ ସହିତ ସମାନ |  ଏବଂ ତାପେର ଆେମ ଏହାକୁ ଭିਟ କରିଥାଉ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ଥର ੡ାଇମ ଏହାର େଡରିେଭଟିଭ୍ ସହିତ x ln x fx f x 
ସମାନ, ଏହା େମାେତ େଦବ ଏବଂ ତା ପେର ઇષସ ୍ସାଇନ ଥର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଲଗ ୍ ਐାରା ଏହା ੡ାଇମ କୁ ସଚୂିତ କେର |  cos x log x ’ x x x x fx 
ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ସହିତ ସାଇନ x x times cos x log x plus sine x by x 
େତଣ ୁਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ର ପାଇ ଁଆପଣ ପବୂ৐ ଫମ৐ଲୁାକୁ ମେନରଖ ીବା ଆବଶાକ କରਕି ନାହି ଁ|  ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ େଦଖᄼ fx derivative 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆମର ଯାହା ଅଛି ତାହା ବਁ৐ମାନ ଆମର ଏକ ଅਕନ৑ହିତ ସମୀକରଣେର ଅଛି 
େତଣ ୁ େଖାଜ ଯଦି ରୁ ઇ ષସ ୍ କୁ ସହିତ ସମାନ େତେବ ବਁ৐ମାନ ଏଠାେର ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଆେମ ଏହାର ସିଧାସଳଖ ଲଗ ୍େନଇ ପାରିବୁ ନାହି ଁdydx y x x y 
କିᄼ ଯଦି ଆପଣ େଦଖਕି େତେବ ପଥୃକ ଭାବେର |  ଏଗଡ଼ୁିକ େହଉଛି ଏৠେପାଜସ৐ 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରିପାରିବା ତାହା େହଉଛି ତୁେମ ତୁମକୁ ଫ০ସନ୍ େହବାକୁ ଦିଅ |  ଆୟନ କୁ ଏବଂ କୁ ସହିତ ସହିତ ସମାନ, େତେବ ଆେମ y x v x y dx
ଦ୍  ◌ାରା କଣ ଗଣନା କରିପାରିବା ତା େହେଲ ଯାହା ଦିଆଯାଏ ତାହା େହଉଛି େଯ ଦିଆଯାଇଥ ીବା ସମୀକରଣ ઇષସ ୍ େହାଇଯାଏ 1 what ’ u v 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁଏହି ଡୁଡৠ ઇ ષସ ୍ କୁ ଭିਟ କେର  ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, େମାେତ ଏହି ସମୀକରଣକୁ କହିବାକୁ ଦିଅ, େଗାଟିଏ କୁ ସହିତ ସମାନ, ଏହା ସଚୂିତ dvdx x x 
କେର େଯ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ସଚୂିତ କେର ଯଦି ମ ଁ ୁ ସହିତ ଭିਟ କେର େତେବ ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଏହାର େଡରିେଭଟିଭ୍ lnu xlny xi dx d dx by
ସହିତ ସମାନ | ସହିତ ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ସਮାନ, େମାେତ କୁ ઇ ષସ ୍ ଗଣୁର ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ੡ଦାନ କେର ଯାହା ଦ୍ 1 ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା x x x lny x lny x d

ଥାଏ ଏବଂ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହାକୁ ମ ଁ ୁପନୁବ৐ାର ଭାବେର େଲଖ ીପାେର | ଦ୍  ◌ାରା dydx dudx u y ydydx x x times 
ଆସᄼ ଏହି ସମୀକରଣକୁ ଦୁଇଟି କହିବା lny plus x 

େତଣ ୁ ର ସହିତ ର ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏହାକୁ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 କୁ ପାଇବା ପାଇ ଁଭିਟ କରୁ | ଶਥ v v y l l v y ln x dv dx 
ଏଠାେର y 
େତଣ ୁ ੡ଥମ ଶਥ ଦ୍  ◌ତିୀୟ ଶਥର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 େଦଇଥାଏ dydx times ln x plus ti |  term ln x 
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ େହଉଛି ଯାହାକି ରୁ ଥର ଏହା ઇ ષସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା େହଉଛି ସମୀକରଣ ତିନି, ବਁ৐ମାନ ଦୁଇ dv dx v x y ln xdydx y x
ଏବଂ ତିେନାଟି ବાବହାର କରି ଆେମ ଏହାର ମଲୂા ପାଇଥାଉ |  ଏବଂ ଆେମ କୁ ઇ ષସ ୍ କୁ ଦ୍  ◌ାରା ଥର କୁ dudx dvdx y x ln y y ydydx x x x 
ପାଇଥାଉ ଏହା େହଉଛି ઇ ષସ ୍ େମାେତ ઇ ષସ ୍ କୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ବਁ৐ମାନ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | dudx dvdx x l y xdydx x y y y x x 

କ ଣ ଗଣନା କରିବାକୁ dydx ’
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟି ଶਥ ଆେମ ଏହାକୁ ଏକੜ କରିପାରିବା ଏବଂ ତାପେର ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ଆମ ପାଖେର କୁ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରାଯାଇଛି y x divided
ଯାହାକି ମାଇନସ ୍କୁ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ x y 

Pru
tor
@
IIT
K



େତଣ ୁଏହା ପାୱାର୍ ମାଇନସ ୍1 ଅେଟ | ଏଥ ીସହ ଅନા ଶਥଟି େହଉଛି ରୁ କୁ ଥର ଏହା ର ନକାରାਈକ ସହିତ x x x x y ln xx y ln x dydx y x
ସହିତ ଅନા ଶਥଟି ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜିତ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ln y x y yy 

େତଣ ୁଏହା କୁ କୁ ଅେଟ |  ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଥର x y y y 
େତଣ ୁଏହା କୁ ର ନକାରାਈକ ସହିତ ઇ ષସ ୍ କୁ ମାଇନସ ୍କୁ ଥର ସହିତ ସମାନ କେର |  ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍1 dydx y xlny x y y y divi x y y y
ରୁ ମାଇନସ ୍1 ઇ ષସ ୍ କୁ ଡାହାଣକୁ x x y ln x ded 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ଏକ ବાାୟାମ ଭାବେର ଗଣନା କରିଛୁ ଯାହାକୁ ଆପଣ େଚ਼ା କରିପାରିେବ େଗାଟିଏ େହଉଛି କୁ ପାୱାର କୁ ପାୱାର ସହିତ cos x x x 
ସମାନ | ସਜାନ କରᄼ ଅନાଟି େହଉଛି କୁ ઇ ષସ ୍ ରୁ ઇ ષସ ୍ କୁ ସହିତ କୁ ସହିତ ସହିତ ସମାନ େଯଉଠଁାେର ଏବଂ dydx dydxfy x x y x x x x b a b
੄ିର ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହି ଦୁଇଟିକୁ ଆପଣ ସିେ੥ କରିପାରିେବ ଯାହାକୁ ଆପଣ ଏହାକୁ ଅନୁମତି େଦଇଛਕି |  ଏହା ସହିତ ସମାନ ତାପେର ତୁେମ ଏଠାେର ଗଣନା କର be u v 
ତୁେମ ସିଧାସଳଖ ଉଭୟ ପାਸ৐କୁ ଲଗାରିଥମ ୍େନଇ ପାରିବ ଏବଂ ତାପେର ତୁେମ ଏହାକୁ ଭିਟ କରିପାରିବ କᄼି ਐିତୀୟ ଉଦାହରଣେର ତୁେମ ଏହି ତିେନାଟି ଶਥକୁ uv 
ଏବଂ ଭାବେର େନଇପାରିବ ଏବଂ ତା ପେର ଏବଂ ଏବଂ  ତାପେର ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ରାଶ ିଏକ ੄ିର ଅେଟ w ’ dudxdvdx dwdx 
େତଣ ୁେଡରିେଭଟିଭ୍ ର ସମ਼ି ଶନୂા େହବ ଏବଂ ଏଥ ીରୁ ଆପଣ କ ଣ ହିସାବ କରିପାରିେବ dydx ’
େତଣ ୁଏହି େଲାଗାରିଥମିକ୍ ଭିਟତା କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର େଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଉପକରଣ େଯେତେବେଳ ଆେମ ଅନા ଏକ ଜିନିଷ ଗଣନା 
କରିବା ଜଟିଳ େଦଖାଯାଏ |  ବିଷୟେର ଶଖି ીେବ |  ଯାହାକୁ ଫ০ସઆର઼ େଡରିେଭଟିଭ୍ କୁହାଯାଏ େଯେତେବେଳ ଏବଂ କୁ କିଛି ପାରାେମ੗ିକ୍ ଫମ৐େର ଦିଆଯାଏ x y 
େତଣ ୁଆେମ ପାରାେମ੗ିକ୍ ଫମ৐େର ଫ০ସઆର઼ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା କରିବାକୁ ଚାହ ଁୁ , 
େତଣ ୁଆସᄼ ଧରିବା େଯ କିଛି ପାରାମିଟର କଲ୍ ଅନୁଯାୟୀ ଏବଂ େଲଖାଯାଇପାରିବ |  ଯାହା େହଉଛି ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ମਔ ର ଏକ x y t x t y t 
ଫ০ସନ୍ େତେବ ଆେମ େଖାଜିବାକୁ ଚାହ ଁୁଛୁ dydx 
େତଣ ୁ େଖାଜିବା ପାଇ ଁଯଦି ତୁେମ େଦଖଛୁ େଯେହତୁ େହଉଛି ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଯଦି ମ ଁ ୁ େଲେଖ େତେବ ଏହାକୁ dydx y t dydt dydx times dxdt 
ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ | ଏହା ଶ৩ୃଳା ନିୟମ ଦ୍  ◌ାରା ଅେଟ ଏବଂ is
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଡିଡৠକୁ ସହିତ େଡରିେଭଟିଭ୍ ଅନୁଯାୟୀ ଗଣନା କରାଯାଇପାରିବ t 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ର େଡରିେଭଟିଭ୍ ପାଇ ଁସੜୂ ଯାହାକି ସହିତ େଡରିେଭଟିৠ ଉପେର | ଦ୍  ◌ାରା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ କਫିା ଏହା ମਔ y x dxdt dy dydt 
ମ ଁ ୁ ଭାବେର େର େଲଖ ીପାେର y prime t x prime t 
େତଣ ୁତୁେମ  ପାଇ ଁଏକ ଫ০ସନ୍ ଭାବେର ସମାଧାନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ପରିବେਁ৐ ସହିତ େଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜି େଡରିେଭଟିଭ୍ ଗଣନା କରିପାରିବ |  y t fx

େତଣ ୁଏକ ଉଦାହରଣ ଭାବେର ଯଦି ମ ଁ ୁସମୀକରଣକୁ ସକ৐ଲ୍ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ସମୀକରଣକୁ ଏକ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ କେର ପାରାମିଟର େହାଇପାେର କାରଣ x y x
ଏକ ଥର େକାସାଇନ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏକ ସାଇନ ସହିତ ସମାନ କାରଣ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େକାସାଇନ୍ ବଗ৐ |  t y t t plus sin square t 
େହଉଛି େଗାଟିଏ 
େତଣ ୁ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ବਁ৐ମାନ ଏକ ବଗ৐ ଅେଟ ଯଦି ମ ଁ ୁେଡରିେଭଟିଭ୍ କ ଣ େଖାଜିବାକୁ ଚାେହ ଁx y dydx ’
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ମାଇନସ ୍ଏକ ପାପ ଏବଂ ଏକ ସମୟ େକାସାଇନ୍ ସହିତ ସମାନ dxdt t dydt t 
େତଣ ୁେଡରିେଭଟିଭ୍ େଖାଜିବା |  ଏହା ବાତୀତ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁଯାହା ନକରାਈକ ପାପ ਐାରା ଏକ େକାସାଇନ୍ ଟି ସହିତ ସମାନ dydx dxdt dydt 
ଅେଟ 
େତଣ ୁଏକ ବାତିଲ୍ ହୁଏ ଏବଂ ମ ଁ ୁ ର େକାଟାେ৪ᄶ େନେଗଟିଭ୍ ପାଇଥାଏ t 
େତଣ ୁପାରାମିଟର ଅନୁଯାୟୀ ଆେମ ଏଠାେର େଡରିେଭଟିଭ୍ ପାଇଥାଉ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆଜିର ବକ୍ତୃତା ସମାਠ ହୁଏ |  ପରବਁ৐ୀ ବକ୍ତୃତା ଆେମ t today's
ପାରାମିଟର ଦୃ਼ିରୁ େଡରିେଭଟିଭ୍ ର ଆଉ କିଛି ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ େଡରିେଭଟିଭ୍ ର କିଛି ੡େୟାଗ େଦଖ ીବା ଧନાବାଦ | ’
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