
 െഡറിേവئീവുകെളുׯറിتു׺ അടു؋ ْപഭാഷണ؋ിേല്ׯ സٔാഗതം, അതിനാൽ അവസാനെ؋ 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷെനുׯറി്׺ പഠിു׺, തുടർ്ؗ 
എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷന്െറ െഡറിേവئീവ് കണׯാׯി ഇ്ؗ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷന്െറ 
വിപരീതമായ േലാഗരിഥമിക് ഫംഗ്ഷനുകെളുׯറിു׺ം പിؗീട് ചിലതിെനുׯറിു׺ം പഠിׯാം.  മ്ئ 
കാരّ׹ൾ നമു്ׯ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷൻ തിരിു׺വിളിു׺െകാ؇് ആരംഭിׯാം, അതിനാൽ 
ഇത് അെ׸بിൽ യുെട എക് സ് േപാണൻഷّൽ ആയി എഴുതിയിരിുؗുׯ, ഇത് ആരുെട x e 
െഡാെമയ് നാണ്, അതിനാൽ ഇത് മുതൽ വെര ؛സ് ആണ്, ഇത് േപാസിئീവ് യഥാർ، േരഖയ്്ׯ r r 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ െഡാെമയ് ൻ െസ്ئ ആണ്  യഥാർ، സംഖّകൾ എبാ േപാസിئീവ് റിയൽ 
സംഖّകളുേടയും േْശണികൾ ഉൾെׯാുؗുت , കൂടാെത എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷൻ ഇത് 
കർശനമായി വർؑിؚിؗുׯ ഫംഗ് ഷനാണ് , അതായത് ഒ്ؗ ര؇ിൽ കുറവാെണ׸ിൽ മുതൽ x x e x 
ഒ്ؗ വെര മുതൽ വെര കുറവാണ്, അതിനാൽ ഇത് പിؓുടരുؗു  അതിനാൽ ഈ ഫംഗ് ഷൻ e x two x 

േല്ׯ േല്ׯ േപാകുؗത് ഒരു ഇൻജക് ئാണ് , ഇതിെന യഥാർ، സംഖّകളുെട ഗണ؋ിൽ നി്ؗ e- x-
േപാസിئിന്െറ ഗണ؋ിേല്ׯ വൺ ടു വൺ ഫംഗ് ഷൻ ഇ؀ക് ئീവ് ഫംഗ് ഷൻ എؗും വിളിുؗുׯ.  ive 
റിയൽ നآറുകൾ ؛സ് ഇേؚാൾ എؗത് മുതൽ വെരയുت ഏെത׸ിലും ഫംഗ് ഷനാെണؗും r f x y 
ഒ്ؗ മുതൽ ഒ്ؗ മുതൽ ഫംഗ് ഷൻ വെരയുت ഫംഗ് ഷൻ ആെണؗും സ׸ൽؚിുׯക, തുടർ്ؗ f 
വിപരീതമായി സൂചിؚിؗുׯ വിപരീത ഫംഗ് ഷൻ നമു്ׯ നിർവചിׯാം, ഇത് ഒരു െഡാെമയ് നും co 
െഡാെമയ് നും ആണ്. ആണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ യിൽ നി്ؗ േല്ׯ വിപരീത ഫംഗ് ഷൻ ഉ؇്, ഇത് x y x 
ലളിതമായി എടു؋താണ് , അതിനാൽ നമു്ׯ ഉتത് യുെട വിപരീതം ന് തുലّമാണ്, ന്െറ f y x x f y 
ആെണ׸ിൽ മാْതം, യുെട വിപരീതം അറിയാൻ നأൾ േനാേׯ؇തു؇്  ന്െറ മൂലّം ഏത് ന്െറ y x x f
ആണ് ശരിയാണ്, ഇത് വൺ ടു വൺ ആന്റ ്ഓൺ ഫംഗ് ഷൻ ആയതിനാൽ ഇവിെട ഓേരാ നും ഒരു y x 
തനത് ഉെ؇്ؗ നമുׯറിയാം യിൽ ഉെ؇്ؗ നമുׯറിയാം , കാരണം ഇത് ഒؗിൽ നി്ؗ x y ay 
ഒؗിനാണ് ഫംഗ് ഷൻ ര؇് വّതُّ ٝ ന്െറ ചിْതം ഒേര ആകാൻ കഴിയിب, അതിനാൽ ഇവിെട ഓേരാ x y y
യ് ുׯം നأൾ േനാുؗുׯ, ന്െറ ന് തുലّമാെണؗും തുടർ്ؗ വിപരീതം മുതൽ x x f y f y x 
വെരയുت ഭൂപടമാെണؗും അതിനാൽ ഇതാണ് െപാതുവായ കാരّം ഒരു ഫംഗ് ഷന്െറ വിപരീതം 
നിർവചിׯാനാകും എ്ؗ നി׹ൾ ഫംഗ് ഷനിൽ പഠി׺ിരിׯണം. ഫംഗ് ഷൻ, ഇേؚാൾ ന് യ് ്ׯ o fx- e-
തുലّമാണ്, ഇത് ൽ  നിؗുت ഒരു ഫംഗ് ഷനാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, ഇത് േപാസിئീവ് റിയൽ x-
സംഖّകളുെട ഗണ؋ിേലتുׯ യഥാർ، സംഖّകളുെട കൂ؂മാണ്, അതിെന നമു്ׯ 
എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷന്െറ വിപരീതം നിർവചിׯാം. േലാഗരിഥമിക് ഫംഗ് ഷൻ , ന്െറ x ln 
െകാ؇് സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇതിെന ന്െറ സٔാഭാവിക േലാഗരിതം എؗും വിളിുؗുׯ, x 
അതിനാൽ ന്െറ േലാഗ് എക് സ് േപാണൻഷّൽ ന്െറ വിപരീതമبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ ഞാൻ x x 

എؗത് ന് തുലّമാണ്, ഇത് ന് തുലّമാണ് യുെട എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഇേؚാൾ ന്െറ y ln x x y x 
േലാഗരിതം ഗുണ׹ൾ എെؓാെׯയാണ്, അതിനാൽ ആദّം എؓാണ് െഡാെമയ് ൻ െഡാെമയ് ൻ എؗത് r
 ിന് ln x, x؋അതിനാൽ പൂജّ ,بി؂ി׺ിേനാ നിർവചി؋ീവിേനാ പൂജّئസ് ആണ്, അതാണ് ഇത് െനഗ؛
തുലّമായ ന് ഇത് നിർവചി׺ി؂ിب എبാ േപാസിئീവ് റിയൽ നآറുകൾുׯം മാْതം x lnx 
നിർവചി׺ിരിؗുׯത് ന്െറ എبാ യഥാർ، സംഖّകളുെടയും ഗണമാണ്, കാരണം lnx 
എക് സ് േപാണൻഷّൽ മുതൽ ؛സ് വെര നിർവചി׺ിരിുؗുׯ , മെئാരു േْപാؚർ؂ി ന്െറ ഈ r r x ln x 
ന്െറ വർؑിു׺വരുؗ ْപവർ؋നമാണ് , അതിനാൽ ഒؗാെണ׸ിൽ  കുറവ് ടി ആണ്  ഹാൻ ര؇്, x x 
പിെؗ ഒ്ؗ ര؇ിേനׯാൾ കുറവാണ് , നമു്ׯ പരിധി ഉ؇ായിരുؗതുേപാെല , ന്െറ lnx lnx x lnx-
േപാസിئീവ് അനؓതെയ സമീപിുׯേآാൾ എؓാണ് പരിധി, ഇത് േപാസിئീവ് അനؓതയ്്ׯ 
തുലّമാണ്, ന്െറ വലതുവശ്؋ നി്ؗ 0-െന സമീപിുׯേآാൾ പരിധി ഇത് െനഗئീവ് ln x- x 
ഇൻഫിനിئി്ׯ തുലّമാണ്, കാരണം േപാസിئീവ് ഇൻഫിനിئിെയ സമീപിുׯേآാൾ യുെട ന്െറ x e x 
പരിധി േപാസിئീവ് ഇൻഫിനിئിയും ന്െറ പരിധി യുെട െനഗئീവ് അനؓതെയ സമീപിؗുׯത് x e 
പൂജّ؋ിന് തുലّവുമാണ്, അതിനാൽ േപാസിئീവ് വശ്؋ നി്ؗ പൂജّ؋ിേല്ׯ അടുുׯേآാൾ x 
പരിധി പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്  എؗത് െനഗئീവ് ഇൻഫിനിئിയാണ് , നമു്ׯ ന്െറ ْഗാഫ് lnx lnx-
വരയ്ׯാൻ ْശമിׯാം, ന്െറ ْഗാഫ് േല്ׯ വരയ്ׯാം, അേؚാൾ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷൻ e- x-
പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ൽ ْഗാഫ് ഇതുേപാെല കാണെؚടുؗു, ഇത് 1 ആണ് , ആയി േല്ׯ x- x e x 
വർؑിؗുׯത് വർؑിു׺െകാ؇ിരിുؗുׯ , അനؓതയിേല്ׯ േപാകുേآാൾ അത് അനؓതയിേല്ׯ x 
േപാകുؗു, െനഗئീവ് അനؓതയിേല്ׯ േപാകുേآാൾ അത് പൂജّ؋ിേല്ׯ േപാകുؗു , ഇേؚാൾ x x 
ന്െറ േലാഗ് സംബؖി്׺ ഇത് എക്സ്േപാണൻഷّൽ ന്െറ വിപരീതമാണ് അതിനാൽ ഒരു ഫംഗ്ഷന്െറ x 
വിപരീതം ഒരു ഫംഗ് ഷന്െറ വിപരീത؋ിന്െറ ْഗാഫ് മിറർ ഇേമജ് എടു്؋ േ؛ാ؂് െചإാം, ഇതിന്െറ േരഖ 

ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ ْഗാഫ് നൽകുؗ ന് തുലّമായ വരിയിെല ന്െറ ْഗാഫിന്െറ y x x x 
മിറർ ഇേമജ് േനാുׯക  ന്െറ വിപരീതം അേؚാൾ എؓാണ് സംഭവിؗുׯത് ന്െറ േരഖയുെട ْഗാഫ്f x x 
ഇതുേപാെല കാണെؚടുؗു , ഇവിെട മൂലّം ഒؗാണ് , ഒؗിന്െറ പൂജّ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് ln 
പൂജّ؋ിന്െറ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഒؗാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, അതിനാൽ ഇത് േപായിന്റിലൂെട 
കടؗുേപാകുؗു  ഒരു േകാമ പൂജّം , കൂടുേؓാറും ന്െറ 1-േനׯാൾ വലുതാെണ׸ിൽ ഇത് x x ln 
േപാസിئീവ് ആെണؗും 1-ൽ കുറവാെണ׸ിൽ ന്െറ െനഗئീവാെണؗും തീർ׺യായും x x ln ln x 
എؗത് േപാസിئീവ് ന് മാْതേമ നിർവചിׯെؚടുؗുൂت എؗതും ْശؑിുׯക. ന് 0-േനׯാൾ x x 
കുറേവാ തുലّേമാ നിർവചി׺ി؂ിب, കൂടാെത ഇത് െനഗئീവ് അനؓതയിേല്ׯ േപാകുؗു , എؗത് x 
വലതുവശ്؋ നി്ؗ 0-േല്ׯ േപാകുؗു, നി׹ൾ മു്آ ُٕൂ ളിൽ േലാഗരിഥമിക് ഫംഗ്ഷനുകൾ 
പഠി׺ി؂ു؇ാകാം, അതിനാൽ ഈ െന നി׹ൾ മു്آ പഠി׺ി؂ു؇ാകാം. അേؚാൾ ന്െറ േലാഗ് ln x- x 
എ׹െന നിർവചിׯെؚടുؗു, അതിനാൽ താ؋ ഓർുׯക  ഞാൻ എؗത് ന്െറ േരഖയ്്ׯ t y x 
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തുലّമാണ് എ്ؗ എഴുതുകയാെണ׸ിൽ, ഇത് എؗത് 10 പവർ ആയി ഉയർ؋ിയതിന് തുലّമാണ് x y 
എ്ؗ പറയുؗതിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؓിന്െറെയ׸ിലും േലാഗ് കെ؇ؗു؋തിന് നി׹ൾ 
പ؋ിന്െറ എക് സ് േപാണന്റ ്ആയി സംഖّ എഴുതുക, ഉദാഹരണ؋ിന് ഞാൻ എؓാണ് നി׹േളാട് 
േചാദി׺ാൽ  100 ന്െറ േലാഗ് ആണ് അതിനാൽ ഇത് 2 ന് തുലّമാണ്, കാരണം 10 മുതൽ ശװി 2 ന് 
തുലّമാണ് 100 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് നأൾ ഇവിെടയും ന് തുലّമാണ് എ്ؗ ഞ׹ൾ y ln x 
ഇവിെട ക؇ു, ഇത് പവർ ന് തുലّമാണ്. 10 എؗതിനുപകരം നأൾ ഇവിെട െപാതുെവ എؗത് y y e 
േബസ് ആയി നിർവചിׯാം  .  നأൾ ഇത് എؗത് ഏെത׸ിലും േപാസിئീവ് റിയൽ സംഖّയായി b b 
എടുുؗുׯ , എؗത് ഒؗിന് തുലّമب, കാരണം ഞാൻ ഒؗിന് തുലّമാണ് എടുുׯകയാെണ׸ിൽ , b b y 
എؗ പവർ എؗത് എبായ്േؚാഴും ഒؗിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ 1 എؗ ഫംഗ്ഷൻ േല്ׯ y x- 
എടുുׯകയാെണ׸ിൽ  رിരമായ ْപവർ؋നമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ അതിന്െറ വിപരീതം 
നിർവചിׯാൻ കഴിയിب, എؗാൽ ആെണ׸ിൽ 1 അبാെത മേئെത׸ിലും േപാസിئീവ് യഥാർ، b 
സംഖّയാെണ׸ിൽ എؗത്  മുതൽ  വെരയുت ഫംഗ് ഷൻ ആയി കാണിׯാം, തുടർ്ؗ വിപരീതംb  y 1 1
എؗത് ഫംഗ് ഷന്െറ േബസ് ബിയിേലتുׯ േലാഗരിതം ആണ്, അതിനാൽ ഔപചാരികമായി a to 

-േനׯാൾ വലുത് എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷൻ ഉപേയാഗി്׺ ഇനിؚറയുؗ power x 0 e to the x 
രീതിയിൽ നിർവചിׯാം. അതിനാൽ എؗത് എؗതിന്െറ a to the x x ln a ok 
എക് സ് േപാണൻഷّൽ അبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷൻ മുതൽ e x 
വെരയുت എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷൻ എؓാെണ്ؗ ഞ׹ൾ ക؇ു, മേئെതാരു 
എക് സ് േപാണന്റിനും നമു്ׯ എ്ؗ നിർവചിׯാം ന്െറ ന് തുലّമാണ് എؗത്a to the x x ln e ln  a 
ഒരു േപാസിئീവ് റിയൽ സംഖّയാണ് എؗ ഒരു കുറി്ؚ ശരി, ഇേؚാൾ േലാഗിന്െറ മ്ئ ചില ഗുണ׹ൾ 
േനാׯാം, അതിനാൽ ഒ്ؗ , ഉൽؚؗ؋ിന്െറ മട്׹ യുെട േലാഗരിതം, ന്െറ ന്െറ േലാഗരിതം x y x x 
എؗിവയുെട ആെകു؋കയ്്ׯ തുലّമാണ് . ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്, േനׯാൾ ln x ln y x 0 y-
വലുതാെണ׸ിൽ, ഇവിെട േനׯാൾ വലുത് 0 വലുതും ന്െറ േലാഗരിതം 0-േനׯാൾ വലുതും , x 0 y- y x-

ന്െറ േലാഗരിതം, ഏത് എؗത് ന് തുലّമാണ്, ഇവിെട വീ؇ും ആണ്  േപാസിئീവ് x- m m ln x- x 
ആയതിനാൽ ഈ േْപാؚർ؂ികൾ അടിرാന 10 േലتുׯ െപാതു േലാഗരിതം നി׹ൾ ക؇ിരിׯണം a-

ഇവ സٔാഭാവിക േലാഗരിത؋ിനും ശരിയാണ്, കാരണം ഇത് െതളിയിׯാൻ കഴിയും, കാരണം ഇത് d 
കാണിؗുׯതിന് ഇടതുവശെ؋ എക്സ്േപാണൻഷّൽ വലതുവശെ؋ എക് സ് േപാണൻഷّലിന് 
തുലّമാെണ്ؗ കാണിേׯ؇തു؇്, അതിനാൽ ഒؗിന്െറ െതളിവ് പറയുക, അതിനാൽ എؗത് a 
തുലّമാണ്  ഉം ഉം ന് തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ എؗത് യ്്ׯ തുലّമാണ്, എؗത് ശװി്ׯ lnx b lny xx e y 
തുലّമാണ്, എؗത് പവർ യ്്ׯ തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ തവണ യുെട എؓാണ് എ്ؗ y b x y ln 
കെ؇േ؋؇തു؇്, അതിനാൽ തവണ തവണ എؓാണ്  എؗത് യുെട ഒരു തവണ x yx y e b 
എക് സ് േപാണൻഷّൽ ആണ്, എക് സ് േപാണൻഷّലിന് ഒരു തവണ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ന്െറ b 
എക് സ് േപാണൻഷّലിന് തുലّമാെണؗും അതിനാൽ യുെട എؗത് ഒരു ؛സ് േലാഗരിതം xy ln b 
ആെണؗും ഞ׹ൾ ക؇ു.  ഏെതാരു അളവിന്െറയും സٔാഭാവിക േലാഗരിതം എؗത് യുെട e 
ശװിയിൽ സംഭവിؗുׯ ഘാതം ആണ്, അതിനാൽ ഇത് ഒരു ആണ്, അതുേപാെല തെؗ lnxb 
മتുئവയ്്ׯ മെئാരു േْപാؚർ؂ി െതളിയിׯാനാകും, അത് ْപധാനമാണ് നി׹ൾ്ׯ മെئെؓ׸ിലും 
അടിرാനം ഉെ؇്ؗ കരുതുക, അതിനാൽ ഞാൻ േലാഗ് എഴുതുകയാെണ׸ിൽ ന്െറ അടിرാനം x b 
ഈ സٔാഭാവിക േലാഗരിതം അനുസരി്׺ ْപകടിؚിׯാൻ കഴിയും, അതിനാൽ ഇത് എ്ؗ i  ln x 
എഴുതാം, ഇത് യുെട െകാ؇് ഹരിുׯക, ഇത് എؗതിന് തുലّമെ്ؗب നിർവചി׺ിരിؗുׯത് b ln b 
ْശؑിുׯക, അതിനാൽ എؗത് പൂജّമب , എؗത് പൂജّ؋ിന് തുലّമب. ഒؗിന് തുലّമب, ln b ln b 
അതിനാൽ ഏത് അടി؋റയിലുമുت ഏത് േലാഗരിതം സٔാഭാവിക േലാഗരിതം ആയി പരിവർ؋നം 
െചإാം , അതിനാൽ സٔാഭാവിക േലാഗരിതം പഠി׺ാൽ മതി, തുടർ്ؗ നമു്ׯ േലാഗരിതം ഏത് 
േബസിേലുׯം ഡീൽ െചإാം, അതിനാൽ ഇത് വീ؇ും െതളിയിׯാനാകും, എ്ؗ എഴുതാൻ a 
അനുവദിുׯക. ന്െറ േലാഗ് ബി േബസിേല്ׯ എഴുതാം, എؗത് ന് തുലّമാണ്, എؗത് x m ln x n b 
യുെട ന് തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ എؗത് ന് തുലّമാണ്, ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ln x b a also xlnx m x 
എؗത് യ്്ׯ തുലّമാണ്.  ഉം ഉം പവർ ന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ നമു്ׯ ആണ് ന് തുലّമാണ്,e m b e n x b 
അതിനാൽ ന് തുലّമായ േല്ׯ ഉ؇് , ന് തുലّമാണ്, എؗത് ന് തുലّമാണ്, എؗാൽ x m e x x b b 
ഒؗുമب പവർ പവർ േല്ׯ ഉയർു؋ക എؗത് പവർ യ്്ׯ തുലّമാണ്, ഇത് അർ،മാؗുׯത് e n a na 

എؗത് യ്്ׯ തുലّമായിരിׯണം, കാരണം േല്ׯ ആണ്  ഫംഗ് ഷൻ, m na e x a one to one 
അതിനാൽ എؗത് ന് തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ നമു്ׯ െതളിയിേׯ؇ത് ഈ അളവ് ആയിരുؗു , m na a log

ന്െറ േലാഗിന് തുലّമാണ്, അതായത് ന്െറ ന് തുലّമാണ് .  േലാഗ് േബസ് ബി േല്ׯ തുലّമാണ്, x- m- n- x 
ന്െറ െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ഇേؚാൾ നأൾ ന്െറ െഡറിേവئീവ് കെ؇؋ാൻ ْശമിുׯം, ln x ln ln x 

അതിനാൽ െചയിൻ റൂൾ ഉപേയാഗി്׺ ഏത് ഫംഗ്ഷന്െറയും വിപരീത؋ിന്െറ െഡറിേവئീവ് 
കണׯാׯാെമ്ؗ ഞ׹ൾ ക؇ുെവ്ؗ ഓർുׯക. എനി്ׯ ഫംഗ് ഷന്െറ െഡറിേവئീവ് അറിയാെമ׸ിൽ 

ന്െറ െഡറിേവئീവ് കണׯാׯാൻ ഞ׹ൾ അത് ഉപേയാഗിുׯം, അതിനാൽ എؗത് ന്െറ , ln x y x 
ന് തുലّമായിരിׯെ؂, അതിനാൽ നമു്ׯ എؗത് ഉപേയാഗി്׺ കെ؇؋ണം, എؗാൽ ഇത് ln dy dx 

സൂചിؚിؗുׯത് ആണ് എ്ؗ  പവർ എക് സ് േപാണൻഷّൽ ഫംഗ് ഷന്െറ െഡറിേവئീവ് x e y , 
ഞ׹ൾ്ׯ അറിയാെമؗതിനാൽ നമു്ׯ ഈ പദْപേയാഗെ؋ മായി േവർതിരിׯാനാകും, അതിനാൽ x 

ന്െറ ന്െറ ന്െറ ന്െറ ന്െറ യ് ്ׯ തുലّമാണ് , ഇത് സൂചിؚിുؗുׯ .  ഇേؚാൾ d- dx- d- d- dx- y- 
ഇവിെട നأൾ െചയിൻ റൂൾ ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ഇത് െചയിൻ റൂൾ ْപകാരം യുെട യുെട d d y 
ൈടംസ് ആണ് യുെട െഡറിേവئീവ് യുെട തവണ ന് തുലّമാണ്, എؗാൽ dydx e to the y e y dydx e 

ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇത് തവണ എ്ؗ എഴുതാം , ഇത് ന്െറ ന് to the y x x dydx dydx 1 x 
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തുലّമാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ലഭി׺ത് ഇതാണ് എؗ ഫംഗ് ഷന്െറ സٔാഭാവിക േരഖ ന്െറ x dx 
െഡറിേവئീവ് ന്െറ 1 ന്െറ ന് തുലّമാണ്, കൂടാെത േപാസിئീവിന് മാْതേമ dx x ln x x 
നിർവചി׺ിൂت؂ു എؗതിനാൽ ഈ േഫാർമുല എبാ േപാസിئീവ് യഥാർ، സംഖّ നും x 
േവ؇ിയുتതാണ്  ന്െറ മൂലّം, ന്െറ ഇത് 0 ഒഴിെകയുت എبാ നും x mod x ln, x 
നിർവചി׺ിരിുؗുׯ, കാരണം എبായ്േؚാഴും ഒരു െനഗئീവ് അبാ؋ യഥാർ، സംഖّയാണ്, mod x 
അതിനാൽ പൂജّമെ׸بിൽ എبായ്േؚാഴും േപാസിئീവ് ആണ്, അതിനാൽ ന്െറ േലാഗ് x mod x mod x 
നിർവചിׯാനാകും. െഡറിേവئീവ് , ന്െറ േലാഗ്-ന് തുലّമായ ന്െറ െഡറിേവئീവ് എؓാണ്, mod x- fx-
അതിനാൽ എؗത് ന്െറ േലാഗ് ആെണ്ؗ നأൾ കാണുകയാെണ׸ിൽ, ഇത് കഷണ׹ളായി fx mod x-
നിർവചിׯാം, കാരണം ഇത് 0-േനׯാൾ വലുതും ന് തുലّവുമാെണ׸ിൽ ന്െറ ന് തുലّമാണ്. x ln- x- ln-

0-ൽ കുറവാെണ׸ിൽ ൈമനസ് കാരണം 0-ൽ കൂടുതലുت ന് നും ന് താെഴയും  0 x x, mod x- x- x-
േമാഡ് ൈമനസ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇതാണ് ഇേؚാൾ ന്െറ െഡറിേവئീവ് നമു്ׯ x x ln x 
അറിയാവുؗത്, അതിനാൽ 0 പൂജّം ൈْപം േനׯാൾ കൂടുതലുت എؗത് നأൾ ക؇ ന് f x- x x 
തുലّമാണ് , കൂടാെത ന് പൂജّം ൈْപം േനׯാൾ കുറവാണ് ൈമനസ് ന്െറ ന്െറ ന്െറ x f x- x ln dx dx,
ഇേؚാൾ ഇത് വീ؇ും നമു്ׯ െചയിൻ റൂൾ ഉപേയാഗിׯാം , ഇത് ൈമനസ് ന്െറ ന്െറ x ln 
വّുൽؚؗ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് ൈമനസ് ന്െറ വّുൽؚؗ؋ിന് തുലّമാണ്, ഇത് െയ x- xd-
സംബؖി׺ിടേ؋ാളം ൈമനസ് ന്െറ െഡറിേവئീവിന്െറ ൈമനസ് ഇര؂ിയായിരിുׯം ൈമനസ് x- x x 
ന്െറ െകാ؇്, അത് ൈമനസ് ഒ്ؗ ആണ്, അതിനാൽ ഇത് വീ؇ും ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ dx x d by 

ന്െറ േലാഗിന്െറ െഡറിേവئീവും ന്െറ േമാഡിന്െറ േലാഗ് െഡറിേവئീവ് ന് തുലّമാണ്, പൂജّം dx x x 
ഒഴിെകയുت ഏെതാരു യഥാർ، സംഖّയിലും ഉൾെؚടുؗ ന് ഇത് ശരിയാണ് നി׹ൾ x 
ആന്റി-െഡറിേവئീവിെനുׯറിേ׺ാ അനിحിതതٔ ഇന്റْഗലിെനുׯറിേ׺ാ പഠിുׯേآാൾ, 
േഫാർമുലയിൽ 1 ൈബ ന്െറ ആന്റി െഡറിേവئീവിന്െറ ഇന്റْഗൽ േലാഗ് ഓഫ ്േമാഡ് എؗാണ് x- x 
എഴുതിയിരിؗുׯെത്ؗ നി׹ൾ കാണും, കൂടാെത ന്െറ േലാഗ് മാْതമب, ശരി ഇേؚാൾ നമു്ׯ x 
േനാׯാം.  കുറ്׺ ഉദാഹരണ׹ൾ അതിനാൽ േലാഗ് ന്െറ െഡറിേവئീവ് ഇേؚാൾ നമുׯറിയാം, x 
അതിനാൽ േലാഗ് ഉൾെؚടുؗ ചില ഉദാഹരണ׹ൾ നമു്ׯ േനാׯാം. എؗത് ന്െറ ന് fx lnx sine 
തുലّമാെണ്ؗ കരുതുക , അേؚാൾ എؓാണ് െഡറിേവئീവ് നأൾ െചയിൻ റൂൾ f dash x 
ഉപേയാഗിുؗുׯ, അതിനാൽ ന്െറ െഡറിേവئീവ് എനി്ׯ നൽകുؗു , sine cosine cosine log x 
തുടർ്ؗ െന സംബؖി׺ ന്െറ െഡറിേവئീവ് എനി്ׯ ഓേരാؗും നൽകുؗു, അതിനാൽ ഇത് x log x x 
ശരിയാണ് തീർ׺യായും ഇത് ഓേരാ േപാസിئീവ് നും നിർവചിׯെؚടുؗു ന്െറ ഒരു ْഗാം കൂടി x x 
േനാുׯക എؗത് േലാഗ് ؛സ് ഇ മുതൽ വെരയുت േകാൈസന് തുലّമാണ്, ഈ ഫംഗ്ഷൻ x x 
പൂജّേׯ؋ാൾ എبാ നും നിർവചിׯെؚടുؗു, തുടർ്ؗ ൈْപം ഞ׹ൾ വീ؇ും െചയിൻ റൂൾ x g x 
ഉപേയാഗിുؗുׯ േകാൈസനിന്െറ െഡറിേവئീവ് എനി്ׯ േലാഗ് ؛സ് ന്െറ െനഗئീവ് അടയാളം x e 
നൽകും  തുകയുെട െഡറിേവئീവ് എؗത് െഡറിേവئീവുകളുെട ആെകു؋കയാണ്, അതിനാൽ േലാഗ് x
ന്െറ ന്െറ എനി്ׯ ഒരു ؛സ് ന്െറ ന്െറ േല്ׯ എؗത് േല്ׯ ആണ്, അതിനാൽ dx dx x d dx e x e x 
ഇത് ന്െറ ആണ് ന്െറ െഡറിേവئീവ് കൂടി കണׯാׯാം മുതൽ g derivative x ah a x 
വെരയുتിട്؋ േപാസിئീവ് യഥാർ، സംഖّയാണ്, അതിനാൽ എ്ؗ നമു്ׯ േനാׯാം, a a to x 
ഇതാണ് എക് സ് േപാണൻഷّൽ ആയി നിർവചി׺ിരിؗുׯത് ന്െറ പവർ, അതിനാൽ ന്െറ i e x ln a d 

ആണ്  മട്׹ െഡറിേവئീവ് ഇേؚാൾ ഇവിെട യുെട dx to the x x ln a d by dx of x ln a a 
സٔാഭാവിക േലാഗ് ഒരു رിരാ׸മാണ്, അതിനാൽ തവണ എؗത് ന് തുലّമാണ്, d x x ln a ln a 
അതിനാൽ ഇത് േല്ׯ ന് തുലّമാണ് യുെടയും യുെടയും എؗതിന്െറയും e e x ln a a e x ln x ln 
എؗതിന്െറയും സമയ׹ൾ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ എؗതിന്െറ a to x a to the x 
െഡറിേവئീവിന്െറ ന്െറ എؗത് യുെട തവണ സٔാഭാവിക േരഖയ്്ׯ തുലّമാണ് , dx dx a x 
ْപേതّകിു׺ം ആെണ׸ിൽ നി׹ൾ്ׯ അത് കാണാൻ കഴിയും എؗതിന് തുലّമായത് യുെട i e e ln 
എؗത് 1  ആണ് എؗത് േല്ׯ തുലّമാണ്, ഇേؚാൾ ര؇് വശ׹ളും സٔാഭാവിക േലാഗ് എടുുׯക, y x 
ഇത് അർ،മാؗുׯത് യുെട എؗത് ഇതിന്െറ തവണ ആണ് എؗാണ് .  അതിനാൽ , y ln x ln x lny 
യുെട ന്െറ ന്െറ ന്െറ ന് ഇേؚാൾ തുലّമാണ്, കാരണം എؗത് യുെട ഒരു dx dx dx dx of x ln a y xi 
ഫംഗ് ഷൻ ആയതിനാൽ െചയിൻ റൂൾ ഉപേയാഗിׯാം ഇത്  ന്െറ തവണ തുലّമാണ് യ്്1 ׯ y dydx lna 
തുലّമാണ്, ഇത് തവണയാണ്. ഇത് ആയതിനാൽ ഇത് ഒേര ഉ؋രം നൽകുؗു, dydx y a to the x ln a 
എؗാൽ ഈ േഫാമിൽ എഴുതുؗത് നി׹ൾ്ׯ അൽؚം എളുؚമാേയׯാം, അതിനാൽ ഇത് 
െചؗുإതിനുت ര؇ാമെ؋ വഴി കൂടുതൽ െപാതുവായി െചإാെമ്ؗ അടു؋തായി ഞ׹ൾ കാണും.  
േലാഗരിഥമിക് ഡിഫറൻേഷّഷൻ എ്ؗ വിളിؗുׯത് ചർ׺ െചുإക, നമു്ׯ ന്െറ ഒരു ഫംഗ്ഷൻ x f 
ഉെ؇്ؗ കരുതുക, അത് ന്െറ ന്െറ പവർ ആയി ഉയർ؋ിയ ചില ഫംഗ് ഷൻ ആയി എഴുതാം, x x v 
അതിനാൽ മു്آ എؗത് ന് തുലّമാണ്, ഇവിെട ന്െറ എؗത് െവറും  ന്െറ رിരമായ y x x u x a , v 
എؗിവ ഫംഗ് ഷൻ ആണ്, എؗാൽ ഇേؚാൾ ഇവ ര؇ും ന്െറ ഒരു ഫംഗ് ഷൻ ആകാൻ ഞ׹ൾ x x 
അനുവദിുؗുׯ , കൂടാെത ൈْപം കെ؇؋ാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ, ൈْപം എؗ f x f x 
െഡറിേവئീവ് കെ؇؋ാൻ ഞ׹ൾ ആْഗഹിുؗുׯ, തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ െചയ് ത അേത കാരّം തെؗ 
െചുؗുإ. മുآെ؋ ഉദാഹരണ؋ിനായി , ഞ׹ൾ സٔാഭാവിക േലാഗ് ഇരുവശ׹ളിേലുׯം എടുുؗുׯ, 
അതിനാൽ നമു്ׯ ഉ؇് എഫ്എ٧്ع എؗത് പവർ ന്െറ ന്െറ ന് തുലّമാണ് , കൂടാെത ln vx ux ln 
േലാഗരിതം േْപാؚർ؂ി ْപകാരം ഇത് ന്െറ േപാെലയാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, ഇേؚാൾ ux vx ln 
ഞ׹ൾ െന സംബؖി്׺ ഇരുവശ׹െളയും േവർതിരിുؗുׯ, അതിനാൽ െന സംബؖി്׺ x x 
വّതُّമٝാുׯേآാൾ നമു്ׯ െഡറിേവئീവ് ലഭിുׯം  ന്െറ സٔാഭാവിക േലാഗ് എനി്1 ׯ ൈബ fx fx 
തവണ ൈْപം നൽകും, ഇത് വീ؇ും െചയിൻ റൂൾ ْപകാരമാണ്, തുടർ്ؗ ന്െറ തവണ f x ux vx ln 
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ന്െറ െഡറിേവئീവ് ഇവിെട എനി്ׯ ഉൽؚؗ നിയമം ഉപേയാഗിׯാം ഇത് ന്െറ ന്െറ ന് vx ln ux dx dx 
തുലّമാണ്. ന്െറ ൈْപം മട്׹ സٔാഭാവിക േലാഗിന് തുലّമാണ് , ന്െറ ന്െറ ന്െറ ux- v x ux- ln- dx- 
െഡറിേവئീവ് ന്െറ മട്׹, ഇത് ഉൽؚؗ റൂൾ അനുസരി׺ാണ് , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ വീ؇ും ന്െറd- vx lnux-
െഡറിേവئീവ് 1 തവണ ൈْപം എ്ؗ കെ؇؋ാൻ െചയിൻ റൂൾ ഉപേയാഗിുؗുׯ.  അതിനാൽby ux u x 
ഇത്  ന്െറ ൈْപം ന് തുലّമാണ്, തവണ ൈْപം ന്െറ 1 ന്െറ തവണ ൈْപം ux v x ln ux u x ux u x, 
അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈْപം ഈ അളവിന്െറ  മട്׹ തുലّമാണ്  േലتുׯ f x fx vx- ux 
അبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ നമു്ׯ യുെട ന്െറ െഡറിേവئീവ് ലഭിുׯം  ന്െറ xi f n x 
നിബؖനകൾ അതിനാൽ നമു്ׯ ചില ഉദാഹരണ׹ൾ േനാׯാം, അതിനാൽ ആദّം നأൾ എؗത് fx 
ൈസനിന്െറ ശװി്ׯ തുലّമാണ് എ്ؗ േനാׯാം, തുടർ്ؗ നأൾ േലാഗ് എടുുׯം എؗത് x ln fx x 
ന്െറ ന് തുലّമാണ്, അത് േല്ׯ തുലّമാണ്.  തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ ഇത് േവർതിരിുؗുׯ, ln sin x x ln x , 
ഇത് തവണ െകാ؇് ഒؗായി സൂചിؚിുؗുׯ ൈْപം ഇതിന്െറ െഡറിേവئീവിന് തുലّമാണ്, fx f x 
എനി്ׯ േലാഗ് നൽകും, തുടർ്ؗ േലാഗിന്െറ ന്െറ ؛സ് ൈസൻ മട്׹ െഡറിേവئീവ് cos x x x x 
ഒؗായി ആണ് ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് ൈْപം ഇത് ന് തുലّമാണ്, അത് മുതൽ x f x  fx x sine x 
ൈടംസ് ؛സ് ആണ്, അതിനാൽ ന്െറ െഡറിേവئീവിനുت മുൻ cos x log x sine x by x fx 
സൂْതവാകّം നി׹ൾ ഓർأിേׯ؇തിب എؗത് ْശؑിുׯക, നി׹ൾ്ׯ ഘ׹؂ൾ പിؓുടർ്ؗ 
െഡറിേവئീവ് െലുئകൾ കണׯാׯാം  മെئാരു ഉദാഹരണം േനാൂׯ, ഇവിെട നമുتുׯത് ഒരു 
പേരാײമായ സമവാകّ؋ിലാണ്, അതിനാൽ മുതൽ ؛സ് മുതൽ വെരയുتത് ഒؗിന് y x x y 
തുലّമാെണ׸ിൽ കെ؇ു؋ക, അതിനാൽ ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഇതിന്െറ േലാഗ് േനരി؂് എടുׯാൻ dydx 
കഴിയിب, പേײ നി׹ൾ കാണുകയാെണ׸ിൽ ْപേതّകം ْശؑിുׯക  ഇവ എക് സ് േപാണന്റുകളാണ്, 
അതിനാൽ ഞ׹ൾ്ׯ െചإാൻ കഴിയുؗത് നി׹െള ഫംഗ് ടാകാൻ അനുവദിുׯക എؗതാണ്  
അേയാൺ േല്ׯ ഉം യും നും തുലّമാണ്, അേؚാൾ നമു്ׯ എؓാണ് െകാ؇് y x v x du dx 
കണׯാׯാം അേؚാൾ എؓാണ് നൽകിയിരിؗുׯത്, അേؚാൾ തؗിരിؗുׯ സമവാകّം ؛സ് u v 
ആയി മാറുؗു, അതിനാൽ ഞാൻ ഈ ؛സ് േവർതിരി׺ാൽ 1 ന് തുലّമാണ് പൂജّ؋ിന് dudx dvdx 
തുലّമാണ്, ഈ സമവാകّെ؋ ഒ്ؗ എ്ؗ വിളിׯാം, ഇത് ന് തുലّമാണ്, ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് u x lnu 
എؗത് യ്്ׯ തുലّമാണ് െന സംബؖി്׺ ന്െറ വّുൽؚؗം എനി്ׯ ഒരു തവണ xlny x x lny 
നൽകുؗു, ന്െറ കാരّ؋ിൽ യുെട മട്׹ നൽകുؗു, x lny x 
അ׹െന അത് 1 ന്െറ മട്׹ ആണ് , ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് എؗതിന് തുലّമാണ്, അത് y dydx dudx u 
എനി്ׯ വീ؇ും എ്ؗ എഴുതാം  തവണ ؛സ് എؗതിനാൽ നമു്ׯ ഈ y x lny x by ydydx 
സമവാകّെ؋ ര؇് എ്ؗ വിളിׯാം, അതിനാൽ എؗത് ന്െറ ന്െറ എؗത് ന് v x- y ln- v y ln x-
തുലّമാണ് , ഇേؚാൾ 1-ന്െറ എؗത് ആദّേ؋തിന് തുലّമാണ്.  ഇവിെട പദം ആണ് v dv dx y 
അതിനാൽ തവണ കൂടാെത ആദّ പദം ആണ് ര؇ാമെ؋ പദമായ ന്െറ dydx ln x ti ln x 
െഡറിേവئീവ് 1 നൽകുؗു, അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് എؗത് ആണ്, അതായത് by x dv dx v x 
മുതൽ വെര ഇത് ؛സ് ന്െറ ആണ്, ഇത് സമവാകّം മൂ്ؗ ആണ്, ഇേؚാൾ 1 ൽ ര؇്, മൂ്ؗ y ln xdydx y x 
എؗിവ ഉപേയാഗി്׺ നമു്ׯ മൂലّം ലഭിുׯം.  ഉം ഉം നമു്ׯ േല്؛ ׯസ് േല്ׯ dudx dvdx y x ln y y x 
തവണ ൈബ ആണ് ഇത് ؛സ് എനി്ׯ നൽകുؗു  എؓാണ് എ്ؗ x ydydx dudx dvdx x dydx 
കണׯാׯാൻ, ഈ ര؇് പദ׹ളും നമു്ׯ സംേയാജിؚിׯാൻ കഴിയും , തുടർ്ؗ നമു്ׯ മുതൽ y x 
വെര െകാ؇് ഹരി׺ിരിؗുׯത് കാണാം, അത് മുതൽ ൈമനസ് ഒ്ؗ വെര എഴുതാം, അതിനാൽ y y x 
ഇത് പവർ ൈമനസ് 1 ന്െറ മട്׹ ആണ്. കൂടാെത മെئാരു പദം മുതൽ േല്ׯ x x y x y ln xx y ln x 
തവണ ആണ്  ൈമനസ് ഒരു തവണ അതിനാൽ ഇത് നൽകുؗു , യുെട ؛സ് dydx y dydx y xlny x 
െനഗئീവിന് തുലّമാണ് ൈമനസ് ഒരു തവണ ൽ നി്ؗ ൈമനസ് 1 ൽ നി്ؗ ൈമനസ് 1 y y divi x- y y- x 
-x ,്؇ിയി؂ുׯാׯൾ ഇത് ഒരു വّായാമമായി കണ׹അതിനാൽ ഞ ,ׯ്؋സ് ൽ നി്ؗ വലേ؛ y ln x- 
നി׹ൾ്ׯ ഒ്ؗ പരീײിׯാം , ന്െറ പവർ എؗത് ന്െറ പവർ ന് തുലّമാണ് cos x- y cos y- x- dydx 
കെ؇ു؋ക മെئാ്ؗ േല്؛ ׯസ് േല്؛ ׯസ് േല്ׯ േല്ׯ േല്ׯ തുലّമാണ് ന് dydxfy x x y x x x b 
തുലّമാണ്, അവിെട رിരതകൾ ശരിയാണ്, അതിനാൽ ഇവ ര؇ും നി׹ൾ്ׯ സമാനമായ a, b 
രീതിയിൽ സിأിൽ െചإാൻ കഴിയും  നി׹ൾ ഇത് ന് തുലّമാെണ׸ിൽ, നി׹ൾ്ׯ ഇവിെട v 
കണׯാׯാം, നി׹ൾ്ׯ േനരി؂് േലാഗരിതം ര؇് വശ׹ളും എടുׯാം , തുടർ്ؗ നി׹ൾ്ׯ അത് 
േവർതിരിׯാം, എؗാൽ ര؇ാമെ؋ ഉദാഹരണ؋ിൽ നി׹ൾ്ׯ ഈ മൂ്ؗ പദ׹ൾ uv , w 
എؗി׹െന എടുׯാം, തുടർ്ؗ എؗിവ കെ؇؋ാം.  അേؚാൾ തുക ഒരു dudxdvdx , dwdx 
 dydx ׯൾ്׹ീവിന്െറ തുക പൂജّമാകുെമؗും അതിൽ നി്ؗ നിئമായതിനാൽ െഡറിേവ׸ിരാر
എؓാെണ്ؗ കണׯാׯാൻ കഴിയുെമؗും ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ മെئാരു കാരّം 
കണׯാؗുׯത് സ׸ീർ؉മാെണ്ؗ േതാؗുേآാൾ ഫംഗ് ഷനുകളുെട െഡറിേവئീവ് 
കണׯാؗുׯതിനുت ഒരു ْപധാന ഉപകരണമാണ് ഈ േലാഗരിഥമിക് ഡിഫറൻേഷّഷൻ. കുറി്׺ 
പഠിുׯം ഉം ഉം ചില പാരാെമْടിക് രൂപ؋ിൽ നൽകുേآാൾ ഫംഗ് ഷനുകളുെട െഡറിേവئീവ് എ്ؗ x y 
വിളിׯെؚടുؗു, അതിനാൽ നമു്ׯ ഫംഗ് ഷനുകളുെട െഡറിേവئീവുകൾ പാരാെമْടിക് രൂപ؋ിൽ 
കണׯാׯണം, അതിനാൽ നമു്ׯ എടുׯാം എؗിവ ചില പരാമീئറുകളുെട അടിرാന؋ിൽ x, y 
എഴുതാം എ്ؗ നമു്ׯ അനുമാനിׯാം.  അതായത് എؗത് യുെട ഒരു ഫംഗ് ഷനാണ്, കൂടാെത t x t y 
എؗത് യുെട ഒരു ഫംഗ് ഷനാണ്, അേؚാൾ ഞ׹ൾ കെ؇؋ാൻ ആْഗഹിുؗുׯ, അതിനാൽ t dydx 
നി׹ൾ േനാׯിയാൽ കെ؇ؗു؋തിന് എؗത് യുെട ഒരു ഫംഗ് ഷൻ ആയതിനാൽ ഞാൻ dydx y t 

എ്ؗ എഴുതിയാൽ ഇത് തവണ ആയി എഴുതാം. ഇത് െചയിൻ റൂൾ ْപകാരമാണ്, dydt dydx dxdt 
അതിനാൽ ഇത് സൂചിؚിؗുׯത് െഡറിേവئീവ് െയ സംബؖിتു׺ െഡറിേവئീവുകളുെട dydx , t 
അടിرാന؋ിൽ കണׯാׯാം , അതിനാൽ െന സംബؖി׺ െഡറിേവئീവുകളുെട t so dydx 
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അടിرാന؋ിൽ ന്െറ െഡറിേവئീവിനുت േഫാർമുലയാണിത്. യുെട ന് തുലّമാണ് x dxdt dydt 
അെ׸بിൽ ഇത് എനി്ׯ ൈْപം െയ എ്ؗ എഴുതാൻ കഴിയും, അതിനാൽ  ഒരു y t x Prime t y 
ഫംഗ് ഷൻ ആയി പരിഹരിׯാൻ ْശമിؗുׯതിന് പകരം യുമായി ബؖെؚ؂് െഡറിേവئീവുകൾ t 
കെ؇؋ി നി׹ൾ്ׯ െഡറിേവئീവ് കണׯാׯാം. ഒരു ഉദാഹരണമായി ഞാൻ സമവാകّം fx 
എടുുׯകയാെണ׸ിൽ , വൃ؋ം ചതുരവും ചതുരവും ഒരു ചതുര؋ിന് തുലّമാണ്, എؗത് ഒരു x y x 
തവണ ന് തുലّമാണ്, എؗത് ഒരു ന് തുലّമാണ് എؗതിനാൽ പാരാമീئർ െചإാം, cosine t y sine t 
കാരണം നമു്ׯ അറിയാം േകാൈസൻ സ്കٔയർ  ؛സ് സ്കٔയർ എؗത് ഒؗാണ് , എനി്ׯ t sin t 
െഡറിേവئീവ് എؓാെണ്ؗ കെ؇؋ണെമ׸ിൽ ചതുരവും ചതുരവും ഇേؚാൾ ഒരു dydx x y 
ചതുരമാണ്, അതിനാൽ എؗത് ഒരു പാപം ൈമനസ് ആെണؗും ഒരു ൈടംസ് േകാൈസൻ dxdt t dydt 

ന് തുലّമാെണؗും ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ െഡറിേവئീവ് കെ؇؋ാൻ  ഇത് ന്െറ t dydx dxdt 
അبാെത മെئാؗുമب, ഇത് ഒരു ന്െറ െനഗئീവ് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ dydt cosine t a sin t a 

റؐാുׯകയും എനി്ׯ ന്െറ ന്െറ െനഗئീവ് ലഭിുׯകയും െചുؗുإ, അതിനാൽ എؗ t cotangent t 
പാരാമീئറിന്െറ അടിرാന؋ിൽ നമു്ׯ െഡറിേവئീവ് ഇവിെട ലഭിുׯം, 
അ׹െന ഇؗെ؋ ْപഭാഷണം അവസാനിുؗുׯ  അടു؋ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഒരു പാരാമീئറിന്െറ 
അടിرാന؋ിൽ െഡറിേവئീവുകളുെട ചില ഉദാഹരണ׹ൾ ഞ׹ൾ കാണും , തുടർ്ؗ 
െഡറിേവئീവുകളുെട ചില ْപേയാഗ׹ൾ ഞ׹ൾ േനാുׯം നؕി 
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