
 ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෬ยನ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪൟೕಯ 
౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಇಂൿ කโ ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ เสೕಮ฿ದ มಗคಥ෦ಋ ౽ಯბಗಳ ಬಡ౛  
ಕย෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಃಲโ  ಇತರ เಷಯಗำ ಪൟೕಯ ౽ಯბವඝ౬  ಮฆಪഷ෷ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಅಥ฿ ඛಂದ ಡ ಪൟೕಯ ಎಂൿ ಬฉಯมಞತ౨ ං ಇൿ ഺ෬ඨ ಆಜฆವ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං x e x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ಡ ಪ౵ ๺ ಆಜං ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ชಒ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං r r 
ಆದ౪ คಂದ ഺ෬ඨ ๲ഡ ಆಜං  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಪൟೕಯ ౽ಯბโ 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං , ಅಂದฉ ಒಂൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ඛಂದ ಒಂൿ ಡ ಎರഴ x x e x e x 
ಜಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბ ಡ ಡ ຄೕಞโൿ ಒಂൿ ಇಂ೬౾ౣ ํ ಆಜൿ౪ , ಇದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ౽ಯბದ ಇಂ೬౾ౣ ํ x e x 
හౘඨ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ඛಂದ ๬౩ ನದ ๲ഡ ಡ  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಪ౵ ๺ ಈಗ ಎෆ ಃಲโ ๲ഡ ive r x
ඛಂದ ಡ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ౽ಯბಃౙ  ෴โඃ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ y f 
เสೕಮൽಂದ ๰೉ಸมದ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಇൿ ഺ෬ඨ ಮൡ౨  ഺ෬ඨ ಆಜං y co x 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ಡ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ൤ಡൿಆಳ౶ มಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ เสೕಮโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಯ เสೕಮವඝ౬  y x x f y y 
ൟัಯฤ කโ ඣೕಡ෎౽ಜං  ನ ෰ಲ౲ โ ෴ವ ನ ಸค ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ౽ಯბದ ෬ว x x f y 
ಆಜฆโದคಂದ ಇย౵  ಪ౳ ൟ ಡ เ๏ಷౣ ฿ದ ಇං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇย౵  ನย౵  ಇං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  x x y ay 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ   ౽ಯბ ಎರഴ เ෗ನ౬  ನ ೉ತ౳ โ ಒಂඃ ಆಜರ෇ರൿ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵  ಪ౳ ൟ ಡ කโ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ เสೕಮโ y x x f y f y 
ඛಂದ ಡ ನಃ౹ ෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  เಷಯ฿ಜං කโ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ಒಂഡ ຄಂൽದ౪ ฉ ౾౳ ෺ಯ เสೕಮವඝ౬  n 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ౽ಯბದย౵  ಕยൟರ෎ಀ  හౘඨ o 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಛಜ ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛಂದ ౽ಯბಃౙ  ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಇൿ ಧකತ౱ ಕ fx e x x  
ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಡ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಆಜං, ಇದඝ౬  කโ ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ನ ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං x ln 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ನ ජಸಜბಕ มಗคಥෳ ಎಂ඀ ಕฉಯมಞತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ม಩ ಪൟೕಯ ನ เสೕಮ฿ಜං ಆದฉ කඝ ಅඝ౬  ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಇൿ ಡ x x y ln x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ನ ಪൟೕಯ ಈಗ ನ มಗคಥෳ ನ ಞಣಲౘಣಗำ ෴โโ, y x 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ഺ෬ඨ ഺ෬ඨ ෴โൿ ಪ౵ ๺ ಅൿ ಆಜං ಇದඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಥ฿ r ln x x 
๒ನ౲ ಃౙ  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಜಂತ ಕല෫ ಇൿ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಡ ෥ತ౳  x lnx 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಎฯಎඨಎಋ౺  ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಆಜං, ಏಃಂದฉ ಪൟೕಯವඝ౬  ඛಂದ ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං r r 
ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಞಣๅಂದฉ ನ ಈ ಸಹ ನ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං x ln x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂർಜದ౪ ฉ  ಕല෫ ഔ ಆಜං  ඦತರ ಒಂൿ ಎฯಎඨಎಋ౺  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  x han x two lnx 
කโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ಂ൤෻ ನ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ෦ൟ ಏඝ, ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ x lnx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಬಲූಗൽಂದ ಅඝ౬  ತฤඪർಗ ෦ൟ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ln x x 0 
ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ನ ෦ൟ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜං ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  x x e x 
ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯โൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ ූಗൽಂದ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ෦ൟ  ನ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ කโ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  x lnx lnx 
๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಡ ๲ึ෽ೕಣ e x 
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ෆ ๵ච౬ ಡ ನย౵  ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ 1 ಮൡ౨  ಡ ກೋ౞ ತ౨ ศ ຄೕಞತ౨ ං x x e x 

ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಈಗ ನ x x x 
ม಩ ಬಡ౛  ಏඝ ಪൟೕಯ ಡ ಇൿ เสೕಮ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ౾౳ ෺ಯ เสೕಮ  ಒಂൿ හౘඨ ನ เสೕಮ ಛ౳ ෆ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ಣವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ 
งඪಸಬ๾ൿ, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෴ಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸಮකದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ನ ಛ౳ ෆ ನ ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ವඝ౬  ඣೕല  เสೕಮ x x x f x 
ಆದ౪ คಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಇൿ ನ ม಩ ನ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ෰ಲ౲ โ ಒಂർಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಯ ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ln 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ກೈ౞ ඈ൤ ಇൿ  ನ x x ln 1 
౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ x 1 x ln ln x 
ಅඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಡ ෥ತ౳  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ 0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ x x 
ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲൽಂದ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಈ ๼ಂං ๎วಯย౵  มಗคಥ෦ಋ ౽ಯბಗಳඝ౬  x 
ಕยൟರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಅඝ౬  ඛೕโ ෮ದฤ ನ ม಩ ಅඝ౬  ಕยൟರಬ๾ൿ ln x x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ม಩ ಅඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ൭ ಅඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  කඝ ಅඝ౬  ನ ม಩ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಇൿ ಎಂ්ൿ  ಃౙ  t y x x 10
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำโದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ಏค๭ದ 10 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ෴โർದง ม಩ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ඛೕโ ಹತ౨ ರ ಪ൞ಂಕ฿ಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಬฉ෵ค, ಉർಹರൕಡ 
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කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಏඝ ಄ัದฉ  100 ರ ม಩ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 10 คಂದ ಶ౾౨  2 100 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ ಡ ಡ y ln x x y e 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ  ರ ಬದยಡ කโ ಇย౵  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ කโ มಗคಥෳ ಅඝ౬   ෎๺ ಡ 10 e b 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ. කโ ಇದඝ౬  ಅඝ౬  ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  b b 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ කඝ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಡ ಒಂൿ ಶ౾౨  ෴฿ಗล ಒಂದಃౙ  b y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 1 ౽ಯბವඝ౬  ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ  ಇൿ ๭౩ ರ฿ದ ౽ಯბ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ 1 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ 
๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಡ  ಅඝ౬   คಂದ  හౘඨ ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ เสೕಮโ හౘඨ ನ มಗคಥෳ b b y 1 1
ಆಜං ෎๺ b 
ಆದ౪ คಂದ ಔಪೈคಕ฿ಜ ಡ ಡ 0 ಜಂತ අಡ౥ ದಃౙ  ಪൟೕಯ ౽ಯბವඝ౬  ಬಳ๭ ಡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ a x x x 
ಆದ౪ คಂದ ෵ಂದ ಡ ಪൟೕಯ ಪൟೕಯವಲ౵  ಒಂൿ ಸค a x x 
ಆದ౪ คಂದ ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ ಡ ಅൿ ಏචಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෎ฉ ෴โඃ ಪತವඝ౬  කโ ಡ e x x 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ೎ක౬ ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං x x ln ln  a 
ಸค ಈಗ ม಩ ನ ಇತರ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෇ค มಗคಥෳ ಮൡ౨  ඛಂದ ನ มಗคಥෳ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y y x ln x 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಇย౵  ಜಂತ 0 ಜಂತ ກೋ౞  ln y x 0 y y x 0 y y 
ಮൡ౨  ನ มಗคಥෳ ಶ౾౨ ಡ ෴โඃ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಮ൤౨  ಆಜං  ಧකತ౱ ಕ x m m ln x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඛೕโ ๬෥ನ౲  มಗคಥෳ ಅඝ౬  ෎๺ 10 ಡ ඣೕലರ෎ಀ ಇโಗำ ජಸಜბಕ a d 
มಗคಥෳ ಡ ಸಹ ඛಜๅಂൿ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇದඝ౬  ൧ೕคಸฤ ඛೕโ ಎಡූಗದ ಪൟೕಯโ 
ಬಲූಗದ ಪൟೕಯಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ඬฃๅಯඝ౬  ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಗำ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಎಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a lnx b lny xx e a 
ಮൡ౨  ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪഖౣ  ನ ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ y e b x y ln 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಏඝ  ಎಂ්ൿ ಯ ಸಮಯ ಪൟೕಯ฿ಜං ಮൡ౨  ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ෇ค ಪൟೕಯ ಯ x yx y e b b 
ಪ൞ಂಕโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಪൟೕಯಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං มಗคಥෳ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ  ෴โඃ ಪ౳ ෥ಣದ xy b 
ජಸಜბಕ มಗคಥෳ ನ ಪತโ ಯย౵  เൿ౲ ൬ ಡ ๸ಭเ๯ವ ಪ൞ಂಕ฿ಜං, e 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎฯ ಎඨ ಎಋ౺  ෈ ಎฯ ಎඨ ಐ ಅඃ คೕൟಯർ౪ ಜං ಅඃ คೕൟ෴ಜ ಇತರโ ಮ൧౨ ಂൿ ಆ๭౨ ಯඝ౬  
๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಅൿ ෨ಖ౲ ฿ൿൿ ඛೕโ ෎ฉ ෴โർದง ಆඋರವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ม಩ ಅඝ౬  ಬฉದฉ ඛಂದ ෎๺ ಈ ๬౷ ූเಕ มಗคಥෳ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ x b i  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ನ ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಒಂದಃౙ  ln x b ln b 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵ . ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ln b ln b 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ෎๺ ಡ ෴โඃ มಗคಥෳ ಅඝ౬  ජಸಜბಕ มಗคಥෳ ಆಜ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ජಸಜბಕ มಗคಥෳ ಅඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡฤ ๬ಀ ಮൡ౨  ඦತರ කโ มಗคಥෳ ಅඝ౬  ෴โඃ ෎๺ ಡ b 
ವ౲ ವಹคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ, කඝ ಬฉಯฤ ನನಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ನ x 
ม಩ ಅඝ౬  ෎๺ ಡ ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ  ഖ ಎฯ ಎඨ  ಮൡ౨  ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ  ഖ ಆෆ  ಆ෬ว b m x n b x 
ಈಕ౷ ฯ  ಇ๺  ಈಕ౷ ฯ  ಇ๺  ಪವฑ  ಎ ಎฯ ಎඨ ಎಋ౺   ಈ๺ ౾౷ ವฯ  ಎෳ  x 
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺   ಇಕ౷ ฯ  ಇ๺ ಪವฑ   ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ನಮ౱ ย౵  ಎಂ්ൿ ಶ౾౨ ಡ ಡ m b e n x b 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಮൡ౨  ಪವฑ ಡ ಡ x m e x m x b 
ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ಏඞ ಅಲ౵  ಡ ಪವฑ ಡ ಏคಃ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ b e n a e na m 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಡ ಆಜං  හౘඨ e x a one to one 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ದൿ౪  ಏචಂದฉ, ಈ ಪ౳ ෥ಣโ m na a 
ม಩ ಡ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಅಂದฉ ඛಂದ ಆಜං, x b m n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. ม಩ ಡ ෎๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  n m x b ln x 

ನ ඛಂದ ූಜ๭ b ln 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ln x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ෴โඃ ౾౳ ෺ಯ เสೕಮ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല. කඝ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ කโ ಅದඝ౬  ನ ln x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x ln 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ෩ಲಕ ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ಎಂ්ൿ ಡ ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂൿ dy dx x e 
ನಮಡ ൟัൽං  ಪವฑ ಮൡ౨  ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කโ ൟัൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆโದคಂದ කโ ಈ y 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෵ಂದ ෵ಂದ ෵ಂದ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ x dx d d y d 
๰೉๯ತ౨ ං  ಈಗ ಇย౵  කโ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೐ඨ ඛಯಮൽಂದ ෇ค ಡ ඛಂದ ಆಜං ಮൡ౨   ෵ಂದ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಡ ෇ค y dydx d d e y e y 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං dydx e y x 

ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಅඝ౬  1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x dydx dydx x 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷൿಆಂലฆโൿ ನ ජಸಜბಕ ม಩ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನ ජಸಜბಕ ർಖว෷  คಂದ ಡ x dx x 1 x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ෥ತ౳  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಏಃಂದฉ ಈ ๰ತ౳ โ ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ln x x 
๸ಒ౲  ಛಜ කโ ಅඝ౬  ನ ෥ി ඛಂದ ಬದม෵๭ದฉ ಸಹ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ  ನ ෰ಲ౲  ඦತರ ನ x x x x mod x ln 
ಇൿ 0 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಏಃಂದฉ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ජಜ x mod x 
๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x mod x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ม಩ ಅඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෥ി ನ ม಩ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎෆ ಎಋ౺  ನ mod x x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆ ಎಋ౺  ม಩ ಆෆ ෮ೕി ಎಂൿ ඣೕലದฉ ಇದඝ౬  ൡ൒౽ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ x x 0
ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ ಎฯ ಎඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺  ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಏಃಂದฉ  ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ x x 0 x 0

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫  0 ෥ി ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං mod x x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಗ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ ln x 
ಆದ౪ คಂದ 0 ๵ච౬  ಎෆ ද౳ ೖෳ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಡ කโ ඣೕലದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಛಜ ๒ನ౲  ද౳ ೖෳ x x x x f x
ಜಂತ ಕല෫ ඛಂದ ಆෆ ෭ನ๺ ಈಗ කโ ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಡ d dx x x 
๸ීඌ๭ඈ൤ ෭ನ๺ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ෭ನ๺ ನ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෭ನ๺ x xd x x 
ಪഖౣ  ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ನ ඛಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ನ ม಩ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನ ෮ೕി ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ใ ಸಹ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ d dx dx x x 
๒ನ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ๳คದ ಡ ඛಜ฿ಜං ඛೕโ ಆಂഔ-ഷคๆഔํ ಅಥ฿ ಅඛൽბಷౣ  x 
ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಀคൡ ಕย൞ಗ, ๰ತ౳ ದย౵  1 คಂದ ನ เฌೕඌ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෥ി ನ ม಩ ಎಂൿ x x 
ಬฉಯมಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಄ವಲ ನ ม಩ ಅಲ౵ , ಸค ಈಗ කโ ඣೕഺೕಣ  ಃಲโ ಉർಹರൕಗำ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ม಩ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ม಩ ಅඝ౬  ಒಳತಂಡ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಎෆ ಎಋ౺  ಎฯಎඨ ಎಋ౺  ನ ๴ඨ ಡ ಸಮ 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ಎෆ റ౲ ๜ โ౲ ತ౭ ನ౬  කโ ೐ඨ งฯ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನನಡ ಆ๴ඨ ಆ๴ඨ ม಩ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ม಩ ನ x x x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನನಡ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൟ ಧකತ౱ ಕ ಛಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಄ವಲ ಒಂൿ ಛ౳ ಂ ಅඝ౬  ม಩ x x x 
ನ ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಡ ಮ൤౨  ಈ ౽ಯბವඝ౬  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ಎม౵  ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං x e x x 
ඦತರ ಅเූಜ౲  ಮ൤౨  කโ ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಆ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನನಡ ม಩ ಪ౵ ๺ ನ ಋ൏ತ౱ ಕg x x e 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ෇ค ಒಳಜನ ౽ಯბದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ม಩ ಪ౵ ๺ ಡ ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ෭ನ๺ x dx dx x e x 
๴ඨ ม಩ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෮ತ౨ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං x e x 
ಆದ౪ คಂದ ม಩ ನ ನ ನನಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෵ಂದ ෵ಂದ ಡ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, x dx dx x d d e x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಸಹ วಕౙ  ๻ಆೕಣ ಡ ಅย౵  ಧකತ౱ ಕ ජಜ x ah g x ah a x a 
๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ಅඝ౬  ಎಋ౺  ඲ೕචඛ౹ ಯฯ ಡ ಡ a x i  s e x ln a 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಡ ඛಂದ ಡ ඛಂದ ෵ಂದ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಸರ൐ d a dx x d d e x ln a 
ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค โ౲ ತ౭ ನ౬  ಈಗ e x ln a d by dx of x ln a 
ಇย౵  ಯ ජಸಜბಕ ม಩ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ෇ค ಄ವಲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d x x ln a ln a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x ln a a e x ln a x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಡ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ෇ค ජಸಜბಕ ർಖว ಡ ಸ෥ನವඝ౬  ๻౾ ඦತರ d a x dx a x e 

ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ನನಡ ๬෥ನ౲  ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ඛಂದ ಡ ಡ ಡ e ln 1 d e dx x e e 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბเං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕค ಎಂದฉ ඛೕโ ಬฉ෵ค ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ජಸಜბಕ ม಩ ಅඝ౬  ಎರവ y x 
ಬൽಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั , ಇದರಥბ ನ ಇൿ ಪഖౣ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ඛಂದ ಡ ෇ค y ln x ln a x x ln a 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಈಗ ಇದಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭  X 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵  ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಯ ౽ಯბ฿ಜං ಸರಪั d by dx of lny x ln dx y xi 
ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಇൿ 1 คಂದ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y dydx lna 
ಇൿ ಸಮಯಗಳඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ dydx y a to the x ln a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಈ งಪದย౵  ಬฉಯฤ ಸ౷ ಲ౭  ๯ಲಭ฿ಗಬ๾ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං ಇದඝ౬  ෥ഴವ ಎರಡචಯ ෥ಗბವඝ౬  ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෥ಡಬ๾ංಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  มಗคಥ෦ಋ ലಫฉඛ౹ ෻ಷඨ ಎಂൿ ಕฉ෷โದඝ౬  ಚ೉ბ๭ ಆ   ◌್ದคಂದ ನ   โ ನ හౘඨ x 
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಇದඝ౬  ಯ   ಲโ හౘඨ ಅඝ౬  ನ ಶ   ◌ൟ್ಡ ກ೉౞ ಸมಜං ಎಂൿ x u x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಆ   ◌್ದคಂದ ๼ಂං ಇൿ ಆಜං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇ   ◌್ย ෷ ಄ವಲ  ನ ๭౩ ರ฿ದ ಮൡ౨  y x x x a v 
ಎಂ්ൿ ౽ಯბ฿ಜං ಆದฉ ಈಗ කโ ಇๅರಡඞ౬  ನ ౽ಯბ฿ಗฤ ಅඝಮൟ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ද౳ ೖෳ x x f x 
ಅඝ౬  ๾ഴಕฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ කโ ද౳ ೖෳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ෥ലඈ൤෻ f x 
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෥ഴ൤౨ ೕๅ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಛಜ කโ ජಸಜბಕ ม಩ ಅඝ౬  ಎರവ ಬൽಗัಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎฯಎඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎෆಎಋ౺  ಪವฑ เಎಋ౺  ಡ ෷ಎಋ౺  ನ ಎฯಎඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
มಗคಥෳ ನ ಞಣಲౘಣൽಂದ ಇൿ ෷ಎಋ౺  ನ เಎಋ౺  ಎฯ ಎඨ ඦ൤෻ ಇං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಎಋ౺  ಡ 
๸ීඌ๭ඈ൤ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ലಫฉನ౸ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎෆ ಎಋ౺  ನ ක౲ ೋರฯ ม಩ ನನಡ  ා ಎෆ ಎಋ౺  ഛෳ౺  1
ಎෆ ද౳ ೖෳ ಎಋ౺  ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ಮ൤౨  ೐ඨ งฯ ඛಂದ ಮൡ౨  ඦತರ เಎಋ౺  ഛෳ౺  ಎฯಎඨ ಆෆ ෷ಎಋ౺  ನ 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಇย౵  කඝ ಉತ౭ ನ౬  ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಇൿ เಎಋ౺  ಎฯಎඨ ෷ಎಋ౺  ನ ലಎಋ౺  ඛಂದ ല ಮൡ౨  ಇൿ  

ನ ද౳ ೖෳ ෇ค ජಸಜბಕ ม಩ ೯൤ಡ ෇ค ನ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ux v x vx ux ln dx d 
ඛಯಮൽಂದ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  1 ා ෇ค ද౳ ೖෳ ಎಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ ೐ඨ Lnux ux u x 
ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ද౳ ೖෳ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෇ค 1 คಂದ ෇ค ද౳ ೖෳ ux v x ln vx ux u x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ද౳ ೖෳ ಇย౵  ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ද౳ ೖෳ ೯൤ಡ f x fx v xlnux vx by 

෇ค ද౳ ೖෳ ಮൡ౨  ಡ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ux u x fx  vx ux 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಯ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಪದಗำ xi f n x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಅඝ౬  ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ม಩ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ fx x x ln 

ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  เ෗ನ౬ ತั๯൤౨ ೕๅ ಇൿ fx x x x ln x 
෇ค ෩ಲಕ ಒಂದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ද౳ ೖෳ ಇದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನನಡ ಅඝ౬  fx fx f x cos x log x 

ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ม಩ ನ ๴ඨ ෇ค โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಇൿ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ಇൿ ಡ x x x f x fx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಡ ๴ඨ ෇ค ೯൤ಡ ๴ඨ ඛಂದ ಆಜං x x cos x log x x x 
ಆದ౪ คಂದ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ๼ಂൽನ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕโ චನඪഴವ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, ඛೕโ ಄ವಲ ງತಗಳඝ౬  fx 
ಅඝಸคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ  ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕല, ಇย౵  කโ 
ຄಂൽฆโದඝ౬  කโ ಈಗ ๰ಚ౲  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค y x x y dydx 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵  ಗಮඛ๭ කโ ಇದඝ౬  ඡರ฿ಜ ม಩ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ ඣೕലದฉ 
ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ  ಇโಗำ ಪ൞ಂಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ ඛೕโ ౽ಯბ฿ಗฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆഴൟ౨ ೕค  ಅ෴ඨ ಡ ಮൡ౨  ಡ y x v x 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ඛಂದ ಎಂ්ದඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ඦತರ ಏඝ ඛೕಡมಜං ಎಂದฉ ඦತರ dx du 
ಆഔౣ ฆವ ಸ෦ೕಕರಣโ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u v 1 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කඝ ಒಂൿ ෷ ಈdudx dvdx 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಡ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ y x x lnu xlny xi 
๸ීඌ๭ඈ൤ කඝ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ๰೉๭ದฉ ෵ಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෵ค ಇದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  u dx dx 

ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ನನಡ ಒಂൿ ෇ค ೯൤ಡ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಯ x x lny x x lny 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෇ค ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 1 คಂದ ෇ค ಮൡ౨  ಇൿ ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಅದඝ౬  කඝ ಮ൤౨  y dydx dudx y
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෇ค ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಎಂൿ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ x lny x ydydx 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කโ 1 คಂದ ಅඝ౬  v x y ln v y ln x v dv dx 
ಪഷಯฤ ಇದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯൤౨ ೕๅ.  ಇย౵  ಪದโ y 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ೯൤ಡ ෮ದಲ ಪದ ಎರಡඡ ಪದದ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 1 คಂದ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ංdydx ln x ti  mes ln x x 

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං ಇൿ ಡ ෇ค ೯൤ಡ ඛಂದ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ dv dx v x y ln xdydx y x 
෩ฆ ಈಗ 1 ರย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಬಳ๭ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  කโ ಡ dudx dvdx y x ln y 
೯൤ಡ ಅඝ౬  ෇ค ඛಂದ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಪ౵ ๺ ನನಡ ඛೕഴತ౨ ං ೯൤ಡ y x x ydydx dudx dvdx x y ln xdydx 

ಡ ෵ಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಈ ಎರഴ x y y x dydx 
ಪದಗಳඝ౬  කโ ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඛಂದ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, y x y 
ಅದඝ౬  ಡ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಬฉಯಬ๾ൿ y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದโ ඛಂದ ಡ ෇ค ಆಜං , ಇൿ x y x x x y ln xx y ln x dydx y
ಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಪದโ ඛಂದ ಡ ඛಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං x ln y x yy x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಆಜං  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛೕഴತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ ಡ ೯൤ಡ ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค ඛಂದ ෭ನ๺ 1 dydx y xlny x y y divi  x y 

ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ ಡ ಬಲಃౙ  කโ ಇದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ y x y x x y ln x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಒಂൿ ฿౲ ෴ಮ฿ಜ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ, ඛೕโ ಇದඝ౬  
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಡ ಶ౾౨ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಇඣ౬ ಂൿ cos x y cos y x dydx dydxfy
ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಮൡ౨  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං, x x y x x b a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡඞ౬  ඛೕโ ๭ෳ ನย౵  ඛೕโ ಅඝಮൟ๭ದ คೕൟಯย౵ ෻ ෥ಡಬ๾ൿ  ඛೕโ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං v 
ඦತರ ඛೕโ ಇย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ല ඛೕโ ඡರ฿ಜ มಗคಥෳ ಅඝ౬  ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ 
ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಎರಡඡ ಉർಹರൕಯย౵  ඛೕโ ಈ ෩ฆ ಪದಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ uv w 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಮൡ౨  ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨   ඦತರ ෮ತ౨ โ dudxdvdx dwdx 
๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದคಂದ ඛೕโ ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ dydx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ มಗคಥ෦ಋ ലಫฉඛ౹ ෻ಶඨ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ๬ಧನ฿ಜං. 
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ಬಡ౛  ಕย෷൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಃಲโ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪದย౵  ඛೕലർಗ හౘඨ ಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౲ ฃ෫ഔ౳ ಋ งಪದย౵  ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಃಲโ ඛಯ൞ಂಕಗಳ ಪ౳ ౽ರ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಅಂದฉ ಎಂ්ൿ x y t x 

ಯ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ಸಹ ಯ ౽ಯბ฿ಜං ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ t y t dydx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ කඝ ಅඝ౬  ಬฉದฉ ನ dydx dydt y t 
౽ಯბ฿ಜං ಇದඝ౬  ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಸರಪั ඛಯಮದ ෩ಲಕ ಮൡ౨  dydx dxdt 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂൿ dydx t 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ๰ತ౳ ฿ಜං ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ t x y t so dydx 

෩ಲಕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಇದඝ౬  කඝ ද౳ ೖෳ ෵ಂದ ද౳ ೖෳ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ dxdt dydt y t x t 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ  ಛಜ ಛಜ ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ಬದฤ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ y y t 
෩ಲಕ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ o  fx 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜ කඝ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ x y 
ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಅඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඩ౲ ฃ෦ೕಟฑ ෥ಡಬ๾ൿ x t 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆ๴ඨ ೓ಕโ ನಮಡ ൟัൽං  ಪ౵ ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ y t t t 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ಈಗ ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜං , කඝ ലซํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๭ದฉ, x y dydx 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෇ค ಆ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං dxdt a sin t dydt t 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ  ಇൿ ෵ಂದ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಇൿ ಆ๴ඨ dydx dxdt dydt t 
ඛಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං a sin t 
ಆದ౪ คಂದ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච a t 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಯ൞ಂಕದ ಪคූ๣ಯย౵  ಇย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ t 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಜ๯൤౨ ೕๅ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ඩ౲ ฃ෦ೕಟฑ ನย౵  ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಃಲโ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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