
 ಹสೕ เർ౲ ൮ბಗื , ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳ ಀคൡ කಲౙ ඡ ಉಪක౲ ಸ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං, කโ ವ౲ ൞౲ ಸ౽ౙ ಜ 
ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ 
ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ කโ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ.  ಮൡ౨  ನ ತඨ เสೕಮ ಮൡ౨  x x 
ඦತರ කඝ ಅඃ คೕൟಯย౵  කโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇತರ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂัං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ඣೕലං౪ ೕๅ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ  ರ ವಗბ෩ಲದ  ಡ x dx dx 1 1
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒඨ ಓವฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಈಗ x x x 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඛೕโ ಃಲโ ಞฆൡಗಳඝ౬  ಕยൟರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ഓඨ ಇඨ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ಎರഴ ಮൡ౨  නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ x x 
ൟัൽං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಆೕഓಂ೬ಂഡ เสೕಮ ಁಡ ಎರഴ ෩ಲಕ න ಆಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  x x 
๲ಃಂഡ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ಎರഴ න ಆಜං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ಒ෫౱  ನನಡ ๭ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ൟั෷ತ౨ ං ಈ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ เสೕಮ ನ erse xi cos x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ඛಂದ ඛಂದ ಏඞ ಅಲ౵ , ಇൿ 2 ෭ನ๺ ඩಪ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 2 คಂದ cos x 2 pi x x pi 
ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 0 ෭ನ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ඛಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ d  x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ෭ನ๺  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౽ഡ เสೕಮ ನ x 1 x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಈಗ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං x x 
කโ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ අಂൽಡ ಉัൽං౪ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ർದฉ ಮ൤౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ x x 
๲ಃಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನ d x dx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩಪ เสೕಮ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮಃౙ  ෥ലದ คೕൟಯย౵ ෻ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಡ y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ನ ๲ಃಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ലದฉ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ನ ๲ಃಂഡ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x y dx 
ಮൡ౨  ಸರಪั ඛಯಮൽಂದ ಇൿ ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ಃಂഡ ෇ค ಇൿ ೐ඨ ඛಯಮൽಂದ ಆದฉ d d y dydx 
ನಮಡ ൟัൽฆವ ๲ಃಂഡ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ෴โൿ ಇൿ ෇ค ෇ค ನ ๲ಃಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ y y tan y dydx dx 
ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ๲ಃಂഡ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ನ dy y tan y y 

ಇย౵  ಅඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ ವಗბದ ಬಡ౛  secant is equal to xi secant y x y 
ನಮಡ ൟัൽฆವ ಯ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 1 y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  x tan y 

๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಒඨ ಈಗ කโ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬  ಎಂൿ ඛಧბคಸ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ චನඪ๭ಆ ౶ั  ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಎಂൿ කඝ ಬฉದฉ ನ ನನ౬  x x 
๲ಃಂഡ เสೕಮ฿ಜං ಇൿ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ 0 คಂದ ಡ 2 ಡ ๳คං  1 x  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ න ನย౵  ಎರഴ คಂದ ๆึ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ෵ಂದ ෭ನ๺ ಒಂർಜದ౪ ฉ ಇൿ ನ p  i x n x 
๲ಃಂഡ เสೕಮโ ෴฿ಗล ๵ච౬ ෵ಂದ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಎಂൽಟ 2 คಂದ ಆಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  pi pi x 
1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ 1 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ๲ಃಂഡ เสೕಮ  ಜಂತ 2 ౾ౙ ಂತ x pi 
ಕല෫ ಮൡ౨  0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං x x pi 2 
ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಅඝ౬  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵   pi x x x 
෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ಇದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ൮ೕഓದ ๲౽౲ ಂഡ ෴฿ಗล 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 0 ඛಂದ න ಆಜං ಎಂൿ කโ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 2 คಂದ y x x 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅඦತ൤ಯ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಎರಡคಂದ ಡ ๳คದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ pi pi x 
ಈಗ ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ಯ ഓ౲ ඨ ಏචಂൿ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ದย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಡ y y x 
ಎರഴ คಂದ ಡ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರ ನย౵  2 คಂದ ಡ ಆಜದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ෵ಂದ pi y pi pi x 
෭ನ๺ 1 ರย౵ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ಅඦತಃౙ  ๳คದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸಮකಜฆತ౨ ං y x 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅඦತದย౵ ದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಇൿ x 
ನಮಡ ൟัൽං ഓ౲ ඨ හౘඨ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಚൡෙბಜದย౵  
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ඬಟದย౵  කโ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ, කโ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ y x x 1 
౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ವಗბ ෭ನ๺ 1 ನ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ನ ഓ౲ ඨ x y 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ವಗბದ ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ x 1 x x 1 x 
ವಗბದ ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ ಆಜං  ෭ನ๺ 1 ಇൿ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮൽಂದ ತඨ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನ ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ๲ಃಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ x d dx y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ಬฉ෷൤౨ ೕච ๲ಃಂഡ ෇ค ಇൿ 1 คಂದ ಪഖౣ  x y tan y x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಆಜದ౪ ฉ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲൽಂದ x x 1 x 
1  ಃౙ  ಸಮ  ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ, කโ ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಛಜ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಛಜ ಮ൤౨  x 1 x x x 
ಧකತ౱ ಕ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨   x mod x mod x x x x 0 
෭ನ๺ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ කโ ಅඝ౬  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ඛಂದ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ x x 0 d x d x x x x x x x 
ವಗბದ ෩ಲ ವಗბದ ෩ಲโ ກೋ౞  ಅಥ฿ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. x x x 
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ಒಂದಃౙ  ಇൿ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ๰ತ౳ ฿ಜං, ಇย౵  කโ ಚದರ ෭ನ๺ 1 ರ ಒಂൿ ಓವฑ ෥ി ಪഖౣ  x x x 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ චನඪഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಞತ౨ ං  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಸಹ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ෭ನ๺ ಡ x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෥ി ෇ค ವಗბ෩ಲ ಚದರ ෭ನ๺ ಒඨ ಮ൧౨ ෫౱  ಇದඝ౬  ෥ി ಡ ෥ತ౳  x x x 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಎม౵  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ 
౽ಯბಗำ ಈಗ කโ ඣೕഴವ ෨ಂൽನ เಷಯๅಂದฉ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ನ y x 
౽ಯბ฿ಜං, ಅย౵  කโ ಅඝ౬  ನย౵  ๰ಚ౲  ౾౳ ෺ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං y x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๰ಚ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲ่෫౱  කโ ಡ ๸ීඌ๭ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಆದฉ ನ ౽ಯბ฿ಜ ಅඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜy x x y 
ಬฉ෷โൿ ಕಷౣ  , ಉർಹರൕಡ ನಮಡ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, y y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅඝ౬  ಅವอ෈๭ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಆದฉ ಅඝ౬  ඡರ฿ಜ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜ ಬฉಯฤ y x y 
๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ x dydx 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ನಮ౱  ಞค෴ಜං dx dy 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಅඝ౬  ನ ౽ಯბ฿ಜ ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ಬದฤ ಇย౵  ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  කโ ಈ y x 
ಃಳಜඦ൤ ๰ಚ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಸರಳ฿ಜ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ೉ກ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇದರಥბ කඝ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ෵ಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  y x dx y y 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ඛಂದ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං.  ಈಗ ೐ඨ ඛಯಮൽಂದ ಒಂದಃౙ  d x dx sine y 
ಸ෥ನ฿ಜං, ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಎಂൿ ඩಪದ ഛෳ౺  ඛಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿx y d y dydx 
ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ౽ಮඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෇ค ಒඨ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ dydx y 
ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒದಜ๭ದ ෭ನ๺ y dydx cos y cos y 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಚ౲  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  ಪഷಯ෎౽ಜಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ನ dydx x 
౽ಯბ฿ಜ ෥ತ౳  ಈ ಉർಹರൕಯย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ෬ว 1 ೯൤ಡ ಆಜං ಈಗ ನಮಡ ඡರ฿ಜ dydx 1 cos y x 
ಪคූ๣ಯย౵  ൟัൽಲ౵  cos y 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ನ ౽ಯბ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽං  ๰ಚ౲ ฿ಜ ಒಂൿ dydx x y y 
౽ಯბ฿ಜං  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෩ಲಕ ನ x n 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಚ౲  ವ౲ ൞౲ ಸದ ಬಡ౛  ಈಗ කඝ ෥ಡฤ ಬಯ๯ൟ౨ ฆವ ෨ಂൽನ เಷಯๅಂದฉ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ 
ಬ๾ಪದಗำ ಅಥ฿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಅಥ฿ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಅಥ฿ ಃಲโ ಶ౾౨ ಡ ಃಲโ 

౽ಯბಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಅย౵  ಪൟೕಯ ౽ಯბಗำ ಮൡ౨  มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಗ฼൤ ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  x 
ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ದ ಇತರ ౽ಯბಗำ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ಪൟೕಯ ಮൡ౨  มಗคಥ෦ಋ ౽ಯბವඝ౬  ಪคಚ෵ಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ಗืඝ 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ ಬಡ౛  ෥ತකഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪൟೕಯವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ 1 ಪ౵ ๺ ෬ว 1 ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ೓ಕದ ෬ว 2 x x x 
ಅಪವತბඛೕಯ ಪ౵ ๺ റഡ റഡ ඛಂದ ෬ว ಅಪವತბನದವฉಡ ಅඦತದವฉಡ ಇං x n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ๸ಕಲನ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ನ ๒ನ౲ ൽಂದ n 
ಅඦತಃౙ  ಡ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಇൿ ๸ಕಲನದ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ෬ยನ x n n x k k 
ಅಪವತბඛೕಯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ඦತರ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯โದคಂದ ಇದඝ౬  ಪವฑ ๭ೕคೕ๺ ಎಂൿ k 0 n n 
ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ಅඦತ ಸರ൐෴ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෴โඃ ಅඦತ ಸರ൐ಯඝ౬  කโ ಈ ๭ೕ෦ತ 
ಸರ൐ಯ ෦ൟ෴ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ກೋ౞  ಕണಣ൤ಡ ຄೕಞโൽಲ౵  ಆದฉ කඝ ๼ೕಡ ಬฉ෷൤౨ ೕච  ಈ ಸರ൐෷ ෬ยನ ಸರ൐෷ 
ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಪ౳ ൟ  ජಜ ๸ಒ౲  ಡ ๭ೕ෦ತ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ಪൟೕಯ ౽ಯბโ ನ x x 
ಪൟೕಯ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞವ ෦ൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ  ಪ౳ ൟ ජಜ ๸ಒ౲  ಡ ಪൟೕಯ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං ಸค x x 
ಆದ౪ คಂದ ಮತ౨ ๠ౣ  ಪൟೕಯ ಈ ಃಳಜನ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಒಂൿ ๒ನ౲ ದ ಪൟೕಯ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ x 
ඣೕലದฉ ನ ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ಎರಡರ ෬ว ವಗბ ಎಂൿx x x 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  කඝ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ෮ದಲචಯൿ  ಪದโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎม౵  ಇತರ x 
ಪದಗำ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯ ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ๲ಃಂലಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴโൿ ๯ಲಭ฿ಜං ಎಂದฉ ನ ಪൟೕಯโ x 
ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං  ಅಂದฉ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಎರഴ ಕല෫ ಎಂದฉ ಒಂದರ ಪൟೕಯโ ಎರഴ ಪൟೕಯ౾ౙ ಂತx x x x x 
ಕല෫ ಎಂൿ ๰೉ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ කඝ ಅඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸಹಜ฿ಜ ಎರഴ x 2 x x 
ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂದคಂದ ಅಪವತბඛೕಯ ಒಂದคಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಅಪವತბඛೕಯ ಎರಡคಂದ x x 
ಎರഴ ೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಅಪವತბඛೕಯ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪವฑ ಸರ൐ಯย౵ ನ ಪ౳ ൟ ಪದโ ಪൟೕಯ ಛಜ เൿ౲ ൬ ಸರ൐ಯย౵ ನ ಪ౳ ൟ ಪದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං x1 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಈ ഺ෬ඨ ಈ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಎಂൿ කඝ 
ຂัං౪ ೕච ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪൟೕಯ ಅඝ౬  ಎม౵  ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐෷ ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ජಜ x r 
๸ಒ౲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅದඝ౬  ಪ౵ ๺ ඛಂದ ๰೉๯ತ౨ ං  ಇൿ 0 ಡ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ಪൟೕಯ ಎಂൽಟ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൽಲ౵  ಅಥ฿ ๒ನ౲  ෰ಲ౲  ಪൟೕಯ ಎಂൽಟ x x 
๒ನ౲  ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಐದඡ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කඝ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಐದඡ ಆ๭౨  ಧකತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಈ x 
ಪൟೕಯ ಡ ಏකಞತ౨ ං ඛೕโ ඣೕലದฉ ನ ಪൟೕಯโ 1 ಪ౵ ๺ ಅಪವತბඛೕಯ 1 ೯൤ಡ ೓ಕವඝ౬  x i  x x x 
ಅಪವತბඛೕಯ 2 คಂದ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ෮ದಲ ಪದ 1 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ x 
ಪದಗำ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෦ൟ෷ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಸಮකಜರ෎ಀ  ಇඛ౮ ඛഔ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಇย౵  ກೋ౞  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜಲ౵  ಆದฉ ನ x 
ಪൟೕಯ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಏಳඡ ಞಣโ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ ದ ಪൟೕಯ ಪൟೕಯ ಪൟೕಯ ಞಣಲಬ౫ ಃౙ  x y 
ಸಮ ಪ౵ ๺ ಪൟೕಯ ಡ ಡ ຄೕย๭ ೯൤ಡ ಡ ಮൡ౨  ಗำ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಏำ ಬಳ๭ ຂัದฉ x x y a m n m n 
ಮൡ౨  ಒಂದඝ౬  කโ ෭ನ๺ ನ ಪൟೕಯವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ.  ಎಂ්ൿ ನ ಪൟೕಯൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x x 
ಏಃಂದฉ 1 0 ರ ಪൟೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಇದඝ౬  කඝ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ನ ಪൟೕಯ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x x 
ಮൡ౨  ಆ๭౨ ෵ಂದ ಏำ ಇൿ ෭ನ๺ ಪ൞ಂಕದ ಪൟೕಯ฿ಜฆತ౨ ං x d 
ಆದ౪ คಂದ ಪൟೕಯ ෭ನ๺ ಪൟೕಯ ෬ว ಒಂൿ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඛೕโ ಈ ಆರคಂದ ಁಡ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ຄೕದฉ ಆฆ ಐൿ คಂದ x 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಈ ಪൟೕಯ  x x x 
ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞವ ෭ನ๺ ನ ಒಂൿ ಓವฑ ಪൟೕಯ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  0 ಡ ຄೕಞವ ಇඛ౮ ඛഔಯ x 
෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಪൟೕಯ ಅඝ౬  ಎม౵  ಛಜ ಡ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 1 x x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 0 ಅಲ౭ เฃಮ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ກೈ౞ ඈ൤ ಇൿ ກೋ౞ ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ಅൿ ಅඦತಃౙ  x 
ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ನ ౽ಯბ ಪൟೕಯವඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං 1 ಆಜฆವ ಪൟೕಯ 0 ಜಂತ x x 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ຄೕඈ൤ ಇൿ 0 ಬಲಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ හౘඨ ಎಋ౺  ඲ೕචඛ౹ ಯฯ ನ ಛ౳ ෆ ಆಜං, ಇൿ ෴฿ಗล ກೋ౞ ൟ౨ ං ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  x 
ຄೕಞತ౨ ං  ෵ಂದ 0 ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  es x 
ຄೕಞತ౨ ං ಈಗ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 1 ಅඝ౬  ๻౾ದฉ කโ 1 ರ ಪൟೕಯವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ෬ว කඝ x x
ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ೯൤ಡ ವಗბโ ಮ൤౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ ಒಂൿ ಓವฑ ಃ ಅಪವತბඛೕಯ ಯ ๸ಕಲನใ ಆಜฆโದคಂದ k 
ಇൿ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಚย๯ൟ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ ಒಂದರ ಃಲโ ජಜ ๸ಒ౲  ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  
ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ෵ಂದ ๰೉๭ ಇದඝ౬  ෸ಲฑ ๭౩ ರ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං e 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪൟೕಯ฿ಜൿ౪  ಅൿ ಒಂದರ ෬ว ಅಪವತბඛೕಯ ಯ ๸ಕಲನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ e k k 
๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ ಈ ಃಲโ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಅൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ e 
අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨   ෩ರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಸค๯෥ฆ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಏำ ಒಂൿ ಎಂഖಡ e 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಆದฉ ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ಇൿ ನಮಡ ಈಗ ෨ಖ౲ ವಲ౵  ಆದฉ ಇ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ൿ ಮൡ౨  ෩ರ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫ ಏಃ ಎಂൿ ඛಮಡ ൧ೕคಸฤ කඝ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ o ne over one plus one over one factorial one over two 
factorial dot dot dot up to two factorial dot dot dot up to the one plus one over one 

අಡ౥ ർದฉ ಇൿ ෩ರ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇದ౪ ฉ  factorial which is equal to two so e is bigger is two 
කඝ ಅඝ౬  ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಓವฑ ಒඨ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಓವฑ ഖ ම౲ ಆౣ ೕคಯฯ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಓವฑ ൮౳ ೕ e 
ම౲ ಕౣ ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಪ౵ ๺ ಇൿ ಮ൤౨  1 ಪ౵ ๺ 1 
෬ว 2 ಅಪವತბඛೕಯ 2 ಪ౵ ๺ 3 ಅಪವತბඛೕಯ฿ಜං 3 ෇ค 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ౾ౙ ಂತ 2 ಚದರ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ಬฉ෷൤౨ ೕච 1 ෬ว 4 ಅಪವತბඛೕಯ 4 
ಅಪವತბඛೕಯ 4 ෇ค 3 ෇ค 2 ಅൿ 2 ಪഖౣ  2 ෇ค 2 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං 2 ಘನ 
ಆದ౪ คಂದ  ෬ว  ಅಪವತბඛೕಯโ  ౲ಁ ෕ ಜಂತ  ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಏಃಂದฉ කඝ ෬ว ಒಂದඝ౬  1 4 2 1 n 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯವඝ౬  ಬฉದฉ ಇൿ ಡ ಡ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ඛೕโ ಇಂಡౘඨ ෩ಲಕ n n 
ಅಥ฿ ඡರ฿ಜ ඦ൤ ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ಈಗ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ i ge 
เವค๭ದฆ ಒ෫ഔ౳ ಋ ಸರ൐ 1 ಪ౵ ๺ ಅಧბ ಮൡ౨  ಅಧბ ಚದರ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಮൡ౨  ಈ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐෷ කโ ಈ ಅඦತ 
ಸರ൐ಯඝ౬  ಒഖౣ ಟലಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐෷ ಪ౵ ๺ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಆฑ ೓ಕ ಮൡ౨  ಅඦತದವฉಡ ಈ චನඪಛಜ ಬฉ෽ೕಣ ೦౲ ෦ൟೕಯ 
ಅඝඩತ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದย౵  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ 1 ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, r r 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ෮ತ౨ ದย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ , ඛೕโ ๬෥ನ౲  ಅඝඩತโ ಕല෫ ಇฆವವฉಡ ಅඦತ
ಸರ൐ಯ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 1 ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದย౵  ಇൿ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನವඝ౬  ๻ಀโൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ౘ෦๭ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರಡಃౙ  r r 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ೓ಕ ಮൡ౨  ๼ೕಡ  ಇದರ ෬ว ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ar a 

Pru
tor
@
IIT
K



෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರ൐෷ 1 ಪ౵ ๺ ಅಧბൽಂದ 1 4 ඡ ಮൡ౨  1 8 ൽಂದ 2 ಡ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ನನ౬  ಬั 1 ಪ౵ ๺ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං  ೦౲ ෦ൟೕಯ ෮ತ౨ โ ಎರഴ ಆಜൿ౪  ಅൿ ෩ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e ei 
ಒಂൿ ಅූಗಲಬ౫  ๸ಒ౲  ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං   , ಈ ಅඝಕ౳ ಮದ ෦ൟಯඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ei 

ಡ ඛಂದ ಡ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂದರ ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉಯฤ ನನಡ ಃಲโ ෦ൟಗಳඝ౬  ಬฉಯฤ n n n 
ಅವ౽ಶ ෥ലಆല 1 ಪ౵ ๺ 1 คಂದ ඛಂದ ಡ ಇൿ ನಮಡ ඛಖರ฿ಜ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ನ n n n e x 
෦ൟಯඝ౬  1 ರย౵  0 ಡ ಡ ಏคಸಬ๾ൿ 1 คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x e 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  කඝ ෥ഴโൽಲ౵   ಇൽೕಗ ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ, කโ ನ ಪൟೕಯ 0 ಡ h 
ຄೕಞವ ෦ൟಯඝ౬  ว౾ౙ ๵ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๸಄ತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪൟೕಯ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ x x e 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඣೕലದฉ ನ ಪൟೕಯโ ಒಂൿ ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಪವತბඛೕಯ ಈ ಅඦತ ಸರ൐ಯ ෬ว h 

ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅಪವತბඛೕಯ 2 ಘನൽಂದ ೯൤ಡ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං h h h h 
ಅಪವತბඛೕಯ ෩ฆ ඛಂದ ಡ  ಅಪವತბඛೕಯ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇൿ ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං h n n e h h 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං.  ඦತರ ಯ ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ e h h 
ಆದ౪ คಂದ ಔಪೈคಕ฿ಜ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಈ ಎม౵  ಪದಗำ ವಗბವඝ౬  ಅಪವತბඛೕಯ 3 คಂದ ಮൡ౨  ಈ h h 
ಎม౵  ಪದಗำ 0 ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨   ෮ದಲ ಪದโ 1 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෦ൟ෷ ๵ච౬ ಡ ຄೕඈ൤ ಅൿ ಒಂದඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ h 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ෦ൟ෴ಜൿ౪ , ನಮಡ ಪൟೕಯ ನ ෦ൟ෷ ෎౽ಞತ౨ ං, ಇൿ ಜಂತ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ h h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කඝ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಡ ෵ಂದ ಈ ಪൟೕಯ e x e x 
౽ಯბ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ඦತರ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಈ x e fx f x h 
෦ൟ෷ ನ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං෻ ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ.  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ನ ෬ว ಈ ෦ൟ෷ x f h f x h 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಆಗ ෦ൟ෷ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಡ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ h e x h e x
෬ว  ಡ ຄೕಞತ౨ ං  ๬෥ನ౲  ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪഖౣ  ನ ෦ൟ෷ 0 ෵ಂದ ෭ನ๺ 1 ಡ h e x e x h h h 
ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෦ൟ෷ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං e e 
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺  ඲ೕචඛ౹ ಯฯ හౘඨ ಡ ಬಹಳ เ๕ಷ฿ದ ౽ಯბโ ಅದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං , e  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ಡ ෵ಂದ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ෵ಂದ ಡ ಆಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ.  ಪൟೕಯ e x x x d x e 
౽ಯბವඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಃಲโ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ෵ಂದ ෵ಂದ ಶ౾౨  ಐൿ ಡ ಏකಞತ౨ ං d e x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ಐൿ ඛಂದ 5 ෇คdd x e x 

෵ಂದ ಐൿ ಈ  ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನನಡ ಅඝ౬  ಐൿ ෇ค ಐൿ ಡ ඛೕഴತ౨ ං, ඛಂದ ๬ౙ ౷ ಡ d x e x e x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಇൿ ಪൟೕಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඦತರ කඝ ೐ඨ ඛಯಮದ ෩ಲಕ ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  
෥ಡ෎ಀ ೓ಕ ಇൿ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ೓ಕಃౙ  ಎರഴ ෇ค ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮൽಂದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  x x e e dx 
෥ഺೕಣ  ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 1 ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ಮൡ౨  ඦತರ ෵ಂದ ಡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං x x x e x 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೯൤ಡ ಡ ಎರഴ ಸค e x x e x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಜ๭, ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಪൟೕಯ ౾౳ ෺ಯ 
เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  มಗคಥ෦ಋ හౘඨ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ 
කโ ನ ม಩ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ มಗคಥෳ ನ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  x 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ತದඦತರ ಈ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ല ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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