
                                                                                         
                                                                                         

كے كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے برابر كے كا اور ہے پرائم  y x  g  dydx x  g  u y                               كا
لہذا ہے مگر ہے نہیں كچه پر پرائم جو ہے۔ برابر كے پرائم كا  f  dudy  f  y  f   x  gجیسے سكیں ركه یاد كو اصول كے سلسلہ ہم تاكہ

پاس میرے كہ ہے اور ہے برابر كے كا مشتق پهر ہے پہلے آپ لئے كے كرنے تلاش كو مشتق كا   u  f y  y x  g  dudx  u  y كے
دیں ضرب اسے پهر اور كریں تلاش سے حوالے سے حوالے كے   x  y  اگر كہ دیكهیں آپ اگر كیونكہ ہے آسان ركهنا یاد یہ لہذا ہے مشتق كا

تهی تقسیم كی معمول یہ  
یہ تو ہمیں پهر اور ہے ہوجاتا منسوخ ركهیں یاد لیكن ہیں سكتے ركه یاد اسے آپ طرح اس ہے ملتا    dy  dudx  dudy ہے علامت صرف یہ

كہ ہیں دیكهتے مثالیں كچه ہم اب لہذا ہے نہیں حصہ كا چیزوں دو یہ مشتق كا ہے برابر  x  f  x squa پهر اور كیوب ون پلس ری  كے كہنے
  fكریں تلاش صحیح كو ایكس پرائم

آپ كہ ہے یہ طریقہ ایک ہیں سكتے كر كیا آپ تو یہ ہیں سكتے بڑها كو مكعب ایک جمع مربع گنا تین جمع چه گا جائے ہو برابر كے  x  x  x سے
تین جمع چار كہ ہیں جانتے ہم اب سے وجہ اس اور ایک جمع مربع كا لہذا ہے مشتق سے پرائم x  x  n  f  x 6 x 512   جمع  كے  x 

6مشتق میں اگر  ہیں۔ كرسكتے استعمال كو اصول كے مصنوعات آپ كہ ہے یہ طریقہ دوسرا ہے طریقہ ایک یہ لہذا ہے برابر كے جمع مكعب  x 
ہوں چاہتا كرنا تلاش كو  

ہیں لكهتے ہم تو بار  جمع مربع ہمارا یہ پهر اور مربع  جمع مربع كا لہذا ہے پرائم ضرب فنكشن پہلے x 1 مربع  x 1  x  f  f  x 2 x  x  
جمع مربع  جمع ہے۔ مشتق كا  جمع مربع 1استعمال اصول كا پروڈكٹ دوباره آپ لیے كے اس اور اوقات مشتق كے مربع ایک جمع مربع  x 1   x  

ہیں كرتے  
دو ہے یہ تو گنا جمع ایک جمع مربع دو ضرب ایک جمع مربع چار جو ضرب  x  x  x  x  x  x  f لئے اس اور ہے برابر كے ایک جمع مربع

پرائم دو چار جمع مربع ایک جمع مربع ضرب مربع چه یہ مربع ایک ہمیں ضرب   x  xx  x  x  pl   x  x  آپ اور ہے مربع ایک جمع مربع
چه یہ ہے طرح كی جواب پچهلے یہ كہ ہیں سكتے دیكه ضرب دو جمع چار سے  x  x  x كریں ضرب آپ اگر اور ہے برابر كے ایک جمع مربع

 گے
ایكس چه جمع كیوب ایكس باره جمع پانچ سے ایكس سكس  گا۔ ملے ہمیں تو  

ہے طریقہ اور ایک كا كرنے اسے ہوئے كرتے استعمال كا رول چین لیكن ہے ملتا جواب ہی ایک ہمیں تو  
پاس ہمارے طرح اس ہوئے كرتے استعمال كا اصول كے چین تو كا   x  f x ہے كیوبڈ ایک جمع مربع

ہے برابر یہ تو كا كیوب جہاں كا x  g  x  g x x 1  ہے  جمع مربع  
اب تو كا كا مكعب جہاں ہے كا ہے مشتق سے اصول كے سلسلہ ایک جمع مربع ہے  x  f x x  g  x  g x x  f prime x  q كے ول

مجهے  برابر كے مشتق گنا  كا گنا مربع پرائم یہ ہے برابر كے گنا  كا x 3 گنا مربع  جمع مربع  g x  g  x  x 3  g x x 1  g prime x 
2ہے دیتا مجهے  x  

6لكه آپ یا ہے ملا ہوئے كرتے استعمال كا اصول كے پروڈكٹ ہمیں جو ہے جواب وہی  جو ہے برابر كے مربع  جمع مربع یہ تو  x x x 1  
ہیں سكتے آپ یہ مكعب ایک جمع مربع ہیں لكهتے پر طور كے جہاں ah y is equal to x  u cub   ed  u x 1 اور ہے  جمع مربع

كہ ہیں جانتے ہم پهر اب   dydxy  u ہے فنكشن ایک كا
ہیں لكهتے وه تو ہے فنكشن ایک كا بذریعہ اور   dydu times u  x so du  dx  dudydu گنا مربع یو تین مجهے ہے مشتق كا كیوب یو

كو چیز ہر كو آپ پهر اور ہے دیتا ایكس دو  ہے۔ دیتا گنا تین یہ لہذا ہوگا لكهنا سے لحاظ كے  dudx  x  x  xدو ضرب مربع ایک پلس مربع
كریں تلاش مشتق كا اس لہذا گے دیكهیں مثالیں اور كچه ہم اور ہے بناتا آسان كو حساب یہ ہوئے كرتے استعمال كا اصول سلسلہ لہذا ہے صحیح   

  xسائن كا مربع
ہیں سكتے كر نہیں آسانیاں كوئی لیے كے كرنے تلاش كو مشتق یا سكتے كر نہیں استعمال بهی اصول كا پروڈكٹ ہم كہ ہیں دیكهتے آپ اگر یہاں تو

یا تو  
ہیں سكتے كر استعمال اصول سلسلہ یہاں آپ كہ دیكها نے آپ اگر یا گا ہو كرنا تلاش ہوئے كرتے استعمال كا حد كو آپ تو  

لكهیں  ہیں۔ لكهتے اسے ہم تو ہے برابر كے اور كے ہے برابر لیے اس مربع اور گا دے y  u  sine  u  x  dydu cos u  dudx  x دو
مشتق لیے اس ہے یہ قاعده جو ہے كے جو ہے برابر كے dydx  by chain  dydu times dudx  u  cos  x 2   ہے اوقات مربع  

دائیں   x  s  oمشتق كا سائین كہ ہیں جانتے آپ میں بارے كے جس ہے سائین كا چیز ایسی كسی پاس كے آپ كہ ہے كرتا كیا اصول سلسلہ یہ
ملے مشتق كا فعل اندرونی كو آپ پهر اور لیں جائزه كا اس پر فعل اندرونی اس پهر اور كریں تلاش مشتق كا فعل بیرونی پہلے آپ لہذا ہے كوسائن  

میں كہ كریں فرض اور ہیں بناتے پیچیده مزید اسے ہم آئیے گے جائیں ہو قابل كے لكهنے راست براه اسے آپ بعد كے مشق كچه  گا۔  dx by dx
مربع   of sine  of say x cubeہوں چاہتا كرنا تلاش

مربع سائن آپ اگر یہاں تو   x دیكهیں كیوب
فنكشنز  ہے۔ سكتا جا لكها پر طور كے تركیب كی تین اسے تو  

اسكوائر سائن تو یہ كیوب   x  x ہیں كرتے مربع دائیں كو اس آپ پهر اور ہے برابر كے سائن كی كیوب
پاس كے آپ پهر اور ہیں كرتے مربع كو اس آپ كہ ہے یہ فنكشن زیاده سے سب بیرونی یہاں تو  x فنكشن میرا یہ مشتق لہذا ہے سائین كی كیوب

 y ہے
تو مجهے سے اس ہے كیا مربع كو مشتق كے اس نے آپ كیا  آپ پہلے سائن ہمیں پهر اور گا ملے سائین بار  كے كیوب dydx  x 2 كا كیوب  x 

سائن مشتق یہ طرح كی مثال پچهلی اب ہوگا لكهنا مشتق پہلے كیوب كو آپ لیں كو مشتق كے سائن آپ  ہے۔ نہیں كچه علاوه كے  x  y  x كیوب
پهر اور گی ملے كوزائن كی تین مشتق كا كیوب   x  x گا دے مربع

اسے میں تاكہ دیں دینے مثال اور ایک شاید مجهے ہے دیتا مشتق مجهے یہ تو   x یہاں كو آپ اگر  سكوں۔ بنا علامت كی سائین كی كوزائن كے
مشتق   dydx ہے كرنا تلاش

كا چیز كسی فعل زیاده سے سب كا باہر تو كا چیز پوری اس كو آپ لہذا ہے   sine  cosine ہے ہوتا حاصل
كے اس كو آپ تو   sine گا پڑے لینا مشتق كا

پهر بار ایک میں ہے ٹهیک تو   dx by dx گے كریں استعمال اصول كا زنجیر دوباره آپ پهر ایكس پلس كیوب ایكس كوزائن  ہوں لكهتا
اصول كا چین لیے كے اس آپ دوباره مشتق كا ایكس پلس كیوب ایكس كوزائن پهر اور گا دے كوسائن كا ایكس پلس كیوب ایكس كوزائن مجهے یہ تو  

نشان منفی مجهے سے اس گے كریں استعمال پلس كیوب فنكشن زیاده سے سب اندرونی پهر اور  گا۔ ملے پلس كیوب   x  x  x  x مشتق كے
3كو مشتق سے آسانی ہم كہ ہیں دیكهتے ہم ہوئے كرتے استعمال كا اصول سلسلہ لہذا گا ملے صحیح  جمع مربع سے كرنے ضرب سے  x 1  
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ہے تركیب كی فنكشنز زیاده سے دو پاس ہمارے اگر ہیں كرسكتے تلاش  
ہیں۔ كرتے استعمال بار بار كو اصول سلسلہ آپ تو  t  o  افعال معكوس ہم كیا كہ گے چاہیں دیكهنا یہ ہم چیز اگلی كریں تلاش مشتق كا مركب اب

ہیں سكتے كر تلاش مشتقات كے  
كہ گے چاہیں پوچهنا ہم لہذا ہوگا كیا مطالعہ میں بارے كے افعال مثلثی الٹا نے آپ پر طور كے مثال تو  d by dx of sine inverse xd

ہے؟ كیا كہ كریں فرض طرح اسی اور كو كے  dx of cosine inverse x tan inverse x  y  x  f  فرض اور دیں برابر كے
كریں فرض كو فنكشن اس كہ كریں  

كہ كریں فرض تو كا مجهے ہے الٹا ایک كا   x  f  x  g دیں لكهنے
كا اس كہ ہے مطلب كیا كا اس تو كا ہے۔ كے كے یہ اور ہے برابر كے   g  f   x x  f  g  x ہے برابر كے دائیں كے

آپ اگر كہ ہے مطلب كا الٹا تو كے كا   x  f  f لیں الٹا
كو آپ تو اور گا ملے كے الٹا كا   x  f x  f  x ہے

پاس ہمارے اگر تو ہے برابر كے پهر میں كو یہاں كہ جو ہے سكتا جا لكها الٹا كے كے   y   x  f  x  f y  y  g مشتق اب لہذا ہے جیسا
دیكهیں ہم اگر لئے كے كرنے تلاش كو  

تو كے   y  g دیكهیں كو پرائم
یہ تو چونكہ ہے وه ہیں جانتے ہم جو اور ہے نہیں كچه سوا كے صحیح كے كا یہ ہے مطلب كا جس ہے برابر كے  dxdy  x  g  f  x  x كا

  gہوں لیتا مشتق كا اس میں اگر ہے پاس ہمارے ۔ ہیں رہے لكه ایسا ہم
تو ہے برابر  حاصل سے حوالے كے ہے برابر كے كے كے كے ہے مطابق كے اصول كے چین یہ اور كے xi 1 كے  d  dx  f  f  x  x 

كے پرائم جی مشتق  ہیں چاہتے كیا ہم ہے برابر كے پرائم جی كے ضرب   x  x  xہے كرنا تلاش كو
اگر تو كے كا   x  g  f ہے نہیں برابر كے صفر پرائم

تو كا پرائم كا پرائم ایک   x  g  x  f  g  x ہے حق كا
اگر كہ ہے یہ وه ہے ملتا جو ہمیں تو ہے مشتق كا الٹا پهر الٹا كا بذریعہ الٹا كا f  f  d  dx f  x 1 مشتق ہے برابر كے  یہ  f prime at

f inverse x 
كہ ہے ضرورت كیا ہمیں تو پر پرائم   f  f inverse x چاہئے ہونا صفر غیر

مشتق كریں كوشش ہم پر طور كے مثال تو كو كے كے   d  dx  sine inverse x  dx نكالیں سے حساب كے
ہے برابر كے ایک سے حساب كے مشتق كے نشانی یہ سے فارمولے اس تو  

بذریعہ ہوں لكهتا ایک میں آئیے تو سائن جہاں مشتق كا اس لہذا ہے برابر كے سائن كے   f prime  inverse x  fx x   x سائن كا
ہے دیتا كوزائن  

انورس سائن یہ تو گناه اور ہوگا كوسائن كا   x  inverse x ہے كیا كوسائن كا
اگر تو ہے برابر كہ ہے مطلب كا اس كہ ہیں چاہتے كرنا تلاش یہ ہم اور ہے برابر كے سائن كی  y   sin inverse x  x y  y كوزائن كا

ہے مطلب كا اس ہے كیا مربع كوسائن كا مربع گناه مائنس ایک مائنس ایک جو ہے برابر كے لہذا ہے مربع y  y  y  x  y 1 مائنس  ہے كوزائن كا
ایكس درمیان كے رائٹ ون اور ون مائنس یہ ہیں جانتے كیا میں بارے كے ایكس انورس سائن ہم اب برابر كے جڑ مربع مائنس یا جمع كے مربع ایكس

ہے گئی كی تعریف كی ایكس انورس سائن لیے اس ہے درمیان كے ون اور ون مائنس سائن كی رینج ایكس كیونكہ ہے گیا كیا بیان لیے كے   x 
انورس سائن یہ اور میں ون ون مائنس سے  یہ اگر ہے ركهتا تعلق سے انورس سائن اور ہے میں  سے x 0 مائنس  pi by 2  x 0 1  x  pi

اگر ہے  سے  میں 20ہے۔ میں  سے  مائنس تعلق كا  x 10  
اگر تو اور  میں كواڈرینٹ پہلے ایكس انورس سائن پهر مثبت  ہے اگر اور ہے درمیان كے x 0 ہے منفی  pi by 2  x  

انورس سائن تو مائنس میں مائنس كے اس اب ہے۔ میں  x  pi by 2  pi  pi by 2 to 0  cos  cos كی تهیٹا لیكن كیا میں بارے كے
مائنس تهیٹا اگر ہے مثبت مائنس  سے pi by 2 0 ول كواڈرینٹ ہو درمیان كے چوتهے اور كواڈرینٹ دائیں كے  pi by 2 to pi by 2  

لہذا ہے ہوتا مثبت میں  بائی پائی سے  بائی پائی مائنس ہمیشہ یہ لہذا ہے فنكشن مساوی ایک كوزائن كی انورس سائن كے 22مائنس یہ  x  cos  
تمام درمیان كے ون اور ون لكها یہاں نے ہم لیے اس ہے مثبت لیے كے كا مائنس  x   sin inverse x  cos 1  x مائنس یا پلس كا مربع

انورس سائن لہذا چاہئے ہونا منفی غیر ہمیشہ اسے كہ ہیں جانتے ہم لیكن ہے جڑ مربع كا مائنس   x  cos 1  x برابر كے جڑ مربع كے مربع
تمام یہ ہے مشتق لیے اس پهر لیكن ہے درست لیے كے  مائنس وقفہ بند یہ اور ہے درست لئے كے بذریعہ انورس سائن x 1 1 یہ  d  dx  x  

مائنس  جڑ مربع بذریعہ الٹا ٹین میں لہذا ہے برابر كے مربع آپ اگر گا كروں مشتق اور ایک كا كو كے 1 1لكهتے برابر كے  x  x  y  x  tan 
 ہیں
تو ہم اور   tan inverse x  dydx ہیں چاہتے كرنا تلاش

جو ہے چیز وہی یہ ہے جاتا ہو آسان لكهنا یہ وقت كسی تو لكهنا كے میں اگر لئے اس اور ہے برابر كے   x  y  tan  dxdy لكهوں
ہے۔ برابر كے مشتق كے اس یہ تو مجهے مربع لہذا ہے دیتا  tan y  secant  y  dydx  یہ سے لحاظ كے اصول كے زنجیر  كریں۔ نوٹ
یہ اور ہے برابر كے ایک كے مربع مربع برابر كے جمع  ہے برابر كے مربع اور برابر dxdy  y  y 1ہے برابر كے  tan  y  tan y  x  

ہے جمع یہ تو لہذا مربع اور ہے برابر كے ایک ایک مشتق كا 1كوشش كی لگانے حساب كو آپ دائیں مربع  x 1   x  tan inverse x  x 
ہمیں پهر اور گا لكهوں فارمولے لئے كے ان میں میں كلاس اگلی پهر اور ہیں جانتے كو مشتق كے افعال مثلثی معكوس دوسرے آپ كہ چاہئے كرنی  

شكریہ گے ملیں بهی مشتقات كے افعال دوسرے كچه  Pru
tor
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