
                                                                                
                                                                                
                                                
 வணக்கம் மாணவரக்ேள, நாங்கள் வ௯த்ேதான்றல்க௬டன் எங்கள் ௳வாதத்ைதத் 
ெதாடரே்வாம், எனேவ ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைரகளில் தயாரிப்௖ ௳ொ அள௵ ௳ொ ேபான்ற 
வ௯த்ேதான்றல்களின் ஼ல பண்௖கைளக் கற்௥க்ெகாண்ேடாம், ேம௩ம் இந்த ௳ரி௵ைர௜ல் ௘க
௚க்ழயமான ௳ொையக் கற்௥க்ெகாள்ேவாம்.
  வ௯த்ேதான்ற௧ன் சங்ழ௧ ௳ொ எனேவ சங்ழ௧ ௳ொ௞டன் ெதாடங்ஶேவாம், எனேவ ௚த௧ல் 
இரண்௄ ெசயல்பா௄களின் கலைவ என்ன என்பைத நிைன௵ப௄த்ௌேவாம், எனேவ மற்௥ம் f g
இரண்௄ ெசயல்பா௄கைள நாம் கம்ேபாஸ் ஆல் ஶ௣க்ஶம் ேபாௌ இௌ f z 
வைரய௥க்கப்ப௄ழறௌ  இன் இன் வலௌ, எனேவ நம்௘டம் மற்௥ம் என்ற இரண்௄ f g x f g 
ெசயல்பா௄கள் இ௠ந்தால் மற்௥ம் இன் ெடாைமனில் இன் வரம்௖ இ௠ந்தால், கலைவ f g 
வைரய௥க்கப்ப௄ழறௌ, ேம௩ம் இௌ இன் இன் ஐத் த௳ர ேவ௣ல்ைல, எனேவ நாம் x g f 
ெதரிந்ௌ ெகாள்ள ௳௠ம்௖வௌ என்ன  என்பௌ ஼ல க்ஶ சமமாக ேவ௥ப௄த்தக்ஷூயௌ g x 
என்௥ நமக்ஶத் ெதரி௞ம் என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ இன் ஐ க்ஶ சமமாக x g x 
ேவ௥ப௄த்தலாம் மற்௥ம் இன் ெசயல்பா௄ க்ஶ சமமாக இல் ேவ௥ப௄ழறௌ, ௔ன்னர ்x a x x 
ன் கலைவ கம்ேபாஸ் ஆஶம்.f g 

இல் ேவ௥ப௄ழறௌ  க்ஶ தஶொயானௌ மற்௥ம் அப்பூயானால், கம்ேபாஸ்   xe a f g 
ப்ைரம்க்கான ஃபார௚்லாைவ இல் எ௱தலாமா, இைதத்தான் பாரக்்க ௚யற்஼ப்ேபாம், எனேவ a 

என்பௌ கலப்௖ ெசயல்பா௄ இௌ இன் இன் ஆஶம், ௔ன்னர ்வ௯த்ேதான்றைல h of x x g f 
சரிபாரக்்க௵ம்.

இன் ஆனௌ க்ஶ சமமாக ேவ௥ப௄ழறதா என்பைதச ்சரிபாரக்்க, ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்  x h x 
ெசல்௩ம் வரம்ைபப் பாரக்்க ேவண்௄ம்  ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்ெசல்௩ம் இன் வரம்௖ h h h k 
என்பௌ ஒ௠ ௔ளஸ் இன் இன் ஆஶம், இௌ ௜ன் இன் க்ஶ ஆல் வஶக்கப்ப௄ழறௌ h g f a g g h 
மன்னிக்க௵ம் உள்ள இைடெவளி௜ல் இப்பூ எ௱ௌழேறன், எனேவ ௜ன் என்பௌ ஒ௠ ப்ளஸ்a g 

ைமனஸ் என்பௌ ௗஜ்௷யமல்ல என்றால், எல்லா ஼௣ய என்பௌ ௗஜ்௷யமல்ல, ௔றஶ நாம் h g h 
இன் ஷட்டல் ைமனஸ் இன் இன் ஐ ஆல் எ௱தலாம்.f ga h f g g h 

இன் ஷட்டல் ைமனஸ் இன் என எ௱தப்பட்டால், இன் மற்௥ம் ைமனஸ்   f ga h g g a g h g 
இன் ஆல் வஶக்கப்ப௄ம்.g 

என்பௌ ௔ளஸ் ைமனஸ் என்பௌ ௗஜ்௷யம் அல்ல என்பௌ இப்ேபாௌ நமக்ஶத்   g a h g 
ெதரிந்த ௳ஷயம் என்னெவன்றால், இல் ேவ௥ப௄த்தக்ஷூயௌ என்௥ நமக்ஶக் a g 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, எனேவ இன் வரம்௖ ௜ன் இன் 0 க்ஶ க௯த்தல் க்ஶ ஆல் h a g h g h 
ெசல்ழறௌ  இௌ இ௠க்ழறதா மற்௥ம் இௌ இன் வ௯த்ேதான்றல் ப்ைரம் ஆஶம், எனேவ இௌ a g 
இங்ேக உற்பத்ொ௜ல் இரண்டாவௌ காரணியாஶம், என்பௌ இன் இல் f g g 
ேவ௥ப௄த்தக்ஷூயௌ, எனேவ இன் வரம்௖ இன் இன் 0 க்ஶ ஒ௠ ஷட்டல் க௯த்தல் h g g h f  a 
இன் ல் ஷட்டல் ைமனஸ் ஆனௌ இன் இல் இன் வ௯த்ேதான்ற௩க்ஶச ்சமம், g a h g a g f 
ஏெனனில் ஆனௌ இன் இன் இன் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்ெசல்௩ம்ேபாௌ ஆனௌ h a plus h ag ag h 

இன் க்ஶ ெசல்ழறௌ.a g 
இல் என்பௌ ெதாடரச்஼்யாக இ௠ப்பதால், இல் ேவ௥ப௄த்தக்ஷூயதாக இ௠ந்தால்   a g a g 

அௌ௵ம் ெதாடரச்஼்யாக இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த வஶத்தல் 0 க்ஶ ெசல்ழறௌ, ௔ன்னர ்இந்த 
வரம்௖ ன் க்ஶ ஐ ைமனஸ் என்௥ எ௱ௌவைதப் ேபாலேவ ஆல் வஶக்ஶம்  இன் y- g y- y f y a 
க௯த்தல் மற்௥ம் ௜ன் க்ஶ இந்த ஐ எ௱தலாம், இௌ இன் இன் ப்ைரம்க்ஶ சமம் g i g y a g f 
என்௥ நமக்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ இந்த ித்ொரத்ைதப் ெபற்௥ள்ேளாம், எனேவ இன் ஷட்டல் a g 

ஆனௌ ெசல்ல சமமாக இல்ைல  ஼௣ய க்ஶ ௔றஶ ௔ைரம் மன்னிக்க௵ம் ௔றஶ h h f f f 
கம்ேபாஸ் ப்ைரம் இௌ ஒ௠ ௚ைற ப்ைரம் இன் க்ஶ சமம் எனேவ இந்த g at a g g 
நிபந்தைனைய நாம் ௳ொக்கா௳ட்டா௩ம் இௌ உண்ைம என்௥ சங்ழ௧ ௳ொ ஷ௥ழறௌ  ேமேல 
உள்ள ித்ொரம் எப்ெபா௱ௌம் உண்ைமயாகேவ இ௠க்ஶம், எனேவ இந்த ேதற்றம் சங்ழ௧ 
௳ொைய எ௱ௌழேறன், எனேவ மற்௥ம் இரண்௄ ெசயல்பா௄களாக இ௠க்கட௄்ம், அதாவௌ f g 

என்பௌ இல் ேவ௥படலாம் மற்௥ம் என்பௌ இல் ேவ௥படலாம், ௔ன்னர ் கம்ேபாஸ் f g g a f g 
என்பௌ இல் ேவ௥படலாம் மற்௥ம் வ௯த்ேதான்றல்  கம்ேபாஸ் ப்ைரம் ஆல் a f g 
ெகா௄க்கப்படட்ௌ இன் ஒ௠ ௚ைற ப்ைரம் எஃப் ௔ைரம் ஒ௠ ௚ைற ப்ைரம் க்ஶ சமம் a g g 
எனேவ ௚த௧ல் இதற்கான ஆதாரத்ைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ ஒ௠ ஷட்டல் ைமனஸ் இன் h f g
இன் இன் வரம்ைபக் காட்ட ேவண்௄ம் என்௥ அரத்்தம்.f 

இன் க்ஶ சமம், இௌ ஒ௠ ௚ைற ப்ைரம் க்ஶ சமம், எனேவ நாம் என்ன   g a by h g g 
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ெசய்ேவாம், ஏெனனில், இன் ஷட்டல் ைமனஸ் ஆல் வஶக்க ௚ூ௞மா என்௥ g g h g 
எங்க௬க்ஶத் ெதரியாௌ, எனேவ ௖ொயைத வைரய௥க்ழேறாம்.

இன் ஃைப சார௖் இௌ ைமனஸ் எஃப் இன் ைமனஸ் எஃப் க்ஶ சமமாஶம்    y y g y ual to g of
மற்௥ம் என்பௌ க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால், இன் இன் ப்ைரம் என வைரய௥க்கலாம், a y g a g f 
இன் இன் ௔ைரம் உள்ளௌ என்பைத நாம் அ௣ேவாம், இன் என்பௌ இந்த வூவத்ொல் a g f y y 

வைரய௥க்கப்படட் ஒ௠ சார௖் ஆஶம்.
  இௌ இன் க்ஶ சமம், இௌ இன் ைமனஸ் இன் ைமனஸ் ஆல் ைமனஸ் a g g y f y a y a 
மற்௥ம் அௌ இன் ப்ைரம் க்ஶ சமம் என்றால், இப்ேபாௌ இன் க்ஶ சமம் என்பௌ ஒ௠ g f y g g 
௚க்ழயமான ௳ஷயம் என்னெவன்றால், இந்த ெசயல்பா௄ ௔ன்னர ்ெதாடரச்஼்யாக மா௥ம்.

இன் ஃைப௜ன் க்ஶ ெசல்௩ம் வரம்ைப நாம் பாரத்்தால், இௌ இன் இன் க்ஶ   y g y y g 
ெசல்௩ம் வரம்௖க்ஶ சமம் ௜ன் இன் ைமனஸ் இன் y f g f g a by y minus g of a 
இப்ேபாௌ ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ.

என்பௌ இந்த ேவ௥பா௄ ஶணகத்ொன் இல் ேவ௥ப௄த்தக்ஷூயௌ, இௌ இன் இன்   f g a g f 
ப்ைரம் க்ஶ ெசல்ழறௌ, ஏெனனில் என்பௌ இன் இல் ேவ௥ப௄ழறௌ, ஆனால் இன் f g g phi f 

இன் இன் வைரயைற௜ன்பூ g g a
இன் இன் த௳ர ேவ௣ல்ைல. so g phi 
௜ன் வரம்௖, இன் ஐ ெந௠ங்ஶம் ேபாௌ இன் இன் வரம்௖, இன் இன்   y pi a g y phi a g 

ஐக்ஶ சமம் மற்௥ம் இௌ ெதாடரச்஼்௜ன் வைரயைற௜ன் ௛லம் இன் இல் p a g phi 
ெதாடரழ்றௌ என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, எனேவ இௌ ஒ௠ ௚க்ழயமான உண்ைமயாஶம், இன் y f 
என்பைத இப்ேபாௌ கவனிக்க௵ம்  இன் இன் ைமனஸ் என்பௌ ௚ைற௜ன் க்ஶ a g f y phi 
சமம் ைமனஸ் இன் இன் அைனத்ௌ க்ஶம் ெபா௠ந்ௌம் எனேவ என்பௌ இன் க்ஶ y g a y y a g 
சமமாக இல்லா௳ட்டால், இன் க்ஶ சமம் என்பைத நாம் அ௣ேவாம்.y p y minus f 

இன் இன் ைமனஸ் ஆல் வஶக்கப்ப௄வதால், ைமனஸ் ஐ இன் ைமனஸ்   a g y g y g af y g 
ஆல் ெப௠க்ழனால் ைமனஸ் இன் க்ஶ சமம் மடங்ஶ ைமனஸ் க்ஶ சமம் எனேவ a y f g y y g 

என்றால் இௌ உண்ைமயாக இ௠க்ஶம்  இன் க்ஶ சமமாக இல்ைல, ஆனால் என்பௌ y a g y a 
இன் க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால், இடௌ ௖றம் இன் க்ஶ சமம் என்பைத நீங்கள் g g g 
கவனிக்ழ௤ரக்ள்  ௙ண்௄ம் ௗஜ்௷யம் எனேவ ேமேல உள்ள சமத்ௌவம் என்பௌ க்ஶ சமமாக y g 
இ௠ந்தா௩ம் சரி, எனேவ இப்ேபாௌ இன் இன் ைமனஸ் இன் இன் வரம்ைபக் g g x f g 
கண்௄௔ூக்க நாம் இப்ேபாௌ ைவத்ேதாம், எனேவ என்பௌ இன் க்ஶ சமம்  ௔றஶ, இன் y g g g 

க்ஶ என்ன ழைடக்ஶம், ஷட்டல் ைமனஸ் இன் என்பௌ இன் இன் க்ஶ சமம், g a h g g a g p a 
ெப௠க்கல் இன் மற்௥ம் ஷட்டல் க௯த்தல் எனேவ என்பௌ ௗஜ்௷யமல்ல plus h a g a h g, h 

எனில் என்௥ எ௱தலாம்.f 
ஷட்டல் க௯த்தல் இன் ஐ ஆல் வஶத்தால் இௌ ஆஶம்  ௧௠ந்ௌ   ga h f g g h eq ual phi 

இன் ஷட்டல் ெப௠க்கல் ஒ௠ ஷட்டல் க௯த்தல் இப்ேபாௌ வலௌ ௖றத்ொல் ஆல் ga h g h g h 
வஶக்கப்ப௄ம் எனேவ இன் வரம்௔ல் இன் இன் 0 க்ஶ ஒ௠ ஷட்டல் க௯த்தல் க்ஶ h rhs h g h g 

ஆல் இௌ நமக்ஶத் ெதரி௞ம்  ப்ைரம் க்ஶ சமம், ஏெனனில் என்பௌ இல் h g a g a 
ேவ௥ப௄த்தக்ஷூயௌ மற்௥ம் மற்ற வரம்ைபப் பற்௣ நாம் ௔ளஸ் இன் இன் 0 க்ஶ ga h phi h 
ெசல்௩ம் வரம்ைபப் ெப௥ழேறாம், ஆனால் நாம் பாரத்்தௌ என்னெவன்றால், இல் ஃைப g p 
ெதாடரச்஼்யாக உள்ளௌ, எனேவ இௌ சமம்  இன் ௜ன் ஃைப என்பௌ இன் இல் a g phi g g 
ெதாடரச்஼்யாக இ௠ப்பதால், ெசயல்பாட்ூன் வைரயைற௜ன்பூ இன் இன் என்றால்c a g phi 
என்ன, இௌ இன் இன் ப்ைரம்க்ஶ சமம் எனேவ இன் வரம்௖ இன் இன் a g f h f g 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்ெசல்௩ம்  ஷட்டல் ைமனஸ் கம்ேபாஸ் ஆனௌ ஆல் a h f g h 
வஶக்கப்ப௄வௌ ஒ௠ ௚ைற ப்ைரம் க்ஶ சமம்.g g 
  ௳ொ எனேவ ஒ௠ க௠த்ௌ, இந்த ேவ௥பா௄ ஶணகத்ைத நாம் எ௱ௌம் ேபாௌ, இன் f of g a 
ஷட்டல் ைமனஸ் இன் என நீங்கள் பாரத்்தால், இங்ேக ல் க௯த்தல் h f g a h g  ume ume, a 

இன் ஆனௌ, ேபாௌமான அள௵ க்ஶ இன் க்ஶ சமமாக இ௠க்காௌ, எனேவ plus h g h a g 
நீங்கள் இைதப் பாரத்்தால் இௌ நிகழலாம், எனேவ ைமனஸ் இன் என்பௌ a plus h g g 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் அல்ல என்பௌ ஼௣ய க்ஶ சரியாக இ௠க்காௌ  நீங்கள் எவ்வள௵ ஼௣ய h 

ஐ ேதர௵் ெசய்தா௩ம், உதாரணமாக இன் ெசயல்பா௄ என்பௌ சௌர ைசன் க்ஶ சமம்h x g x x 
என்பைத க௠த்ொல் ெகாள்௬ங்கள், எனேவ இந்த ெசயல்பா௄ ௗஜ்௷யத்ொல் ேவ௥ப௄ழறதா g 
என்பைத ௚த௧ல் சரிபாரக்்க௵ம்.
  0 இல் மற்௥ம் ப்ைரம் 0 என்பௌ 0 க்ஶ சமம் எனேவ கணக்ழ௄ேவாம் எனேவ இன் வரம்௖ 0 g h 
க்ஶ 0 மற்௥ம் க௯த்தல் க்ஶ சமம் க்ஶ 0 க்ஶ ெசல்௩ம் என்பௌ சௌர ைசன் 1  g h z 0 h g h h h
ஆல் நான் எ௱ௌழேறன், இௌ க்ஶ சமமாக இல்ைல மற்௥ம் 0 க்ஶ சமமாக இல்ைல மற்௥ம் x x 0
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க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் 0 க்ஶ வைரய௥க்கப்ப௄ழறௌ.
 எனேவ இன் ழராம் 0 இல் வைரய௥க்க ேவண்௄ம், ௔ன்னர ்இந்த ெசயல்பா௄ ௗஜ்௷யத்ொல் xi 
ேவ௥ப௄ழறௌ, எனேவ இௌ சௌர ைசன் ஒன்௥  ௗஜ்௷யத்ொன் ைமனஸ் என்பௌ h h g 
ௗஜ்௷யத்ைத ஆல் வஶத்தால், இௌ இன் 0 க்ஶ க்ஶ ெசல்௩ம் வரம்௖ 1 ஆல் க்ஶ சமம் h h h h d 
இந்த பூவத்ொன் வரம்௖க௬டன் எனேவ இௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம், ஏெனன்றால் ைசன் ealt 
ஒன்௥ எச ்எப்ெபா௱ௌம் ஒன்௥க்ஶ சமமாக இ௠ப்பைத நாம் அ௣ேவாம், எனேவ இௌ க்ஶ mod h 
ஒ௠ ஶ௣௝டானௌ க்ஶ சமமானைத ௳ட ஶைறவாக இ௠க்ஶம் என்பைத இௌ ஶ௣க்ழறௌ.mod h 
  இௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமானைத ௳ட அொகமாஶம், ௔ன்னர ்சாண்ட௳்ச ்ேதற்றத்ொன் ௛லம் h

ஒன்௥க்ஶ என்பௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமம் எனேவ இந்த ெசயல்பா௄ சௌர பாவம் ஒன்௥ sin h x 
க்ஶ சமமாக இல்ைல க்ஶ சமமாக இல்ைல மற்௥ம் இல் 0 க்ஶ சமமாக உள்ளௌ  0 மற்௥ம் x x x 

வ௯த்ேதான்றல் 0 க்ஶ சமம் ஆனால் நீங்கள் இந்தச ்ெசயல்பாட்ைடப் பாரக்்ழ௤ரக்ள் ஆனால் g 
இன் 1 ஐ எ௄த்தால், இௌ அைனத்ௌ ௚௱ எண்க௬க்ஶம் 0 க்ஶ சமம் இன் ைசன்m pi m pi m pi 
அைனத்ௌக்ஶம் ௗஜ்௷யமாஶம்.

ஆக 1 ஆல் ஆக இ௠ந்தால், அௌ இன் 1 சௌர மடங்ஶ   m in integers m pi m pi by m pi 
ைசன் 0க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம்  ேபாௌமான அள௵ இொல் இ௠க்ஶம், எனேவ m 1 by m pi 
ௗஜ்௷யத்ைத ௳ட எந்த ெடல்டா௳ற்ஶம் ஐ ௳ட அொகமாக இ௠க்ஶம்  ௚௱ எண்களில் ஼ல m pi 

க்ஶ க௯த்தல் ெடல்டா ெடல்டா, எனேவ இைத நி௡௔க்க நீங்கள் நிைனக்ஶம் ேபாௌ, இன் m g g 
மற்௥ம் ஆனௌ க்ஶ சமமாக இல்லாதேபாௌ இைதச ்ெசய்தால் ேபாௌம், ெசயல்பா௄ h g 
இல்ைலெயனில்  நிைலயான என்பௌ நிைலயானௌ அல்ல, ஆனால் ேபாௌமான அள௵ ஼௣ய g 
இைடெவளி௜ல் என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் க்ஶ சமமாக இ௠க்காௌ, ஆனால் அௌ உண்ைமயல்ல g h 
என்பைத இந்த எ௄த்ௌக்காட௄் காட௄்ழறௌ, இப்ேபாௌ இந்த சங்ழ௧ ௳ொைய ேவ௥ ஼ல 
வூவங்களில் எ௱தலாம்.

ஐ எ௱ௌவௌ என்பௌ இன் க்ஶ சமம் ஐ எ௱த அ௑மொக்க௵ம், என்பௌ வலௌ   y y x g yy u y 
எஃப் க்ஶ சமம் எனேவ இௌ கலப்௖ ெசயல்பாடை்ட எ௱ௌழறௌ, எனேவ என்பௌ இன் இன் u x g 

ஐத் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல, இௌ இன் ஐ ெதாஶத்தல் எனேவ எந்த ஒ௠ ஷட௄்ச ்f x g g  
சார௖் கலைவ௞ம் இப்பூ எ௱தப்படலாம், நீங்கள் என்பௌ இன் உள் ெசயல்பாடூ்ற்ஶச ்y x 
சமமாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ் என்பௌ இன் க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம், எனேவ இல் u y f x g 
ேவ௥ப௄த்தப்பட்டால், ஆனௌ இல் ேவ௥ப௄த்தப்ப௄ம் என்௥ சங்ழ௧ ௳ொ ஷ௥ழறௌ.f x 

இன் ௔ன்னர ் கம்ேபாஸ் ப்ைரம் என்பௌ மடங்ஶ ப்ைர௘ன் இன்   g x f g x x g g f 
௔ைரம்க்ஶ சமம்  இன் ப்ைரம் என்றால் என்றால் என்ன, அதாவௌ கம்ேபாஸ் என்பௌ x g x f g 

சார௖் என்பைதத் த௳ர ேவெறான்௥௘ல்ைல, எனேவ ஆல் என்பௌ க்ஶ சமம் மற்௥ம் u dx du f x
இன் என்பௌ எனேவ இௌ ௔ைரம் ஆஶம்  ஆல் ேநரங்கள் g y, f y du dy dy by dx right 
எங்களிடம் உள்ளௌ  இன் க்ஶ சமம், இௌ என்பௌ இன் ௔ைரம் என்௥ம், y x g dydx x g u y 
௜ன் என்பௌம், எனேவ என்பௌ ப்ைரம் இல் ப்ைரம் த௳ர ேவ௣ல்ைல  இன் f dudy f y f x g,
 அதனால் என்பௌ இன் க்ஶ சமம் மற்௥ம் என்பௌ இன் என்பௌ ேபால சங்ழ௧ i u y f y x g 
௳ொைய நிைன௳ல் ைவத்ௌக் ெகாள்ளலாம், ௔ன்னர ் என்ற வ௯த்ேதான்றைலக் dudx 
கண்ட௣ய நீங்கள் ௚த௧ல் ஐப் ெபா௥த்ௌ என்பதன் வ௯த்ேதான்றைலக் கண்ட௣ந்ௌ y u 
௔ன்னர ்அைத ெப௠க்க௵ம்  ஐப் ெபா௥த்தமடூ்ல் என்பதன் வ௯த்ேதான்றல், எனேவ இைத x y 
நிைன௳ல் ெகாள்வௌ எளிௌ, ஏெனனில் இௌ வழக்கமான ௔ரி௵தானா என்௥ நீங்கள் பாரத்்தால்,
இந்த ரத்ௌெசய்யப்ப௄ம், ௔ன்னர ்எங்க௬க்ஶ ழைடக்ஶம், எனேவ நீங்கள் அைத dy dudx 
நிைன௳ல் ெகாள்ளலாம் ஆனால் இௌ ஒ௠ ஼ன்னம் என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்க.dudy 
  வ௯த்ேதான்றல் இௌ இரண்௄ ௳ஷயங்களின் பங்ஶ அல்ல, எனேவ இப்ேபாௌ ஼ல 
எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம்.
  ரீ ௔ளஸ் ஒன் க்௟ப் ௔றஶ ப்ைரம் ஐக் கண்ட௣ய௵ம், எனேவ நீங்கள் ெசய்யக்ஷூய f x 
வ௯கள் என்ன என்றால், நீங்கள் சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ கனசௌரத்ைத ௳ரி௵ப௄த்தலாம், இௌ x x 
க்ஶ சமமாக இ௠க்ஶம் ஆ௥ ஷட்டல் ௛ன்௥ மடங்ஶ நான்ஶ ஷட்டல் ௛ன்௥  சௌரம் ஷட்டல் x x 
ஒன்௥ எனேவ இப்ேபாௌ ௧௠ந்ௌ வைர௜லான வ௯த்ேதான்றல் எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், x n 
எனேவ ப்ைரம் க்ஶ 5 ஷட்டல் 12 கனசௌரம் ஷட்டல் 6 ஆஶம், எனேவ இௌ ஒ௠ வ௯, f x 6 x x x 
நீங்கள் தயாரிப்௖ ௳ொையப் பயன்ப௄த்தலாம்.
  நான் வ௯த்ேதான்றைலக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௔னால், நாம் சௌரம் மற்௥ம் 1 மடங்ஶ x x 
சௌரம் மற்௥ம் 1 சௌரம் என்௥ எ௱ௌழேறாம், இௌ இன் எஃப் ஆஶம், எனேவ ௔ைரம் x f x 
என்பௌ ௚தல் ெசயல்பாடூ்ன் வ௯த்ேதான்றல் மடங்ஶ சௌரம் மற்௥ம் 1 சௌரம் ஷட்டல் 2x x x 
சௌரம் ஷட்டல் 1  சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ சௌரத்ொன் வ௯த்ேதான்றல் மற்௥ம் இதற்ஶ நீங்கள் x 
௙ண்௄ம் தயாரிப்௖ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ௌழ௤ரக்ள், எனேவ இௌ இரண்௄ மடங்ஶ சௌரம் x x 
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மற்௥ம் ஒன்௥ ஷட்டல் சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ ௚ைற இரண்௄ ஆஶம், இௌ நான்ஶ மடங்ஶ x x x x 
சௌரம் ஷட்டல் ஒன்௥ மற்௥ம் எனேவ ௔ைரம்  என்பௌ இரண்௄ சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ f x xx 
சௌரம் மற்௥ம் நான்ஶ மடங்ஶ சௌரம் எங்க௬க்ஶ ஒ௠ சௌரம் இௌ ஆ௥ ெப௠க்கல் x x pl  x x
சௌரம் ஷட்டல் ஒ௠ சௌரம் மற்௥ம் இௌ௵ம் ௚ந்ைதய பொைலப் ேபாலேவ இ௠ப்பைத நீங்கள் 
பாரக்்கலாம், இௌ ஆ௥ மடங்ஶ ௚தல் நான்ஶ ஷட்டல் இரண்௄ சௌரம் ஷட்டல் ஒன்௥ x x x 
மற்௥ம் நீங்கள் ெப௠க்ழனால் எங்க௬க்ஶ ழைடக்ஶம்  ஆ௥ ௚தல் ஐந்ௌ ஷட்டல் x 
பன்னிெரண்௄ கன சௌரம் மற்௥ம் ஆ௥ வைர ஒேர பொைலப் ெப௥ழேறாம், ஆனால் x x 
சங்ழ௧ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ொ அைதச ்ெசய்ய மற்ெறா௠ வ௯ உள்ளௌ, எனேவ சங்ழ௧ 
௳ொையப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம், எனேவ இன் சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ கனசௌரம் உள்ளௌ, x f x 
எனேவ இௌ சமம்  ழராம் கனசௌரத்ொல் என்பௌ சௌரம் மற்௥ம் 1 ஆஶம், எனேவ x x x 
இப்ேபாௌ இன் என்பௌ கனசௌரத்ொன் ஆஶம்  இன் 3 மடங்ஶ சௌர மடங்ஶ x f x g x g x g 
ப்ைரம் ெகா௄ங்கள், இௌ இன் 3 மடங்ஶ என்பௌ சௌரம் மற்௥ம் 1 சௌர மடங்ஶ x g x x g 
௔ைரம் எனக்ஶ 2 ெகா௄க்ழறௌ, எனேவ இௌ 6 மடங்ஶ சௌரம் ஷட்டல் 1 சௌரத்ொற்ஶ x x x x 
சமம்  தயாரிப்௖ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ொ நாங்கள் ெபற்ற அேத பொல் அல்லௌ நீங்கள் ah y 
என்பௌ சௌரம் மற்௥ம் ஒ௠ கனசௌரத்ொற்ஶ சமம் என்௥ எ௱தலாம், இைத நீங்கள் ஶடூ் x u 
என்௥ எ௱தலாம்  எங்ேக என்பௌ சௌரம் ஷட்டல் 1, ௔ன்னர ் என்பௌ இன் ed u x dydxy u 
ெசயல்பா௄ என்பைத நாங்கள் அ௣ேவாம், எனேவ அவரக்ள் ௚ைற என்பௌ dydu u x

இன் சார௖் என்௥ மற்௥ம் என்பௌ கனசௌரத்ொன் வ௯த்ேதான்றல் எனக்ஶ  so du dx dudydu u 
௛ன்௥ சௌர மடங்ஶ த௠ழறௌ  இரண்௄ ெகா௄க்ழறௌ, ௔ன்னர ்நீங்கள் u dudx x 
எல்லாவற்ைற௞ம் அூப்பைட௜ல் எ௱த ேவண்௄ம், எனேவ இௌ ௛ன்௥ மடங்ஶ சௌரம் x x 
மற்௥ம் ஒ௠ சௌர மடங்ஶ இரண்௄ வலௌ, எனேவ சங்ழ௧ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ௌவௌ x 
கணக்வடை்ட எளிதாக்ஶழறௌ, ேம௩ம் ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம்.

சௌரத்ொன் ைசன் எனேவ இங்ேக நீங்கள் பாரத்்தால், தயாரிப்௖ ௳ொையப்   x 
பயன்ப௄த்தேவா அல்லௌ வ௯த்ேதான்றைலக் கண்௄௔ூக்க எந்த எளிைம௞ம் ெசய்யேவா 
௚ூயாௌ, எனேவ நீங்கள் வரம்ைபப் பயன்ப௄த்ொ கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் அல்லௌ இங்ேக 
சங்ழ௧ ௳ொையப் பயன்ப௄த்தலாம் என்பைத நீங்கள் கவனித்தால் இைத எ௱ௌழேறாம்.

என்பௌ இன் ைச௑க்ஶச ்சமம் என்௥ம், என்பௌ சௌரத்ௌக்ஶச ்சமம் என்௥ம்   y u u x 
எ௱த௵ம், எனேவ என்பௌ ஐக் ெகா௄க்ஶம், என்பௌ இரண்௄ ஆஶம், எனேவdydu cos u dudx x 

என்பௌ சங்ழ௧ ௳ொ௜ன்பூ வ௠ம் என்பௌ ௚ைற ஆஶம், இௌ இன் dydx dydx dydu dudx u 
க்ஶ சமம் சௌர மடங்ஶ ஆஶம்  2 வலௌ கள்  இந்த சங்ழ௧ ௳ொ என்ன ெசய்ழறௌ cos x x o 

என்றால், ைசனின் வ௯த்ேதான்றல் ெகாைசன் என்௥ உங்க௬க்ஶத் ெதரிந்த ஒன்௣ன் ைசன் 
உங்களிடம் உள்ளௌ, எனேவ நீங்கள் ௚த௧ல் ெவளிப்௖றச ்ெசயல்பாட்ூன் வ௯த்ேதான்றைலக் 
கண்௄௔ூத்ௌ, ௔ன்னர ்இந்த உள் ெசயல்பாட்ூல் அைத மொப்௕௄ ெசய்ௌ, ௔ன்னர ்உள் 
ெசயல்பாடூ்ன் வ௯த்ேதான்றைலக் காணலாம்.
  ஼ல ப௜ற்஼க௬க்ஶப் ௔றஶ நீங்கள் இைத ேநரூயாக எ௱த ௚ூ௞ம், அைத ௘க௵ம் 
஼க்கலாக்ஶேவாம், ேம௩ம் க்௟௔ன் ைசன் சௌரத்ொன் ஐக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறன், x dx 
எனேவ இங்ேக நீங்கள் ைசன் சௌரம் கனசௌரத்ைதக் கவனித்தால் இைத ௛ன்௣ன் x 
கலைவயாக எ௱தலாம்.
  ெசயல்பா௄கள் எனேவ ைசன் ஸ்ெகாயர௄் கன சௌரம் இௌ கனசௌரத்ொன் ைச௑க்ஶச ்x x 
சமம், ௔ன்னர ்நீங்கள் இைத வலௌ௖றமாகச ்சௌரமாக்ஶழ௤ரக்ள், எனேவ இங்ேக 
ெவளிப்௖றத்ொன் ெப௠ம்பாலான ெசயல்பா௄ நீங்கள் இைத சௌரமாக்ஶழ௤ரக்ள், ௔ன்னர ்
உங்களிடம் கனசௌரத்ொன் ைசன் உள்ளௌ, எனேவ இௌ எனௌ ெசயல்பா௄ எனேவ x y dydx 
௚த௧ல் நீங்கள்  கனசௌரத்ொன் 2 மடங்ஶ ஐக் ெகா௄க்ஶம்.x sine 
  நீங்கள் கனசௌரத்ொன் ேகாைசைனப் ெப௥௴ரக்ள் ைசனின் வ௯த்ேதான்றைல எ௄த்ௌக் x 
ெகாள்௬ங்கள், ௔ன்னர ் கனசௌரத்ொன் வ௯த்ேதான்றல் ௛ன்௥ சௌரத்ைதக் ெகா௄க்ஶம், x x 
எனேவ இௌ எனக்ஶ வ௯த்ேதான்றைலத் த௠ழறௌ, ேம௩ம் ஒ௠ உதாரணம் ெசய்யலாம், எனேவ 
நான் அைத இன் ெகாைசனின் ைசனின் அைடயாளமாக மாற்ற ௚ூ௞ம்.x 
  நீங்கள் இங்ேக ெடரிேவடூ்வ் ஐக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம் என்றால், ெவளிப்௖ற dydx 
ெசயல்பா௄ ஏதாவௌ ஒன்௣ன் ைசன் ஆஶம், எனேவ இந்த ௚௱ ௳ஷயத்ொன் ேகாைசைனப் 
ெப௥௴ரக்ள், எனேவ நீங்கள் ைசனின் வ௯த்ேதான்றைல எ௄க்க ேவண்௄ம், எனேவ ௚ைற சரி, 
ைசனின் இன் ஆல் ௙ண்௄ம் ஒ௠ ௚ைற எ௱ௌழேறன்.dx d 

௔ன்னர ்நீங்கள் ௙ண்௄ம் சங்ழ௧ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ௌழ௤ரக்ள்,   cosine x cube plus x 
எனேவ இௌ எனக்ஶ ஐக் ெகா௄க்ஶம், ௔ன்னர ்cosine x cube plus x cosine x cube plus x 
என்பதன் வ௯த்ேதான்றைல நீங்கள் ௙ண்௄ம் அதற்ஶச ்சங்ழ௧ ௳ொையப் 
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பயன்ப௄த்ௌழ௤ரக்ள்,
 அதனால் எனக்ஶ எொரம்ைற அைடயாளம் கனசௌரம் ஷட்டல் ௔ன்னர ்உள் அொக x x  
ெசயல்பாடூ்ன் வ௯த்ேதான்றலால் ெப௠க்கப்ப௄ம் கனசௌரம் ஷட்டல் சௌரம் ஷட்டல் x x 3 x 
1 உரிைமையக் ெகா௄க்ஶம், எனேவ சங்ழ௧ ௳ொையப் பயன்ப௄த்ொ, இரண்௄ 
ெசயல்பா௄க௬க்ஶ ேமல் கலைவ இ௠ந்தால், வ௯த்ேதான்றைல எளிதாகக் கண்ட௣யலாம், 
௔ன்னர ்நீங்கள் சங்ழ௧ ௳ொைய ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் பயன்ப௄த்ௌழ௤ரக்ள்.
  ூ  இப்ேபாௌ கலைவ௜ன்  வ௯த்ேதான்றைலக் கண்ட௣ய௵ம், தைலவழ் சார௖்களின் o 
வ௯த்ேதான்றல்கைள நாம் கண்௄௔ூக்க ௚ூ௞மா என்௥ பாரக்்க ௳௠ம்௖ழேறாம், 
உதாரணமாக நீங்கள் தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் ெசயல்பா௄கைளப் பற்௣ பூத்ொ௠ப்௕ரக்ள், 
எனேவ ைசன் இன்ெவரஸ்் இன் இன் என்ன என்௥ ேகடக் ௳௠ம்௖ழேறாம்.xd dx dx 

இன் ெகாைசன் தைலவழ் டான் தைலவழ் மற்௥ம் பல,   dx x x 
இன் க்ஶ சமமாக இ௠க்கட௄்ம், இந்தச ்சார௖் y x f

இன் க்ஶ x f 
தைலவழ் உள்ளௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், இன் ஐ எ௱ௌழேறன் , அதன் அரத்்தம் x g 
என்ன என்பௌ இன் க்ஶ சமம் மற்௥ம் அௌ வலௌ க்ஶ சமம் எனேவ தைலவழ் என்பௌ x x g x x
இன் இன் தைலவழ் நீங்கள் எ௄த்தால் நீங்கள் மற்௥ம் இன் இன் தைலவழ் ஐப் f x f f x 
ெப௥௴ரக்ள், எனேவ சமமாக இ௠ந்தால்  க்ஶ க்ஶ ௔றஶ ஐ தைலவழ் என்௥ y x f x f y 
எ௱தலாம், 
இௌ இங்ேக இன் க்ஶ சமமாக உள்ளௌ, எனேவ இப்ேபாௌ வ௯த்ேதான்றைலக் g y 
கண்ட௣யலாம், எனேவ இன் ௔ைரம் என்௥ பாரத்்தால், இௌ சரியானௌ அல்ல, y g dxdy 
நமக்ஶத் ெதரிந்தௌ என்னெவன்றால் இன் இன் என்பௌ க்ஶ சமம் என்பதால், இௌ x g f x x 
இன் ஐக் g 
ஶ௣க்ழறௌ நான் இதன் வ௯த்ேதான்றைல எ௄த்ௌக் ெகாண்டால், ஐப் ெபா௥த்தமடூ்ல் , xi x 
இன் இன் இன் க்ஶ க்ஶ 1  ழைடக்ஶம்  ப்ைரம் என்ற வ௯த்ேதான்றைலக் g f dx d g x 
கண்ட௣வேத ஆஶம், எனேவ x 
இன் இன் ப்ைரம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமாக இல்லா௳ட்டால் , இன் ப்ைரம் இன் எஃப் g f x g x 
௔ைரம் ஆல் ஒன்றாக இ௠க்ஶம் இன் தைலவழ் ௔ன்னர ் ஆல் இன் இன் தைலவழ் g f d f dx x 
ன் தைலவழ் இௌ 1 க்ஶ சமம் ப்ைரம் இன் தைலவழ் வ௯த்ேதான்றல், எனேவ நமக்ஶத் f x 
ேதைவ என்னெவன்றால் , தைலவழ் இல் உள்ள ப்ைரம் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்க ேவண்௄ம், f x f 
எனேவ எ௄த்ௌக்காட்டாக நாம் ௚யற்஼ப்ேபாம்.

இன் ைசன் இன்ெவர௻்ன் ௜ன் வ௯த்ேதான்றைலக் கணக்ழ௄ங்கள், எனேவ இந்த   x dx
ித்ொரத்ொன் ௛லம் இௌ ஶ௣௜ன் வ௯த்ேதான்றலால் ஒன்௣ற்ஶச ்சமமாக இ௠க்ஶம், 
எனேவ ைசன் தைலவழ் இன் ப்ைரம் ௛லம் ஒன்ைற எ௱ௌழேறன், அங்ஶ என்பௌ x f fx x 
இன் ைச௑க்ஶச ்சமம் எனேவ இதன் வ௯த்ேதான்றல்  இன் ைசன் ேகாைசைனக் x 
ெகா௄க்ழறௌ, எனேவ இௌ ைசன் தைலவழ் இன் ேகாைசனாக இ௠க்ஶம், ேம௩ம் பாவத்ொன் x 
ேகாைசன் தைலவழ் ஆக இ௠க்ஶம், எனேவ சமமாக இ௠ந்தால்  பாவம் தைலவழ் இதன் x y x 
ெபா௠ள் என்பௌ இன் ைசன் ேபான்றௌ மற்௥ம் இன் ேகாைசன் என்ன என்பைதக் x y y 
கண்ட௣ய ௳௠ம்௖ழேறாம் , இௌ ேகாைசன் சௌரம் இன் ேகாைசன் ஒ௠ க௯த்தல் பாவ y y 
சௌரம் க்ஶ சமம், இௌ ஒ௠ க௯த்தல் சௌரம் எனேவ இன் ேகாைசன் 1 க௯த்தல் y x y x 
சௌரத்ொன் ௔ளஸ் அல்லௌ ைமனஸ் வரக்்க ௛லத்ொற்ஶச ்சமம் இப்ேபாௌ ைசன் தைலவழ் x 
பற்௣ நமக்ஶ என்ன ெதரி௞ம், இௌ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶம் ஒன்௥க்ஶம் இைடேய உள்ள க்ஶ x 
வைரய௥க்கப்ப௄ழறௌ, ஏெனனில் வரம்௔ன் ைசன் ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶம் ஒன்௥க்ஶம் x 
இைட௜ல் இ௠ப்பதால் ைசன் தைலவழ் வைரய௥க்கப்ப௄ழறௌ.x 

இல் க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் இந்த ைசன் தைலவழ் ௚தல் 1 வைர இ௠ந்தால் இௌ 0   x x x  0 
௚தல் வைர 2 ஆஶம் மற்௥ம் ைமனஸ் 1 ௚தல் 0 வைர இ௠ந்தால் ைசன் தைலவழ் pi x x 
ைமனஸ் ைப 2 ௚தல் 0 வைர இ௠க்ஶம்.
 
எனேவ என்றால்  ேநரம்ைற ௔ன்னர ்ைசன் தைலவழ் மற்௥ம் ைப 2 இைடேய ௚தல் x x 0 
இ௠பஶொ௜ல் உள்ளௌ மற்௥ம் எொரம்ைறயாக இ௠ந்தால் ைசன் தைலவழ் ைமனஸ் x x 
ைப௜ல் 2 ைப ைமனஸ் ைப 2 ௚தல் 0 வைர உள்ளௌ.
 இப்ேபாௌ இதன் காஸ் ஆனால் ோட்டா௳ன் காஸ் என்ன ோட்டா ைமனஸ் ைப 2 ௚தல் 0 ைமனஸ் 
ைப 2 ௚தல் ைப 2 வைர ௚தல் நான்காவௌ மற்௥ம் நான்காவௌ இைடேய இ௠ந்தால் 
ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் என்பௌ ஒ௠ சமமான ெசயல்பாடாஶம், quadrant would cosine 
எனேவ இௌ எப்ேபாௌம் ைமனஸ் ஆல் 2 ஆல் ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம், எனேவ இன்pi to pi x 
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ைசனின் தைலவழ் ஆனௌ ைமனஸ் ஒன்௥க்ஶம் ஒன்௥க்ஶம் இைடேய உள்ள அைனத்ௌ x x 
க்ஶம் ேநரம்ைறயாக இ௠க்ஶம் 
எனேவ இந்த காஸ் ஆஃப் ஼ன் இன்ெவரஸ்் நாம் இங்ஶ எ௱ொ௞ள்ேளாம்  பாவத்ொன் காஸ் x 
தைலவழ் என்பௌ 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் ௔ளஸ் அல்லௌ ைமனஸ் வரக்்க௛லம் ஆனால் அௌx x 
எப்ேபாௌம் எொரம்ைறயாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்பௌ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ ைசன் 
தைலவழ் என்பௌ 1 க௯த்தல் சௌரத்ொன் வரக்்க௛லத்ொற்ஶச ்சமம், இௌ எல்லா க்ஶம் x x x 
ெபா௠ந்ௌம்.
  இௌ ௛ூய இைடெவளி௜ல் ைமனஸ் 1 1 க்ஶ உண்ைமயாக இ௠க்ஶம் ஆனால்
 அதனால் ைசன் தைலவழ் இன் இன் வ௯த்ேதான்றல் x dx 
1 ைமனஸ் சௌரத்ொன் வரக்்க ௛லத்ொன் 1 க்ஶ சமம் எனேவ நான் டான் தைலவழ் இன் x x 
வ௯த்ேதான்றைல இன்௑ம் ஒன்ைற ெசய்ேவன் நீங்கள் க்ஶ சமமான டான் ஆஃப் எனேவ y x 
டான் தைலவழ் என்௥ எ௱ொனால், நாங்கள் ஐக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம், எனேவ x dydx 
஼ல சமயங்களில் இைத எ௱ௌவௌ எளிௌ க்ஶ சமமாக எ௱ௌவௌ க்ஶ சமம் , எனேவ நான் x y 

ஐ எ௱ொனால் இௌ ெடரிேவடூ்வ்க்ஶ சமம்  எனக்ஶ ஐ த௠ழறௌ dxdy tan y secant square y 
எனேவ என்பைத கவனிக்க௵ம்  சங்ழ௧ ௳ொ ௛லம் சங்ழ௧ ௳ொ ௛லம் இௌ ௛லம் dydx dxdy 
ஒன்௥க்ஶ சமம் மற்௥ம் இௌ சௌரம் இன் ெசகண்ட் சௌரம் 1 க்ஶ சமம் 1 ௔ளஸ் y secant y 
டான் சௌரம் மற்௥ம் டான் க்ஶ சமம் எனேவ இௌ 1 ஆல் 1 ௔ளஸ் ஆஶம்  சௌரம் எனேவ y y x x 
டான் தைலவழ் என்பதன் வ௯த்ேதான்றலானௌ ஒன்றன்௔ன் ஒன்றாகக் ஷட்டல் சௌரம் x x 
வலௌ௖றம் இ௠க்ஶம் மற்ற தைலவழ் ௚க்ேகாண௳யல் சார௖்களின் வ௯த்ேதான்றல் 
உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் என்பைத நீங்கள் கணக்ழட ௚யற்஼க்க ேவண்௄ம் 
, ௔ன்னர ்அ௄த்த வஶப்௔ல் நான் அவற்௥க்கான ித்ொரங்கைள எ௱ௌேவன்.
 ேவ௥ ஼ல ெசயல்பா௄களின் வ௯த்ேதான்றல்கைள௞ம் நாங்கள் கண்௄௔ூப்ேபாம் நன்௣ 
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