
                                                                                         
                                                                                         

ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ ನ ಅเූಜ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಯ                               y x g dydx x g u y 
ಆಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, f 

ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ಅเූಜ౲  ಆದฉ ද౳ ೖෳ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ನ ಯ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  කโ dudy y f f x g 
චನඪ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ຄಂൽದ౪ ฉ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  i u y f y x g dudx 
ಉഴ๼ലಯฤ ඛೕโ ෮ದฤ ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ಞ൐๭  ಡ y u x 
๸ීඌ๭ඈ൤ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬  y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  චನඪഖౣ ಆำ౶ โൿ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಇൿ ๬෥ನ౲  เූಗ฿ಜං෻ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ dy 
ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ dudx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಆದฉ വ౲ ല ಇൿ ಄ವಲ ๸಄ತ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭  โ౲ ತ౭ ನ౬  
ಇൿ ಎರഴ ವ๯౨ ಗಳ ಅಂಶವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ನ ಅඝ౬  ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  คೕ ಪ౵ ๺ ಒඨx f x squa 

౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ඦತರ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴ವ ෥ಗბಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ඛೕโ ಚದರ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಘನವඝ౬  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಇൿ ಡ ಆฆ ಮൡ౨  ෩ฆ ෇ค x x x
ಡ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ඛಂದ ಡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัൽං౪ ೕๅ x n 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ಡ 5 ೯൤ಡ 12 ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ 6 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f x 6 x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ඛೕโ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ  කඝ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ๾ഴಕฤ ಬಯ๭ದฉ කโ ಚದರ ೯൤ಡ 1 ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ 1 ೓ಕವඝ౬  x x 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ನ ಎෆ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ෮ದಲ ౽ಯბದ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ 1 ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ 1 โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං  f x 2x x x x
๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಪഖౣ  ಮൡ౨  ಇದ౽ౙ ಜ ඛೕโ ಮ൤౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ಇൿ කฤౙ  ෇ค x x x x x x
ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ  ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ೯൤ಡ කฤౙ  ෇ค ಚದರ ಆಜං  ನಮಡ ಒಂൿ ೓ಕ f x xx x x pl 
ಇൿ ಆฆ ಪഖౣ  ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಇโಗำ ๼ಂൽನ ಉತ౨ ರඈ൤෻ ಇฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ x x 
ಇൿ ಆฆ ෇ค ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ಎರഴ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ඛೕโ ಞ൐๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞತ౨ ං  ಆฆ ඛಂದ ಐൿ x x x x 
೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ಘನ ಮൡ౨  ಆฆ ವฉಡ කโ ಒಂඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  x x 
ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბเං 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಘನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x f x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಘකಂൟಯ ಅย౵  ಚದರ ೯൤ಡ 1 ಬಲ g x g x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಘನದ ಆಜං ಇย౵  ಚದರ ೯൤ಡ ಸರ൐ ඛಯಮൽಂದ ಒಂൿ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං f x x g g x x x f 
ಅเූಜ౲  เฯ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನ 3 ಪഖౣ  ಛ౳ ಂ ಚದರ ෇ค ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕല ಇൿ ನ x q x x g x 
3 ಪഖౣ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆಜං ಚದರ ೯൤ಡ 1 ಚದರ ෇ค ಅเූಜ౲  ನನಡ 2 ඛೕഴತ౨ ං g x x g x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 6 ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ 1 ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಪഷದ x x 
ಅඃ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಅಥ฿ ඛೕโ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ౲ಁ ෕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ඛೕโ ෷ ah y x 
ಮค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಅย౵  ඛೕโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 1 ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ ෷ ෷ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං ed x dydxy 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ෇ค ಎಂൿ ඛಂದ ಬฉ෷൞౨ ฉ ಮൡ౨  ෷ ౲ಁ ෕ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං dydu u x so du dx dudydu 
ನನಡ ෩ฆ ಚದರ ෇ค ඛೕഴತ౨ ං  ಎರഴ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಪคූ๣ಯย౵  u dudx x x 
ಬฉಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ෇ค ಎರഴ ಸค, x x 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ๯ಲಭತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆෆ ๴ඨ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ කโ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  x 
ಬಳಸมಞโൽಲ౵  ಅಥ฿ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ෴โඃ ಸರัೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෦ൟಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಥ฿ ඛೕโ ಇย౵  ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ಎಂ්ൿ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ y u u x 
ಬฉ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ಆಜං dydu cos u dudx x 
ಆದ౪ คಂದ ಸರ൐ ඛಯಮದ ෩ಲಕ ಇൿ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಆಜං ෇ค ಇൿ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං dydx dydx dydu dudx u 
ಇൿ ಚದರ ෇ค  ಬಲ ๲  ಈ ಸರಪั ඛಯಮโ ಏඝ ෥ഴತ౨ ං ಎಂದฉ ඛೕโ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಆ๴ඨ ಎಂൿ x 2 x o 
ൟัൽฆವ ෴โඅೕ ಒಂൿ ๴ඨ ಅඝ౬  ඛೕโ ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದฤ ෇ಹ౲  ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಆಂತคಕ ౽ಯბದย౵  ಅದඝ౬  
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಆಂತคಕ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൟ౨ ೕค  ಃಲโ ಅ ౲ූ ಸದ ඦತರ ඛೕโ 
ಇದඝ౬  ඡರ฿ಜ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಅದඝ౬  ກೋ౞  ๸౾ೕಣბತั๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ ๳ ౲ಁ ෕ ನ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ x 

ඛಂದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ dx d 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಇದඝ౬  ෩ฆ ๸෽ೕಜච ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  x 
හౘඨ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕിბ ౲ಁ ෕ ಇൿ ౲ಁ ෕ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬಲಃౙ  x x 
ವಜೕბಕค๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ຄರಜನ ກ೉౞ ನ ౽ಯბโ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ౲ಁ ෕ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  x 
ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ౽ಯბ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ඛೕโ  ಇದඝ౬  ඛೕโ ವಜೕბಕค๭ದฉ ಅದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನನಡ 2 ಪഖౣ  ౲ಁ ෕ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  dydx x 
ඦತರ කโ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕ฀൤ ಈಗ ๴ඨ ౲ಁ ෕ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬฉಯ෎౽ಜං ಈ โ౲ ತ౭ ನ౬  ๴ඨ ౲ಁ ෕ x x 
෮ದಲ ඛೕโ ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ඛೕโ ౲ಁ ෕ ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ౲ಁ ෕ ನy  x x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෩ฆ ೓ಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಬ๾๛ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ನ ಆ๴ඨ ನ ๴ඨ ನ ಃಲโ ೉ກ౬ ಯක౬ ಜ ෥ಡಬ๾ൿ  ඛೕโ ಇย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  x dydx 
ಉഴ๼ലಯ෎౽ದฉ ຄರಜನ ກ೉౞ ನ ౽ಯბโ ෴โർದง ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ๸තಣბ เಷಯದ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ඦತರ ඛೕโ ಇದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯ ಸค කඝ ಮ൧౨ ෫౱  ෩ಲಕ ಬฉ෷൤౨ ೕච  ඦತರ d dx of sine of cosine x cube plus x 
ඛೕโ ಮ൤౨  ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನಡ ಆ๴ඨ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ನ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಆ๴ඨ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ನ x x x x 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛೕโ ಮ൤౨  ೐ඨ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค ಇದคಂದ ನನಡ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬  ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ඛೕഴತ౨ ං  x x 
ತದඦತರ ಒಳಜನ ກ೉౞ ನ ౽ಯბದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ 1 ಬಲವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x x 3 x 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ౽ಯბಗಳ ๸෽ೕಜචಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ 
๯ಲಭ฿ಜ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ඛೕโ ಸರ൐ ඛಯಮವඝ౬  ಪඃ ಪඃ ಬಳ๯ൟ౨ ೕค
 ഔ  ๸෽ೕಜචಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಈಗ කโ เสೕಮ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ඃ o 
ಎಂൿ ඣೕಡฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ , ಉർಹರൕಡ ඛೕโ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಬಡ౛  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಯ ඛಂದ ಎಂൿ ಄ಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಆ๴ඨ ನ เสೕಮ เสೕಮ xd dx d dx x tan 

ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಅඝ౬  ನ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಊ๼๭ಆ ౶ั  x y x f 
ಆದ౪ คಂದ ನ เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ කඝ ನ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච , ಅಂದฉ ಅൿ ನ x f x g g f 
ಆಜං  ಎಂ්ൿ ನ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x f g x 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ಎಂದฉ ඛೕโ ನ ನ เสೕಮವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ನ x f x f x f 
เสೕಮ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನ ಡ ඦತರ ಅඝ౬  ನ เสೕಮ ಎಂൿ y y x f x y f 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ಇย౵  ಯ ฀൤෻ ಈಗ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ g y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಸค ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ನ ಎෆ ನ ಡ y g dxdy x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ ನ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං කඝ ಇದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ, ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ 1x g xi 
ಡഡ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆෆ ನ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸರ൐ ඛಯಮದ ෩ಲಕ කโ ಬಯ๯โൿ d x g f dx 

ಪഖౣ  ಅเූಜ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං โ౲ ತ౭ ನ౬  ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ x g g g x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ನ ಅเූಜ౲ โ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ನ ಅเූಜ౲ โ ನ ಅเූಜ౲  ෵ಂದ ಒಂൿ x g f x g x f g 
ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ เสೕಮವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං. ನ เสೕಮ ඦತರ ನ ඛಂದ เสೕಮ f f f dx f 

ಇൿ ನ เสೕಮದย౵  ද౳ ೖෳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ൽಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x f f 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ เสೕಮ ನย౵  ಅเූಜ౲  ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ f x f 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ನ ๴ඨ เสೕಮൽಂದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ല x dx 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ ಇൿ ೉ກ౬ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ಒಂದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච, ಅย౵  ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x f fx x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಉತ౭ ನ౬   ನ ๴ඨ ಆ๴ඨ ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಆ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඩಪದ ಆ๴ඨ เสೕಮ ಆಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮකಜದ౪ ฉ  ඩಪ เสೕಮ ಇದರಥბ ನ ๴ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಆ๴ඨ ಏචಂൿ කโ y x x y y 
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಆ๴ඨ ಚದರ ಯ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ඩಪ ಚದರ y y y y 
ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಚದರ x 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಆ๴ඨ ಆಜං  ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ y 1 x 

ಬಡ౛  ನಮಡ ಏඝ ತൡ౨  ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಬಲದ ನഴเನ ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಏಃಂದฉ ๔౳ ೕ൐ಯ x x x 
๴ඨ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ಮൡ౨  ಈ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಇൿ 0 คಂದ ಡ x x x x pi 
2 ಡ ๳คං ಮൡ౨  คಂದ 1 ರย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ න ನย౵  2 คಂದ 0 ವฉಡ ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 ಡ x 0 x x 
๳คದ౪ ฉ . 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜದ౪ ฉ  ಧකತ౱ ಕ ඦತರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  න 2 ರ ನഴเನ ෮ದಲ ಚൡෙბಜದย౵ ං ಮൡ౨  x x 0 x 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ නನย౵  2 คಂದ න ෭ನ๺ න 2 คಂದ 0 ವฉಡ ಇฆತ౨ ං. ಈಗ ಇದರ ౽๺ ಆದฉ x 
౽๺ ಆෆ ൮ೕഓ  ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ಮൡ౨  කಲౙ ඡ ಬಲದย౵  ൮ೕഓ ෭ನ๺ න 2 คಂದ 0 ෭ನ๺ න 2 คಂದ න 2 ರ ನഴๅ
ಇದ౪ ฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ౽౷ റ౳ ಂഡ โി ಆ๴ඨ ಸಮ ౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴฿ಗล ෭ನ๺ නನย౵  2 คಂದ න 2 คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴเನ ಎม౵  ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x x 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽๺ ಆෆ ๭ඨ เสೕಮ කโ ಇย౵  ಬฉൽං౪ ೕๅ  ౽๺ ಆෆ ๭ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ವಗბದ ಪ౵ ๺ x x 1 x 
ಅಥ฿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಆದฉ ಅൿ ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರ෇ರൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಎม౵  ಮൡ౨   ಇൿ ෨೉౞ ದ x 1 x x 
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ 1 1 ಃౙ  ඛಜ฿ಜං ಆದฉ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 1 ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ವಗბ෩ಲൽಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x dx x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಮ൧౨ ಂದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච  ඛೕโ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ x so y 
ಬฉದฉ x 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  ๾ഴಕฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ x dydx 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲ่෫౱  ಇದඝ౬  ಬฉ෷โൿ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං ಯ ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ಬฉದฉ ಇൿ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನನಡ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං dxdy tan y y 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಗಮඛ๭  ೐ඨ งฯ ෩ಲಕ ೐ඨ งฯ ෩ಲಕ ಇൿ ෩ಲಕ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං dydx dxdy 
ಮൡ౨  ಇൿ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಡ y y 1 y y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ಆಜං  ಚದರ x 
ಆದ౪ คಂದ ತඨ เสೕಮ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ವಗბ ಬಲಃౙ  ඛೕโ ಇತರ เสೕಮ x x 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൟัൽฆเค ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ෨ಂൽನ 
ತರಗൟಯย౵  කඝ ಅโಗಳ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲโ ಇತರ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ಸಹ 
౽ಣಬ๾ൿ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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