
                                                                                
                                                                                
                                                
 हैलो छाũो,ं
 इसिलए हम डेįरवेिटव के साथ अपनी चचाŊ जारी रखŐगे,
 इसिलए िपछले ʩाƥान मŐ हमने डेįरवेिटव के कुछ गुण जैसे उȋाद िनयम भागफल िनयम आिद सीखे हœ और इस ʩाƥान मŐ हम एक 
बŠत ही महȕपूणŊ िनयम सीखŐगे िजसे कहा जाता है  ʩुȋɄ का ŵंृखला िनयम तो आइए हम ŵंृखला िनयम से शुŝ करते हœ,
 इसिलए सबसे पहले हमŐ याद करते हœ िक दो कायŘ की एक संरचना Ɛा है,
 इसिलए हम मान लेते हœ िक और दो कायŊ हœ जब हम कंपोज़ Ȫारा िनŝिपत करते हœ, इसे इस Ůकार पįरभािषत िकया गया f g f z 
है  के का सही है,x g f 
 इसिलए यिद हमारे पास और के दो कायŊ हœ और का पįरसर के डोमेन मŐ समािहत है तो रचना पįरभािषत है और यह के f g g f x 

के अलावा कुछ भी नही ंहै,g 
 इसिलए हम जो जानना चाहते हœ वह है  मान लीिजए िक हम जानते हœ िक िकसी के बराबर पर अवकलनीय है, तो मुझे िलखने g x a 
दŐ  िक का के बराबर पर अवकलनीय है और का फलन के के बराबर पर अवकलनीय है, तो की x g, x x x f, a g x x 
रचना कंपोज़ है  f g xe .
 पर िभɄ  ए के बराबर है और यिद ऐसा है तो Ɛा हम एफ कंपोज़ जी Ůाइम के िलए सूũ िलख सकते हœ, तो आइए हम यह देखने की 
कोिशश करŐ  िक एƛ का एच समŤ कायŊ है यह एƛ के जी का एफ है तो ʩुȋɄ की जांच करने के िलए  यह जाँचने के िलए िक Ɛा x 
का के बराबर अवकलनीय है या नही,ं हमŐ इस समŤ फलन को के के ŝप मŐ िलखने की आवʴकता है,h, x x kk 
 इसिलए का और से िवभािजत का घटाना यह वही बात है जैसे िक की शूɊ पर जाने की सीमा के का x k h a h k  h k a g 

है घटा का का का है िजसे से िवभािजत िकया गया है, यिद का जोड़ घटा कुछ खुले मŐ शूɊ नही ंहै  f h k a g f h a g h g 
सॉरी युƅ इंटरवल तो मुझे इस तरह से िलखने दŐ  तािक अगर का ɘस माइनस सभी ˝ॉल के िलए नॉन ज़ीरो हो तो नॉन a h g h 
ज़ीरो हो तो हम का ɘस माइनस ऑफ़ ऑफ़ िलख सकते हœ यह हो सकता है  जीए के एफ ɘस एच ga f h f g a by h 
माइनस एफ ऑफ जी के ŝप मŐ िलखा गया है जो ए के जी से िवभािजत है और ए के जी ɘस एच माइनस जी को एच से िवभािजत िकया 
गया है,
 इसिलए हम ऐसा कर सकते हœ यिद वŐ  का है, का माइनस गैर-शूɊ है, अब हम जो जानते हœ वह यह है िक हमŐ िदया गया a g a g, 
है िक पर अवकलनीय है,g, a 
 इसिलए की सीमा के के 0 तक जा रही है और का घटाकर यह  Ɛा यह मौजूद है और यह का ʩुȋɄ h a g a g h a g 
अभाǛ है,
 इसिलए यह उȋाद मŐ दूसरा कारक भी है के पर िभɄ है,f, a g 
 इसिलए की की के 0 पर जा रहा है और का का घटाया जा रहा है  का धनाȏक घटा का यह के h g f g g f a a h g a a 

पर के ʩुȋɄ के बराबर है, Ɛोिंक जैसे के शूɊ पर जाता है, तो का का योग का इस के मŐ जाता हैg f h, a g h a g h g g 
 चँूिक पर िनरंतर है, हमने देखा है िक यिद एक पर अवकलनीय है तो यह भी िनरंतर हैg a g 
 इसिलए यह हर 0 पर जाता है और िफर यह सीमा के के को से िवभािजत करके िलखने के समान है।y g f y 
  ए का माइनस जी और मœ इस वाई को ए के जी पर जा रहा िलख सकता šं और यह हम जानते हœ िक ए के जी के एफ Ůाइम के बराबर 
है,
 इसिलए हमŐ यह सूũ िमला है, यिद ए ɘस एच का जी बराबर नही ंहै  एफए छोटे एच के िलए िफर एफ Ůाइम सॉरी िफर एफ कंपोज जी 
Ůाइम एट ए यह बराबर है एफ Ůाइम ऑफ जी ऑफ ए टाइʈ जी Ůाइम ऑफ ए तो चेन िनयम कहता है िक यह सच है भले ही हम इस 
शतŊ को लागू न करŐ   तȚ यह है िक उपरोƅ सूũ हमेशा सȑ है
 इसिलए मुझे इस Ůमेय ŵंृखला िनयम को िलखने दŐ  तािक और दो कायŊ हो ंजैसे िक के पर अवकलनीय हो और f g f, a g g a 
पर िभɄ हो, िफर िलखŐ एक पर अवकलनीय है और ʩुȋɄ है  Ȫारा िदया गया है, का अभाǛ, के अभाǛ के f g f a g a g f 
अभाǛ के बराबर है, तो आइए पहले हम इसका Ůमाण देखŐ, तो हमारा मतलब है िक हमŐ यह िदखाने की आवʴकता है िक की a g 
की की सीमा जमा घटा है  के से यह बराबर है अभाǛ का गुना अभाǛ का तो हम Ɛा करŐ गे f h f a g h f g a g a 
Ɛोिंक हम नही ंजानते िक Ɛा हम के से भाग कर सकते हœ घटा काa g h g a 
 इसिलए हम एक नया पįरभािषत करते हœ  का कायŊ यह के के बराबर है, का घटा है और का घटा से y phi y f g f a y g 
िवभािजत िकया गया है, यह तभी समझ मŐ आता है जब नही ंहै  के के बराबर और यिद के के बराबर है, तो हमy eq a g y, a g 
इसे के के अभाǛ के ŝप मŐ पįरभािषत कर सकते हœ, हम जानते हœ िक के का अभाǛ मौजूद हैa g f a g f 
 इसिलए का इस ŝप मŐ पįरभािषत एक फ़ंƕन है यिद नही ंहै  के के बराबर यह का घटा का का y phi y a g f y f g a 
बटा घटा है और यह के के अभाǛ के बराबर है यिद अब के के बराबर है तो एक महȕपूणŊ बात यह है िक y a a g f y a g 
यह फ़ंƕन तब िनरंतर हो जाता है  यिद हम के के पर जाने की सीमा को देखŐ तो यह के के के पर जाने y phi g y y y f g 
की सीमा के बराबर है, के के को घटाकर अब के घटाकर की सीमा के बराबर है Ɛोिंक यह िदया गया है िक  इस a g f y g f 
अंतर गुणांक के पर अवकलनीय है, यह के के अभाǛ पर जाता है, Ɛोिंक के पर अवकलनीय है, लेिकन g a g f f, a g phi
की हमारी पįरभाषा के अनुसार, का का के के अलावा कुछ नही ंहै।a g phi, a g 

की की सीमा के ŝप मŐ के के पास पŠंचता है, के के के समान है और इसका ताȋयŊ िनरंतरता की   y phi y a g a g phi 
पįरभाषा से है िक के पर िनरंतर हैphi a g 
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 इसिलए यह एक महȕपूणŊ तȚ है अब ȯान दŐ  िक का के का माइनस के के बराबर है घटा का यहy f  a g f, y phi y g 
सभी के िलए सȑ हैy 
 इसिलए यिद के के बराबर नही ंहै, तो हम जानते हœ िक का घटा के के बराबर है  का का घटाy, a g y phi, y f f a g y 

से का भाग िदया जाता है औरg a 
 इसिलए घटा से का घटाकर का से गुणा करके, के के बराबर होता है घटा का, तो िनिʮत ŝप y g af y g g y phi y g a 
से यह सच है यिद है  के के बराबर नही ंहै, लेिकन यिद के के बराबर है, तो आप देखŐगे िक यिद आप को के y a g y, a g y a 

के बराबर रखते हœ, तो बाईं ओर का भाग, का का का है, जो िक शूɊ है और दायां हाथ है।g g f, a g f 
  िफर से शूɊ है
 इसिलए उपरोƅ समानता सȑ है, भले ही के के बराबर हो,y, a g 
 इसिलए अब के के की सीमा ǒात करने के िलए के का घटाया गया है,x g f a g f 
 इसिलए को के के बराबर रखा गया है।y a g 
  तो हमŐ का का Ɛा िमलता है, का का के के के बराबर है, का गुना का जोड़ घटा a g f a g f, a g phi a h g h g 
का का है,a 
 इसिलए यिद शूɊ नही ंहै तो हम िलखने को िवभािजत कर सकते हœ  का जोड़ घटा का का से भाग देने पर h f ga h f g a h 
यह eq .
 होता है  जीए के फी ɘस एच गुना जी ɘस एच माइनस जी से िवभािजत एच अब दािहने हाथ की ओर है,
 इसिलए आरएच की सीमा मŐ एच के जी के जी के ɘस एच माइनस जी बाय एच यह हम जानते हœ  जी Ůाइम ए के बराबर है Ɛोिंक जी ए
पर अलग-अलग है और दूसरी सीमा के बारे मŐ Ɛा हमŐ जीए ɘस एच के फाई के 0 तक जाने वाली सीमा एच िमलती है लेिकन हमने जो 
देखा है वह यह है िक फाई ए के जी पर िनरंतर है
 इसिलए यह बराबर है  के का Ɛोिंक के पर िनरंतर है, लेिकन फ़ंƕन की पįरभाषा के अनुसार काa g phi, phi, a g c g 

Ɛा है, यह के के Ůाइम के बराबर है,phi a g f 
 इसिलए की सीमा के शूɊ पर जा रही है की रचना करŐ   ए ɘस एच माइनस एफ कंपोज जी ऑफ ए िडवाइडेड एच बराबर है h f g 
एफ Ůाइम जी एक टाइʈ जी Ůाइम जो िक एफ कंपोज जी Ůाइम ए के बराबर है एफ Ůाइम जी एक टाइʈ जी Ůाइम ए के बराबर है
 इसिलए यह ŵंृखला को सािबत करता है  िनयम तो एक िटɔणी तो यिद आप देखते हœ िक जब हमने इस अंतर गुणांक को एक ɘस एच 
के जी के एफ के ŝप मŐ िलखा है, तो ए के जी के जी से एक ɘस एच माइनस जी यहां हमŐ गधा करना होगा  उम िक ए ɘस एच का यह 
जी छोटे पयाŊɑ एच के िलए ए के जी के बराबर नही ंहै,
 इसिलए यिद आप देखते हœ िक ऐसा हो सकता है तो ए की िटɔणी जी ɘस एच माइनस जी शूɊ के बराबर नही ंहै, छोटे पयाŊɑ एच के 
िलए सही नही ंहो सकता है  कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक आप िकतना छोटा एच चुनते हœ
 इसिलए एक उदाहरण के ŝप मŐ िवचार करŐ  िक का फ़ंƕन बराबर वगŊ साइन एक बटा है,x g x x 
 इसिलए यह फ़ंƕन पहले जांचता है िक इस फ़ंƕन के िलए शूɊ पर अवकलनीय है तो आइए हम जाँच करŐ  िक दावा िभɄ है  0 g g 
पर और अभाǛ 0, 0 के बराबर है, तो आइए हम गणना करŐ  िक की 0 के के 0 पर जाने की सीमा और से 0 का घटाकर g h g h z 

यह सीमा के बराबर है, के 0 पर जाने पर वगŊ साइन 1 है  एच Ȫारा मुझे यह िलखने दŐ  िक यह के िलए 0 के बराबर नही ंहैh h g h x 
और 0 यिद के बराबर है।x 0 

 इसिलए के को 0 पर भी पįरभािषत करना होगा और िफर यह फ़ंƕन हम दावा करते हœ िक यह शूɊ पर िभɄ है,xi g 
 इसिलए यह वगŊ साइन एक है  से शूɊ का शूɊ से िवभािजत होता है, यह वही बात है जो सीमा के 0 गुना Ǜा 1 से h h g h, h h 
तक जा रही है, अब हमारे पास है  इस फॉमŊ की सीमा के साथ ईʐd 
 इसिलए यह शूɊ के बराबर है Ɛोिंक हम जानते हœ िक साइन एक बटा एच हमेशा एक के बराबर से कम होता है,
 इसिलए इसका मतलब है िक मॉड एच साइन वन बाय एच यह मॉड एच के बराबर से कम है और िनिʮत ŝप से  यह शूɊ के बराबर से 
बड़ा है और िफर सœडिवच Ůमेय Ȫारा एच पाप की सीमा एक बटा एच शूɊ के बराबर है
 इसिलए यह फ़ंƕन वगŊ पाप एक बटा के िलए के बराबर नही ंहै और 0 पर के बराबर 0 यह फ़ंƕन अलग-अलग है  0 x x x x 
और ʩुȋɄ 0 के बराबर है, लेिकन यिद आप इस फ़ंƕन के िलए देखते हœ, लेिकन अगर मœ कोई 1 बटा लेता šं तो यह सभी m pi 
पूणाōको ंके िलए 0 के बराबर होता है, ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक की की Ǜा सभी के िलए शूɊ है  पूणाōको ंमŐm pi m pi m 
 इसिलए का 1 बटा यिद आप ऐसा करते हœ तो यह की 1 बटा वगŊ गुणा Ǜा के बराबर होगा जो िक 0 है और g m pi m pi m pi 
ȯान दŐ  िक यिद आप 0 के आसपास कोई अंतराल लेते हœ तो कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक आप वहां Ɛा अंतराल लेते हœ  काफी बड़े के िलए 

बटा इसमŐ होगाm 1 m pi 
 इसिलए शूɊ से अिधक िकसी भी डेʐा के िलए यह से संबंिधत है  पूणाōको ंमŐ कुछ के िलए माइनस डेʐा डेʐाm pi t o m 
 इसिलए ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक जब आप सोच सकते हœ िक यह सािबत करने के िलए ऐसा करना पयाŊɑ है, जब का के के बराबर नही ंa g, a g 
है और यह सोचŐ िक यिद फ़ंƕन नही ंहै  İ̾थर जी İ̾थर नही ंहै तो यह होना चािहए िक एक ɘस एच के छोटे पयाŊɑ अंतराल मŐ जी के 
बराबर नही ंहै, लेिकन यह सच नही ंहै यह उदाहरण िदखाता है िक अब हम इस ŵंृखला िनयम को कुछ अɊ ŝपो ंमŐ िलखते हœ तािक यिद
हम  िलखŐ बराबर है मुझे िलखने दŐ  के के बराबर और के के बराबर हैy yy x g u y f 
 इसिलए यह समŤ कायŊ िलख रहा है तािक कुछ भी नही ंहै, के का है जो का िलखŐ सही है u x g f x g 
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 इसिलए िकसी भी समŤ फ़ंƕन संरचना को इस तरह िलखा जा सकता है िक आप को के आंतįरक फ़ंƕन के बराबर होने के y x 
िलए पįरभािषत करते हœ और िफर के के बराबर होता है, तो ŵंृखला िनयम कहता है िक यिद पर अवकलनीय है और पर y f g x f 
अवकलनीय है  का तो िलखŐ अभाǛ पर के के अभाǛ के बराबर है अभाǛ  का तो का x g f g x x g f g x x g 
अभाǛ Ɛा है तािक हम िलख सकŐ  िलखŐ फ़ंƕन के अलावा और कुछ नही ंहैf g u 
 इसिलए यह वही बात है जैसे बटा के बराबर है और का हैdu dx f x g y 
 इसिलए यह अभाǛ है जो  ǰू बाय डाई टाइʈ डीई बाय डीएƛ राइट हमारे पास  एƛ के जी के बराबर है इसका मतलब f y y 
है िक डीईडीएƛ एƛ का जी Ůाइम है और यू वाई का एफ है
 इसिलए ǰूडी कुछ भी नही ंहै, लेिकन वाई पर एफ Ůाइम है जो एफ Ůाइम के समान है  के काx g 
 इसिलए हम ŵंृखला िनयम को याद कर सकते हœ जैसे िक मेरे पास के के बराबर है और का है, तो ʩुȋɄ को y f y x g ddx 
खोजने के िलए आप पहले के संबंध मŐ का ʩुȋɄ पाते हœ और िफर इसे गुणा करते हœ  के संबंध मŐ का ʩुȋɄy u x y 
 इसिलए यह याद रखना आसान है Ɛोिंक यिद आप देखते हœ िक यह सामाɊ िवभाजन था तो यह रȞ हो जाता है और िफर हमŐ dy 

िमलता है तािक आप इसे याद रख सकŐ  लेिकन ȯान दŐ  िक यार यह िसफŊ  Ůतीक है  अवकलज यह दो चीजो ंका भागफल नही ंहै ddx 
तो आइए अब कुछ उदाहरण देखते हœ मान लŐ िक का वगŊ के बराबर है  री ɘस वन Ɛूब और िफर एफ Ůाइम एƛ को सही x f, x 
खोजŐ तो आप ऐसा कौन से तरीके कर सकते हœ एक तरीका यह है िक आप एƛ ˍायर ɘस वन Ɛूब का िवˑार कर सकते हœ यह 
एƛ के बराबर होगा छह ɘस तीन गुना एƛ से चार ɘस तीन  एƛ ˍायर ɘस वन और
 इसिलए अब हम एƛ से एन के ʩुȋɄ को जानते हœ
 इसिलए एफ Ůाइम एƛ 6 एƛ के बराबर है 5 ɘस 12 एƛ Ɛूब ɘस 6 एƛ तो यह एक और तरीका है िजससे आप उȋाद िनयम 
का उपयोग कर सकते हœ
 इसिलए  अगर मœ ʩुȋɄ खोजना चाहता šं तो हम वगŊ ɘस 1 गुना वगŊ ɘस 1 वगŊ िलखते हœ और िफर यह का हमारा हैx x x f 
 इसिलए Ůाइम पहले फ़ंƕन का ʩुȋɄ है गुणा वगŊ ɘस 1 वगŊ ɘस वगŊ ɘस 1  वगŊ और एक वगŊ के ʩुȋɄ का f x 2x x x x 
गुणा और इसके िलए आप िफर से उȋाद िनयम का उपयोग करते हœ,
 इसिलए यह दो गुणा वगŊ ɘस एक जोड़ वगŊ ɘस एक गुणा दो है जो चार गुणा वगŊ जोड़ एक के बराबर है औरx x x x x x 
 इसिलए अभाǛ है  दो वगŊ ɘस एक वगŊ ɘस चार गुणा वगŊ f x xx x x pl .
 है  हमŐ एक वगŊ यह छह गुणा वगŊ जमा एक वगŊ है और आप देख सकते हœ िक ये हœ यह िपछले उȅर के समान है यह छह गुणा x x x 

से चार जमा दो वगŊ जमा एक के समान है और यिद आप गुणा करते हœ तो हमŐ Ůाɑ होता है  िसƛ एƛ टू द फाइव ɘस बारह x x 
एƛ Ɛूब ɘस िसƛ एƛ तो हमŐ एक ही उȅर िमलता है लेिकन चेन िनयम का उपयोग करके इसे करने का एक और तरीका है
 इसिलए चेन िनयम का उपयोग करके हमारे पास एƛ का एƛ एƛ ˍायर ɘस वन Ɛूब है
 इसिलए यह बराबर है  Ɛूब का जहां का वगŊ ɘस 1 है,x g x g x 
 इसिलए अब का Ɛूब का है जहां का वगŊ ɘस वन बाय चेन ŝल ʩुȋɄ है अभाǛ के ʩुȋɄ के x f x g x g x f x q 
बराबर है  मुझे का 3 गुना दŐ , का अभाǛ का, यह का 3 गुना है, का वगŊ है और का अभाǛ का 2 गुना x g x g x x g x g x 
है, तो यह 6 गुणा वगŊ और 1 वगŊ के बराबर है।x x 
  वही उȅर है जो हमŐ उȋाद िनयम का उपयोग करके िमला है या आप िलख सकते हœ बराबर वगŊ ɘस एक घन है िजसे आपah y x 

के ŝप मŐ िलखते हœ  जहां वगŊ जमा 1 है और िफर हम जानते हœ िक अब का एक कायŊ है,u cub ed u x dydxy u 
 इसिलए वे टाइʈ िलखते हœ िक का एक कायŊ है,dydu u, x 
 इसिलए Ȫारा और Ɛूब का ʩुȋɄ है, मुझे तीन वगŊ गुना देता है दो देता है और िफर आपकोdx du dudydu, u u dudx  x 

के संदभŊ मŐ सब कुछ िलखना होगा,x 
 इसिलए यह तीन गुना वगŊ ɘस एक वगŊ गुणा दो सही हैx x 
 इसिलए ŵंृखला िनयम का उपयोग करके यह गणना को आसान बनाता है और हम कुछ और उदाहरण देखŐगे
 इसिलए ʩुȋɄ का पता लगाएं  वगŊ की Ǜाx 
 इसिलए यहाँ यिद आप देखते हœ िक हम उȋाद िनयम का उपयोग भी नही ंकर सकते हœ या ʩुȋɄ खोजने के िलए कोई सरलीकरण नही ं
कर सकते हœ, तो या तो आपको सीमा का उपयोग करना होगा या यिद आप ȯान दŐ  िक आप यहाँ ŵंृखला िनयम का उपयोग कर सकते हœ 
तो हम इसे ऐसा िलखते हœ  िलखŐ की Ǜा के बराबर है और वगŊ के बराबर है,y, u u, x 
 इसिलए देगा और दो है,dydu, cos u dudx x 
 इसिलए ʩुȋɄ यह ŵंृखला िनयम से गुना है जो के के बराबर है जो वगŊ गुना है  2 दाएँ ओdydx dydu dudx u cos x x s  
यह ŵंृखला िनयम Ɛा करता है िक आपके पास िकसी ऐसी चीज की Ǜा है िजसे आप जानते हœ िक साइन का ʩुȋɄ कोसाइन है,
 इसिलए आप पहले बाहरी फ़ंƕन का ʩुȋɄ पाते हœ और िफर इस आंतįरक फ़ंƕन पर इसका मूʞांकन करते हœ और िफर आप 
आंतįरक फ़ंƕन का ʩुȋɄ पाते हœ।
  कुछ अɷास के बाद आप इसे सीधे िलखने मŐ सƗम होगें, आइए हम इसे और अिधक जिटल बनाते हœ और मान लीिजए िक मœ घन केx 
साइन वगŊ के को खोजना चाहता šं,d x d 
 इसिलए यिद आप साइन वगŊ घन देखते हœ तो इसे तीन की संरचना के ŝप मŐ िलखा जा सकता है  फ़ंƕनx 
 इसिलए साइन ˍायर Ɛूब यह Ɛूब की साइन के बराबर है और िफर आप इस अिधकार को ˍायर करते हœ,x x 
 इसिलए यहां सबसे बाहरी फ़ंƕन आप इसे ˍायर करते हœ और िफर आपके पास Ɛूब की साइन होती है,x 
 इसिलए ʩुȋɄ यह मेरा फ़ंƕन है तो पहले आप  Ɛा आपने इसके ʩुȋɄ को चुकता कर िदया है जो मुझे घन की 2 y dydx x 
गुना Ǜा देगा और िफर हमŐ साइन घन का ʩुȋɄ िलखना होगा अब िपछले उदाहरण की तरह यह ʩुȋɄ साइन घन पहले के x x y 
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अलावा और कुछ नही ंहै  आप साइन का ʩुȋɄ लेते हœ, आपको Ɛूब का कोसाइन िमलता है और िफर Ɛूब का ʩुȋɄ तीन x x x 
वगŊ देगा,
 इसिलए यह मुझे ʩुȋɄ देता है मुझे शायद एक और उदाहरण दŐ  तािक मœ इसे के कोसाइन का कुछ संकेत बना सकंू  यिद आपको x 
यहां ʩुȋɄ खोजना है, तो सबसे बाहरी कायŊ िकसी चीज़ की साइन है,dydx 
 इसिलए आपको इस पूरी चीज़ की कोसाइन िमलती है, तो आपको इस की Ǜा का ʩुȋɄ लेना होगा,
 इसिलए ठीक है, मुझे एक बार िफर को के ŝप मŐ िलखने दŐ   कोसाइन एƛ Ɛूब ɘस एƛ तो आप िफर से चेन d dx of sine 
िनयम का उपयोग करते हœ,
 इसिलए यह मुझे कोसाइन एƛ Ɛूब ɘस एƛ का कोसाइन देगा और िफर कोसाइन एƛ Ɛूब ɘस एƛ का ʩुȋɄ िफर से आप 
उसके िलए चेन िनयम का उपयोग करते हœ िजससे मुझे नकाराȏक संकेत िमलता है एƛ Ɛूब ɘस एƛ  और िफर आंतįरक अिधकांश
फ़ंƕन के ʩुȋɄ Ȫारा गुणा िकया जाता है Ɛूब ɘस वगŊ ɘस 1 देगा,x x 3 x 
 इसिलए ŵंृखला िनयम का उपयोग करके हम देखते हœ िक हम आसानी से ʩुȋɄ पा सकते हœ यिद हमारे पास दो से अिधक कायŘ की 
संरचना है तो आप बार-बार ŵंृखला िनयम का उपयोग करते हœ  टी  अब रचना का o 
अवकलज ǒात कीिजए अगली बात हम यह देखना चाहŐगे िक Ɛा हम Ůितलोम फलनो ंके अवकलज पा सकते हœ , उदाहरण के िलए 
आपने ʩुǿम िũकोणिमतीय फलनो ंके बारे मŐ अȯयन िकया होगा,
 इसिलए हम पूछना चाहŐगे िक कोसाइन ʩुǿम तन ʩुǿम का और इसीd by dx of sine inverse xd by x x dx 
तरह मान लीिजए िक के के बराबर है और मान लीिजए िक यह फ़ंƕन मान  लेता है िक के का ʩुǿम है तो मुझे y x f x f x 
का िलखने दŐ  तो इसका Ɛा अथŊ है िक का है  के के के बराबर है और यह के बराबर है,g g f x , x f g x 
 इसिलए ʩुǿम का अथŊ है िक यिद आपने का का का ʩुǿम िलया है, तो आपको िमलता है और का का ʩुǿम f f x x x f x
होता है,
 इसिलए यिद हमारे पास बराबर है  के के िलए को के िवपरीत के ŝप मŐ िलखा जा सकता है y x f x y f 
जो िक के के समान है,y g 
 इसिलए अब ʩुȋɄ खोजने के िलए
 इसिलए यिद हम 

के अभाǛ को देखŐ तो यह के अलावा और कुछ नही ंहै और हम जो जानते हœ वह यह है िक चँूिक के का यह y g dxdy x g f x
के बराबर है िजसका अथŊ है िक का हमx g 
 इसिलए िलख रहे हœ हमारे पास अगर मœ इसका ʩुȋɄ लेता šं तो के संबंध मŐ 1 िमलता है , के के के बटा के xi x g f d dx 
बराबर होता है और यह ŵंृखला िनयम के अभाǛ के बराबर होता है, का अभाǛ होता है जो हम चाहते हœ  ʩुȋɄ x f g x g g 
अभाǛ ǒात करना है,x 
 इसिलए यिद के का अभाǛ शूɊ के बराबर नही ंहै तो का अभाǛ का अभाǛ एक बटा है,x g f x g x f g 
 इसिलए हमŐ जो िमलता है वह यह है िक यिद ʩुǿम का ʩुȋɄ दशाŊता है का ʩुǿम िफर बटा f f d dx 
का का ʩुǿम यह 1 के बराबर है अभाǛ पर का ʩुǿमx f f x 
 इसिलए हमŐ जो चािहए वह यह है िक अभाǛ ʩुǿम गैर शूɊ होना चािहएf f x 
 इसिलए उदाहरण के िलए आइए हम कोिशश करते हœ  एƛ के ʩुǿम के साइन के डीएƛ Ȫारा ʩुȋɄ डी की गणना करŐ ,
 इसिलए इस सूũ Ȫारा यह 
साइन के ʩुȋɄ Ȫारा एक के बराबर है,
 इसिलए मुझे साइन इनवसŊ एƛ के एफ Ůाइम Ȫारा एक िलखने दŐ  जहां एफएƛ एƛ के साइन के बराबर है,
 इसिलए ʩुȋɄ  की Ǜा कोǛा देती है तो यह Ǜा Ůितलोम की कोǛा होगी और पाप Ůितलोम की कोǛा Ɛा होगी, तो यिद x x x 

बराबर है  ʩुǿम इसका अथŊ है िक की Ǜा के समान है और हम यह जानना चाहते हœ िक की कोǛा Ɛा है y sin x x , y y 
इसका अथŊ है कोसाइन वगŊ की कोǛा एक घटा पाप वगŊ के बराबर है जो एक ऋण वगŊ है तो की कोǛा है 1 माइनस y y y x y x
वगŊ के ɘस या माइनस वगŊमूल के बराबर अब हम साइन इनवसŊ के बारे मŐ Ɛा जानते हœ यह माइनस वन और वन राइट के बीच x x 
के िलए पįरभािषत िकया गया है Ɛोिंक रŐज की साइन माइनस एक और एक के बीच हैx 
 इसिलए साइन इनवसŊ के िलए पįरभािषत िकया गया है  माइनस वन वन मŐ है और यह साइन ʩुǿम यह 0 से बटा 2 से x x x pi 
संबंिधत है यिद से 1 मŐ है और साइन ʩुǿम माइनस मŐ 2 से 0 है यिद माइनस 1 से 0 से संबंिधत है ।x 0 x pi x 
 तो यिद है  धनाȏक है तो साइन Ůितलोम पहले चतुथाōश मŐ 0 और बटा 2 के बीच है और यिद ऋणाȏक है तो साइन x x pi x 
Ůितलोम माइनस बटा 2 से घटा बटा 2 से 0 है।x pi pi pi 
 सकाराȏक है यिद थीटा 
पहले चतुथाōश मŐ माइनस बटा 2 से 0 माइनस बटा 2 से बटा 2 राइट के बीच है और चौथा ƓाडŌ ंट िवल कोसाइन एक सम pi pi pi 
फंƕन है
 इसिलए यह माइनस पीआई बाय 2 से पीआई बटा 2 मŐ हमेशा पॉिजिटव होता है
 इसिलए एƛ के साइन इनवसŊ का कॉस यह माइनस वन और वन के बीच सभी एƛ के िलए पॉिजिटव है 
इसिलए यह कॉस ऑफ िसन ʩुǿम हमने यहां िलखा है  पाप का Ůितलोम धनाȏक या ऋणाȏक 1 ऋण वगŊ का वगŊमूल है x x x 
लेिकन हम जानते हœ िक यह हमेशा ऋणाȏक नही ंहोता है
 इसिलए साइन Ůितलोम का ऋण वगŊ के वगŊमूल के बराबर होता है यह सभी के िलए सȑ है और  यह बंद अंतराल x cos 1 x x 
माइनस 1 1 के िलए सही है, लेिकन िफर
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 इसिलए ʩुȋɄ बटा ऑफ साइन इनवसŊ यह 1 बटा वगŊमूल 1 घटा वगŊ के बराबर है,d dx x x 
 इसिलए मœ टैन ʩुǿम का एक और ʩुȋɄ कŝंगाx 
 इसिलए  यिद आप को के के बराबर िलखते हœ तो ʩुǿम और हम को खोजना चाहते हœ,y x tan tan x dydx 
 इसिलए कभी-कभी इसे िलखना आसान हो जाता है, यह वही बात है जो को के के बराबर िलखना है औरx y tan 
 इसिलए यिद मœ िलखता šं तो यह ʩुȋɄ के बराबर है  मुझे सेकŐ ड ˍायर देता हैdxdy tan y y 
 इसिलए ȯान दŐ  िक  Şंखला िनयम बटा Şंखला िनयम यह एक बटा के बराबर है और यह 1 बटा वगŊ dydx dxdy y secant y 
के बराबर है जो 1 जोड़ वगŊ के समान है और के बराबर हैtan y tan y x 
 इसिलए यह 1 बटा 1 जोड़ है  वगŊx 
 इसिलए इसिलए टैन ʩुǿम का ʩुȋɄ एक बटा एक के बराबर है वगŊ दाईं ओर आपको गणना करने का Ůयास करना चािहए x x 
िक आप अɊ उलटा िũकोणिमतीय कायŘ के ʩुȋɄ को जानते हœ और िफर अगली कƗा मŐ मœ उनके िलए सूũ िलखंूगा और तो हम कुछ 
अɊ कायŘ के ʩुȋɄ भी पाएंगे धɊवाद 
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