
  ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෬ยನ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಒಂൿ ງತದย౵  ౾౳ ෺ಯ ඛฏತರ൤ಯ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಒಂൿ ງತದย౵  ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಅಥბವඝ౬  කโ ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ಇಂൿ කโ ෮ದฤ ඛฏತರ൤ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ൤ಯ ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ඦತರ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಚ೉ბಸฤ ຄರഔฆವ ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ඛฏತರ൤ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ൤ಯ ನഴๅ ෴โඃ 
๸ීಧเං෻, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯർಜ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಪคಗ൐๭ ನย౵  ಛಜ ನ ౽ಯბโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං r x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕಃౙ  ಇൿ x mod x x x 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಎෆ ಎಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ๵ච౬ ಜಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ෭ನ๺ x x x x 
ಛಜ ๵ච౬ ಜಂತ ಕല෫ ಬಲಃౙ  ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ಆದฉ ಈ ౽ಯბದ ಉಪ෷ಕ౨  ඛงಪൕ෴ಜං ಮൡ౨  ಛ౳ ෆ x l 
ಎಂൿ ౽൒ತ౨ ං  ಇൿ ನ ෮ೕി ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎෆ ಎಋ౺  ಆಜං , ಈಗ ಈ ౽ಯბโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  x x 
ಎෆ ಎಋ౺  ඛฏತರ฿ಜං෻ ಎಂൿ ಄ูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷โൿ ๯ಲಭ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 
๒ನ౲ ದย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ෦ൟಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟಯඝ౬  วಕౙ ๻ಕฤ ಇย౵  ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲಣ ෦ൟಯඝ౬  วಕౙ ๻ಕฤ x 
ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಬಲಣ ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ๒ನ౲ ದ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕඈ൤, ಇൿ ನ x so f h h 
๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞವ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜං ನ ನ ೯൤ಡ ಆಜං ಆದฉ කโ ಅඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜರฤ h f mod h s 
൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ฆโದคಂದ ಇൿ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ h 
ಎಡಣ ෦ൟ  ಮൡ౨  ನ  ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං, ಇൿ ನ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಡ ຄೕಞವ ನ ෦ൟಡ h 0 h 0 f mod h h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෥ി ಆಜං  ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಆದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං h h h h 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๵ච౬ ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ನ ಆಜං x x f mod 0 
ಆದ౪ คಂದ 0 ದ ಎಂ්ൿ ನ ෦ൟ෴ಜං f x 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಬಡ౛  x fx x 
ಎෆಎಋ౺  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ಄ಳ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ಄ಳ෎ಀ  , ಡ ຄೕಞ฿ಗ คಂದ 0 ಮൡ౨  ෭ನ๺ ರ ෦ൟ෷ ๒ನ౲  ಮൡ౨h 0 h 0 h f 0 

෭ನಸ౬  ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ කโ ෴โඃ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಮൡ౨  ಈ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆ๴ඨ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ඛಂದ h f h h 
๵ච౬ ಯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ คಂದ ಮൡ౨  ನ ನ ಆಜൿ౪  ඛಂದ ූಜ๭ f h f 0 h h f 0 mod hf h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෩ಲಕ ಈಗ ನಮಡ ಎಂ්ൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಡ mod h h mod h h h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಡ h h mod h h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං h h 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಈ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆ๴ඨ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ๭౩ ರ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ h h 
෭ನ๺ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲಣಯ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ದ ನ ಬಲಣ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ದ li  mit f h 
෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ f h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ๒ನ౲ ದ ಯ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ದ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ h f h f h 
ූಜಸมಜං ಎಂൿ කโ ൟೕ෥ბඛ๯൤౨ ೕๅ  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಅಂದฉ ನ ౽ಯბโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  x x 
ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಞโൽಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನ ൟೕ෥ბನโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನ ൟೕ෥ბನโ ಏඝ ಎಂ්ದඝ౬  ๰೉๯โൽಲ౵ .  ಈ x x x x 
ಛ౳ ෆ ಡ ๼ಂൟฆಜ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಈ ງತದย౵  ౽ಯბโ ๒ನ౲ ದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ຂಡ 
ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  เವค๭, 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ಆ ງತದย౵  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ೦౲ ෦ൟೕಯ 
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ ඛೕโ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ෴โඃ เ๏ಷౣ  ಸ౭ ಶბ ชಒ ಇಲ౵  
ಏಃಂದฉ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ เಷಯಃౙ  ಇൿ ಸ౭ ಶბ ชಒಯඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಆದฉ ෴โർದง x 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෴โඃ เ๏ಷౣ  ಸ౭ ಶბ ชಒ෵ಲ౵  ಮൡ౨   ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛೕโ ಬಲಣ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ 1 ಮൡ౨  
ಎಡಣ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆವ ಈ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ಅโ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ෆ ನย౵  ෴฿ಗมದง ౽ಯბโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෗ನ౬ ฿ಜฆโൽಲ౵   ඛಮ౱  හౘඨ ඛೕโ ෩วಯ 
෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ ಆ ງತದย౵  ౽ಯბโ เ෗ನ౬ ฿ಜฆโൽಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ඛฏತರ൤ ಎಂದฉ ಸ೉ತ౳ ฿ಜ ಅಂದฉ ඛಮ౱  දඨ ಅඝ౬  ಎತ౨ ං෻ ඛೕโ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ 
ಮൡ౨  ലಫฉඛ౸ ಯ෈ยഔ ಎಂದฉ හౘඨ ෥ಡ෇ರൿ  ๸౾ೕಣბ฿ದ ౽ಯბಗัಛಜ ෴โඃ ෩วಯඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ง කโ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳಸมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ คಡ౳ ๺ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಸಹ ൟัൿಆಳ౶ ෎ಀ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๸฿ದದ ಬಡ౛  ಏඝ, 
ಆದ౪ คಂದ ๸ූಷൕ෷ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ෬ಯโ ನ ಃಲโ ງತದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඦತರ ನ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜರ෎ಀ x f x a x f x 
ಮൡ౨  ඬฃๅ෷ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಗಮඛಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x f x a f f h 
ඛಂದ ූಜಸมದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ ౽ಯბದ ඛฏತರ൤ಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಇൽೕಗ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං h f x 
ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ๋൤ ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  කโ ඣೕಡ෎౽ಜං. x f 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵ ನ ඛฏತರ൤ಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಎෆ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ , ನ ෦ൟಡ x a x x 
ಸಮකಜರ෎ಀ, ಈಗ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, ಈ ෦ൟಯඝ౬  කโ ನ ಎෆ ನ ෦ൟ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, x h 
ಅย౵  ๒ನ౲  ಬಲಃౙ   ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻ಀವ ෩ಲಕ ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ಇൿ h x h x a h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಆಜං ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඦತರ x h h x a x 
ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಅඝ౬  ತฤඬತ౨ ං. ah 0 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪค๏ೕยಸ෎ಀ  ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಈ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ h 0 h 
ಇಲ౵ ๆ ಮൡ౨  ಅൿ ಈಗ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, a f 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ನ ෦ൟ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಬฉ෷ವ ෦ൟಡ ಯ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ a hh f 0 h 0 f h f 
ຄೕಞโൿ ಇದರ 0 ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ๭౩ ರ ౽ಯბದ ෦ൟ ನ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ๋൤ 0 ಯ ಎෆ nf h 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ฿౲ ಌ౲ ನದย౵ ನ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಅಂಶದ ಅಂಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆದฉ ෴โඃ ಛಜ ๒ನ౲  ಎෆ ಎ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಸಮಯ ಯ ೯൤ಡ h h f h f h 
෭ನ๺ ෵ಂದ ಬಲൽಂದ ූಜ๭ං౪ ೕච කඝ ಅದඝ౬  ಞ൐๭ ಮൡ౨  ඛಂದ ූಜ๭ ಇದඝ౬  ಪഷಯฤ ಮൡ౨  ನಮಡ f h h 
ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಈ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷  ಡ ຄೕർಗ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං   ಃౙ  ಮൡ౨  ඛಂದ ඛಂದ ඛಂದ ಎෆ ಡ h h 0 0 h h h 
ຄೕಞโದඝ౬  ෦ൟತั๭, ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮದ ෩ಲಕ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ෦ൟಗัಡ කโ ಡ ຄೕಞವ h 0 f 
෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ౽ಯბಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟ෷ ෦ൟಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 0 ෇ค ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං f 
ಆದ౪ คಂದ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, fx x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലฆโൿ ನย౵  ౽ಯბದ เ෗ನ౬ ൤෴ಜං ඩ෵ಂഡ ಆ ງತದย౵  ౽ಯბದ ඛฏತರ൤ಯඝ౬  a 
๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ඛฏತರ൤෷ ๰೉ಸ෎౽ಜಲ౵  කโ ಈಂಟฑ ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ ඣೕലದ เ෗ನ౬ ൤, 
ಆದ౪ คಂದ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ว౽ౙ ೈರದ ෨ಂං ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಏචಂൿ ൟั෽ೕಣ , 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ౽ಯბಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඛಂದ ෇ค ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ dx fx gx 
ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎෆ ಅเූಜ౲  ෇ค ೯൤ಡ ෇ค ද౳ ೖෳ ಒದಜ๭ದ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ಡ x gx fx g x f x g x 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಅඝ౬  ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෽ೕಣ ඦತರ කโ ෴โದක౬ ದง ඣೕಡ෎ಀ  x u fx gx h 
ಅಲ౵ ದ ๒ನ౲  ಆෆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෷ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಇൿ ಏචಂൿ ඛೕโ ඣೕಡ෎ಀ u x h x h 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං u u g 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ෇ค ನ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎෆ ಆෆ ෵ಂದ x f h g  x x h x x x x x g 
ූಜ๭ ಈಗ කโ ಸ౷ ಲ౭  ෈ೕಜಗ൐ತದ ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ಇย౵  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಕึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ನ ನ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ. ೯൤ಡ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಮ൤౨  ಇඃ x x + hg x + h f h 
ಪ౳ ෥ಣದ ಅඝ౬  ಪഖౣ  ನ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ f x g x h fxgx h 
ඛಂದ ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಆචಯ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ಞಂඬ 
෥ല ಈಗ ඛೕโ ෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗಳย౵  ඣೕലದย౵  කโ ಮൡ౨  ನ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x h g 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆෆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಇൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u x h ux h x f x 
ನ ನ ನ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಈ ෇ค ನ ನ ಮൡ౨  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ ෨ಂൽನ ಎರഴ ಪದಗಳย౵  කโ x x f h x g x h 

ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ fx 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෇ค ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච  ಅඝ౬  ಈಗ ඛಂದ ූಜ๭ದฉ කโ fx g x h g x h 
ಬಲූಗದย౵ ฆವ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ನ ಎෆ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞ฿ಗ ෦ൟತั๭ ೯൤ಡ ෭ನ๺ h x h h f x 
ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಇൿ ಅเූಜ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆಜං  ನย౵  ലಫฉඛ౹ ෻ಬฯ ಆಜൿ౪ , h f x f x 
ಈ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟಯย౵  ನ 0 ಛ౳ ಂ ೯൤ಡ ಡ ຄೕಞವ ಎರಡඡ ಅವඌಯ ಬಡ౛  ಇൿ ಄ವಲ ನ ಡ h x h x g 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃ ಇൿ ನย౵  ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಸค x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪല๭ದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬x g 
ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ෦ൟ ಏಃಂದฉ ೯൤ಡ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆโದคಂದ ಈ a  sh 0 x h x x 
෦ൟ෷ ನย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ, ಅඃ คೕൟ෴ಜ කโ ನ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ನ 0 ಛ౳ ಂ x h x 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಇൿ ನ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದโ ඛಂದ h g x h x g h 
ಸ౷ ൪ತ౳ ฿ಜං ಇൿ ನ ಆಜං x f 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ෦ൟ෷ ನ ಆಜං x f 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅเූಜ౲  ಇൿ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬  ಡ ຄೕಞโൿu x h ux 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๯โൿ ಇൿ ෮ದಲ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇย౵  ಅเූಜ౲  ಎರಡඡ ෦ൟ h ux h f x 
ಇൿ ನ ಆಜං ೯൤ಡ ಇย౵  ෮ದಲ ಪದโ ಄ವಲ ನ ಪഖౣ  ಎರಡචಯ ෦ൟ෴ಜං  ಅเූಜ౲  ಸค x g f x g x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ๰ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ಎಚ౞ คಃ෴ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච, ಇൿ ಎಂൿ ඛೕโ ಬฉಯ෇ರൿ, ಇൿ ನನಡ dx of fx time gx 

ද౳ ೖෳ ෇ค ද౳ ೖෳ ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං  ಇൿ ඛಜವಲ౵ , ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ f x g x fx gx 
ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ ද౳ ೖෳ ಒಂൿ ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෇ค ಬಡ౛  ಏඝ x f xi s g x fx dx 
ಆದฉ ෇ค ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx gx x 
ಆದ౪ คಂದ ನ කโ ඣೕലದ ೓ಕದ ඛಂದ ಇൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅಲ౵  ද౳ ೖෳ fxgx dx dx x x dx d x f x
ഛෳ౺  ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, g x 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ฏಭದย౵  ಅඡಕ เർ౲ ൮ბಗำ ಈ ತಪ౭ ඝ౬  ෥ഴ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ಅವฆ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕലർಗ 
ಮൡ౨  ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෦ൟತั๭ർಗ ಅವฆ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಉತ౭ ನ౬ ๅಂൿ ಬฉ෷൞౨ ฉ ಅൿ ๸තಣბ฿ಜ ತඩ౭ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ කโ ಃಲโ ಪഷಯಬ๾ൿ ກ೉౞ ನ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ౲ಁ ෕ ಎಂൿ ຂಳฤ ಅඝ౬  ಬಯ๯ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ද౳ ೖෳ x fx f x
ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ๸ಗൟ෺ಂದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ನ ಘನ ಇย౵  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x x f x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ಚದರ ෇ค ෵ಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡඡ ౽ಯბโ ಚದರ ෇ค f  x x d d x x x x d x
ನ ಆಜං ಇൿ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ෇ค ๲ౙ ౷ ೕฑ ෇ค 1 dx x x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಚದರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ೯൤ಡ ೓ಕโ ෩ฆ ೓ಕ฿ಜං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಅඝ౬  ನ ඛಂದ ෵ಂದ ඛಂದ วಕౙ ๻ಕฤ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෴โඃ d x dx n n 
ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷಯฤ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ಬಳ๯โൿ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ಅಥ฿ ඛೕโ 
෦ൟಯඝ౬  ඡರ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x n fx 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ౽ౙ ಜ කඝ ನ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಇൿ h x f x h f x h x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಶ౾౨  ෭ನ๺ ඛಂದ ඛಂದ ූಜ๭  ಮൡ౨  ඛೕโ ൽ౷ ಪದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ඣೕലದ౪ ฉ plus h n x n h 
ඦತರ ಡ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  කโ ಡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಡ ಒಂൿ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല n x s n x n n n x n 
ඛಂದ ಒಂൿ ෇ค ೯൤ಡ ಡ ಎರഴ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ല ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಆචಯ ಪದโ h n n x n h n 
ಡ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ඛಂದ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಇย౵  ඛೕโ ಈ ಡ ಅඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ h x n h x n n 
ಇದฌಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಗಮඛ๭ ಪ౳ ൟ ಪದโ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜං h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෇ค ಆ෺ౙ  ಒಂൿ ಸರಳ฿ಜ ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ කโ ಎರഴ h n n n n n x
ಡ ಡ ಎರഴ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ೯൤ಡ ಇತರ ಪದಗำ ඛಂದ n x n h co  ntains hh n 
෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜಸมಜං h 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ವ ෩ಲಕ කโ ಈ ෮ದಲ ಪದವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಪದโ ಅඝ౬  h h 
ຄಂൽฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಡ ತฤඬತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಇತರ ಎม౵  ಪದಗಳඝ౬  n x n h 0 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಅಥ฿ ವಗბ h h 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ඛಂದ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ෭ನ๺ 1 ಪ౳ ൟ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಡ ඦತರ කโ ಇൿ d x dx n n x n n 
ඛಜ฿ಜ ඛಜๅಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ๬౷ ූเಕ ๸ಒ౲ ಯಲ౵ ൽದ౪ ฉ, ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ಈಗ ඛೕโ ೓ಕದ ඛಂದ n x dx d 
ಅඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ , ඛೕโ ಇದඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎౽ದฉ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ x 
ಎರഴ ෇ค ౲ಁ ෕ ನ ඛಂದ ಎರഴ ಆಜං ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ෩ฆ ෇ค ಆಜං, ಅൿ ෩ฆ ಚದರx x dx xd x x 

ඛಂದ ඛಂದ ಡ ಆಜฆತ౨ ං d x x dx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಪತವඝ౬  ಃಳಡ ൪ൿ ඦತರ ಪತವඝ౬  1 คಂದ ಕല෫ ෥ല ಇൿ 4 ಘನ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಉತ౭ ನ౬ ౽ౙ ಜ x 
෬ยನ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಗಮඛ๭ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ඛಂದ ඛಜ฿ಜ ඛಜ฿ಜං ಇൿ ඦತರ ๬෈ೕ൞ಞತ౨ ං ಆದฉ x n n 
කโ ಃಲโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಡ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ x n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ನ ಎෆ ಅඝ౬  1 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ද౳ ೖෳ x x x f x 
ಎಂದชඝ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ෮ದಲ ತತ౷ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෥ഺೕಣ. කโ ನ ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ x x x h f h 
ූಜ๭ದฉ ಇൿ ಒಂದคಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ඛಂದ ඛಂದ ූಜಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಇದඝ౬  x h x h 
ಸರಳತั๭ದฉ ඛೕโ ෇ค ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂಶವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಆಜං h x x x + h x x h 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ x hyhxx h h 
ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෴โඃ x x + h h 
๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ  ๵ච౬ ಯ ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ 1 ವಗბಃౙ  h f x x h f x h by x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ೞದದย౵  ඛೕโ ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ಪ౵ ๺ 0 ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค x plus h x 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ඛಜ  ಎม౵  ಛಜ ๒ನ౲  ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ๒ನ౲ ದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲  ನย౵ ನ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಬಡ౛  ෥ತකಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ෴โඃ ๵ච౬ ಡ ಸಮವಲ౵ ದ ಡ 1 คಂದ bu t x d x
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ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಡ ಚದರ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮವಲ౵  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಇದඝ౬  කඝ d x x x x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ.   ಛಜ ಆෆ ඛಂದ ම෨ბมವඝ౬  ಡ ಡ d dx x n nx nx 

෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ඛೕഴತ౨ ං ඛಂದ ನ ඛಂದ ಡ ෭ನ๲౛  n d x x dx 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  ෭ನ๺ ಒಂൿ  ෇ค ඛಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ෭ನ๺ 2 ಡ n x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಚದರ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇತರ ಋ൏ತ౱ ಕ ಪ൞ಂಕಗัಛಜ x 
ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ඛಂದ ನ ඛಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಥ฿ d x dx d 
෩ಲಕ ඛಂದ ඛಂದ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇ൞౲ ൽ, ಉർಹರൕಡ ඛಂದ ඛಂದ ඛಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ dx x d x dx 
ಎರഴ ಡ ඛಂದ ಒಂದคಂದ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಬಳ๯ൟ౨ ೕค  ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮโ d dx x 1 x 
෭ನ๺  ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ  ා ෇ค โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎರಡඡ ౽ಯბโ  คಂದ ಆಜං ೯൤ಡ 1 x 1 x 1 x 
෮ದಲ හౘඨ  คಂದ ಪഖౣ  ಎರಡඡ හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ෭ನ๺  ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮൽಂದ ಮൡ౨  1 x 1 x 
ಇൿ ෭ನ๺ 1 ා ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ 1 ා ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 ා ౲ಁ ෕ ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಒඬ౭ ತ౨ ං  ම෨ბม ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ൽಂದ ಡ ෇ค x x n n n x 
ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ಸค ಈಗ ಇದඝ౬  ඣೕല කโ ಉತ౭ ನ౬ ౽ౙ ಜ කโ ෥ലದ ಇඣ౬ ಂൿ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ කโ n 
ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಆ๴ඨ ಡ ๰ತ౳ ವඝ౬  โ౲ ತ౭ ൟ౨  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏನඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ನ ಎෆ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ಡಬ๾ൿ x x 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻౾ඈ൤෻ කโ ನ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x x x x x 
ಎಂൿ කโ ಄ำ൤౨ ೕๅ. ෩ಲಕ ಒಂದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ fx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕലದฉ කඝ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಏචಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච, කโ ඬฃๅ෵ಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ๻ಛಜ කඝ ඛಂದ h 
ූಜಸมದ ಯ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ g h g f h 
ಒಂದคಂದ ಎෆ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ನ ಡ ಪഖౣ  h h f f h f
ඛಂದ ನ ඛಂದ ූಜ๭ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಯ ನ ಸಮಯದ ಈಗ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಈಗ a af af h f f 
ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๆචಂದฉ, ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ಈ ෦ൟ ඛಂದ ෵ಂದ ಇൿ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ತฤඬತ౨ ං h f a h f a 
ಮൡ౨  ಇย౵  කඝ 1 ෇ค ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච  by fa f a plus h 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಇൿ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං f h f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ, ಅเූಜ౲  ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಎෆ ಎಋ౺  ඛಂದ g a f 1
ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ನย౵  ෗ನ౬ ฿ಜං෻ ಎಂൿ කโ ಄ำൟ౨ ං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ಂ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ ಮൡ౨  ನ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ඦತರ ಅเූಜ౲  ෭ನ๺ ද౳ ೖෳ ಡ a f 0 g a f 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ವಗბದ ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ກೋ౞  ๬෥ನ౲  ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ f 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂำತ౨ ං කඝ ಮൡ౨  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಃಲโ ງತದย౵  เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ຄೕಞತ౨ ං  fx gx fa 
0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ඦತರ ಆ๴ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ඛಂದ ඛಂದ ಇൿ ෎ฉ ෴โ඀ ಅಲ౵  ද౳ ೖෳ ෇ค d dx fx gx f x 

ನ ෭ನ๺ ನ ෇ค ද౳ ೖෳ ವಗბದ ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඛೕโ ඬฃๅ  ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆ๴ඨ ನ ෦ൟ෴ಜg x f x g x x x g 
ಅඝ౬  ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵  කโ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ah 

౾౳ ෺ಯ ಪರಸ౭ ರ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಉತ౭ ನ౬  ಎෆಎಋ౺  ෇ค ಒಂൿ ೧ಎಋ౺  ಮൡ౨  d by dx of fx by gxfx by gxi 
ඦತರ ෮ದಲචಯൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮದ ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ಎෆ ಅเූಜ౲  ෇ค ෵ಂದ ലಎಋ౺  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬x d 
ಇย౵  ಬฉ෽ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ හౘඨ ෇ค ಒಂದคಂದ ೧ಎಋ౺  ಮൡ౨  ನ ಎෆ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎರಡඡ හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  x d by

ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮದ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඛಂದ ඛಂದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಏචಂൿ dx of one by gx gx dx dx 
ൟั෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ද౳ ೖෳ ಡ ನ ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎෆಎಋ౺  ෇ค โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෭ನ๺ f x g x g 
ද౳ ೖෳ ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං  ವಗბದ ಬಲಃౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ವಗბದ ๬෥ನ౲  ೞದದ ಅඝ౬  x g x x g 
൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ද౳ ೖෳ ෇ค ಆෆ ෭ನ๺ ෇ค ද౳ ೖෳ ಬಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ f x g x fx g x 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬  ඛಯಮ ಮൡ౨  ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ತั๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಃಲ่෫౱  කโ ಸಹ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ಈ ๸಄ತ ಅඝ౬  ಬಳ๯โൿ ಇโ ಎರഴ uv 
౽ಯბಗะಜದ౪ ฉ ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಅเූಜ౲  ಸಮಯಗำ ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ඛಂದ uv u v uv v u 
ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅಂಶದ ඛಯಮโ ඛಂದ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ද౳ ೖෳ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲ ಃౙ  v u u v uv 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბൽಂದ ූಜ๭ ಇൿ  ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮ ಮൡ౨  ಇൿ ಅಂಶದ ඛಯಮ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ඛಯಮಗำ v 
โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದโ 
ಆದ౪ คಂದ ಸค ಇඞ౬  ಃಲโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ งഡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎෆ ಎಋ౺  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಇದඝ౬  x 
ಎม౵  ಜಂತ ກ೉౞ ನದಃౙ  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ๒ನ౲  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ౾౳ ෺ಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ඛಂದ ඛಂದ วಕౙ  x so f x h f x h 
๻ಕฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಇದඝ౬  කโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ನ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ x x h s 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ನ ಃ౷ ೕฑ งഡ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಸಣ౧  ೯൤ಡ ಁಡ x h x hx h 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ವಗბ෩ಲದ ಬಡ౛  ෥ತකಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞโದคಂದ කโ ಇದರ h 
෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෦ൟಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಈ ಪ౳ ౽ರದ ว౽ౙ ೈರದ ෦ൟಗำ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ඛೕโ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲ ವಗბ෩ಲൽಂದ x h x 
ಞ൐๭ ූಜ๭  ಅඝ౬  ಪഖౣ  ವಗბ෩ಲ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲ ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂಶದย౵  x h x h x x 
ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ವಗბ෩ಲ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲ ಇൿ h x h x 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ವಗბ෩ಲ ಅඝ౬  ತฤඬತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං x h 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๭౾ౙ ൿ౪  ಏචಂದฉ, ವಗბ෩ಲದ ನ ಒಂൿ ಎರഴ ವಗბ෩ಲ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಎม౵  x dx d x x x 
๵ච౬ ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಗಮඛ๭, ಇൿ ಡ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಒඬ౭ ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಬฉದฉ කโ ವಗბ෩ಲ x n x 
ಅඝ౬  ಎಂൿ ಅඝ౬  ಅಧბದ๠ౣ  ಶ౾౨ ಡ ಬฉ෵ค ಮൡ౨  ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬฉ෵ค  ವಗბ෩ಲ ನ ಇൿ x x x iv d dx 
1 คಂದ 2 ವಗბ෩ಲ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 1 คಂದ 2 ෇ค ಪವฑ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಧბಃౙ  1 คಂದ 2 ෇ค ಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಪವฑ ಅಧბ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  1 คಂದ 2 ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಁಡ  ම෨ბมඅಂൽಡ ෵ಂದ ನ ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  d d x dx n n x n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದง කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗัಡ ෥ತ౳  ಪഷൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ಡ ಸಮකದ n 
෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಒඬ౭ ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಚದರ ಡ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ඛಜๅಂൿ කโ n 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯย౵  කඝ ෥ഴವ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ನ ಃಲโ x 
ಶ౾౨ ಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ෥ತ౳  วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ๭ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ කโ ನ ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ x x x x x h f 
ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಇൿ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ h x x h sin x h 

ನ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆෆ ಛಜ ๰ತ౳  ෴โൿ ಎಂൿ ඛಮಡ චನඪ๭ಆ ౶ั  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ല ಎರഴ ಪഖౣ  ౽๺ ಸค d c d 
ඩಪ ๭ ෭ನ๺ ๭ඨ ല ಎರഴ ಪഖౣ  ಆ๴ඨ ๭ ඪಎฯ  ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ us d by sine c d by two 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ඩಪವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ x h x cos c d x h 
ಎರഴ ๴ඨ ඛಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  h 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෩ಲಕ  ಇൿ ಎರഴ ౽๺ ഖ ಪ౵ ๺ ກೖ ಡ ಎರഴ ๴ඨ ກೖ ඛಂದ ಎರഴ ๭ೕඨfx h fx h x 
ກೖ ඛಂದ ಎರഴ ූಜ๭ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಎಂൿ කโ ಄ಳ෎ಀ h 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ກೖ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ಎೖ ඛಂದ ಎರഴ ූಜ๭  ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  x x 
ಈಗ චನඪರย ඛಂದ ඛಂದ ඩಪದ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞವ ෦ൟ෷ ಒಂൿ h h 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ඛಂದ ෭ನ๺ ನ ෦ൟ෷ ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದದ ඛಂದ 2 ಇൿ ෇ค ಒಂൿ fx h h fx h cos x + h x 

ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ඛಂದ ನ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕඈ൤ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos h h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  d dx of sine x cos x 
ඛಮಡ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ದ ๰ತ౳ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ಄ಳಬ๾ൿ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ౽ౙ ಜ ಮ൤౨  ඛೕโ ಈ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  ನ ඛಂದ cos x d cos x dx 
ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ, ಇൿ ಡ ຄೕಞವ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಆෆ ౽๺ ಆෆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ౽๺ zer h o x h 
ಆෆ ඛಂದ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ඛೕโ ౽๺ ๭ ෭ನ๺ ౽๺ ല ම෨ბมವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಮൡ౨  ಈ ෦ൟ෷ ๴ඨ ನ x h x 
෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ඛೕโ ൧ೕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කඝ ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ෈ഴ൤౨ ೕච ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಆಜං෻ ಮൡ౨  ಈಗ කโ cos x x 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮ ಮൡ౨  ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ൟัൽฆವ ౽ರಣ කโ ಇತರ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  
วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ನ ඛಂದ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x dx d 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ඛಂದ ๴ඨ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  tan x x x 
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ഛෳ౺  ౽๺ ෭ನ๺ ๴ඨ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೞದൽಂದ ූಜ๭ർಗ x x x cos x cos x
๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಅಂಶದ ඛಯಮൽಂದ ಈಗ කโ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ sin x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ค ಆಜං ಮൡ౨  ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಆಜං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸฤ cos x cos x cos x x 
කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ಄ัං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ವಗბൽಂದ ූಜ๭ ಅದඝ౬  කโ ಸಹ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඦ൤ කโsin x cos x x 
౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ූಜ๭ ಆದฉ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x x 

ಪ౵ ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං x x 1 x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ഓ౲ ඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ๲ಃಂഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಈಗ ಇತฉ  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ x x 
౽ಯბಗಳඝ౬  ಸಹ ඛೕโ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅโಗำ ಈ ౽ಯბಗಳ ಪರಸ౭ ರ ෥ತ౳  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ๲ಃಂഡ ನ ඛಂದ ಬฉದฉ ඦತರ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ຄರൡಪല๭ d x dx secant x cos x 
෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಪ౳ ൟ෽ಂದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ ಉತ౭ ನ౬ ൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං  cos x 
ಅඝ౬  ಚದರ ಬಲൽಂದ ූಜ๭ದฉ ಇൿ ಅಂಶದ ඛಯಮൽಂದ ಅಥ฿ ನಮ౱  เ๕ಷ เಷಯൽಂದ ಒಂൿ โ౲ ತ౭ ನ౬cos x fx 
ಮൡ౨  ඦತರ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං cos x sin x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๴ඨ ಎಂൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ x x 
ಈ งಪದย౵  කඝ ๴ඨ ා ෇ค ಒಂൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ ഓ౲ ඨ ෇ค ๲ಃಂഡ ಡ x cos x cos x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಆෆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ඛೕโ d x dx secant x x tan x d 
ಅඝ౬  ඛಂದ ಪค๏ೕย๯ൟ౨ ೕค ಇൿ ෇ค ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  dx cosecant x cosecant x cot x dx 
෵ಂದ ກೋ౞  ಎಡಃౙ  ಇൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮ dx cot x cosecant x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಮ൤౨  ඛಮಛಜ ฿౲ ෴ಮ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕච โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ ಸರಪั ඛಯಮವඝ౬  ಕย෷ತ౨ ං, ಇൿ ಇඞ౬  ಹಲโ 
౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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