
  كو سب ہیلو
پر نقطہ ایک كہ ہے كیا مطالعہ نے ہم تک اب ہیں تفریق اور تسلسل كی فنكشن ایک جو گا كروں شروع تصورات اہم انتہائی دو میں كیلكولس میں آج تو

كرتی ادا كردار مركزی میں وضاحت كی فرق اور تسلسل كے فنكشن كے نقطہ حدیں  كہ گے دیكهیں ہم اور ہے مطلب كیا ہمارا سے حدود كی فنكشن
كہ گا كروں شروع ساته كے وضاحت كی بات اس میں لہذا گے دیكهیں اطلاقات سے بہت كے تصورات ان ہم میں لیكچرز كے بعد كے اس اور ہیں  

فنكشن كسی پر نقطہ ایک مطلب ہمارا  ہے۔ كرنا كیا كہ گا كروں بات پر بات اس میں لہذا ہے مطلب كیا ہمارا سے فنكشن مسلسل ایک پر نقطہ ایک  
كہ گے كریں فرض ہمیشہ ہم لہذا ہے سے تسلسل كے ڈومین ایک كو   f  d كہ كریں فرض لہذا ہے فنكشن قدر قابل حقیقی ایک گیا كیا بیان پر

ڈومین تعریف كی فنكشن جو ہے گئی كی پر كہ كریں فرض اور ہے سیٹ سب كا نمبر حقیقی فنكشن كہ ہے ركهتا تعلق سے   d  r  a d  f كی
تعریف كے كہ ہیں كہتے ہم كہ گے كہیں ہم لیے اس ہے گئی كی پر اگر ہے لگاتار پر كا فنكشن كے   a  f  f  a  f x  f برابر كے حد كی

ہی جیسے ہے كہ كریں یاد لیے اس ہے۔ آتا قریب كے حد كی لیے كے لیے كے جانے میں وجود كے   x a  xx  f  a  f كچه كو فنكشن كے
میں وقفہ كچه چاہیے جانا كیا بیان میں وقفے   a ہے ہوتا مشتمل پر

كہ ہیں كہتے ہم تو ہے مسلسل اگر پر   f  a  f ہے
تو كا ہے مسلسل پہلے شرط دو اگر ہے برابر كے كی حد كی   x  f   x a  x  f  x a ہے پہنچتی قریب كے

جیسے حد كی فنكشن پہلے سے سب تو اور ہے پہنچتی تک دوسرا كا كی جب چاہئے۔ ہونا برابر كے حد كی  x  a  f x  f  x قریب كے آه ایک
ہے آتا  

میں جس جائے كیا بیان میں وقفے كچه كو فنكشن كہ ہیں چاہتے ہم لیے كے ہونے موجود كے حد كہ ہوں كہتا یہ یہاں میں تو   a ضروری لیكن ہو
كہ ہے نہیں برابر كے ایک ہے۔ نہیں ضرورت كی فنكشن ہمیں لیے كے حد اس لہذا ہو برابر كے حق ایک   x  x كی تسلسل لیكن جائے كیا بیان پر

كہ ہے یہ تعریف لیے اس چاہیے ہونی برابر كے حد قدر كی فنكشن پر لیے كے ہونے مسلسل كے لیے كے ہونے برابر كے  a  f  fx  fx كو
كے ضروری ایک چاہیے۔ ہونا برابر كے فنكشن ایک اور برابر كے  a  f  x  a كریں مساوی كے حد كی ایف قریب كے ایكس پر

ایک دیكهیں مثالیں كی مثالوں كچه ہم آئیے تو  
تو كے ہے برابر كے  جو كریں غور پر لیے كے  اور كم سے x  f 0 ہے برابر كے صفر  x 0 1  x  

تمام فنكشن یہ فنكشن یہ  ہیں۔ كهینچتے گراف كا اس آپ اگر تو اور ہے صفر لیے كے منفی  x  x  fx ہے برابر كے صفر لیے كے زیاده سے
ہے برابر كے ایک  

میرا یہ تو یہ اور ہے ہے گراف كا كے   xy  y  x  f برابر كے
ہے حد كی یہاں كہ ہیں جانتے ہم یہاں تو كا كیونكہ ہے نہیں موجود لئے اس یہ ہے نہیں موجود یہ ہے پہنچتا قریب كے   x  f x 0  x  كے

 fنہیں موجود حد چونكہ لہذا ہے حد كی ہاته دائیں پر صفر كہ جو ہے نہیں برابر كے ایک كہ جو ہے برابر كے صفر حد كی ہاته بائیں پر صفر كے
لہذا ہے كا برابر كے صفر حالانكہ ہے نہیں مسلسل پر كا برابر كے صفر كا صفر پاس ہمارے ہے جاتا كیا بیان پر  x  f  x  x  f  x  f ایک

اگر لیكن لیں نقطہ كوئی علاوه كے صفر آپ اگر لیكن ہے برابر كے پهر  ہے نہیں برابر كے صفر كی ہی جیسے حد كی   a  x  f  x a تک
اگر ہے برابر كے  یہ ہے پہنچتی اگر ہے برابر كے صفر یہ اور ہے۔ مثبت سے سختی 1ہے صحیح منفی سے سختی  a  a  

بهی كسی ہم اگر كہ ہیں سكتے دیكه سے گراف اس آپ تو   a ہیں مانتے مثبت كو
نقطہ یہ میں جس ہے ہوتا ایک مستقل میں وقفہ ایک فنكشن تو   a ہیں برابر كے ایک دونوں حد  ہاته دائیں اور حد كی ہاته بائیں لیے اس اور ہے ہوتا

كا آپ اگر لیكن   a ہے منفی كہیں
ہے صفر حد لہذا ہے صفر پر طور یكساں فنكشن میں وقفہ اس تو بهی كا اگر  ہے برابر اگر  اور ہے مثبت a  f 1 ہے منفی  a 0  a  

فنكشن تو كا  x  f  م پر پوائنٹس تمام
سوائے ہے تواتر اگر بهی كے حق كے صفر برابر كے  x  x م

ہے نہیں تواتر برابر كے   x  a ہے برابر كے
كہ گے كہیں ہم تو كا  x  f م

ہے تواتر   x ہے برابر كے
پوائنٹ یہ پاس ہمارے كہ كریں فرض اور ہیں سكتے كهینچ گراف كا فنكشن ہم اگر معنی بدیہی كا تسلسل ہے مطلب كیا كا تسلسل پر طور بدیہی تو  

  aہے
پوائنٹ یہ تو كوما كا   a  f ہے

فنكشن ہم اگر تو گراف كا كے   y  x  f ہیں سكتے كهینچ برابر كے
تو كے تسلسل كا مساوات پر گراف گراف كہ ہے یہ مطلب كا كوما كے  x  f  x   al  a  f مطلب كا اس لہذا ہے ٹوٹا نہیں قریب كے پوائنٹ

قریب كے نقطہ اس كو گراف كے فنكشن اس آپ كہ ہے كوما كا   a  f بدیہی یہ كہ گے دیكهیں  ہم لیكن ہیں سكتے كهینچ بغیر اٹهائے قلم اپنی
لیے كے مثال پچهلی پر طور كے مثال لیے اس ہے نہیں كافی لیے كے رجعت كے تسلسل تعریف لیے كے  برابر fx 1  اور زیاده سے  x 0 0  

لیے كے   x ہیں كهینچتے گراف قریب كے پوائنٹ اس آپ اگر ہے ایک یہ لیے كے برابر كے صفر كہ كہا نے ہم یا كم سے صفر
زیاده سے صفر كو آپ لیے كے ایک كوما صفر تو لیكن ہے ایک یہ ہے آتا نظر لیے كے x  x 0 0 اس كو آپ لیے اس ہے۔  یہ لیے كے كم سے  

ہے مثال یہ لہذا ہے گیا ٹوٹ گراف قریب كے ون كوما صفر اثرات كے گراف كہ گے دیكهیں آپ یہاں لہذا سكتا، ہو نہیں ٹوٹا یہ لیے كے فنكشن  
مثال اگلی لیكن تهی نہیں موجود حد پر مقام اس كیونكہ تها نہیں منقطع یا مسلسل پر نقطہ كسی فنكشن جہاں تهی یہ مثال پچهلی تو  x پر فنكشن كے

ہے۔ مساوی كہ جو ہے دیتی كرنے غور اگر اور ہے نہیں برابر كے al to 1  x 0  x 0  ہے برابر كے صفر  پر  
اور ہے قدر ایک یہ اور ہیں كهینچتے دائره كهلا ایک یہاں ہم لہذا ہے ایک پر نقطہ ہر علاوه كے صفر فنكشن یہ تو   x ہے صفر یہ برابر كے صفر

یہ تو فنكشن كے   x  f ہے گراف كا
كوما صفر پر پوائنٹ اس ہے ہوا ٹوٹا پر پوائنٹ اس گراف یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ ہوئے كرتے استعمال كا معنی بدیہی دوباره میں صورت اس تو  

ہے ون  
برابر كے صفر فعل میں اس تو یہاں آپ اگر میں صورت ہے۔ نہیں مسلسل پر كی ہی جیسے ہیں دیكهتے حد كی  x  x  f  x 0 پہنچتا قریب كے

 ہے
جو ہے برابر كے  قدر كی فنكشن پر  لیكن ہے برابر كے  اور ہے موجود یہ تو كی حد كی 100قریب كے صفر ہے۔ نہیں برابر كے  x  f  x  

لہذا ہے پہنچتا فنكشن كا برابر كے صفر  x  f  x نہیں موجود پر نقطہ كسی حد كی فنكشن میں ایک ہیں دیكهی مثالیں دو نے ہم لہذا ہے منقطع پر
لیكن ہے ہوتی پر مقام اس تعریف كی فنكشن ہے موجود حد جہاں تهی یہ مثال اور ایک سكتا ره نہیں مستقل پر مقام اس فنكشن سے وجہ اس اور تهی

كا فنكشن  ویلیو كہ ہیں دیكهتے آئیے اب ہے منقطع فنكشن پهر بار ایک وقت اس لہذا ہے نہیں برابر كے حد   e  x جو كریں غور پر مثال اس كی
كے x x  sine 1اس ركهتا نہیں معنی كوئی لیے كے  برابر كے ایكس ہوں۔ رہا لكه اسے میں كیونكہ اور ہے برابر كے كے  x x 1  x x 0

ہے قدر كی فنكشن یہ كہ كی وضاحت كی اس نے میں لیے   x ہے نہیں لیے كے صفر برابر كے ایكس یہ اور ہے نہیں برابر كے صفر لیے كے
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ہونا۔   گا۔ كروں وضاحت كی قدر كی فنكشن میں لیے كے  برابر كے ایكس لیے اس 00  
صفر غیر بهی كسی اور ہے  پر  جو ہے فنكشن وه یہ تو فنكشن لئے كے 00ہے سائن اوقات  x  x 1  x x  

كہ ہیں سكتے كہہ كیا آپ یہاں تو   f ہے برابر كے صفر مسلسل
ہیں كرتے كوشش كی كهینچنے كركے ایک ون سائن ٹائم ایكس گراف كا فنكشن آپ اگر كہ دیكهیں  آپ اگر میں صورت اس تو  

ہیں جاتے قریب كے  آپ جب كیونكہ ہے مشكل بہت كهینچنا قریب كے  پوائنٹ اسے تو 00  
ہے رہتا دولتا یہ ایكس بائی  سائن فنكشن یہ تو 1  

یو چلو لیكن نہیں یا ہے ٹوٹا گراف كہ ہے مشكل دیكهنا یہ لیے اس ہے مشكل كهینچنا گراف كہوں۔ اسے میں یہاں تو   s  كی لگانے حساب كا حد
ہم كیا لیكن ہیں سكتے كر ایسا ہم اگر كریں كوشش ہیں سكتے لگا حساب كا حد كی x  x 0 ہے سكتا جا كیا طرح اس حساب كا جانے تک كے  f  

ہے دیكهی بهی پہلے مثال یہ نے ہم میں خیال میرے  
ہیں دیكهتے كو ایف كے ایكس آپ اگر لہذا رہے۔ موجود حد تاكہ كروں كیسے میں تو  

موڈ ٹائمز ایكس موڈ كہ جو ایكس بائی  ہے برابر كے موڈ كے سائن ٹائم ایكس یہ ہے كیا ایف موڈ كا ایكس كہ ہیں دیكهتے آئیے تو 1بائے ون  sin 
بائی ون آف سائن چونكہ اور ہے برابر كے ایكس لیے كے تمام ہے ہوتا درمیان كے ایک اور ون مائنس ہمیشہ یہ كہ ہیں جانتے ہم   x  x  صفر

یقیناً  نہیں برابر كے بذریعہ ایک لیے كے نشان كے صفر برابر كے بهی كسی لیكن ہے گئی كی نہیں وضاحت كی   x  x  x كے صفر لیے كے
كہ ہیں جانتے ہم ہے نہیں برابر موڈ لیے اس ون اور ون مائنس  ہے۔ ہوتا درمیان كے ہمیشہ سائن كی بذریعہ ون  y  sin  x ہے كم سے ایک یہ

لیے اس كا یہ قدر مطلق ہم كہ ہے لیے اس یہ یقیناً  اور ہے كم سے برابر كے   mod  x sin 1 by x  mod x  Mod اس یہ ہیں رہے لے
ہے دیكها تهیوریم سینڈوچ نے ہم اب برابر۔ كے   ہے۔ زیاده سے 0  

چونكہ تو حد كی كہ جو ہے جاتی تک  كے ہے كہ جیسا ہے برابر كے حد كی  كی ہاته بائیں x  x 0 ذریعہ كے تهیوریم سینڈوچ  als   o 0  x 
ہے جاتا پر ہم حد كی ہے ہوتی حد مراد سے اس اور ہے برابر كے  یہ ہیں جاتے پر x sin 1 x x  mod x sin 1 x x 0 0  0كا  x  
بذریعہ ایک گناه كا  كہ ہے پاس ہمارے لئے اس حد كی فنكشن لہذا ہے صفر بهی یہ اور ہے برابر كے كی x 0 برابر كے حد كی  f 0  x  f  

كیونكہ ہے لہذا مطابق كے تعریف كی تسلسل لہذا ہے پہنچتا قریب كے كا برابر كے صفر   x 0  x  f  x اہم مثال یہ لئے اس ہے مسلسل پر
برابر كے  فنكشن آیا كہ لگانا اندازه یہ پهر اور كهینچنا گراف كا فنكشن یہاں كیونكہ ہے 0حد كی فنكشن لیكن ہے مشكل یہ نہیں یا ہے مسلسل پر  x 

فنكشن كے  یہ كہ دیكها نے ہم پر  كر لگا حساب كا 00ہم میں بعد لیے اس ہے لگاتار پر صفر فنكشن سے وجہ اس اور ہے برابر كے قدر كی  f  
لیكن نہیں یا ہے جاری پر نقطہ ایک نہیں۔ یا ہے فنكشن كہ ہوگا نہیں آسان بہت لگانا اندازه یہ سے جہاں گے دیكهیں مثالیں اور كچه كی فنكشنز كچه

لہذا ہے تفریق كی فنكشن ایک كہ جو كریں خیال تبادلہ پر تصور اور ایک اور بڑهیں آگے  دو جانے مجهے كا   f  x ہے فنكشن ویلیو حقیقی ایک
ہے سیٹ سب كا نمبر حقیقی رینج كی فنكشن كہ ہے مطلب كا جس كہ ہیں كہتے ہم جب دیں ہونے فنكشن ویلیو حقیقی ایک كو كا  fx  x  f x كے

اگر ہے سكتا جا كیا تفریق پر برابر حد كی   h  f جائے پر صفر كے
جمع ایک تو مائنس كے   h  f  f ہے موجود یہ جائے كیا تقسیم سے

كہ كریں نوٹ تو لیے كے ہونا فرق برابر كے كے فعل كے میں جس چاہئے ہونی میں وقفے كهلے ایک وضاحت كی   fx  x  f   x  x e كے
كہ ہیں رہے كہہ یہ ہم كہ ہے لئے اس یہ ہے ہوتا برابر كی جمع جمع ایک كی مائنس تقسیم كی   f  x  f  h  f  h ہونی موجود حد یہ سے

 چاہئے
یہاں كہ دیكهیں آپ پہلے سے سب تو كا كہ چاہئے ہونا یہ پاس ہمارے لہذا ہے كو برابر كے  a  f  f  x  a جمع ایک ہم چاہئے ہونا برابر كے

كا پهر اور ہیں رہے لكه كہ ہے مطلب كا اس ہیں رہے لے پر طور كے صفر كو  h  f  h  hہے چهوٹا نمبر حقیقی اور  ہے سكتا ہو منفی یا مثبت
ہے وقفہ ہے۔ ضروری كرنا بیان میں كچه كو فنكشن لہذا  

پاس میرے اگر تو   a ہے
ہیں سكتے كر بات میں بارے كے تفریق كی فنكشن ہم ہی تب چاہئے ہونی تعریف كی فنكشن میں وقفے كسی قریب كے اس تو  

نے میں میں جس ہے كیا تناسب یہ كہ ہوں بتاتا میں اب تو جمع كا مائنس كا بذریعہ  ہے؟ لكها   a  h  f  f  h ہے
دیكهیں كو گراف كے فنكشن آپ اگر تو  
دیں لكهنے تشریح جیومیٹرک مجهے تو  

كو پوائنٹ اس مجهے اور دیں بنانے فنكشن ایک مجهے تو   x دیں كرنے برابر كے
یہ تو كا جو ہے نقطہ یہ پاس میرے اب ہے كو نقطہ اس میں  ہے نقاط كے جس ہوں كہتا كوما كا  a  f  let  p  a  f نقطہ اور ایک اور ہیں

جمع ایک جو ہیں دیكهتے كو میں یہاں ہے نقطہ اور ایک یہاں پهر ہوں رہا لے مثبت نقاط كے جس ہے جمع كے اور    h  h  q  a  h  f ہیں۔
 h جمع

جمع ایک یہ ہے پاس ہمارے تو كا پوائنٹ كو سیگمنٹ لائن اس میں كیا كہ دیكهیں آپ اگر اب ہے اور   h  f  p  q یہاں میں اور ہوں ملاتا سے
ہوں كهینچتا لكیر افقی  

حصہ یہ تو یہ حصہ عمودی یہ اور ہے كا جمع  ہے۔ مائنس   h  a  f  h  f a كا
تناسب یہ تو جمع مائنس بذریعہ تناسب كا پوائنٹس جو ہے ڈهلوان كی لائن بلكہ ہے نہیں كچه یہ  f a  h  f a  h  p  a جو ہے جوڑتی كو

اور كے كہ جو ہے جاتی دی سے جمع جمع ایک كا اب ہے پوائنٹ كا q  af  a  hf  h  h 0 ہے ہوتا كیا پر آنے قریب كے  كے  
ہی جیسے تناسب یہ حد كی فنكشن اس یہ كیا كہ ہوگا پوچهنا ہمیں تو  h 0 دیكهتے سے گراف اس آپ اگر نہیں یا ہے موجود ہے پہنچتا قریب كے

كہ ہیں   h 0 ہے پہنچتا قریب كے
نقطہ یہ تو كہ جیسا ہے آتا قریب كے ہے جاتا طرف كی پوائنٹ  q p  h 0  q  p سیكنٹ اور ہے ہوتا كیا ساته كے اس اور ہے جاتا طرف كی

سیگمنٹ لائن والی جوڑنے كو پوائنٹس ان پر وكر ہے جو اور ہے  سیگمنٹ لائن والی جوڑنے كو كوما كے  p  q  a  f لائن ٹینجنٹ پر نقطہ كے
ہے پہنچتا قریب كے  

نقطہ یہ پاس ہمارے ہوں كهینچتا خاكہ اور ایک میں شاید تو یہ  تاكہ ہے لائن ٹینجنٹ یہ اور ہے  p  q ہے پہنچتا تک نقطہ اس اور ہے كرتا حركت
لہذا ہے آتی قریب كے لائن ٹینجنٹ ڈهلوان كی لائن سیكینٹ اور ہے پہنچتی قریب كے لائن ٹینجنٹ اس لائن سیكینٹ حد كی  p  f  f  hجمع

مائنس   f a di divided by h ہے تفریق قابل فنكشن اگر ہے ٹهیک ہے موجود حد  بشرطیكہ ہے ڈهلوان كی لائن ٹینجنٹ یہ
اگر تو كا برابر كے   x  f x  a ہے برابر كے

ہم تو حد اس ہیں كرتے ظاہر سے پرائم جمع ایک كی مائنس تقسیم كی   f  f  h  f  h سے حق
ہے تفریق قابل فنكشن اگر تو  
ہے موجود حد یہ  ہے یہ تو  

كو حد اس تو اور ہے جاتا كیا بیان پر طور كے كو كا ہے جاتا كہا مشتق كا برابر كے   f prime a  f prime a  x  f   x  x كے حق
ہے نہیں موجود  ہے موجود حد اگر اور ہے موجود حد یہ اگر ہے حد كی كوزائن فرق اس مشتق لہذا ہے برابر  
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كہ جو حد كی كوزائن فرق اگر ہے نہیں تفریق قابل فنكشن كہ گے كہیں ہم تو جمع ایک كا مائنس بذریعہ   f  h  f  h ہے نہیں موجود
كہ ہیں كہتے ہم تو كا ہے نہیں متفرق   x  f  x ہیں دیكهتے كو مثالوں كچه ہم اب برابر كے

مثالیں تو  
ہم كہ ہے یہ فنكشن آسان ایک پہلے سے سب تو كو سے جہاں لیں تک كا برابر   f  r  r  x  f  ca constant ہے برابر كے

تمام آئیے تو لیے كے برابر كے دیكهیں۔ فنكشن مستقل كا بهی كسی یہاں اب لیے كے ہے۔ كیا  x  c  f   in r  a in rf  f   a جمع كا
مائنس كا یہ كا مائنس تمام كہ جو ہے برابر كے لہذا ہے  لیے كے جمع حد كی مائنس كی h  f a  c  c  h 0صفر یہ  f  h  f  a by h 

لہذا ہے صفر عدد كیونكہ ہے برابر كے ہے ہر كے اور   f   a  a  f ہر مشتق لیے كے فعل مستقل لہذا ہے برابر كے صفر تفریق پر پرائم
ہم مثال اگلی ہے  جگہ برابر كے تاكہ كریں كوشش كی لگانے حساب كا حد دوباره ہم اب ہیں دیكهتے كو 0برابر كے اس  fx  x  f prime a  

جمع ایک ہو۔ صفر كے والی جانے پر حد كی مائنس تقسیم كی كہ جو سے ہے برابر كے حد كی جمع   h  f  h  h  f a  h  h  a  h كے
صفر جمع ایک والی جانے تک مائنس تقسیم كی مائنس ایک یہاں سے   f  h  f a  h  a ہے كرتا منسوخ  ہے

یہ تو ہے برابر كے حد كی بهی كسی اور ہے رہا جا پر صفر كے صفر غیر لیے كے زیاده   h  h  h  h  h ہے ایک
ہے برابر كے ایک حد یہ تو  

تو ہے برابر كے مشتق لیے كے ہے برابر كے ایک لیے كے سب میں   fx  x  f prime x  x  r كی لگانے حساب اور ایک آئیے ہے ٹهیک
اب آئیے كریں كوشش برابر كے مربع میں اگر دیكهیں كو كے علاوه كے مائنس كو ہوں۔ كرتا تقسیم  x  fx  x  f  h  f  x   d  h بذریعہ

حد یہ اگر   h ہے پہنچتی قریب كے صفر
مشتق یہ تو   f prime x گا ہو

یہ تو جمع مائنس مربع تقسیم مربع ہم پهر اور ہے برابر كے جمع كو مربع بار جمع مربع x  h  x  h  x  h  x 2 جمع  ہیں۔ لكهتے  h  x  h
مائنس مربع كو مربع پهر ہے جاتا كیا تقسیم سے اور مربع   x  h  x  x ہے كرتا منسوخ كو مربع

ہمیشہ ہم یہ تو یہ اور ہیں رہے لكه لیے كے دو ضرب جمع   h nought equal to zero  h  x  h ہے برابر كے
دو یہ تو جمع دو یہ كہ ہیں دیكهتے ہم اب ہے برابر كے كہ جیسا ہے جاتا پر ہے جاتا لہذا ہے جاتا پر صفر پرائم   x  h  x  x  h  f  x جو

كہ ہے حد كی والی جانے پر صفر كے علاوه كے مائنس كا زیاده   h  f  x  h  f  x  h 2 x متعارف اشارے اور ایک  ہے برابر كے
 كروائیں

اس تو پرائم بهی كو ہے جاتا كیا ظاہر سے كے كے یا سے بذریعہ جہاں كے   f  x  d  x  f  dx  dy  dx  y x  f لہذا ہے برابر كے
كے مستقل بهی كسی ہم كہ ہے یہ وه ہے ملا كچه جو ہمیں تک اب سے صفر فنكشن ہیں۔ سكتے لكه بذریعہ كا فنكشن  dx  d  d  dx  fx برابر

ہے كہ دیكها نے ہم اور ہے برابر كے ایک x  d x x 2 اہم ایک اب ہیں دیكهے مشتقات تین یہ نے ہم ہے۔ برابر كے تک اب یہ كا مربع  x  
كہ كریں فرض كہ ہے یہ خاصیت كے اور جو ہیں فنكشنز دو برابر كے   x  fx  g  x  a ہیں تفریق پر

فنكشن تو پلس بهی برابر كے مشتق ہم اور ہے تفریق پر  fx  gx  x  a  d  dx بذریعہ ہیں۔ سكتے لكه
اسے ہم تو گے لكهیں برابر كے پلس یہ ہے برابر كے ہے برابر كے كے ہے برابر كے برابر كے   x  fx  gx  d  fx  dx  x  a پر پلس

مشتق كا یہ ہے برابر كے  gx  x  f prime a   g prime aہے۔ برابر كے پلس
ہیں دیكهتے ثبوت آئیے تو  
دیں لكهنے مجهے آئیے تو برابر آپ كہ ہیں چاہتے دكهانا یہ ہم پهر میں اگر لہذا ہیں تفریق پر كو  ux  fx plus gx  a  u  a  h جمع

كا   minus u  a divided hہوں لكهتا سے
جمع ایک ہے برابر یہ تو كا جمع جمع كا كا جو جمع كا مائنس یہ ہے كا ہے جمع  h  f  h  h  u  a  h  u  u a  f  a  g  h تقسیم كا

اسے اور جمع كے مائنس كے ہے۔ سكتا جا لكها پر طور كے مجموعہ كے گیا كیا تقسیم كو جمع جمع ایک كا   f  h  f   a  h  g  h سے
مائنس تقسیم كا   g  h سے

بهی كسی تو ہے وه ہیں جانتے ہم جو اور ہے یہ پاس ہمارے لیے كے صفر غیر  h  e  u لیے اس ہیں موجود حدیں دونوں حد كی طرف دائیں كی
حد كی جمع مائنس سے طرف كی جب   a  h  u  h  h ہے جاتی پر صفر
یہ تو ہے برابر كے حد كی جمع ایک والی جانے پر صفر كے مائنس كے بذریعہ كے حد كی جمع  h  f  h  f   a  h  g  h جمع ایک كے

مائنس كے تقسیم كی اگر كہ ہے دیكها لئے كے حدوں نے ہم ہے سے اصول كے مجموعہ كے حدوں یہ سے اور   g  h  fx  gx كسی حد كی
ہے موجود پر مقام  

رہی كہہ یہ جو ہے چیز وہی یہ اور ہیں رہے كر استعمال ہم جو ہے وہی یہ لہذا ہے مجموعہ كا حد حد كی رقم اور ہے موجود  بهی حد كی رقم تو  
كہ ہے ہے موجود ہے برابر جمع میں اگر كہ ہے یہ خاصیت اہم اور ایک   u prime a  n  f prime a  g prime  u   x ہوں لكهتا

مستقل كچه میں تعداد حقیقی لئے كے اور برابر كے اوقات مستقل كچه كے پرائم جو ہے موجود پهر ہے تفریق پر  c  x  f  a  f  u  a پرائم
اور ہے موجود كا پرائم گنا پرائم a  u  c  f  a  h جمع ایک كا یو كہ ہیں لكهتے ہم پهر بار ایک  لئے كے كرنے ثابت كو اس لہذا ہے برابر كے

بذریعہ ہے كا یو مائنس جمع ایک یہ مائنس گنا كے گنا ہے برابر كے كا h  h  c  f  c  f   a  a divided by h  i c ہے برابر جو
پاس میرے پهر اور ہے سكتا لے عام كو جمع ایک كا مائنس ہے  f  h  f  a divided h میں لہذا ہے برابر حد یہ كہ ہیں جانتے ہم اور سے

صرف اسے بار پرائم  گا لكهوں كہ جیسا لیے اس ہے ہوتا صفر پرائم ہے برابر گنا  c  f  a  h  u  a  c  f prime a دو ان لیے اس كے
اگر كہ ہیں سكتے كہہ پر طور عام زیاده ہم ہوئے كرتے استعمال كو نتائج كا گنا جمع گنا  u  x c 1  fx  c 2  g x  f prime ag اور

ہے   prime a  ہے موجود
تو ہے برابر گنا جمع گنا  u prime at a  c 1  f prime a  c 2  g prime a ہے رہا كر یكجا كو خصوصیات دو پچهلی صرف یہ

كہ ہیں جانتے ہم لہذا كا ہے برابر یہ سے حساب كے قاعده پرائم بذریعہ بذریعہ برابر كے ایک كے كا  a  u   d  dx  x  a  c  f  x جمع
بذریعہ دو كے برابر كے یہ سے ملٹیپل مستقل اور گنا ایک پرائم جمع بار دو   d  dx c  g x x  a  c  f  a  c  gپچهلے ہے برابر كے

سے حساب كے نتائج دو   prime a ہے ٹهیک
كریں استعمال لیے كے لگانے حساب كا مشتقات كچه كو نتیجے اس كہ ہیں كہتے آئیے تو  

پر طور كے مثال تو كو مائنس مربع دیں۔ كرنے برابر كے پر تین دو جمع   fx  x  thr   ee x  f ہے موجود یہ اگر لگائیں حساب كا پرائم
كہ ہیں جانتے ہم كہ ہے یہ وه ہیں جانتے جو ہم تو مشتق كا مربع چونكہ لہذا ہے مشتق كا مستقل اور ہے مشتق كا  x  x  d x x  dx كا مربع

دو كہ ہے یہ پاس ہمارے ہے صفر مشتق كا دو مستقل اور ہے ایک كا xd x x  x 3 برابر كے مائنس مشتق كا  جمع مائنس مربع  x 22  x  
ہے گنا تین مشتق كا میں حقیقت یہ لہذا ہے صفر جمع اور ایک كے بهی كسی  ہے۔ نہیں كچه سوا كے پرائم  x  x  x  f  x  x مشتق لیے كے

دو اسے اور ہے ہوتا موجود پر لیے اس اور ہے جاتا دیا سے تهری مائنس صرف كو آپ پر تین پرائم  x  f  x مائنس تین گنا دو ہے تین برابر كے
قاعده زیاده سے ایک مستقل اور كریں استعمال كو اصول كے رقم اس لہذا ہوگا كرنا ان پلگ ہے برابر كے دائیں تین كہ جو تین   la كے افعال ان ہم

ہوں جانتا مشتق كا ایک ہر سے میں ان میں اگر ہیں سكتے لگا حساب كا مشتق كے مركب  
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تم تم  شكریہ گے لگائیں حساب كا مشتق كے افعال مزید كچه پهر اور گے سیكهیں خصوصیات اور كچه ہم میں كلاس اگلی اور گے ركیں یہاں ہم تو  
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