
 ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ කඝ ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ಎರഴ ಪ౳ ෨ಖ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ൟ౨ ං౪ ೕච , ಅโಗำ ಒಂൿ ౽ಯბದ 
ඛฏತರ൤ ಮൡ౨  เ෗ನ౬ ൤ಯඝ౬  ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಒಂൿ ງತದย౵  ౽ಯბದ ෦ൟಗಳ ಅಥბವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಮൡ౨  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ෈ಂൿเನ ౽ಯბದ ඛฏತರ൤ ಮൡ౨  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವย౵  ෦ൟಗำ ಄ಂದ౳  ඩತ౳ ವඝ౬  
ವ๼๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರದ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಈ ಪคಕಲ౭ චಗಳ ಅඡಕ ಅನ౷ ෵ಃಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ງತದย౵  ඛฏತರ ౾౳ ෺ಯ ಅಥბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಚ೉ბ๯൤౨ ೕච  කโ ಒಂൿ ງತದย౵  ౽ಯბದ ඛฏತರ൤ಯ ಅಥბವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴฿ಗล ഺ෬ඨ ನย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ෷ತ ౽ಯბๅಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ d 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბವඝ౬  ഺ෬ඨ ನย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅൿ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං d r 
ಮൡ౨  ಡ ๳คං ಅಂದฉ ಎෆ හౘඨ ಅඝ౬  ಎෆ ನย౵  ലවඨ ෥ಡมಜං , a d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎ ಎෆ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ  , ಎ ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಎෆ ನ හౘඨ ಎෆ ನ ෦ൟಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౱ ค๭ಆ ౶ั  , ನ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರฤ ౽ಯბವඝ౬  ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಃಲโ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  xx f f x 
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ a f 
ಆದ౪ คಂದ ನ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಷರൡ౨ ಗำ ෮ದฤ ಡ ಸಮකದฉ ನ ෦ൟ෷ ಅඝ౬  f x f x a x x x 
ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ನ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ౽ಯბದ ෦ൟ෷ ෮ದฤ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ಮൡ౨  ನ ಎರಡඡ ನ ನ ෦ൟಡ x a f x f 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ , ಅ๭౨ ತ౷ ದ ෦ൟಛಜ කโ ౽ಯბವඝ౬  ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  x a ah 
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅಗತ౲ ฿ಜ ಅಲ౵  ಆದฉ ಅಗತ౲ ฿ಜ ನย౵  ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಡ ನಮಡ ౽ಯბ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ಇย౵  ຂำ൤౨ ೕච. ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ನย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಆದฉ a x 
ඛฏತರ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನๅಂದฉ ನย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ โ ෦ൟಡ ಸಮකಜರ෎ಀ a 
ಆದ౪ คಂದ ඛฏತರ฿ಜರฤ ಛಜ ඛฏತರ฿ಜರ෎ಀ ನย౵  ನย౵  ಸಮකದ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ f f fx x x x 
ನย౵  ಮ๺ౣ  ನ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං a f x x x a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಅൿ ಡ 0 ಜಂತ ಕല෫ 0 ಮൡ౨  1 ಛಜ අಡ౥ ർಜං x f x x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷ൟ౨ ದ౪ ฉ ಈ ౽ಯბโ ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನx 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎෆಎಋ౺  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಮൡ౨  ಇൿ ಯ ಛ౳ ෆ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xy y x f 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ಇย౵  ෦ൟ෴ಜං  ನย౵  ನ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಏಃಂದฉ ಇൿ x x f 0 x
ನ ๒ನ౲ ದย౵  ಎಡಣ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ದย౵  ಬಲಣ ෦ൟ෴ಜฆವ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆโൽಲ౵  , ಆದง ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  x f x x f x 
ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ඦತರ ನ ನ ෦ൟ෷ ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ 1 x f x a a 
ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ඛೕโ a 
ඣೕಡಬ๾ൿ, කโ ෴โർದง ಅඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ , ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  a 
౽ಯბโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಣ ෦ൟ ಮൡ౨  ಬಲಣ  ෦ൟ ಎರവ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඛಮ౱  ಎ ಎส౵ ೕ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბโ ಒಂඃ คೕൟ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං , ಧನ฿ಜದ౪ ฉ 1 ಮൡ౨  a a a 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ 0 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბ  ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಬಲಃౙ  x f x x x
ನย౵  ඛฏತರ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ನ ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x x f x x 
ಅಥბಗ෗ბತ฿ಜ ඛฏತರ൤ ಎಂದฉ ඛฏತರ൤ಯ ಅಥბಗ෗ბತ ಅಥბๆඝ කโ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯಬ๾ർದฉ 
ಮൡ౨  කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜං a f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ನ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ನ ඛฏತರ൤ ಸಮ  ಎಂದฉ ಛ౳ ෆ ನย౵  ನy x f x x al to a a 
ಅಲ౭ เฃಮ ಎෆ ෈ಂൿเನ ಬั ಛ౳ ෆ ෨คൿຄೕಜಲ౵ , ಅಂದฉ ඛಮ౱  දඨ ಅඝ౬  ಎತ౨ ං෻ ඛೕโ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ 
ಅඝ౬  ಈ ງತದ ಬั ಅಲ౭ เฃಮ ನ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ ಆದฉ කโ  ಈ ಅಥბಗ෗ბತ ฿౲ ಌ౲ ನโ a a 
ඛฏತರ൤ಯ ๼ನ౬ ഷಗಳඝ౬  ෥ಡฤ ๬౽ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ඣೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಛಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ 0 ಮൡ౨  0 ಡ 0 ๵ච౬ ಜಂತ ಕല෫ ಈ fx 1 x 
෈ಂൿเನ ಬั ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಎึದฉ ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮವඝ౬  ඛೕโ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಛಜ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇൿ ಒಂൿ ಆದฉ x 

౾ౙ ಂತ ಕല෫ 0 ಇൿ 0 ಆಜං. x 0 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಇದඝ౬  ෨คಯมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಪค൏ಮಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค. ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂದರ ಬั ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෨คൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಒಂൿ ງತದย౵  ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜ ಅಥ฿ 
ඛฏತರ฿ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಆ ງತದย౵  ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಆದฉ ෨ಂൽನ ಉർಹರൕ෷ ನ හౘඨ ಅඝ౬  x 
ಪคಗ൐ಸฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඛಂದ 1 ಡ ಮൡ౨  ನย౵  0 ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං al x 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ງತಗಳย౵  ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ൤ฉದ ไತ౨ ವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ಇൿ x 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಆಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮ൧౨ ෫౱  ಅಥბಗ෗ბತ ಅಥბವඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಈ ಛ౳ ෆ ಈ ງತದย౵  ๒ನ౲  
ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ෨คൿຄೕಜฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆโൽಲ౵   ඛೕโ ಇย౵  ನ ෦ൟಯඝ౬  ಅඝ౬  x x x 0 
ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ 0 ನย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ x
ನ ನ ෦ൟಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං f 
ಆದ౪ คಂದ ನ ౽ಯბโ ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದರย౵  ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ౾౳ ෺ಯ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ງತದย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆ ງತದย౵  ౽ಯბโ ඛฏತರ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
౽ಯბವඝ౬  ಆ ງತದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಆದฉ ෰ಲ౲   හౘඨ ನ ෦ൟಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  e 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ງತದย౵  ಮ൤౨  ౽ಯბโ ಸ౩ ಜತ฿ಜං, ಈಗ කโ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ನ ಈ x 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಇൿ คಂದ ನ ෇ค ๴ඨ ಮൡ౨  කඝ 1 ಇದඝ౬  ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕච ಡ x x 1 x x by x x 
ಸ෥ನ฿ದ 0 ಡ ಅಥბเಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಛಜ ౽ಯბದ ෰ಲ౲  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ x 

ಡ ಇದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ 0 ಡ කඝ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච  0 ಆಜರ෎ಀ. x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ನย౵  0 ಆಜฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ෴โඃ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ಯბโ ෇ค ๴ඨ 1 ಆಜං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಏನඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ ನย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ  ඛೕโ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ഛෳ౺  ๴ඨ ಒಂದคಂದ ಅඝ౬  ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ x x 
ಅದඝ౬  ඩ෵ಂഡ 0 ಬั ๲ึ෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ  ಏಃಂದฉ ඛೕโ 0 ಡ ಹൟ౨ ರ ຄೕඈ൤ ಈ හౘඨ ๴ඨ 1 ා ಅൿ x 
ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ຂำ൤౨ ೕච  ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷โൿ ಕಷౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ෆ ෨คൿຄೕಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഴโൿ ಕಷౣ  ಆದฉ ඛಮಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  
කโ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಆದฉ කโ ෦ൟಯ ෦ൟಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ඃ ಎෆ x 0 

ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಯඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಬ๾๛ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  කโ x 
෮ದฤ ඣೕലං౪ ೕๅ ๻ಛಜ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ಎෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ನ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ ಇൿ ನ ನ ಡ 1 คಂದ ಡ x x mod f x x mod x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෇ค ಒಂದคಂದ ಮൡ౨  ๴ඨ ಆෆ ಒಂದคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ mod x mod sin x x 
෴฿ಗล ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಎม౵  ๵ච౬ ಡ ಸಮವಲ౵  ಸಹಜ฿ಜ x x 
๒ನ౲ ಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲  ೉ກ౬ ಡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಆದฉ ෴โඃ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮವಲ౵ ದ ෴โඃ ಡx x x x 

ನ ๴ඨ ෴฿ಗล ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ y 
ಆದ౪ คಂದ ෥ി ๭ඨ ಒඨ ා ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ 1 ා ಇൿ ෥ി ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ කโ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದ x x x 
෥ി ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ ಇൿ ກೋ౞    ಡ ಸ෥ನ฿ಜං. ಈಗ කโ ๬౲ ಂി เೖ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ0

ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ನ  ಃౙ  ຄೕಞโದคಂದ ಅൿ  ಆಜං  ಎಡූಗದ ෦ൟಡ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ๬౲ ಂി เೖ x x 0 0 o 0 x 
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ කโ ෥ി ಎಂൿ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ 0 ಡ x 0 x sin 1 by x x sin 1 by x x 0 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෦ൟಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ನ ಁಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x x sin one by x 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბದ ෦ൟಯඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನ ಅඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ನ ನ ෦ൟಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ತฤඬತ౨ ං f x f x 0 
ಆದ౪ คಂದ ඛฏತರ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ  
ಆದ౪ คಂದ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං x f x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕ෷ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๯โൿ ಮൡ౨  ඦತರ ౽ಯბโ x 
ನย౵  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಅൿ ಕಷౣ ಕರವಲ౵  ಆದฉ ౽ಯბದ ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ෩ಲಕ 0 ನย౵  
කโ  ರ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  0
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ ๒ನ౲ ದย౵  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರ කโ ಃಲโ ౽ಯბಗಳ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಅย౵  හౘඨ ಆಜං෻ ಎಂൿ 
ඛಣბ෵๯โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭವಲ౵ . ಒಂൿ ງತದย౵  ඛฏತರ ಅಥ฿ ಇಲ౵  ಆದฉ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ෨ಂං 
ຄೕಜ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಚ೉ბ๭ ಅൿ ౽ಯბದ เ෗ನ౬ ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ದ ౽ಯბ฿ಗย ಅಂದฉ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ x f 
කโ ನ ಎಂൿ ຂัർಗ ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ದ ౽ಯბ฿ಗย ಒಂൿ ๆึ ನ ෦ൟಯ ෦ൟ෷ ನ ನ ๵ච౬ ಡ x f fx h f f 
ຄೕಞವ  ๆึ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  x x  x e 
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ನ ನ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ ಯ ಈ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ x f h h f 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದฤ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಇย౵  ನ ಇං a f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຄಂൽರ෎ಀ කโ ನ ಅඝ౬  f x a plus h f 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಎಂൿ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ h 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ජಜ ๸ಒ౲  ೉ಕౙ ർಜං h 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბವඝ౬  ಃಲವರย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ  ಮಧ౲ ಂತರโ ಇย౵  ಇದ౪ ฉ, ಇದರ ಸ෦ೕಪเฆವ ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  
౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ ඦತರ ෥ತ౳  කโ ౽ಯბದ เ෗ನ౬ ൤ಯ ಬಡ౛  ෥ತකಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කඝ ಬฉൽฆವ ಈ ಅඝඩತ ಏචಂൿ เವค๵ೕಣ.  ඛೕโ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කඝ 
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೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎෆ ಆෆ ಎ ಈಗ කඝ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಅದඝ౬  ෈ഴ൤౨ ೕච  කඝ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಂൿ p 
ಕฉ෷൤౨ ೕච ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ನ ಅಲ౭ เฃಮ ಎෆ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅൿ ಪ౵ ๺ ಇย౵  a h 
කඝ ಧකತ౱ ಕ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕච ඦತರ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ඩ෵ಂഡ ಇං ಅದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ನ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨h q a h 

ಆಜฆತ౨ ๅ  ೯൤ಡ f h 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ෈ಂൿವඝ౬  ๳ค๯ವ ಈ ชಒಯ เූಗವඝ౬  කඝ ಎึದฉ ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  ಸಮತಲ฿ದ p q 
ชಒಯඝ౬  ಎึದฉ, ಈ ූಗโ ಮൡ౨  ಈ อಬ฿ದ ූಗโ ನ ಆಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ, කโ ಈಗ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ h a f 

ನ ಆಜං  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ನ h f h f a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝඩತโ ನ ಅඝඩತ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ನ ෩ಲಕ ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಆದฉ a f h f a h p 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ ಇั೦ฆ  ಮൡ౨  ಯ ෈ಂൿโ ಮൡ౨  ಯ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಜං ಈಗ ಅඝ౬  p q a q hf h 0 
ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಏකಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಄ಳ෎ಀ ಈ හౘඨ ನ ෦ൟ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಈ ಅඝඩತโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ h 
ಇಲ౵  ಎಂൿ ඛೕโ ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ඣೕലದฉ  ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಈ ඩ෵ಂഡ ಡ ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ,  ಡ ಒಲโ h 0 q p h 0
൧ೕฆತ౨ ං ෈ಂൿ ಡ ಒಲโ ಮൡ౨  ಏකಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ๲ಃಂഡ ಆಜฆತ౨ ං ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ಈ ෈ಂൿಗಳඝ౬  q p 
๳ฆವ ชಒಯ เූಗโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๸ಪ౾ბ๯ವ ชಒಯ เූಗ฿ಜං  ෈ಂൿเನย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ನย౵  p q a f a 
ಸ౭ ಶბ ชಒಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ชಌ೉ತ౳ ವඝ౬  ෈ല๯൤౨ ೕච ಇย౵  ಈ ෈ಂൿเං ಮൡ౨  ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒ ಇං  ಈ p q 
ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ๲ಃಂഡ ชಒ෷ ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ p 
ชಒಯ ಇั೦ฆ ಸ౭ ಶბ ชಒಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෦ൟತั๭ ඛಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ ಇൿ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ชಒಯ ಇั೦ฆ  ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං  ಸค f h h f  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ , ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ, කโ ಅเූಜ౲ ൽಂದ ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಈ x f x f a 
෦ൟಯඝ౬  ಯ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಯ ಬಲൽಂದ ූಜ๭ f h f h 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ เ෗ನ౬ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ  ಈ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ඦತರ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ද౳ ೖෳ ಎಂൿ f a 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ನ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f a x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ಇದ౪ ย౵  ಈ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆ๴ඨ ನ ෦ൟ෴ಜං  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ದ ඦತರ 
කโ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆ๴ඨ ನ ෦ൟ෷ ಎෆ ನ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಯ ಯ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ඦತರ h f h 
කโ ನ ನย౵  ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ x f x x 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಸರಳ฿ದ ౽ಯბๅಂದฉ ඛಂದ ಡ ಎෆ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಅย౵  ನ ๭౩ ರಃౙ  r r x f ca 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎม౵  ಛಜ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನ ๭౩ ರ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕഺೕಣ.  ಈಗ  ಆฑ ಎෆ ನย౵  ෴โඃ ಎಡ ಎෆ  x c x 
ಎಂದชඝ  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಯ ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎม౵  ಡ 0 ಆಜฆತ౨ ං, a h f c c h 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ೯൤ಡ ನ ನ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅಂಶโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං h a h f 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ൟ ಮൡ౨  ಅเූಜ౲ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f  a f 
ಆದ౪ คಂದ ๭౩ ರ ౽ಯბ౽ౙ ಜ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಎว౵ ഷ 0 ಆಜฆತ౨ ං ෨ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  x fx 
ඣೕഺೕಣ ಈಗ ෦ൟಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ๒ನ౲  ಡ ຄೕಞವ ನ ෦ൟ෷ ඛಂದ ූಜ๭ ඛಂದ f a h f h h h 
ූಜ๯ತ౨ ං ಇൿ ನ ෦ൟಡ ಸಮ  ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං h 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෬ว ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞವ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෴โඃ ಛಜ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಡ h h h h h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෦ൟ෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං โ౲ ತ౭ ನ౬  ද౳ ೖෳ ಎಲ౵ คಟ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ರย౵  ಸค ಇඣ౬ ಂൿ fx x f x x r 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කඝ ನ ೯൤ಡ เಭ೧ತ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಈಗ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ x f h x f x fx 
ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ඛಂದ ಈ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಈ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ โ౲ ತ౭ ನ౬  ද౳ ೖෳ d h f x
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೯൤ಡ ವಗბ ෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  x h x h x h x 
ಚದರ ೯൤ಡ 2 ෇ค ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ ඦತರ ೓ಕ ಮൡ౨h x h x h x 

೓ಕโ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴฿ಗล ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ෇ค ಎರഴ ಡ h h x + h 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಎರഴ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ຄೕඈ൤ ๒ನ౲ ಃౙ  x + h x x h 
ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ද౳ ೖෳ ಇൿ ನ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞವ ෦ൟ෴ಜං ೯൤ಡ ನ ನ ෭ನ๺ ಡ f x h x h x x f 2 x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ಇඞ౬  ಒಂൿ ๸಄ತವඝ౬  ಪคಚ෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ನ ನ ඛಂದ ಅಥ฿ ඛಂದ ඛಂದ ෵ಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං, ಅย౵  ನ f x x dx d dy dx d y x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಏඝ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ๭౩ ರ൤ಯ ඛಂದ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ හౘඨ ನ ෵ಂದ හౘඨ ನ ๵ච౬ ෴ಜං dx d dx dx 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ೓ಕದ ಇൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ  කโ ಈಗ ಈ fx x d x dx x 
෩ฆ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ,  ಮൡ౨  ನ ಎರഴ ౽ಯბಗำ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಅൿ ನย౵  fx g x x 
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෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං, ඦತರ ೯൤ಡ ౽ಯბโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅඝ౬  fx gx a x d 
ಬฉಯಬ๾ൿ ෩ಲಕ කโ ಇದඝ౬  ನย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅเූಜ౲  dx x fx  gx g a

ಆದ౪ คಂದ කโ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ඦತರ කโ ಅඝ౬  ನย౵  ವ౲ ൞౲ ಸ ෥ಡಬ๾ൿ fx gx ux u a 
ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u h u h u f 
ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ನ ಪ౵ ๺ ಅಂದฉ ಆෆ ಎ ಪ౵ ๺ ಈ ෭ನ๺ ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಯ ಆಜං ඛಂದ h g h u h u a g f h 
ූಜ๭ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ನ ෮ತ౨  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಪ౵ ๺ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಒಂൿ f h f a h g 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ෴โඃ ๵ච౬ ಯಲ౵ ൽದ౪ ง කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನಮಡ h g h h 
ൟัൽฆโൿ ಬಲූಗದ ෦ൟಯ ಎರവ ෦ൟಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ th  e 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ෵ಂದ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕඈ൤ ಇൿ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u h h u h h h 

ඛಂದ ನ ಎෆ  ඛಂದ ೯൤ಡ ಯ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಇൿ ෦ൟಗಳ ෮ತ౨ ದ h f a h g h g h 
ඛಯಮൽಂದ කโ ෦ൟಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ , ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಃಲโ ງತದย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෸fx gx 
ಸಹ  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෷ ෦ൟಯ ෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಳ๯ൟ౨ ฆโൿ ಇದච౬ ೕ ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ಎ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ຂำ๋൤෻ ಇං ಎෆ ಅเූಜ౲ ಃౙ  u n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೧ ಅเූಜ౲  ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಞಣๅಂದฉ කඝ ෷ ಅඝ౬  ಬฉದฉ  ฿ಸ౨ เಕ ๸ಒ౲ ಯย౵  x  
ಃಲโ ๭౩ ರ฿ದ ๭ ಛಜ ನ ಃಲโ ๭౩ ರ ಸಮಯಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅเූಜ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅൿ x f a f 
ಆಜฆತ౨ ං ಅเූಜ౲ โ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ಯ ಅเූಜ౲ โ ෇ค ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං u a c f a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ  ಮ൤౨  කโ ಎ ಪ౵ ๺ ກೖ ෭ನ๺ ෷ ಆෆ ಎ ෵ಂದ ಏචಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಎ 
ಪ౵ ๺ ಎೖ ෭ನ๺ ๭ ഛෳ౺  ಎෆ ನ ๭ ಪഖౣ  ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඛಂದ ූಜಸมದ ಒಂൿ ූಗโ කඝ h c 
๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ඛಂದ ූಜಸมದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ನ ಅඝ౬  h h f f 
ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ෦ൟ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෇ค ಡ ಬฉ෷൤౨ ೕච  ද౳ ೖෳ ๵ච౬ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ಅเූಜ౲  ෇ค c f a h u a c f 
ද౳ ೖෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ ನ ෇ค ೯൤ಡ x u c 1 fx 

ಪഖౣ  ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ ಅเූಜ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ඦತರ ನย౵  ಅเූಜ౲ โ ෇ค ಅเූಜ౲ ಃౙ  c 2 g x f ag  a a u c 1 f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ಅเූಜ౲  ಇൿ ๼ಂൽನ ಎರഴ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ๸෽ೕ೧๯ತ౨ ං c 2 g a 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಅเූಜ౲ โ ෮ತ౨ ದ ඛಯಮൽಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಡ ಡ ඛಂದ ನย౵  ಡ u d d dx x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ನ ೯൤ಡ ෩ಲಕ ನ ಎರഴ ನย౵  ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  c f x d dx c g x x x 
๭౩ ರ ಞ൏౽ರൽಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ද౳ ೖෳ ಎರഴ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๼ಂൽನ ಎರഴ c f a plus c g 
ಫย൞ಂಶಗัಂದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಈ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಅඝಮൟ๭  ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಅเූಜ౲  x thr fx ee x f 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ෩ฆ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ನ ವಗბದ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ๭౩ ರದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කโ ൟัൽං౪ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბದ ನ ಎರഴ ಆಜං ಮൡ౨  ๭౩ ರ ಎರಡರ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಚದರ x dx dx xd by dx of x x 
෭ನ๺ 3 ಪ౵ ๺ 2 ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ 2 ෭ನ๺ ෩ฆ ෇ค ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಒಂൿ ಮൡ౨  ೯൤ಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಎෆ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵   ෴โඃ ಡ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ನย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං x x x 
ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ෩ಲಕ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರರย౵  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕโ ಪ౵ ಩ ಇඨ ෥ಡ෎ಀ ಸಮನ ෩ฆ ෩ฆ ಆಜದ౪ ฉ ಎರഴ ෇ค ෩ฆ f x 
෭ನ๺ ෩ฆ ಇൿ ෩ฆ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෮ತ౨ ದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳ๭ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ෽ಂದರ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  කඝ ൟัൽದ౪ ฉ ಈ ౽ಯბಗಳ 
๸෽ೕಜචಛಜ කโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ඦತರ ಃಲโ ౽ಯბಗಳ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ  ඛೕโ ඛೕโ 
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