
ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ലಟ෦ბඦഡ ಗಳ ಀคൡ කಲౙ ඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๭, කโ ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಉත౲ ഔಂ಩ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಀคൡ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಅย౵  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ದ 
൪ತ౳ ಗಳඝ౬  ౽౳ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಪคಹคಸฤ เಸ౨ คಸಬ๾ൿ. เ෗ನ౬  ಆೕನಗัಂದ කโ ෮ದฤ ൟ౳ ಆೕನಗಳ n n 
ಪ౳ ඃಶಗัಂದ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ෈ಂൿಗัಂದ ඛೕಡมದ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  කโ x 1 y 1 x 2 y 2 x 3 y 3 
ൟัൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  คಂದ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಒಳಡ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  x 3 y 3 x 1 y 2 y 3 x 2 y 3 y 1 x3 y1 
෭ನ๺ ಡ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ ನಮ౱  ಸಮನ౷ ಯ ชಌಗ൐ತದ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ඛಧბค๯ವ y2 
ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ຂಡ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎಂ්ൿ ಃಳಜನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ x y x y 
ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ෩ฆ ಪคಗ൐๭x y 
इसिलए කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ කโ ෩ฆ ಅಂಕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ກೋ౞ ವค ౽ಲෳ 1 1 1 ಅඝ౬  
෮ದಲ ౽ಲෳ ಆಜ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ
इसिलए ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ඦತರ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶವඝ౬  ಏඝ ಎಂൿ ಕฉದฉ ಅൿ 1 ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 x y 3
෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ඛ෦ಷ ೯൤ಡ 1 ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿx 3 y 2 x 1 y 3 s x 3 y 1 x y x two y 

෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಆಜං කඝ ಈಗ x 2 y 3 x 3 y 2 x 1 y 3 x 3 y 1 x 1 y 2 x 2 yy 
ಈ ಎರഴ ಪದಗัಂದ ಒಂൿ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಒಂದඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕච ೯൤ಡ x x y 2 y 3 
කඝ ಈ ಎರഴ ಪದಗัಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಗฤ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ೯൤ಡ කඝ ಉัൽฆವ ಎರഴ ಪದಗัಂದ x 2 x 
෩ฆ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಒಂൿ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბಃౙ  ๰ತ౳ අಂൽಡ ຄೕย๭ದฉ කโ ಆ ಪ౳ ඃಶโ 1 x 1 y 1 1 x 2 y 2 1 x 3 

ರ ඛ൏ბಯಕದ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ರ ಅಧბದ๠ౣ  ಇฆತ౨ ං ಃಲโ ඬಸ౨ ಕಗಳย౵  1 y 3 x 1 y 1 x 2 
ಒಂದඝ౬  කඝ ಈ คೕൟ ෥ലං౪ ೕච ಎಂൿ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ y 2 1 x 3 y 3 

ඣೕലದฉ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ ඛಜ฿ಜ ಒಂඃ ಆಜๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇย౵  කโ ෮ದಲ ౽ಲෳ 
ಅඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂಡฉ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ඣಂൽಡ  ಇย౵  ಬฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಇย౵  1 1 1 x 1 x 2 x 2
ಬฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಎರಡඡ ಮൡ౨  ෩ರඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂಡฉ කඝ ಇย౵  y one y two y 

ಮൡ౨  ಇย౵  ಒಂൿ ಒಂൿ ಇย౵  ๭ಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ කโ ๬ಲඝ౬  ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ಎಂൿ three o 
ൟั෵ค ಎರഴ ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ ඦತರ ඛ൏ბಯಕโ ನ౽ฃತ౱ ಕ ූಗವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ r 
ಅದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ෥ಡ෎౽ಜฆโದคಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಅඃ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ຄರຄ෦౱ ದฉ කโ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ಪ౳ ඃಶൽಂർಜ ಸ౭ ಷౣ ฿ದ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ๸තಣბ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  , ൟ౳ ಆೕನದ ๒ನ౲  ಪ౳ ඃಶโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ෈ಂൿಗำ 
౽ยඛಯฑ ಆಜದ౪ ฉ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಆยඛಯคഔಯඝ౬  ಪคೕ౾౹ ಸฤ කโ ෬ยನ คೕൟಯย౵  ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ a 
ಅಲ౭ เฃಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ b c b b c a c c a

౽ยඛಯฑplus b 
इसिलए කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ab c bc ca + b c 3 
෥ഴವ ෩ಲಕ ಇൿ ඛ൏ბಯಕโ 1 ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ೯൤ಡ c 3 plus c 2 aa b c 1 ba b c 1 ca 

ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಡ 1 1 1 ಇൿ 0 ಆಜฆโದคಂದ ಈ ಎರഴ b c a plus b c abc 1 1 1 
౽ಲෳ ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ
इसिलए ಈ ෩ฆ ෈ಂൿಗำ ൟ౳ ಆೕನโ งඬತಂഽ൤ ಆยඛಯฑ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ෩ฆ ෈ಂൿ b y 
เ๭౨ ೕಣბඈ൤ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ๆึ ෈ಂൿಗำ ಅಲ౭ เฃಮ 0 0 ಅಲ౭ เฃಮ ෈ ಮൡ౨  1 ಅಲ౭ เฃಮ 1 
౽ยඛಯฑ ಆಜದ౪ ฉ, ඦತರ ಎ ಪ౵ ๺ ෈෷ ಎ෈ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๭ ಏಃಂದฉ ಇโಗำ ಆยඛಯฑ 
ಆಜฆโದคಂದ ನಮಡ 1 1 1 ಎ 0 0 ඛಧბค๯ತ౨ ං ಅඝ౬  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ಬದย๯ವ ෩ಲಕ 0 b 1 1 r 1 r 1 r 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 0 ෭ನ๺ ಈಗ ಅඝ౬  ඣಂൽಡ a b 1 0 b 1 1 1 r 3 r 3 
ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ෭ನ๺ ನಮ౱ ย౵  ඛ൏ბಯಕโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 0 ෭ನ๺ ಒಂൿ r 3 r 2 a b 1 0 b 0 1 
෭ನ๺ ಈಗ ಎರಡඡ ๬ยನ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅಂಶඅಂൽಡ เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷ವ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶโ b 
෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เൿ౲ ൬ 1 ೯൤ಡ 2 ಡ 1 ಡ ಡ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ ಆಜං ෭ನ๺ 1 ಡ ෭ನ๺a b b 
ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈
इसिलए ๵ච౬ ෽ಂൽಡ ಸ෦ೕಕค๭ದฉ කโ ෭ನ๺ ಎ෈ ಪ౵ ๺ ෈ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ෈ ಎ෈ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದච౬ ೕ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൧ೕคಸฤ ಄ัං౪ ೕๅ ലಟ෦ბඦഡ ലಟ෦ბඦഡ 
เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ ชಒಯඝ౬  ๳ฆವ ෈ಂൿಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ a b 
෭ನ๺ ಆฆ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸ෦ೕಕರಣದ ชಌಗ൐ತದ ನಮ౱  ೦ౢ ನൽಂದ ನಮಡ ൟัൽං ಸ෦ೕಕರಣ ชಒ෷ o f y 
෭ನ๺ කฤౙ  ෬ว කฤౙ  ೯൤ಡ ಆฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 2 ෬ว ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 2 ಅಥ฿ ෭ನ๺ 4 ෬วx y 
10 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 2 ෬ว ෭ನ๺ 4 ಅಥ฿ 10 ೯൤ಡ 20 ෭ನ๺ කฤౙ  ೯൤ಡ ಹൽකฆ ಅಥ฿ ಹൡ౨  x x y x 
ಪ౵ ๺ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ශೕฑ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಈ ಸඛ౬ ๆಶದ ๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ಈಗ කโ ಅದඝ౬  y 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಬಳ๭ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅඃ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ෻ ಎಂൿ ඣೕല
इसिलए ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ  ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ๳ค๯ವ ๬ยನย౵  ෴โඃ ෈ಂൿ฿ಜರย x y 
ಅಲ౭ เฃಮ ಆฆ
इसिलए 1 ෭ನ๺ 2 4 1 2 ෭ನ๺ 6 ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ 4 10 1 2 ෭ನ๺ 6 1 ಈ xy xy 
ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂದඝ౬  ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಥ฿ ലಟ෦ბನ๺ ಎರഴ r r r r r 
෩ಲಕ ಬದม෵๯ತ౨ ං 0 ෭ನ๺ 4 10 0 2 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ x y 1 xy r 2 
ಅඝ౬   ෭ನ๺  ඣಂൽಡ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ಆಜං. ಈಗ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ඛಜ฿ಜ ಈ r 2 r 3 2 
คಂದ 2 ರ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ෭ನ๺ 4 คಂದ ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ ෭ನ๺ 10 คಂದ 2 ෭ನ๺ y x 0 
ಅಥ฿ 24 ೯൤ಡ 4 ෭ನ๺ 20 ಪ౵ ๺ 10 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಅಥ฿ 10 ೯൤ಡ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ನಮ౱ ൿ ๵ච౬ ಡ y x x y f 
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इसिलए ಇൿ ಎರഴ ಆഔౣ ฆವ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ 
කฤౙ  ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಆฆ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ಸಮನ౷ ಯ ชಌಗ൐ತದ ೦ౢ ನವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದ ඦತರ 
කโ ಪഷದ ಅඃ ಫย൞ಂಶ฿ಜං
इसिलए ಈ คೕൟಯย౵  කโ ಆഔౣ ฆವ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಗ൐ಸಬ๾ൿ , 
ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბโ ෭ನ๺ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 4 ෈ 2 ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ 6 ಮൡ౨  ๭ 5 ಅಲ౭ เฃಮ ಃ 35 ಘಟಕಗำ ಅಥ฿ 
35 ಚದರ ಘಟಕಗಳ ෰ಲ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ k
इसिलए කโ ඛඋბರಕವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಅಂದฉ 1 1 1 ෭ನ๺ 2 4 2 
෭ನ๺ 6 5 ಅಧბโ 35 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ 1 ෭ನ๺ 2 4 1 2 ෭ನ๺ 6 1 5 ರ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಎಂ්ൿ 70 k k 
ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ 0 ෭ನ๺ 4 10 1 2 ෭ನ๺ 6 ರ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಐൿ ಎಪ౭ ತ౨ ಃౙ  k 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කඝ ෮ದฤ ෥ലං౪ ೕච ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅಥ฿ 0 ෭ನ๺ 4 10 1 ಎರഴ rho r rho 
෭ನ๺ ಆฆ ๵ච౬  ෩ฆ ಃ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಎಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಇದඝ౬  කโ ෥ഴโದคಂದ ಪഷ෷โൿ ಡr 3 r 3 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಈಗ කโ ಡ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ කโ ಄ವಲ 2 1 ಅඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ r 3 r 2 f ind 
๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಬಳಃಯ ඛඋბರಕโ ෭ನ๺ 1 ෇ค ಈ ಮൡ౨  ಈ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ 4 ෇ค ೯൤ಡ 6 ෭ನ๺ 3 k 
ඛಂದ 10 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 70 ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෭ನ๺ 4 ಃ ෭ನ๺ 24 ෭ನ๺ 30 ಈ๺ 70 ಅಥ฿ 4 ಃ ಪ౵ ๺ 24 
ಪ౵ ๺ ෩ವൡ౨  ಈಕ౷ ฯ ഖ ಎಪ౭ ൡ౨  ಅಥ฿ කฤౙ  ಃ ಈ๺ ಹൽකฆ ಅಥ฿ ಃ ಈಕ౷ ฯ ශೕฑ ಡ ಇൿ ಉತ౨ ರ ಸค 
เർ౲ ൮ბಗื කඝ ಈಗ ඛಮಡ ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච ಪದಗಳ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ ඛಮಡ චನඪದ౪ ย౵  කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ๭ಛ౱  ෬ว ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ං౪ ೕๅ, ಇൿ 1 คಂದ ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ na 1 j 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಪವฑ 1 ೯൤ಡ ಡ ಅย౵  ಎಂ්ൿ ඛ൏ბಯಕ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದ j m 1 j m 1 j rho 1 j 
ඦತರ ನ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಅඃ คೕൟಯย౵  කโ ೮೴ ෭ನ๺ 1 ರ ෬ว ๭ಛ౱ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಛ౱ ವඝ౬  a 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಡ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ කโ ಅದඝ౬  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ෥ಡಬ๾ൿ i j mij rho y 
ಒಂൿ ౽ಲෳ ೯൤ಡ ಆದฉ ෨ಖ౲ ฿ൿංಂದฉ ಪದವඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ಞ൐ಸมಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಶ౾౨  ೯൤ಡ AIj i j 
ಅඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷ವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಇฆๅ ಈ ith j mij 
ಅඝ౬  ಅಂಶಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ෭ನฑ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ,AIj 
इसिलए ඛൽბಷౣ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ฿౲ ಌ౲ ನโ ๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ನ ๬౩ ನದย౵  ಇฆವ ಅಂಶ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ jth aij 
ຂำತ౨ ං ಅඝಞಣ฿ದ ෭ನฑ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺  ౽౳ ๺ ෭ನ๺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ಆಜං mij n 1 n 1 ith 
๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದ ඦತರ ಪഷಯมಞತ౨ ං . ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಡ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  jth i j mij 

ಡ ౽ಫಕౣ ฑ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංAIj a abcd 
इसिलए ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಆി ෭ನ๺ ಡ ​​ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa bc 
इसिलए ಇದಃౙ  ෭ನฑ ಆಜං ಉಪವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ಅั๭ದ ඦತರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ෮ದಲ m 1 1 a 
౽ಲෳ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෮ದಲ ๬ฤ ಅั๭ದ ඦತರ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  dm 1 2 
ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಅั๭ದ ඦತರ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛඋბರಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c m 
౽ಲෳ 1 ಮൡ౨  ๬ฤ 2 ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  කโ ಪഷಯಬ๾ൿ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b m 2 2 a 
ಆದฉ ౽ಫಕౣ ฑ ಗำ ෴โโ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං เൿ౲ ൬ ಒඨ ೯൤ಡ ಒಂൿ m 

ಆಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 1 ಡ ಪವฑ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಡ one d a 1 2 m 1 2 ca 2 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಗ൐ಛರฆ ಮൡ౨  ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗಳ ನഴเನ ๰ౘ౱  b a 2 2 a 
ವ౲ ൞౲ ಸโ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ෴โದಃౙ  a 1 1 a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 2 
ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ කඝ ඛಮಡ ಒಂൿ ಸರಳ฿ದ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ำ൤౨ ೕච ಃಳಜನโ ಒಂൿ ಆ෺ౙ ಯ ඛඋბರಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං a 

ಅಂದฉ a two one into m two one plus a two two into m two and two three into m two three 
කඝ ಅದඝ౬  ಎರಡඡ ๬ยನย౵  เಸ౨ คಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಆದฉ ೉ກ౬ ಗำ ಇಲ౵  ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಇย౵  
౽ಳ೧ ವ๼ಸมಜං කโ ಪವฑ ഖ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಇ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜರ෎ಀ
इसिलए ಇย౵  ෭ನ๺ ಇರ෎౾ൡ౨  ಇย౵  ෭ನ๺ ಇರ෎౾ൡ౨
इसिलए ಇൿ ಸค෴ದ ಆ෺ౙ  ಅಲ౵  b a 1 1 in m 1 1 minus a 1 2 into m 2 1 plus a 1 3 into m 3 1 
ಇย౵  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕലಆಂലฆโದคಂದ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಇย౵  ಅൿ ຄೕಞತ౨ ං 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜค ಏಃಂದฉ 1 ಪ౵ ๺ 3 ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ 1 ಆಜൿ౪ , ಸಮ ๸ಒ౲ ෷ ಅದඝ౬  ಒಂದක౬ ಜ ෥ഴತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ಅൿ 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ
इसिलए ෭ನ๺ ೉ກ౬  ಇං ಆದฉ ಇย౵  ಸಮ๲౲  ಒಂൿ ಎರಡඝ౬  ඛಂದ ಞ൐ಸมಞತ౨ ං ಇൿ cofactor m two one m one 

ಆಜರ෎ಀtwo 
इसिलए ಇൿ ಁಡ ತඬ౭  ಆ෺ౙ ෴ಜං ೯൤ಡ c a 3 1 in a 3 1 minus a 3 2 in a 3 2 a 3 3 in a three 

ಇย౵  ಅඩ౳ ಪ౨  ವಯಸౙ ರ ಬದยಡ කโ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅthree 
इसिलए ෭ನ๺ ೉ກ౬  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಒಳಡ ಈಛಗศ ౽ಳ೧ ವ๼ಸมಜං
इसिलए ಈ ෭ನ๺ ತඩ౭ ಜං
इसिलए ಇൿ ನಮಡ ඛ൏ბಯಕ ಆ෺ౙ ಯ ಸค෴ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴโൽಲ౵  ಎಂ්ൿ 1 3 ಡ 1 3 ೯൤ಡ 2 3 ಡ ಎರഴ d 
෩ฆ ೯൤ಡ ෩ฆ ෩ฆ ෩ฆ ෩ฆ කโ ಅದඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ౽ಲෳ ๸ಒ౲  3 ರ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ಪದವඝ౬  ಆೕಗბัಂದ ๰ಕ౨ ฿ಜ ಞ൐ಸมಜං ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಆสೕ೉๯ವ 
౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ
इसिलए ಇൿ ಸค෴ದ ಉತ౨ ರ฿ಜං
इसिलए ಉತ౨ ರโ ಆ෺ౙ ෴ಜං කඝ ಈಗ ಒಂൿ ຄಸ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵๯൤౨ ೕච ಅದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ฿౲ ಌ౲ ನದ d 
ಅഷౠ ೖಂഡ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං , ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಪಕౙ ವඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎಂൿ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, ಅย౵  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಆಜං ಅಂದฉ AIj aij a 1 1 a 1 2 a one three a two one a two a two

ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ದ ಪಕౙ ದย౵  ෩ฆ ౽౳ ๺ ൮ಯค ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  three a three a three two a three three a 
ಆಜൿ౪  ಅൿ ಒಂൿ ಏಃಂದฉ කโ 2 1 a one two a one three a 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a three three 
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ಉർಹರൕಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ , ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං a abcd d a 1 2 ca 2 1 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංb a 2 2 
इसिलए ದ ಪಕౙ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෇ ಅಂದฉ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  a d c 
ಆෆ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ೉ກ౬ ಯඝ౬  2 ಛಜ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ౽౳ ๺ 2 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  කโ ಈಗ ಅഷౠ ೖಂഡ ಅඝ౬  ಬಹಳ 
๯ಲಭ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಯ ಸಮಯದ ಅഷౠ ೖඨ ನ ಉತ౭ ನ౬  ෴โൿa 
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ෥ഺೕಣ ನಮ౱  ಬั ಇං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ ಪಕౙ โ ෭ನ๺ ෭ನ๺ a a bcd a d c 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ಞ൐๭ದฉ කโ ಎರഴ ౽౳ ๺ ഖ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಆി BA 
෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ೦๼ೕฃൡ 0 ರ ඛ൏ბಯಕಃౙ  bc ab ab cd cd cb 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ 0 ലಟ෦ბචಂഡ ಇൿ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗำ ನ a a 
ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ನಮ౱   ౽౳ ๺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಡ ಅഷౠ ೖಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಡ ಯ ඛ൏ბಯಕಃౙ  2 2 a i i 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಛತ౳  ಎರഴ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං. ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಎ ౽౳ ๺ ಆಜದ౪ ฉ ಎರಡඝ౬  ർഔ ඦತರ n n 
කโ ಯ ಅഷౠ ೖಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ . ಆಜฆವ ಯ ๸෽ೕಜචಯ ಉತ౭ ನ౬ โ a p a 1 1 a 

ಡ 1 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 1 2 a 1 3 a 2 1 a 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a 3 3 a 1 2 a 1 a 2 1 a 2 2 
කඝ ຂัඈ൤ ನ ෰ಲ౲  ಎ๠ౣ  ಇൿ ൟ౳ ೕಡ ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ a 2 3 a 3 1 a 3 2 a 3 3 p i 

ಪค๏ೕยಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಒಂൿ ಒಂದರย౵  ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  p 
๵ච౬  ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇൿ ಒಂൿ ಒඨ ಆಜ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ p one 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ 1 1 ೯൤ಡ 1 2 ಆಜ 1 2 ೯൤ಡ p 1 1 a 1 1 
1 3 ಡ 1 3, ಇൿ කโ ನ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ർಗ ඛ൏ბಯಕದ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽංa 
इसिलए ಇൿ ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಯ ඛ൏ბಯಕ ಎಂൿ a p two two p three three a 
൧ೕคಸಬ๾ൿ , ಆෆ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗำ ๒ನ౲  ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸ෎౽ಜං කඝ ඣಂൽಡ p one two 
ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕච
इसिलए ෴โൿ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p one two p one two p one two p one two a 2 
1 ೯൤ಡ ೯൤ಡ 1 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 1 ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ 1 2 ಯ a 1 2 in a 2 2 in a 2 3 a 1 3 a 3 to a 3 3 
ಪವฑ 2 ೯൤ಡ 1 ඛ൏ბಯಕ 2 1 ಪ౵ ๺ ಎ 1 2 ರ ಪಕౙ ൽಂದ ෭ನ๺ 1 ಡ ಪವฑ 2 ಪ౵ ๺ 2 ವฉಡ ಏಃಂದฉ කโ 2 2 ಡ 
ಅඝಞಣ฿ದ ಆി ೦෵ಂഡ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨
इसिलए  ಮൡ౨   ಪ౵ ๺ ನ ඛ൏ბಯಕ  คಂದ ෭ನ๺  ಡ ಪವฑ  ೯൤ಡ කโ ಇದඝ౬1 1 a 1 3 a 3 1 3 3 a 1 3 1 2 3 beca 
2 3 ಛಜ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨
इसिलए ಅൿ 1 1 ಆಜฆತ౨ ං ಈಗ ಅದඝ౬  เಸ౨ ค๵ೕಣ ಇൿ ෭ನ๺ 1 1 ಪ౵ ๺ a 1 2 a 3 1 a 3 2 a 1 2 a 3 3 
ಆಞൟ౨ ං ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ a 1 1 a 1 3 a 3 2 a 1 2 a 1 1 a 3 3 a 1 2 a 1 3 a 3 1 a 1 3 a 1 1 

೯൤ಡ 1 3 ಈಗ 1 1 ඛಂದ ಮൡ౨  ಇൿ 1 2 ಎಂൿ කโ a 3 2 a 3 1 a 1 2 a 1 a 1 a 3 3 a 1 1 1 a 3 3 
ಉഴಆำ౶ ವ ඛಯಮಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ 1 2 a 1 1 a 3 3
इसिलए ಅವฆ ಪರಸ౭ ರ ರൿ౪ ತั๯൞౨ ฉ ಇൿ 1 1 ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಎ 1 3 ಒಂൿ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴa 1 3 a 3 2 
इसिलए ಅವฆ ಪರಸ౭ ರ ರൿ౪ ತั๯൞౨ ฉ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ 
ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ
इसिलए ಇൿ ಇದฌಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං
इसिलए ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කඝ ಎರಡ౽ౙ ಜ ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕච, ಇತರ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ෬ว ಃಲಸ ෥ഴವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಅโಗಳ p 1 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ෩ಲಕ ඛಮ౱ ඝ౬  ಮನವคಃ ෥ലಆಳ౶ ฤ කඝ ๰೉๯൤౨ ೕච ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ನ ๸ඌ෷ ෩ฆ ಸค เർ౲ ൮ბಗಳย౵ ฆವ ಅඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಅಂಶಃౙ  a a i a 
ಸ෥ನ฿ಜං කඝ ಇย౵ ಡ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කඝ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  ಀคൡ ෥ತකഴ൤౨ ೕච y 
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