
ਪਿਹਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਿਨਰਣਾਇਕਾਂ ਦੇ ਦਜੂੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਿਵਿਦਆਰਥੀਆਂ ਦਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਨਰਣਾਇਕ ਕੀ 
ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕੀਤੀ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀਆਂ ਹੋਰ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰਨਾ ਜਾਰੀ ਰੱਖਾਂਗੇ ਅਤੇ ਕੁਝ 
ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ। ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਸੰਪਤੀ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਯਾਦ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਦੋ a 
ਇੱਕ ਦੋ ਦੋ ਦੋ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਇੱਕ ਿਤੰਨ 2 ਇੱਕ 3 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 1 1 b ka ka 1 2 ka 1 3 a 2 1 a 2 2 

ਿਫਰ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਗੁਣਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਸਵਾਲ a 2 3 a 3 1 a 3 2 a 3 3 b a k 
ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇ ਦੇ ਸਾਰੇ ਤੱਤਾਂ ਨੰੂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਪ୥ਭਾਿਵਤ ਕਰਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੈ ਜੋ a k b 

ਹੈ। 1 ਕਾ ਿਤੰਨ ਦੋ ਕਾ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਇਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ka 1 1 ka 1 2 ka 1 3 ka 2 1 ka 2 2 ka 2 3 ka 3 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਬਹਤੁ ਹੀ ਸਮਾਨ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਫੈਲਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਵਰਤୌ ਿਨਰਧਾਰਕ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ । ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ k a 1 1 ka 2 2 k a 3 3 
ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ 2 ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ka 2 3 ka 3 ka 1 2 ka 2 1 ka 3 3 ka 3 1 ka 2 3 ka 1 3 

ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਇਹ ਕੀ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਵੇਖੀਏ ਿਕ ਹਰਕੇ ਪਦ ਦੇ ਿਤੰਨ ਕੇਸ ਹਨ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਦੋ ka 2 1 ka 3 2 ka 2 2 in kaa 3 1 
ਿਤੰਨ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਜਾਂ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ ਘਣ ਨੰੂ ਸਾਂਝਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਮੈਨੰੂ ਕੀ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਨਹੀ ਂਿਲਖ ਿਰਹਾ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ k 
ਿਕ ਇਹ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਘਣ ਗੁਣਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਸਾਰੇ ਤੱਤ ਆਮ ਤੌਰ a b a k a 
'ਤੇ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਕਰਾਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ। ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਸਾਰ ੇਤੱਤਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਨਵୈ ਮੈਿਟ୥ਕਸ k a n k b 
ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਦੀ ਸ਼ਕਤੀ ਲਈ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਤਾਂ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ a n k 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ । ਠੀਕ ਹੈ, ਮ୊ ਪਿਹਲਾਂ ਇਸ ਗੱਲ ਦੀ ਪੁਸ਼ਟੀ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈa abc abcxyz 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ, ਇਹ ਦਰਸਾਏਗਾ ਿਕ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਐਕਸਪ ਕਰੀਏ । ਅਤੇ ਇਹ ਪਿਹਲੀ 
ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ a into bz cy b a z cx c ay bx 
ਇਹ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਐਬੀ ਜ਼ੈਡ ਮਾਇਨਸ ਏਸੀ ਮਾਇਨਸ ਐਬਜ਼ੈਡ ਪਲੱਸ ਡੀਸੀਐਕਸ ਪਲੱਸ ਏਸੀ ਮਾਈਨਸ ਬੀਸੀਐਕਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਆਉ ਅਸੀ ਂਸ਼ਰਤਾਂ 
ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਐਪਿਸਲੋਨ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਘਟਾਓ abz cy acy bcx 
ਪਲੱਸ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਰਦੱ ਕਰਦੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਨਤੀਜਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਨਤੀਜਾ ਨਹੀ ਂਪਤਾ ਸੀ। ਪਰ ਇੱਕ ਵਾਰ ਜਦୌ bcx 
ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਮਾਹਰ ਹੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ ਜਾਂ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਦੋ ਕਾਲਮ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਤਾਂ ਉਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ 
ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ, ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਕਤਾਰ ਦਾ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਕੇ ਿਦਖਾਇਆ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਇੱਕ ਟਰਾਂਸਪੋਜ਼ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ a 
ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਦੋ ਕਾਲਮਾਂ ਦਾ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਕਾਲਮ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਇਸਦਾ 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਗੁਣ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਛੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇੱਕ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। ਮੈਟਿਰਕਸ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨਵਾਂ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਬੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਦੋ 
ਕਾਲਮਾਂ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣਾ ਤਾਂ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਮੁੱਲ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਰਹੇਗਾ ਪਰ ਿਚੰਨ୧ ਬਦਲ ਜਾਵੇਗਾ, b a 
ਆਓ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਅਤੇ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਮਝਦਾ ਹਾਂ। ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ abc defgh k a ek fh b dk fg 

ਿਵੱਚ ਮਾਇਨਸ ਿਵੱਚ ਵਾਪਸ ਆਵਾਂਗੇ ਪਰ ਆਉ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਕੇ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਆਓ ਪਿਹਲੀ ਅਤੇ ਤੀਜੀ ਕਤਾਰ ਲਈਏ ਤਾਂ c dh e g b 
ਤੀਜੀ ਕਤਾਰ ਹਣੁ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਪਿਹਲਾਂ ਵਾਂਗ ਹੀ ਰਿਹੰਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਤੀਜੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦੀ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ b a 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਆਓ ਹਣੁ b g ec bf h dc af k b ae 
ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ ਤੁਲਨਾ ਕਰੀਏ ਜੋ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਿਵਿਗਆਨ ਦਾ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਸੀ ਇੱਥੇ ਮੈਨੰੂ ਇੱਕ a gec 
ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਇੱਥੇ ਮੈਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ gc gbf gb gbf 
ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਮਾਇਨਸ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਇੱਕ ਦੇ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ hdc hd c po 

ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਥੇ ਇੱਕ sitive sign a hf aahf kdb 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਪਰ ਇੱਥੇ ਇਹ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਹੈ ਅਤੇ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ kae kae kae 
ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਆਉਦਂਾ ਹੈ। ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਰੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਬਰਕਰਾਰ ਹਨ ਪਰ ਸਾਰੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਉਲਟਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ 
ਜੋ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇਹ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਡਰ ਸੀ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਥੇ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਇਹ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਥੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ 
ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਇੱਕ ਸਾਬਤ ਹੋਈ ਸੰਪੱਤੀ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦਾ ਸੱਤ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ b ab a 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਸੱਧਾ ਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਦੋ ਕਾਸ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਦਖਾਓ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦੋ ਕਰਾਸ ਦੋ ਦੇ ਆਕਾਰ ਦੇ ਅਤੇ bi a b
ਲਈ ਿਦਖਾਉਦਂਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਮ୊ ਸੁਝਾਅ ਿਦੰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਿਤੰਨ ਕ୥ਾਸ ਿਤੰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਤਸਦੀਕ ਕਰਦੇ ਹੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇ a abcd b mnpq 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਉਤਪਾਦ ਮੈਿਟ୥ਕਸ a ad bc b mq np ab 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇਸਲਈ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਘਣ am plus bp an plus bq cm dpcn dq m bp cn d 
ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ cm dp bq amcn bpcn amdq b pdq ancm minus an dp 
ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਦੋ ਪਦ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ। ਰੱਦ ਕਰੋ ਅਤੇ ਆਓ ਹਣੁ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਮਝੀਏ, ਘਟਾਓ bcmq bdpq a b mq 

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਵੱਚ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਵਜୌ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਦੀ np admq bcmq adnp bc p ab we 
ਤੁਲਨਾ ਕਰੀਏ। ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ have admq admqadmq bcmq bcm q adnp adnp bcnp 

ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਾਕੀ ਬਚੀਆਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਉਹ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਰਦੱ ਕਰਦੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦਾ b cnp a mcn ancm ab 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਅਤੇ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਅੱਠ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੀ ਕਤਾਰ ਦੀਆਂ ਸਾਰੀਆਂ ਐਟਂਰੀਆਂ ਨੰੂ ਦੋ ਮਾਤਰਾਵਾਂ ਦੇ a b 
ਜੋੜ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ , ਮੈਨੰੂ ਸਮਝਾਉਣ ਿਦਓ ਿਕ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈa a k 
। ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਨੰੂ ਦੋ ਮਾਤਰਾਵਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਹਰ ਇੱਕ ਦਾ b mc n defxyz 
ਅਸੀ ਂਦਾਅਵਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ a abc defxyz kmndefxyz 
ਹੈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੀ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਿਕਉਿਂਕ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਪਲੱਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ a a a k efyz b m
ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਨੰੂ dfxz c n dexy efyz b a 

ਪਲੱਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਲੱਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਘਟਾਓ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਘਟਾਓ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ dfxz c dexy k efyz m dfxz n 
ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲਾ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦਾ dexy abc defxyz kmn defxyz 

ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਮੈਟਿਰਕਸ ਨੰੂ ਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ , ਮੈਨੰੂ ਹਣੁ ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਕਰਨ ਿਦਓ ਇੱਕ ਦੇ a 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਸੀਸੀ ਵਰਗ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਿਵੱਚ ਫੈਲਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ db a bc 
ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ cb a in c b c b a c b 
ਪਿਹਲੇ ਪਦ ਤୌ ਆਮ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ bc bc c b a c b c b a c b 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਘਟਾਓ ਿਬੱਟ ਨੰੂ ਆਮ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਿਲਆਉc bc ac ab ab a c b 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਤୌ ਨੰੂ ਸਾਂਝਾ ਕਰਨ ਿਦਓ ਤਾਂ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਘਟਾਓ c c b a a a b a c b b a 
ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਿਵਚ ਘਟਾਓ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਇਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੈ c a b b c c a 
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ਆਓ । ਿਕਸੇ ਹੋਰ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਪੜਚੋਲ ਕਰ ੋਜੇਕਰ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਿਵੱਚ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਕਤਾਰ ਅਤੇ ਕਤਾਰ ਦੇ ਜੋੜ ਨਾਲ ਬਦਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ith ith jth 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਦ୥ਸ਼ਟਾਂਤ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਬਦਲਦਾ ਹੈ ਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਮਝੋ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜਸਦਾ a abc mnpxyz let b 
ਮਤਲਬ ਹੈ ਮ୊ ਨੰੂ ਅਤੇ ਦੇ ਜੋੜ ਨਾਲ ਬਦਲ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਹਣੁ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ rho 1 rho 1 rho 2 b a mb nc 

ਅਤੇ ਹੋਰ ਕਤਾਰਾਂ ਬਾਕੀ ਹਨ ਉਸੇ ਹੀ ਇਹ ਅਤੇ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾਅਵਾ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੇ ਕਾਰਨp mnp xyz b a 
ਿਕ ਜੇਕਰ ਕਤਾਰ ਦੇ ਤੱਤਾਂ ਨੰੂ ਦੋ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਮ୊ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸਲ 
ਿਵੱਚ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਹੋਰ ਭਾਗਾਂ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇb abcmnpxyz mnpmnpxyz 
ਇੱਕ ਜੋੜ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ। ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਹੋਰ ਜਨਰਲਾਈਜ਼ੇਸ਼ਨ b 
ਜੇਕਰ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਰੋਅ ਨਾਲ ਬਦਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਕੁਝ ਸਿਥਰ ਵਾਰ ਕਤਾਰ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਵੀ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ith ith jth b a 
ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਇੱਕ b kmb knc kpmnpxyz b a 
ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦਾ ਸਹੀ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਅਤੇ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਕ mkmb knc kp mnpxyz bcmnpxyz km knkpmnpxyz 
ਪਲੱਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਸਾਰੇ ਤੱਤਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕੋ ਹੀ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਸਿਥਰਾਂਕ ਨੰੂ ਬਾਹਰ ਕੱਢ ਸਕਦੇ ਹਾਂ
ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਗੁਣਾ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ 0 ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਆਓ k mnpmnpxyz b a 
ਹਣੁ ਕੁਝ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਲੱਭੀਏ। ਇੱਕ ਬੀਸੀਏ ਿਵੱਚ ਬੀ ਪਲੱਸ ਸੀ ਇੱਕ ਕੈਬ ਿਵੱਚ ਸੀ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਏਬੀਸੀ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਬੀ ਿਵੱਚ 1 ਬੀਸੀ ਏਬੀ ਪਲੱਸ 
ਏਸੀ 1 ਕੈਬੀਸੀ ਪਲੱਸ ਬਾਏ 1 ਏਬੀਸੀਏ ਪਲੱਸ ਏਬੀ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਮ୊ ਿਦਖਾਇਆ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਜੋੜ ਨਾਲ ਬਦਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਉਸ 
ਕਤਾਰ ਦਾ ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਦਾ ਿਫਰ ਇਹ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਬਦਲਦਾ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਕਤਾਰਾਂ ਬਾਰੇ ਕੀ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਅਸੀ ਂਕਾਲਮਾਂ ਬਾਰ ੇਵੀ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਕਿਹ ਸਕਦੇ 
ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਖਾਸ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਉਸ ਕਾਲਮ ਦੇ ਜੋੜ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਕਾਲਮ ਨਾਲ ਬਦਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਬਦਲਦਾ ਨਹੀ ਂ
ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਵਰਤୌ 1 ਬੀਸੀ ਹੈ ਹਣੁ ਮ୊ ਕਾਲਮ 2 ਨੰੂ ਕਾਲਮ 3 ਬੀਸੀ ਪਲੱਸ ਏਬੀ ਪਲੱਸ ਏਸੀ ਿਵੱਚ ਜੋੜ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਓਪਰੇਸ਼ਨ ਦੋc 
ਹੈ ਹਣੁ ਦੋ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਕਾਲਮ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਕਾਲਮ ਿਤੰਨ ਕਾਲਮ ਦੋ ਪਲੱਸ ਕਾਲਮ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਤੰਨ ਤਾਂ ਇੱਕ ਇਹ ਪਲੱਸ c c ca ca bc 
ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਹੈ ਇਹ ਪਲੱਸ ਹੈ ਇਹ ਹੈ ਹਣੁ ਇਹਨਾਂ ਤੱਤਾਂ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਇਹ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਇਹ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ba ab ab ca cbcb ab a c bc ab ac 

ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹੈ ਇਸਲਈ ਤੀਜੇ ਕਾਲਮ ਦੇ ਸਾਰ ੇਤੱਤ ਗੁਣਾ ਕੀਤੇ ਜਾ ਰਹੇ ਹਨ। ਉਸੇ ਹੀ ਸਿਥਰਾਂਕ ਦਆੁਰਾbc ab ac bc 
ਇਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰੋ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਉਸ ਗੁਣਕ ਨੰੂ ਕੱਢਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਬਚਦਾ ਹੈ 1 1 1 ਿਫਰ 1 1 1। ਅਤੇ ab bc c a bc ca ab 
ਇਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸਦੇ ਦੋ ਸਮਾਨ ਕਾਲਮ ਹਨ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਜ਼ੀਰ ੋਿਕਉਿਂਕ ਇਸਦੇ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਕਾਲਮ ਹਨ ਇਸਲਈ ਮੂਲ 
ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਜ਼ੀਰ ੋਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹਣੁ ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆ ਦਾ ਹੱਲ ਕਰੀਏ ਿਕ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ 2 ਕੌਮਾ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੈ ਦਜੂਾ ਐਲੀਮ୊ਟ ਪਲੱਸ x y zx y z y 

ਪਲੱਸ ਦੋ ਹੈ ਅਤੇ ਤੀਜੀ ਕਤਾਰ ਹੈ। ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾ z x y zxz plus x plus 2 y 
ਕਦਮ ਕੀ ਕਰਾਂਗੇ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਕਾਲਮ ਦੋ ਨੰੂ ਕਾਲਮ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਦੋ ਿਫਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹc c one c one c 
ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਪਲੱਸ ਦੋ ਦੋ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੋ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਪਲੱਸ x x y zxy x y zy z x y x zx z x 

ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਕਾਲਮ 1 ਨੰੂ ਕਾਲਮ 1 ਪਲੱਸ ਕਾਲਮ 2 ਕਾਲਮ 3 ਦੇ ਜੋੜ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ। ਿਫਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੈ ਦੋ ਪਲੱਸ pl us two y x 
ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਇਹ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੋ ਇਨ ਹੈ। ਅਤੇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਹਣੁ y zxy x y zy z x y x z yxz x y 
ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਕਾਲਮ ਿਵੱਚ ਸਾਰੇ ਤੱਤ ਇੱਕੋ ਹਨ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਬਾਹਰ ਕੱਢ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਦੋ ਜੋੜ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ x y z 
ਿਵੱਚ ਇਹ ਅਜੇ ਵੀ ਥੋੜਾ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ one one one x y y plus z plus two xxyz plus x plus two y 
ਕਰਾਂਗੇ ਹਣੁ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਨਾਲ ਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਨਾਲ ਬਦਲ ਦੇਵਾਂਗੇ ਹਣੇੁ ਅਸੀ ਂਿਦਖਾਇਆ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਬਦਲੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਇੱਕ 
ਸਿਥਰ ਵਾਰ ਇੱਕ ਹੋਰ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਜੋੜ ਕੇ ਉਸ ਖਾਸ ਕਤਾਰ ਨਾਲ ਿਫਰ ਇਹ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਬਦਲਦਾ ਤਾਂ ਜੋ ਮ୊ ਕਰ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਮ୊ ਕਤਾਰ 2 ਨੰੂ ਕਤਾਰ 2 ਨਾਲ ਘਟਾ ਕੇ
1 ਗੁਣਾ ਨਾਲ ਬਦਲ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਿਫਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ rho 1 xy 0 y plus z plus x 0 1 xz

ਬੇਸ਼ੱਕ 2 ਨਾਲ ਿਵੱਚ ਗੁਣਾ ਕਰੋ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਉਥୌ ਆ ਿਰਹਾ ਹੈ ਹਣੁ ਨੰੂ ਬਦਲੋ ਘਟਾਓ ਨਾਲ ਜੋ plus x x plus 2 y x y plus z r3 r3 r1 
ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ 1 ਪਲੱਸ ਹਣੁ ਮ୊ ਨੰੂ ਕਤਾਰ 3 ਤୌ x y z xy 0 x y z 0 rho 1 
ਘਟਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ 0 0 ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹਣੁ ਜੇ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ x y z 
ਿਵਕਰਣ ਤੱਤਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਹੈ ਹਣੁ ਇਹ ਿਵਕਰਣ ਤੱਤ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਪਲੱਸ x y z x y z x y 
ਪਲੱਸ ਹੈ । ਵਰਗ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਮੁੱਚਾ ਿਨਰਧਾਰਕ 2 ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਪੂਰ ੇਘਣ ਹੋਣ z x y y z x y z 
ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਜਵਾਬ ਨੋਿਟਸ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸਦਾ ਿਵਸਤਾਰ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਬਹਤੁ ਲੰਬੇ ਹਨ ਪਰੈਟੀ ਲੰਬੇ ਸਮੀਕਰਨ ਹਨ। ਉਥੱੇ
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਿਤੰਨ ਪਦਾਂ ਦੇ ਇਸ ਜੋੜ ਨੰੂ ਹੋਰ ਿਤੰਨ ਪਦਾਂ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਨ୎ ਪਦ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਹ ਗਣਨਾਤਮਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਵਸਫੋਟ ਹੋ 
ਜਾਵੇਗਾ ਪਰ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕੀਤਾ ਅਸੀ ਂਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕੀਤੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਿਦਖਾਈਆਂ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਕਲਾਸ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ 
ਲਈ ਬਹਤੁ ਪ୥ਭਾਵਸ਼ਾਲੀ ਢੰਗ ਨਾਲ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਹੀ ਸਧਾਰਨ ਿਵੱਚ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹਣੁ ਮ୊ ਇੱਕ ਸੰਿਖਆਤਮਕ ਉਦਾਹਰਨ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਦੋ ਸੱਤ ਸੱਠ ਪੰਜ ਿਤੰਨ ਅੱਠ ਸੱਤਰ 
ਪੰਜ ਅਤੇ ਪੰਜ ਨ୎ ਅੱਠੀ ਛੇ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜ਼ਾਹਰ ਤੌਰ 'ਤੇ ਬਹਤੁ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਹੈ ਪਰ ਇਹ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਮ୊ ਇਨ୧ਾਂ ਦੋ ਕਾਲਮਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਾਂਗਾ ਅਤੇ ਦੇਖਾਂਗਾ ਿਕ ਮ୊ 
ਤੀਜੇ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਿਤਆਰ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹਾਂ। ਇਹ  ਹੈ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ  ਿਵੱਚ  ​​ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇਹ  ਹੈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ  ਿਵੱਚ  ਜੋੜ  ਬਰਾਬਰ 65 7 7 2 7 9 63 2 65
ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ 8 ਿਵੱਚ 9 ਜੋੜ 3 ਬਰਾਬਰ 72 ਜੋੜ 3 ਬਰਾਬਰ 75 ਅਤੇ 9 ਿਵੱਚ 9 ਜੋੜ 5 ਹੈ 86 ਦੇ ਬਰਾਬਰ
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ  ਿਵੱਚ  ​​ਪਲੱਸ  ਿਵੱਚ  ਪਲੱਸ  ਪੰਜ ਨੌ ਨੌ ਿਵੱਚ ਨ୎ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਦੋ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਜੋੜ2 7 9 7 2 3 8 9 8 3
ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਿਲਖ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੋ ਸੱਤ ਨ୎ ਿਵੱਚ ਸੱਤ ਿਤੰਨ ਅੱਠ ਨ୎ ਿਵੱਚ ਅੱਠ 5 9 9 ਿਵੱਚ 9 ਜੋੜ 2 7 2 3 8 3 ਪੰਜ ਨੌ
ਪੰਜ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਦੋ ਕਾਲਮ ਸਮਾਨ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸ ਿਵੱਚ ਕਾਲਮ 3 ਹੈ ਕਾਲਮ 2 ਦਾ 9 ਗੁਣਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸਲਈ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰੋ ਜੇਕਰ ਮ୊ 9 ਕੱਢਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ 2 7 7 3 8 8 5 9 9 ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਅਤੇ ਉਥੱੇ ਅੱਗੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਲੱਭਾਂਗੇ ਿਕ ਕੀ ਇਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕੋ 
ਿਜਹੇ ਦੋ ਕਾਲਮ ਹਨ
ਇਸ ਲਈ ਜੋਖਮ ਿਨਰਧਾਰਕ ਵੀ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਸਲਈ ਜਵਾਬ ਹੈ ਠੀਕ ਹੈ ਿਵਿਦਆਰਥੀ ਮ୊ ਅੱਜ ਇੱਥੇ ਰਕੁਦਾ ਹਾਂ ਇਸ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀਆਂ ਕਈ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕੀਤੀ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਕਈ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕੀਤਾ ਹੈ ਜੋ ਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ 
ਸਰਲ ਹੋਵੇਗੀ, ਮ୊ ਕੁਝ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਦੇਖਾਂਗਾ ਅਤੇ ਨਾਲ ਹੀ ਮ୊ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਸੰਕਲਪ, ਖਾਸ ਕਰਕੇ ਿਵਆਕਰਣ ਦੇ ਿਨਯਮ ਅਤੇ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਆਿਦ 
ਦੇ ਨਾਲ ਅੱਗੇ ਵਧਾਂਗਾ, ਧੰਨਵਾਦ 
Pru

tor
@
IIT
K




