
ہیں واقف سے میٹركس سب آپ كہ ہوں كرتا فرض میں ہوں كہتا آمدید خوش میں لیكچر پہلے كے والوں كرنے تعین كو طلباء  iit paul   كے
كی نمبروں پیچیده یا اصلی میٹركس كہ ہیں جانتے آپ كہ ہوں كرتا فرض میں لہذا ہے كی بحث سے تفصیل بڑی پر میٹركس نے ہم میں لیكچرز پہلے

اگر ہے۔ صف مستطیل ایک   a ہے میٹركس
تک اسے ہم تو جیسے ہیں كرتے ظاہر كر كہہ 1 1كی میٹركس جہاں  a 1 2  a 1 na 2 1 a 2 2 a 2 n  am 1 am 2 amn  

ترتیب كراس یعنی ہے اور میں كالموں اور ہیں قطاریں   m  n  m  aij th row jth طرح اس ہم  ہے كرتا ظاہر كو عنصر پر پوزیشن كالم
جیسے ہیں كرتے ظاہر كو میٹركس كے ہر جہاں  aij is equal to one to mj is equal to one to n  aij یا حقیقی ایک

ہے نہیں یاد یہ كو آپ اگر ہیں جانتے كو ٹرانسپوز اور ضرب گهٹاؤ علاوه كے میٹركس آپ كہ ہوں كرتا فرض مزید میں ہے نمبر پیچیده  
اس كی لیكچر پر والوں كرنے تعین جائے دیا انجام طرح كس كو كارروائیوں ان پر میٹركس كہ كریں ثانی نظر پر اس اور جائیں واپس كرم براه تو  

مربع ہر جسے گا كروں شروع اسے میں ساته كے منظر پس اس اور ساته كے اس  ہیں واقف سے اس آپ كہ ہے فرض میرا لیے كے سیریز  
ہے جاتا كہا كن تعین كا اس جسے ہیں جوڑتے كو عدد ایک ہم ہے جاتا كہا كن تعین ایک مطابق كے میٹركس  

ہے سكتی جا كی نشاندہی كی میٹركس مربع یا كالم  ہو برابر كے عدد تعداد كی قطاروں میں جس ہے وه میٹركس مربع ایک ہے كیا میٹركس مربع تو  
كیونكہ سے اور ہے برابر كے سے  aiji 1  n  j 1  n برابر دونوں تعداد كی كالموں اور تعداد كی قطاروں كی میٹركس یعنی ہے برابر كے

اگر ہے جاتی كی كیسے وضاحت كی كن فیصلہ  ہیں۔ كہتے میٹركس مربع اسے ہم میں صورت اس ہیں a 11 ہے مطلب كا اس ہے كا  كراس  آرڈر
اگر كہ كہ جو ہے كالم ایک اور ہے قطار ایک صرف میں   a  a ہے كہنا مستقل ایک ہے

اگر ہے كننده تعین كا اس تو ہیں سكتے لكه ہم پهر كالم  ہیں  اور قطاریں  كہ جو ہے دو كراس دو a 22 دو ایک دو دو ایک دو ایک ایک ایک بطور  a  
كی دیا  ہے یہ یعنی ہے برابر كے  میں  مائنس  میں  یہ كہ چاہئے كرنا بیان طرح اس ہمیں كو كننده تعین كے اس اور دو 1 12 21 22 1  

پر طور كے مثال پیداوار كی عناصر اخترن آف اور عناصر گونل  فرق كا مصنوعات پهر ہے برابر كے   a 1 2 3 4  a كے ایک كننده تعین كا
مثال دوسری  مائنس ہے برابر  مائنس چار برابر دو میں تین مائنس چار برابر مائنس سی بی جمع سی بی جمع ایک ہے برابر 62مائنس  a  ba  b 

ہے میٹركس یہ اگر  
ہیں اسكیلرز مختلف چار یہ تو  

تو مائنس ہے برابر كے بی جمع ایک كننده تعین كا مائنس جمع میں مائنس مائنس جمع مربع ایک   a  b  c  b  c  b  b مربع  ہے برابر كے
مائنس مائنس مربع مائنس مربع ایک جو مربع مثال تیسری ہے برابر كے مربع ہے برابر   c  b  c  a  cos theta sine theta مائنس

پهر لیے كے تهیٹا صوابدیدی كچه كننده تعین كا   sin theta cos theta  a  cosمائنس انٹو ہے برابر كے تهیٹا سائن مائنس تهیٹا مربع
ہے برابر تهیٹا اگر ساته كے  كراس دو ساته كے مثال آخری ایک ہے برابر تهیٹا اسكوائر سائن علاوه كے تهیٹا اسكوائر sin  cos 2ہے برابر  a 

1 2 2 4 
تو a 142244 تعین كا میٹركس ٹو كراس دو ہم جب بار ایک ہے برابر كے صفر برابر كے  مائنس   ہے   ہے برابر كے  مائنس  سے  كننده تعین كا  

لیں جان كو والے كرنے  
مطلب كا اس ہے میٹركس  كراس  جو كہ كریں غور اب پر طور كے مثال ہیں سكتے كر تیار ڈیٹرمیننٹ لیے كے میٹركس والے ترتیب اعلیٰ  ہم تو 33  

ہیں۔ قطاریں تین اور كالم  كہ ہے میں صورت اس یا ایک تین ایک دو ایک ایک ہو ایک 3كا   a 1 2  a 2 2 a 2 3 1 3  a 3 2 a 3 3  a 
سے كننده تعین كے میٹركس ذیلی اس اسے اور  ہوں۔ كرتا غور پر  میں لہذا گا دے پهیلا گرد كے قطار پہلی اسے ہے مساوی والا كرنے تعین 11  

2 2اصطلاح كی كالم دوسرے كے قطار پہلی اب میں ہے كرتا تعین كا جو گا جائے كیا ضرب  a 2 3 a 3 2 a 3 3 minus a 1 2  
میں كہ كہا نے میں كہ جیسا ہوں رہا لے  

كر شناخت میں ذیل ہم كی جس گا جائے دیا ضرب سے میٹركس ذیلی كو اس اور كننده تعین ساته كے قطار پہلی كی میٹركس ہوں۔ رہا كر توسیع  
گا كروں نہیں غور پر كالم اس اور گا كروں نہیں غور پر اس میں ہوں رہا لے  میں كیونكہ ہیں سكتے 2 1  

اور  اے میٹركس ذیلی یہ ہے باقی جو تو مائنس اور ول 2 1تین تین ایک تین تین كو  a 2 3 a 3 1  a 3 3  a 1 2   l 1 2  a 2  
11 3 كا میٹركس ذیلی لہذا ہے  كہ جو ہے گیا ره باقی عنصر موڈ ایک صرف اب علاوه كے كننده تعین كے میٹركس ذیلی اس جائے كیا ضرب سے

2 1 3 ایک كہ ہیں سكتے دیكه سے آسانی آپ لیے اس كالم تیسرا اور قطار  ہے۔ ملتا بعد كے كرنے حذف كو پہلے ہمیں جو كننده تعین گنا  a 2 
مائنس  پر طور كے  گنا  میں اب جسے ہے كن فیصلہ كا a 3 1 a 3 2 1 12 23 3 2مائنس  ہوں۔ سكتا بڑها میں  a 3 2  a 2 3  a 

  a 1 2 2اسے میں اگر میں تین میں دو دو مائنس دو تین میں ایک دو میں تین ایک علاوه كے ایک تین تین میں تین دو مائنس تین تین میں ایک دو میں
1 13 2 2 3 3 11 2 2 1 3 13 1 3 2 2 23 3 3 پلس  پلس  مائنس  مائنس  دو ایک ایک یہ كہ ہوں سمجهتا میں مزید  ہوں بڑهاتا  

مائنس اے 2  1میں۔  a 3 2  a 1 3 a 2 2 3 1  
ہم جسے ہے والا كرنے تعین كا میٹركس یہ تو اور ہے برابر كے تین سے ایک ہیں كرتے ظاہر سے 3تین دو ایک ہے برابر  cos 3  aiji  j  

كے سابق ample a 2 1 3 6 5 4  ہے۔ برابر كے  تین دو ایک  
1152612 1 مائنس  میں  مائنس  سے  جو گا جائے دیا ضرب سے كننده تعین كے میٹركس ذیلی اس كو  جو ہے  والا كرنے تعین وه ہوگا جو تو  
پانچ میں تین مائنس  میں  گنا  لہذا ہے  یہ جمع  میں  مائنس  میں  میں كننده تعین كے میٹركس ذیلی اس  ہے  ایک  كیونكہ ہے 2 12 242363341  

برابر  مائنس  برابر  مائنس  جمع  برابر  مائنس  اوقات   جمع اٹهاره مائنس آٹه گنا دو مائنس چه مائنس دس گنا ایک ہے برابر 3415420332433  
لیكن گے كریں كام پر كمپیوٹنگ لیے كے میٹركس دوسرے سے بہت میں كلاس اس ہم ہے والا كرنے تعین كا میٹركس  كراس  اس كہ جو  مائنس 933

میں كہ ہے دیكها نے آپ كہ جیسا جائے بڑهایا ساته كے قطار ایک صرف كہ ہے ضروری یہ كیا كریں، تذكره كا نكات چند  دو بتانے پہلے مجهے  
لہذا  ۔ ہے كیا حساب كر لگا نشان كا مائنس یا جمع اور كر دے ضرب سے كننده تعین كے میٹركس ذیلی اسے اور كر لے شرائط سے قطار نے  
یا قطار بهی كسی اسے ہم درحقیقت نہیں جواب ہے ہوتی ضرورت كی جانے ساته كے قطار پہلی ہمیشہ كو آپ كیا كہ ہے یہ سوال فطری فارمولہ  
ہے۔ دیكها میں كچه نے آپ كہ جیسا ہوگا رہنا محتاط میں انتخاب كے نشان اور میٹركس ذیلی صحیح ہمیں لیكن ہیں سكتے بڑها ساته كے كالم كسی   

ہم اگر ہے ذیل درج خیال ہے سكتا جا كیا كیسے تعین كا اس ہیں لگاتے نشان كا مائنس ہم میں ان ہیں لگاتے نشان كا جمع ہم جو میں اصطلاحات كچه  
ہیں رہے پهیل ساته كے قطار ویں   

تو كا مجهے ہے برابر كے كو  a  determinant  ai 1  determinant  mi اسے میں میٹركس ذیلی  دیں۔ لكهنے كے كر ضرب سے
پاور اور گا كہوں پاور پر  مائنس پلس  پلس i 11  1ذیلی كو جس ہے عنصر دوسرا كا قطار كہ جو ہوگا نشان كا  مائنس پر پلس  i 2  ai 2 1  

سے میٹركس اصل  آئی ایم جہاں  آئی ایم میٹركس سب  ہے۔ گیا كیا ضرب سے كننده تعین كے میٹركس 22حذف كو كالم دوسرے اور قطار  ith  
میٹركس ذیلی ہم میں آخر اور گے جائیں ہم كہ جیسے ہے جاتا كیا حاصل كركے پاور كے min  i 1 لكهیں  مائنس كو والے كرنے تعین كا نین پلس

كے اے میٹركس  گے۔   ith ہے منحصر پر بات اس ہو واضح پر نقطہ ہر فارمولہ تاكہ ہے جاسكتا كیا حاصل كركے حذف كو كالم نویں اور قطار
اور نمبر قطار نشان كا اس لیكن ہوگا كرنا ضرب سے شرائط انہیں اور گے ہوں لینے میٹركس ذیلی متعلقہ ہمیں ہیں رہے بڑها كو قطار كس ہم كہ  

اب ہم پر جس عنصر وه كا عنصر كہ گا جائے كیا طے سے نمبر كالم  
پاور سے  مائنس یہ اور ہیں رہے كر توسیع پاور سے  مائنس پر طور عام  پلس پلس جو گا جائے ہو 1كی مصنوعہ كے  i 11  i  j  aij  
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جو ہے والا ہونے نشانی  determinant mij پر میٹركس ہی ایک پر طور كے مثال ہوں كرتا وضاحت كی اس میں لہذا ہے جاتا كیا ضرب سے
ہے كیا حساب نے ہم اور دو ایک تین چه پانچ چار تین دو ایک كریں غور   a ساته كے كالم پہلے كو قطار پہلی ہے برابر كے نو مائنس كننده تعین كا

لیے اس ہیں پهیلاتے a 121 ضرب سے عنصر كو  اور  طاقت سے  مائنس جمع چه میں ایک مائنس دو سے پانچ ضرب ایک ہے برابر كننده تعین كا
 ent 4 دو میں دو یہ لہذا ہے جاتا كیا ضرب سے كننده تعین كے میٹركس ذیلی كرده حاصل سے كرنے حذف كو كالم پہلے اور قطار دوسری كو

13132 سے  كو  جمع   ہے یہ لہذا ہے عنصر كالم پہلا كا قطار تیسری یہ سے طاقت كی عنصر اس گا جائے ہو  مائنس جمع ایک میں تین مائنس  
6351106443312151441 میں  مائنس  سے  برابر  مائنس  گنا  جمع  مائنس  گنا  مائنس  مائنس  ضرب  ہے برابر ضرب كا  سے  مائنس  میں  

پاس ہمارے دیں پهیلانے ساته كے كالم تیسرے مجهے اب ہے برابر كے نو مائنس ہے برابر كے نو مائنس  مائنس   ہے  مائنس  جمع 3344ہے  a  
لہذا ہیں رہے پهیل ساته كے كالم تیسرے ہم اور  چار تین دو برابر كے ایک 5 6 3 1 2پہلی یہ میں پاور كو  مائنس ہے برابر كننده تعین كا  a 1  

اور قطار دوسری پاور سے  مائنس جمع  میں تین مائنس ایک میں چار میں والا كرنے تعین كا میٹركس ذیلی اس تین جمع ایک كالم تیسرا ہے قطار 51  
ہوں رہا دے ضرب اسے میں اور ہے  عنصر كا كالم تیسرے 6مائنس ایک ڈاٹ ایک یہ لیے اس ایک تین دو ایک میٹركس سب كا اس  كننده تعین كا  t  

ہے برابر كے اس  ڈاٹ  مائنس پانچ ضرب سے ڈاٹ ایک كو دو عنصر كہ ہوگا میں كالم تیسرے قطار تهرڈ پاور سے ون مائنس پلس ٹو ڈاٹ تهری 24
یاد كو تین یہاں میں معذرت، ہے برابر كے گیاره مائنس ہے برابر  مائنس  میں  پلس  مائنس  میں  مائنس یہ  مائنس   ہے  لیے اس 1415616258  

56 مائنس   ہے مائنس یہ ہوگا تینتیس مائنس یہ لیے اس ہوگا كرنا ضرب سے تین كو اس لیے اس ہوں كرتا  
اور قطار مختلف اسے كہ ہیں سكتے دیكه میں حقیقت ہم لہذا ہے برابر كے نو مائنس سكس مائنس لہذا ہے  میں  مائنس یہ ہے  جمع یہ تو 3032  

تین كہ كریں غور پر میٹركس جنرل سكے۔ جا كیا تصور لیے كے ایک اسے تاكہ ہے رہا مل جواب ہی ایک ہمیں سے پهیلانے ساته كے كالم مختلف  
میٹركس تین بائی a 1 1 ساته كے پہلی قطار جب ہے تعین كا اس تین تین دو تین ایک تین تین دو دو دو ہے برابر  a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 

ہیں جانتے ہم كہ جیسا جائے پهیلایا a 1 1 int  oa 2 2 3 33 22 32 11 23 33 2 میں  مائنس  میں  میں  مائنس  میں  مائنس  میں
1 31 21  32 22 11 3 1 3مائنس ہے برابر كہ جو ۔ میں  مائنس  میں  میں  جمع  a 2 2 a 3 3  a 1 1 a 2 3 a 3 2 

تین ایک پلس ایک تین تین دو جمع مائنس minus a 1 2 a 2 1 a 3 3 2 1ہم جب  a  a 2 1 a 3 2  a 1 3 a 2 2 a 3 1  
ہیں پهیلتے ساته كے  قطار 3  

پاس ہمارے تو مائنس ہے ہوتا برابر كے  كننده تعین كا میں a 1 32 1 تین دو میں ایک ایک میں دو تین ایک مائنس دو دو  a 2 3  a 1 3  a  
1 3مائنس ہے برابر كہ جو  میں  مائنس میں  جمع منفی  a 2 1 3 31 1  a 2 2 2 11 22 1  a 2  3 a 3 1  a 1 3 a 2 2

a 3 1 1 1اب مائنس پلس مائنس  a 2 3 a 3 2 plus a 1 3 a 2 1 a 3 2 1 1  a 2 2 3 3 2 1  a 2  1 a 3 3  
دونوں ان ہم اگر  

كریں موازنہ كا توسیعات  
جمع پاس ہمارے بهی یہاں ہیں ملتے تین تین تین دو دو ایک ایک ایک جمع ہمیں تو مائنس  a11 a22 a33  a11 a23 a32 مائنس ہے بهی یہاں

مائنس پاس ہمارے پهر  a 1 1 a 2 3 a 3 2  a 1 2 a 2 1 a 3 3  A 1 2 a 2 1 a 3 3مائنس پاس ہمارے بهی یہاں ہے
جمع اصطلاح اگلی ہے   a 1 2 a 2 3 a three ایک دو ایک تین ایک جمع ایک تین تین تین دو دو ایک ہے جمع پاس ہمارے بهی یہاں ایک  ہے

1 3لیے اس ایک تین سے دو ایک تین ایک  ہے مائنس پاس ہمارے اور مائنس ہے پاس ہمارے دو تین  a 2 1 a 3 2 3 1  a 2 2 a 3 1  
ہے دیا بڑها ساته كے  قطار اسے نے ہم اگر بجائے كے پهیلانے ساته كے اول صف اسے كہ ہے ہوتا معلوم ہمیں 3  

2 2 2 3 3 1 3 2 ایک دو تین تین ایک دو ایک ایک گا پهیلوں ساته كے كالم دوسرے میں اب ہے، ملتا جواب وہی لیے كے یقین كے آپ  ہمیں تو  
 3 3دو  ہوں رہا كر شروع سے ایک میں اور ہے یہ كالم دوسرا كیونكہ ہے دو ایک مائنس والا كرنے تعین كا پهیلنے ساته كے كالم دوسرے لیے اس

دو ایک میں ایک تین منفی تین تین ایک دو میں دو ایک مائنس مائنس ہے برابر تهری پاور سے ایک مائنس لیے اس ہے عدد طاق جو ہے تین دو جمع ایک  
كا دو ایک ایک اب ہوں رہا كر استعمال دو تین میں چونكہ  میں  میں  مائنس ایک تین تین ایک مائنس  میں  ایک جمع تین 2 23 3 1 12 31 13 2  
1 1 2 2 33 211 1 جمع  تین تین دو دو ایک جمع تین تین ایک دو ایک دو  مائنس ہمیں پر پهیلانے كو جس  ایک تین ایک مائنس تین  ہے كننده تعین

مائنس  گا ملے مائنس 1 3 3اس موازنہ كا نتائج میں اب  a 2 2  a 3 1  a 1 1 a 2 3 a 3 2 plus a 1 3 a 2 1 a 3 2 
ایک ایک پاس ہمارے بهی یہاں تین تین ایک ہے دو دو اور ایک ایک پاس ہمارے ہے ہوا حاصل سے پهیلانے ساته كے قطار پہلی ہمیں جو ہوں كرتا سے

1 12 2 2 1 3 13 1 2 3 3 2جمع مائنس  مائنس  منفی دو تین تین تین دو ایک ایک منفی تین تین دو دو  a 2 1 a 3 3  a 1 2 a 
a 3 1 plus a 1 2 a  a  1 3 a 2 3 2مائنس میں آخر اور دو تین ایک دو تین ایک جمع دو تین ایک دو تین ایک جمع ایک تین تین تین دو

مائنس a 3 1  a 1 3 a 2 1 3 2ساته كے كالم دوسرے یا قطار تیسری یا قطار پہلی ہم جب كہ ہیں دیكهتے ہم طرح اس  سے  
ہیں كرتے توسیع  

اسے آپ آیا كہ ہیں سكتے كر تصدیق طرح اسی آپ لیكن ہے نہیں ثبوت كوئی یہ ہے، ملتا جواب ہی ایک لیے كے میٹركس جنرل بهی كسی ہمیں تو  
لہذا گا ملے ایكسپریشن ہی ایک كو آپ میں  كالم  یا  كالم یا ہیں بڑهاتے ساته كے  قطار 213نے ہم كہ كے اس نظر قطع ہے ہی ایک كننده تعین كا  a 

كی اس  
آپ كہ ہوں چاہتا میں ہے كیا غور پر كالم یا قطار جس لیے كے توسیع  

كے كننده تعین كے میٹركس ذیلی مناسب اسے ہے۔ كرنا غور پر شرائط ساته كے كالم كسی یا قطار بهی كسی ہمیں ركهیں یاد كو فارمولے كے توسیع
یہ اگر ہوگا لگانا سے طریقے صحیح كو نشان كركے غور پر عنصر ہمیں اور ہوگا كرنا ضرب سے مناسب ذریعہ   ij ہے عنصر واں

پاور سے ون مائنس نشان كا اس تو ہوگا۔ پلس   i   j ہیں پهیلاتے اسے ہم جب پهر اور
اب كریں تصدیق كی اس كر پهیل ساته كے كالموں دوسرے یا قطاروں دوسری آپ كہ ہوں كرتا تجویز میں ، گا جائے مل والا كرنے تعین كا اس تو  

كریں۔ دریافت كو خصوصیات كچه كی پراپرٹ ڈیٹرمیننٹ آئیے y 22 ہم ہے برابر كے متعین كے ٹرانسپوز ای لیے كے  كراس  كننده تعین ایک كا  
سے آسانی  

ہیں سكتے كر توثیق مائنس ایڈ ڈیٹرمیننٹ كا اس كہ ہیں جانتے ہم كریں غور پر   abcd  bc ہے جاتا كہا اسے اگر ہے برابر كے
ٹرانسپوز تو   adbc حوالے كے میٹركس تهری بائی تین اسے ہم اب آئیے ہے ہی ایک یہ كیا سی بی مائنس ایڈ كننده تعین كا اس اور  ہے برابر كے

ہیں كرتے واضح سے a 23 31 1  ٹرانسپوز ایک لہذا   اے  تین ایک تین تین تین دو دو دو ایک تین تین ایک دو ایک ایک ایک برابر  a 1 2 a 1 3
ہم كہ ہیں جانتے آپ ہے برابر كے تین تین دو تین ایک تین تین تین دو دو دو ایک دو    a  ith۔ ہیں كرتے حاصل ٹرانسپوز كا میٹركس كر لكه قطار

كہ جیسا   ith ہے جاتی بن كالم تیسرا قطار تیسری اور ہے جاتی بن كالم دوسری قطار دوسری ہے جاتی بن كالم پہلا قطار پہلی لیے اس كالم
ہیں پهیلتے ساته كے قطار پہلی دوباره ہم آئیے ہے كیا والا كرنے تعین كا ٹرانسپوز تو  

ڈاٹ دو دو كو  یہ تو دو دو دو تین ایک منفی تین تین  ہے۔ جاتا كیا ضرب سے 1 1ہوں رہا بڑها ساته كے قطار پہلی میں اب مائنس تین  a  o  
مائنس  ضرب سے  كو  اور میں  كو  مائنس  سے  ایک ضرب كو  ہے یہ تو 2 13 32 31 12 33 13 22 1كے  میں   میں  a 2 23 1  

ہیں پهیلاتے اب ہم اگر ہے برابر  
1 1ہے۔ ملتا جمع مائنس مائنس ایک ہمیں تو  a 2 2 a 3 3 1 1  a 3 2 a 2 3 1 2  a 1 2 a 3 3 1 2  a 1 3  a 3 2 
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جمع مائنس   a 3 1 a 1 2 a 2 3  a 3 1 a 2 2 a 1 3 حاصل پہلے دیر كچه ہمیں جو كریں ساته كے نتائج ان موازنہ كا اس آئیے
كے كالم پہلے ہمیں جو ہے وہی یہ قطار پہلی  بڑهایا۔ ساته كے اس اسے نے ہم جب ملا پر طور كے كننده تعین بطور ہمیں جو ہے وہی یہ ہیں ہوتے
تین دو ایک ایک دو مائنس تین تین ایک دو دو دو ایک مائنس تین دو دو تین ایک ایک مائنس  كریں موازنہ كا اصطلاحات ہم آئیے ہے، ملی پر پهیلانے ساته

ایک دو اور تین ایک علاوه كے اصطلاح اس اصطلاح یہ لہذا ایک تین تین تین دو دو ایک جمع تین تین تین دو دو ایک جمع تین تین    a ہے۔ جیسی كے
جیسی ایک ساته كے نشان مناسب شرائط لہذا ایک تین تین دو دو تین ایک منفی ایک تین تین دو دو ایک تین ایک منفی اور دو تین ایک دو ایک تین ایک دو تین

سے وجہ اسی اور ہیں   a تعین كا میٹركس اخترن ایک دو ہے خاصیت ایک پراپرٹی یہ والا كرنے تعین كا ٹرانسپوز طرح اسی  ہے كننده تعین كا
تمام خاصیت یہ سے طرح جس ہے پیداوار كی عناصر اخترن كے اس والا كرنے كراس  n  n تین یہاں ہم لیكن ہے درست لیے كے میٹركس مربع

كریں كراس كو دو ہیں۔ رہے كر ساته كے دو یا تین كراس  
كہ كریں غور آئیے تو   a كا اس لیے اس ہے میٹركس ایک یہ كیونكہ ہیں زیرو تمام عناصر دوسرے اور تین تین دو دو ایک ایک ہے برابر كے ایک

ہیں چاہتے بڑهانا ساته كے قطار پہلی اسے ہم اگر ہے كن فیصلہ  
صفر یہ كیونكہ ہوں رہا لكه نہیں لیے اس میں جسے ہے تعین یہ گیا كیا ضرب میں بار  مائنس  مائنس  سے  كو   ہوگا ایک یہ تو 1 12 23 300  

یہ كیونكہ ہوں رہا لكه نہیں دوباره میں كو كننده تعین اس ہے والا ہونے ضرب سے  جمع ہے۔ ضرب 0غائب اصطلاح تمام یہ لیے اس  b   y 0  
اگر طرح اس ہے وه ہے باقی جو ہے جاتی ہو 1 1ہے میٹركس اخترن ایک  a 2 2 a 3 3  a  

عناصر اخترن كے اس ہے۔ مصنوعہ والا كرنے تعین كا میٹركس مثلث ایک  ہوگا نتیجہ كا خاصیت كی عناصر اخترن كے اس كننده تعین كا اس تو 3  
كہ كریں غور پر طور كے مثال سے میں پهر ہے برابر a 1 1 اس كننده تعین كا  a 1 2 a 1 3 0 a 2 2 a 2 3 0 0 a 3 3  a  

پهیلائیں ساته كے كالم پہلے ہم اگر ہے برابر كے  
تو a 1 1  2 2 كیا ضرب سے  كو اس كہ ہوں رہا لكه نہیں لیے اس میں جو كو عامل اس بار  مائنس  میں گنا  مائنس ایک  a 3 3 03 200  

اور دو دو ایک  ایک  ہیں كرتے كیا ہم لیے اس ہے رہا جا كیا ضرب سے  اسے كیونكہ ہے مواد یہ لیكن كو عامل اس سے  اس اور ہے جاتا 001 1  
ہے جاتا دیا میٹركس مثلث یا اخترن كوئی ہمیں جب لہذا ہے گیا ره ساته كے تین تین  

ساته كے كالم پہلے یا قطار پہلی كسی ہمیں تو  
ایک یہ كیونكہ ہیں سمجهتے ہم اور گے كریں غور پر اس صرف ہم گی پڑے كرنی نہیں زحمت كی لگانے حساب كا عامل ہوئے كرتے توسیع  tr 

كہے مستقل كو عنصر ہر كے كالم یا قطار ہم اگر گا ہو نتیجہ كا چار خاصیت كی عناصر اخترن كننده تعین كا اس میٹركس اینگولر  ہے۔   k سے
دیں ضرب  

تو بهی كو اگر میں لفظوں دوسرے یا گا جائے دیا ضرب سے determinant  k  a a 1 1 دو ایک دو سے  ہے برابر كے  a 1 3 1  a 
میٹركس نیا ایک ہمیں اور تین تین تین دو تین ایک تین تین تین دو دو كو قطار پہلی كہ جو ہے ملتا   b  k دیں ضرب ساته كے

ہم تو ہیں عناصر كے   b  k 1  1 ایک كا ایک ک ہے كننده تعین كا ب پهر تین تین دو تین ایک تین تین دو دو دو دو ایک دو ایک تین ایک كا دو ایک كا
مائنس میں  كا مائنس  اے  ایک منفی تین تین دو دو میں ایک جمع 2 11 32 22 3سے ایک دو كو تین ایک گنا  a 3 3  a 3 1 a 2 3  k  

ایک  ہیں اصطلاحات تینوں كہ ہیں دیكهتے ہم طرح اس میں تین كو دو دو منفی دو میں تین   k كیا ضرب ساته كے
میں اگر تو   k ہوں سمجهتا عام كو

مائنس میں ایک ایک پر طور بنیادی وه ہے ملتا جو مجهے تو  a تین دو ایک تین مائنس تین تین ایک دو میں دو ایک مائنس دو تین میں تین  ہے۔ ہوتا ٹی ٹو
دوس ہے ٹهیک یہ لیے اس میں تین تین دو دو مائنس دو تین ایک دو میں تین ایک جمع

كوشش كی كرنے حل مسائل اور كچه ساته كے والوں كرنے تعین اور گا كروں تلاش پراپرٹیز اور كچه میں میں كلاس اگلی ہوں ركتا یہاں آج میں تو  
كا آپ شكریہ گا كروں  
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