
ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ෬ยನ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸಃౙ  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๭ , ಐಐഔ ඩฯ ನ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵ ನ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಬಡ౛  ඛಮಡ ಪค೉ತฃಜฆเค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච, කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ກ೉౞ ನ เವರಗಳย౵  
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ
इसिलए ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಜ฿ದ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲ ಗಳ ಆಯ൞౽ರದ ರಚච෴ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ කඝ 
ූเ๯൤౨ ೕච . ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  คಂದ ಎಂൿ a 1 1 a 1 2 a 1 na 2 1 a 2 2 a 2 n 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಅย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಕ౳ ಮโ ಅಡ౥  ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  am 1 am 2 amn m n m 
౽ಲෳ ಗಳย౵  ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ๬ฤ ౽ಲෳ ๬౩ ನದย౵ ನ ಅಂಶವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං කโ ಅಂತಹ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  AIj ith jth 
ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಪ౳ ൟ ඛಜ฿ದ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბaij i mj n AIj 
๸ಒ౲ ෴ಜං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ൟัൽฆ൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๸ಕಲನ ವ౲ ವಕಲನ ಞ൏౽ರ ಮൡ౨  
ඛಮಡ ಇൿ චನඪಲ౵ ൽದ౪ ฉ ವಛბ෵๭ ದಯเഖౣ  ๼ಂൟฆಜ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕಗಳ ෬ยನ ಉಪක౲ ಸದ ಈ ಸರ൐ಛಜ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ಈ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ຂಡ ඛವბ๼๯โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಪคಷౙ ค๭ ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದฌಂൽಡ 
ಪค೉ತฃಜฆเค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಆ ๼ච౬ วಯย౵  කඝ ಏನඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಪ౳ ൟ ๲ಡ ಅඝಞಣ฿ದ 
ඛ൏ბಯಕ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ౽౷ ฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂದชඝ ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂದฉ ๬ฤಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ౽ಲෳ ಗಳ ๸ಒ౲ ฀൤෻ 
ಇฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  คಂದ AIji 1 n j 1 n 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๬ฤಗಳ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಗಳ ๸ಒ౲  ಎರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆ 
๸ದಭბದย౵  කโ ಅದඝ౬  ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ, ಕ౳ ಮ 1 ౽౳ ๺ 1 ಆಜದ౪ ฉ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ a 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං , ಅಂದฉ ຄಂൽದ౪ ฉ ಄ವಲ ಒಂൿ ๬ฤ ಮൡ౨  ಒಂൿ ౽ಲෳ ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂൿ ຂัದฉ a a a 
ಆಗ ಅದರ ඛ൏ბಯಕโ ಆಜದ౪ ฉ ಎರഴ ಅಡ౥  ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ  ๬ฤಗำ ಮൡ౨   ౽ಲෳ ಗัๅ ඦತರ කโ a a 2 2 a 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅದರ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  කโ ๰೉ಸ෎ಀ a one a two a two one a 
ಅಂದฉ 1 1 ಡ 2 2 ෭ನ๺ ಅಂದฉ ಇൿ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ಆෆ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ a 2 1 to a 1 2 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜං ಉർಹರൕಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಒಂದคಂದ කฤౙ  a 1 2 3 4 a 
෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  ෭ನ๺ 6 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 2 ಮ൧౨ ಂൿ ಉർಹರൕ ಪ౵ ๺ a 
෈ ๭ ಪ౵ ๺ ෈ ๭ ෭ನ๺ ෇ ෭ನ๺ ෈ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ಇโಗำ කฤౙ  เ෗ನ౬  ๲ౙ ೕಲฑ ಗะಜದ౪ ฉ ಯ ඛ൏ბಯಕโa 
ಪ౵ ๺ ෈ ෭ನ๺ ෈ ಆಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ๭ ಪ౵ ๺ ෈ ಆಜ ๭ ෭ನ๺ ෈ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෈ ಚದರ ෭ನ๺ ๭ 
ಚದರ ෭ನ๺ ෈ ಚದರ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๭ ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෩ರඡ ಉർಹರൕ ౽๺ ൮ೕഓ ๴ඨ ൮ೕഓ a 
෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸಮ ಃಲโ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ൮ೕഓ ඦತರ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ෭ನ๺ a 
๴ඨ ൮ೕഓ ಆಜ ෭ನ๺ ๭ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಆචಯ 
ಉർಹರൕಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಅಡ౥  2 ඣಂൽಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ಯ ඛ൏ბಯಕโ 1 a 1 2 2 4 a 
คಂದ 4 ෭ನ๺ 2 ಡ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ෭ನ๺ 4 ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒ෫౱  කโ ಎರഴ ಅಡ౥  ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౛ ಳ
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ൟัർಗ කโ ಉನ౬ ತ ಕ౳ ෥ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಃ౺ ౛  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪലಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಈಗ 
ಪคಗ൐๭  ౽౳ ๺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಂದฉ  ౽ಲෳ ಗำ ಮൡ౨  ෩ฆ ๬ฤಗัๅa 3 3 3
इसिलए ಇರย ಅಥ฿ 3 1 ಈ ๸ದಭბದย౵  a one one a two a one three a 2 1 a 2 2 a 2 3 a 3 2 a 3 3 a
ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅದඝ౬  ෮ದಲ ๬ยನ ๯ತ౨ ล เಸ౨ ค๯ತ౨ ං
इसिलए කඝ 1 1 ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  2 2 ಅඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಈ ಉಪ a 2 3 a 3 2 a 3 3 minus a 1 2 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ಇದඝ౬  ಞ൐ಸ෎ಀ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಉಪ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಞ൐ಸมಞโൿ ಮൡ౨  කඝ  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ฆವ ౽ರಣ කโ ಈ ಃಳಜඦ൤ ಞฆൟಸಬ๾ൿ, කඝ 1 2
ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๯โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๯โൽಲ౵
इसिलए ಉัൽฆโൿ ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಮൡ౨a 2 1 a 2 3 a 3 1 a 3 3 
इसिलए ෭ನ๺ ಅඝ౬  2 1 ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ലಟ෦ბඦഡ ೯൤ಡa 1 2 a 2 three a three one a three three 
ಈಗ ಄ವಲ ಒಂൿ ෮ೕി ಅಂಶโ ಉัൽං ಅൿ 1 3
इसिलए ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ෩ರඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದ ඦತರ කโ ಪഷ෷ವ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ  ಪഖౣ  1 3
ඛ൏ბಯಕ฿ಜං
इसिलए ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಇൿ 2 1 ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං 2 2 ಈಗ කඝ 1 1 ෇ค a a 3 1 a 3 2 a 2 2 
ಆಜ 3 3 ෭ನ๺ ಆಜ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ a 3 2 a 2 3 minus a 2 a 1 2 
෩ฆ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ කඝ
ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  เಸ౨ ค๭ದฉ කඝ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ 2 a 3 3 minus a 1 1 a 3 2 a 2 3 
෭ನ๺ ೯൤ಡ a 1 2 a 2 1 a 3 3 a 1 2 a 2 3 a 3 1 plus a 1 3 a 2 1 a 3 2 minus a 1 3 a 2 2 
in a 3 1.
इसिलए ಇൿ ಆಞತ౨ ං කโ ෵ಂದ ๰೉๯ವ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕโ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಒಂൿAIji 3 cos 3 j 
ಎರഴ ෩ฆ ಉർಹರൕಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ 4 5 6 3 1 2.a 
इसिलए ಏකಗยං ಎಂ්ൿ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං  ಇൿ  ಅඝ౬  ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ಞ൐๯ತ౨ ං, a 1 1 1
ಅൿ 5 คಂದ 2 ෭ನ๺ 6 คಂದ 1 ෭ನ๺ 2 ಆಜ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 1 2 2 2 ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  4 ಡ 2 ෭ನ๺ 3 ಡ 6 ೯൤ಡ ಇൿ 
3
इसिलए 3 ෇ค 4 คಂದ 1 ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಐൿ ಒಂൿ ෇ค ಹൡ౨  ෭ನ๺ ಆฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎಂഖ ෭ನ๺ 
ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ 3 ෇ค 4 ෭ನ๺ 15 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ಪ౵ ๺ 20 ෭ನ๺ 33 ಸಮකಜฆತ౨ ං 24 en 
෭ನ๺ 33 ෭ನ๺ 9 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಈ 3 ౽౳ ๺ 3 ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, කโ ಈ ತರಗൟಯย౵  ಇತರ ಹಲโ 
෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౛ ಳඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ಡฤ ಃಲಸ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ කඝ ෮ದฤ ಃಲโ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಪ౳ ๬౨ ඪ๯൤౨ ೕච ಒಂದඝ౬  
ඛೕโ ඣೕലඈ൤ ಒಂൿ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ತ౳  เಸ౨ ค๯โൿ ಅಗತ౲ ๆ, කඝ ๬ยඛಂದ ಪದಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ 
෩ಲಕ ಮൡ౨  ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ඣಂൽಡ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ๻ಀವ ෩ಲಕ 
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ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕච ๰ತ౳ ದ ಪ౳ ౽ರ ඛೕโ ෴฿ಗล ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  ຄೕಗ෎಄ ಎಂ්ൿ 
ಸಹಜ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಉತ౨ ರโ ඛಜ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ෴โඃ ๬ฤ ಅಥ฿ ෴โඃ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ 
ಆದฉ ಸค෴ದ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಆค๯ವย౵  කโ ೦ಗงಕฃಜರ෎ಀ කโ ಃಲโ ಪದಗಳย౵  ಪ౵ ๺ 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻౾ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಃಲโ ಪದಗಳย౵  කโ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ຂಡ 
ඛಧბคಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඡ ๬ยನย౵  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ದ౪ ฉ ಕಲ౭ ච෷ ಈ ಃಳಜඦൟฆತ౨ ං ඦತರ ಯ ඛ൏ბಯಕโ a 
ನನಡ  ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല AI 1 c 
ಎม౵  ಮൡ౨  ಪವฑ ಪ౵ ๺ 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 1 ಡ ಪವฑ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ෭ನ๺ 1 ೉ກ౬  ಇฆತ౨ ං , ಇൿ ಉಪ mi 1 i i ai 2 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺   ರ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ಞ൐๭ದ ๬ยನ ಎರಡඡ ಅಂಶ฿ಜං  ಅඝ౬  ෩ಲ mi 2 mi 2
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ๬ฤ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ith 1 
ඡ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺  ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๬ಲඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  1 ith 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඡ ౽ಲෳ n a
इसिलए කโ ෴ವ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಆඋರದ ෬ว ಪ౳ ൟ ງತದย౵  ๰ತ౳ โ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜฆತ౨ ං, 
කโ ಅඝಞಣ฿ದ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ඛಯಮಗัಂದ ಞ൐ಸ෎ಀ ಆದฉ ಅದರ 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ඛಧბคಸมಞತ౨ ං ๬ฤ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ౽ಲෳ ๸ಒ౲ ෷ කโ ಈಗ เಸ౨ ค๯ൟ౨ ฆವ ಅಂಶದ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  
ಇൿ ಪವฑ ಪ౵ ๺ 1 ಡ ෭ನ๺ 1 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෭ನ๺ 1 ಡ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಡ ೉ກ౬ ෴ಗยං ನ i i j AIj 
ಉತ౭ ನ౬ โ ඛ൏ბಯಕ ඛಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ංmij 
इसिलए ನನಡ ಅකฌೕಗ౲ ಃౙ  ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ඁ๝ౣ ಂತವඝ౬  ಒಂඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಒಂൿ ustrate it 
ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  කโ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ಯ a 
ඛ൏ბಯಕโ ෭ನ๺ ಒಂಬൟ౨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං౪ ೕๅ
इसिलए කโ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๵ೕಣ
इसिलए ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಒಂದಃౙ  ಞ൐๭ർಗ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಆฆ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 a 
คಂದ ಪವฑ 2 ಮൡ౨  1 ಅඝ౬  ಎย෫ಂഡ 4 คಂದ ಞ൐๭ർಗ ಎರಡඡ ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ 
ಪഷದ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბඦഡ ඛಂದ ಞ൐ಸมಞತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಆಜ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ 1 ಈ ಅಂಶದ ಶ౾౨ ಡ ಇൿ ෩ರඡ ๬ยನ ෮ದಲ 
౽ಲෳ ಅಂಶ฿ಜං
इसिलए ಇൿ 3 ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  3 คಂದ 2 คಂದ 6 ෭ನ๺ 3 คಂದ 5 ಃౙ  ಞ൐๭ർಗ 1 ෇ค 10 ෭ನ๺ 6 ෭ನ๺ 4 ෇ค 4 ෭ನ๺ 3 
೯൤ಡ 3 ෇ค 12 ෭ನ๺ 15 ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಡ 4 ෭ನ๺ 4 ಡ 1 ಪ౵ ๺ 3 ಡ ෭ನ๺ 3 ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ 4 ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ 
ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂಬൟ౨ ಡ ಸಮකಜං ಈಗ කโ ෩ರඡ ౽ಲಮ౬  ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๵ೕಣ ಆಜං ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ a 
කฤౙ  5 6 3 1 2 ಮൡ౨  කโ ෩ರඡ ౽ಲෳ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ದ ඛ൏ბಯಕโ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෮ದಲ ๬ฤ ෩ರඡ ౽ಲෳ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෩ฆ ಈa 
ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ಡ කಲౙ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ  คಂದ  ೯൤ಡ ෭ನ๺  ಡ ಪವฑ  ඡ ๬ฤ ಮൡ౨  5 5 1 2
3 ඡ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ಅಂಶโ 6 ಆಜං ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ ലಟ෦ბචಂഡ 
෩ಲಕ ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච
इसिलए ಇൿ ಒಂൿ റഡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ റഡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಒಂർಜ ಪವฑ ෩ರඡ ๬ยನ ෩ರඡ 
౽ಲෳ ಆಜฆತ౨ ං ಆ ಅಂಶโ ಎರഴ ಒಂൿ ೋಃౙ  ಐൿ ෭ನ๺ 2 คಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං റഡ 4 ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1
इसिलए 4 ෭ನ๺ 15 ಇൿ ෭ನ๺ 6 ಇಂದ 1 ෭ನ๺ 6 ಪ౵ ๺ 2 ಇಂದ 5 ෭ನ๺ 8 ෭ನ๺ ಹඣ౬ ಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ 
ಇย౵  ෩ฆ ಅಂಶವඝ౬  ಕึൿಆಂലං౪ ೕච
इसिलए ಇದඝ౬  ෩ರคಂದ ಞ൐ಸ෎ಀ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ෩ವ ౱ൢ ฆ ಆಗยං ಅൿ ෭ನ๺ 5 ෭ನ๺ 6 ಆಜං
इसिलए ಇൿ 30 ಇൿ ෭ನ๺ 3 ಇಂೋ 2 ಆಜං
इसिलए ෭ನ๺ ಆฆ ෭ನ๺ ಒಂಬತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ಅದඝ౬  เ෗ನ౬  ๬ฤ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ౽ಲෳ ಗูಂൽಡ เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ කโ ಅದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ 
ඣೕಡಬ๾ൿ ඁ๏౲ ೕಕคಸฤ ಅඃ ಉತ౨ ರ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ൮౳ ೕ ා ൮౳ ೕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ a 1 1 a 1 2 a 1 3

ಇൿ ಒಂൿ ๬ยನย౵  เಸ౨ ค๭ർಗ a 2 1 a two two two three a three one a three two a three three 
ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ a 1 1 in a 2 2 in a 3 3 minus a 2 3 in a 3 2 minus a 1 2 in a

෭ನ๺ ಆಜ 3 1. ಇൿ 1 1 2 1 in a 3 3 minus a 2 3 in a 3 1 plus a 1 3 in a 2 1 3 2 a 2 2 a 2 2 a
3 3 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 a 1 1 a 2 3 a 3 2 a 1 2 a 2 1 a 3 3 a 1 a two three a

කโ ๬ฤ 3 ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ർಗ three one plus a one three a 2 1 a 3 2 minus a 1 3 a 2 2 a 3 1 
කโ ಯ ඛ൏ბಯಕ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 3 1 ಡ 1 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ෭ನ๺ ಎ 1 3 ಇಂದ ಎರಡคಂದ ಎರഴ a a 2 
෭ನ๺ ෩ฆ ಎರಡರย౵  ಒಂದರย౵  ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎ 1 3 ಎ 2 1 ಪ౵ ๺ ಎ 3 3 ಇඨ ಎ 1 1 ಎ 2 2 ෭ನ๺ ಎ 1 2 ಇඨ ಎ 

෭ನ๺ ෭ನ๺ ೯൤ಡ 2 1 1 2 a 2 3 a 3 1 a 1 3 a 2 2 a 3 1 a 1 1 a 2 3 a 3 2 a 1 3 a 2 1 a 3 
ಡ ಸಮ 3 ෭ನ๺ ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ เಸ౨ ರൕಗಳඝ౬  2 plus a 1 1 a 2 2 2 a 3 a 1 2 a 2 1 a 3 3 

ຄೕย๭ದฉ කโ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇย౵  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಁಡ කโ ೯൤ಡ a11 a22 a33 
෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇย౵ ෸ ಸಹ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ a11 a23 a32 a 1 1 a 2 3 a 3 2 
ඦತರ කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ෨ಂൽನ ಪದโ ೯൤ಡ a 1 2 a 2 1 a 3 3 a 1 2 a 2 1 a 3 3 

ಇย౵  ಁಡ කโ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ a 1 2 a 2 3 a three one 
෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ a 1 3 a 2 1 a 3 2 a 1 3 a 2 2 a 3 1 
ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅa one three a two to three one 
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ಬದฤ ಅದඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ ಅದඝ౬  කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ๬ฤ 3 
ඛಮ౱  ಕඛ౷ ౘඨ ಡ කโ ಅඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කඝ ಈಗ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯൤౨ ೕච කโ ಒಂൿ 
ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ a 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a 3 3
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इसिलए ඛ൏ბಯಕ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯โൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜฆโದคಂದ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಇൿ 
ಮൡ౨  කඝ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෩ฆ ಇൿ ෍ಸ ๸ಒ౲
इसिलए ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಶ౾౨ ෷ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ 
෦ೕ ೯൤ಡ inus a three one into a two three a 2 2 in a 1 1 a 3 3 minus a one three a three 

ಏಃಂದฉ කඝ ಈಗ ෩ฆ ಎರಡඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ one minus a 3 2 in a 1 1 to a 2 3 
෭ನ๺ ಇದඝ౬  කโ เಸ౨ ค๭ർಗ ෭ನ๺ a one three a 2 1 a 1 two a two one a three three plus a 

෭ನ๺ one two a two three a 3 1 plus a 1 1 a 2 2 3 3 minus a 1 3 a 2 2 a 3 1 a 1 1 a 2 3 
೯൤ಡ ಈಗ කโ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ a 3 2 a 1 3 a 2 1 1 a 3 2 

ಫย൞ಂಶಗูಂൽಡ ຄೕยಃ ෥ഺೕಣ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಇย౵ ෸ කโ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ 
෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಎರഴ ಎರഴ ෭ನ๺ ෭ನ๺ a 1 1 a 2 3 a 3 2 a 1 2 a 2 

෭ನ๺ 1 a 3 3 a 1 2 a 2 1 a 3 3 plus a 1 2 a 2 3 a 3 1 plus a 1 2 a two three a three one
ಮൡ౨  plus a one three a two one a three twoplus a one three a two one a three two 

ಅಂൟಮ฿ಜ ෭ನ๺ ๼ೕಡ කโ ෮ದಲ ๬ฤ ಅಥ฿ a 1 3 a 2 2 2 a 3 1 minus a 1 3 a 2 to a 3 1 
෩ರඡ ๬ฤ ಅಥ฿ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ർಗ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ කโ 
ಒಂඃ ಉತ౨ ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ඬฃๅ ಅಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ๬ฤ 2 ಅಥ฿ ౽ಲෳ 1 ಅಥ฿ ౽ಲෳ 3 a 
ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ದง ඛೕโ ಅඃ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ඛೕโ ಅඃ คೕൟಯย౵  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ
इसिलए ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಅದರ เಸ౨ ರൕಡ කโ ෴ವ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ a 
ຄರ൞ಜ෸ เಸ౨ ರൕಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඛೕโ චನඪഖౣ ಆಳ౶ ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච . ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಪคಗ൐๯ವ 
ಅಂಶವඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಸค෴ಜ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ๻ಕ෎ಀ ಅൿ ඡ ಅಂಶ฿ಜದ౪ ฉ ಅದರ ೉ກ౬ ෷ ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಡ ij i j 
෭ನ๺ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ เಸ౨ ค๭ർಗ ಅൿ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ 
๰೉๯൤౨ ೕච ಇತರ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ಇತರ ౽ಲෳ ಗಳ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಈಗ 
ඛ൏ბಯಕ ಆ๭౨ ಯ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಅච౷ ೕ๞๵ೕಣ ನ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕโ  ౽౳ ๺  ಃౙ  ಇ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ a 2 2
ലಟ෦ბඡಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ abcd 
ലಟ෦ბඦഡ ಆി ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉದฉ, ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಡ ​​BC a adbc 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದರ ඛ൏ბಯಕโ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, කโ ಈಗ ಅದඝ౬  ෩ฆ ad bc 
෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಃ౺ ౛  ಸ෥ನ฿ಜ เವค๵ೕಣ a one one a two a two a three a two one a two a two three
a three one a three 2 a 3 3
इसिलए ಒಂൿ ವಛბವൕ෷ 1 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෩ฆ ෩ฆ a 1 2 a 1 3 a two one a two two a two 
ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ කโ ಐൻ ౽ಲෳ ಎಂൿ ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං
इसिलए ෮ದಲ ๬ฤ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ๬ฤ ෩ರඡ ౽ಲෳ ಆಞತ౨ ං
इसिलए ಏඝ ಒಂൿ ๭౩ ತ౲ ಂತರವඝ౬  ඛಧბค๯ವವඝ ಮ൤౨  ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๵ೕಣ
इसिलए ಅൿ 1 1 ಞ൐๭ർಗ ಎರഴ ಎರഴ ೋಃౙ ಗำ ෩ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ಈಗ 
කඝ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕච
इसिलए ಅൿ 2 1 ಞ൐ತ฿ಜං 1 2 คಂದ 3 3 ෭ನ๺ ඛಂದ 3 2 ೯൤ಡ ಅඝ౬  1 2 คಂದ 2 3 ෭ನ๺ a 1 3 a 3 1 a 2 2 
ඛಂದ ಡ ಞ൐๭ർಗ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಈಗ เಸ౨ ค๭ದฉ 1 1 ෭ನ๺ a 1 3 a 2 2 a 3 3 a 1 1 a 3 2 a 2 3 

೯൤ಡ minus a 2 1 a 1 2 a 3 3 a 2 1 a 1 3 a 3 2 plus a 3 1 a 1 2 a 2 3 minus a 3 1 a 2 2 a
1 3 කโ ಅದඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  ๼ಂං ಪഷದ ಫย൞ಂಶಗูಂൽಡ ຄೕย๵ೕಣ, කโ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  
เಸ౨ ค๭ർಗ ඛ൏ბಯಕ฿ಜ ನಮಡ ๭౾ౙ ൡ කโ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ർಗ a 1 1 a 2 2 a 3 3 

෭ನ๺ ಎಂಬ ಪದಗಳඝ౬  a 1 1 a 2 2 a 3 3 a 1 1 a 3 2 a two three minus a one a three two 
ຄೕยಃ ෥ഺೕಣ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ 
෩ฆ ෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ
इसिलए ಈ ಪದโ ಇඃ ಆಜං ಪದದ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ 
ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಎರഴ 
෩ฆ ಒಂൿ
इसिलए ඛಯಮಗำ ಸค෴ದ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಅඃ ೉ກ౬  ಮൡ౨
इसिलए ಯ ඛ൏ბಯಕโ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ ലಟ෦ბඦഡ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಇൿ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಆ๭౨ ಯ ಒಂൿ ಆ๭౨  a 
ಎರഴ ඛ൏ბಯಕโ ಅದರ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಈ ಞಣโ ಎม౵  ಅಡ౥  ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಸ๺ ಗัಡ ඛಜ฿ಜං n n 
ಆದฉ කโ ಇย౵  ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ ಅಥ฿ ಎರഴ ಅಡ౥  ಎರഴ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए කโ ಪคಗ൐๵ೕಣ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇತರ ಅಂಶಗำ ಎม౵  ๵ච౬ ಗำ ಏಃಂದฉ a 
ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ෮ದಲ ๬ยನย౵  เಸ౨ คಸฤ ಬಯ๭ದฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕโ 2 2 คಂದ ಞ൐๭ർಗ 1 1 ಆಜฆತ౨ ං 3 3 
෭ನ๺ 0 ෭ನ๺ 0 ෇ค ಈ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  කඝ ಬฉ෷ൟ౨ ಲ౵  ಏಃಂದฉ ಇൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  0 ಪഖౣ  ಈ 
ലಟ෦ბචಂഔ౬ ಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං, ಮ൤౨  කඝ ಬฉ෷ൟ౨ ಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ 0 คಂದ ಞ൐๭ർಗ ಈ ಎม౵  ಪದโ 
ಉัൽฆโದඝ౬  ಕಣ౱ ฉ෴ಞತ౨ ං ಒಂൿ 1 1 a 2 2 a 3 3
इसिलए ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶโ ಅದರ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ಞಣಲಬ౫ ฿ಜฆತ౨ ං 3 ൟ౳ ಆೕನ a 
෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛ൏ბಯಕโ ಅದರ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಉർಹರൕಡ ಸ෥ನๅಂൿ ಪคಗ൐๭ 1 1 a a 1 2 a 1 

 ಡ  ඦತರ ಯ ඛ൏ბಯಕโ කโ ෮ದಲ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ದฉ  ಡ 3 0 a 2 2 a 2 3 0 0 a 3 3 a 1 1 2 2 
෇ค ෇ค ಈ ඛඋბರಕ฿ಜං ಬฉ෷โൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ 0 ಮൡ౨  ಈ 0 ಪഖౣ  ಈ a 3 3 minus 0 a 2 3 minus 0 

ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶ฿ಜං ಆದฉ ಅൿ ವ๯౨ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅದඝ౬  0 คಂದ ಞ൐ಸมಞൟ౨ ං
इसिलए ನಮಡ ಉัൽฆโൿ 1 1 ಎ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ
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इसिलए ನಮಡ ෴โඃ ಕಣბವඝ౬  ඛೕലർಗ ಅಥ฿ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಃಲโ ෮ದಲ ๬ฤ ಅಥ฿ ෮ದಲ 
౽ಲෳ ඣಂൽಡ เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  วಕౙ ๻ಕฤ කโ ೉ಂൟಸ෎౽ಜಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆโದคಂದ ಅದರ ඛ൏ბಯಕโ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ಆ๭౨ ಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං 
ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. කโ ಒಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶವඝ౬  ಎಂಬ ๭౩ ರൽಂದ k 
ಞ൐๭ದฉ , ඛ൏ბಯಕโ ඛಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ಡ 1 3 k a 1 1 a 1 a two a 

෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಮൡ౨  කโ ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ ຄಸ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  two two a two b 
ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಜನ ෮ದಲ ๬ฤ ඦತರ කโ ಯ ಅಂಶಗะಜං౪ ೕๅ k b k 1 1 k a one two k a one 

ඦತರ ಯ ඛඋბರಕ three a two one a two two three a three one a three two a three three b k 
ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ౽ 1 2 ಒಳಡ ෭ನ๺ one one ka a 2 3 a 3 2 a 2 1 a 3 3 

೯൤ಡ ෇ค ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಞ൐๭ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ a 3 1 a 2 3 k 
෩ฆ ಒಂൿ ๼ೕಡ ಎม౵  ෩ฆ ಪದಗำ ಒಂൿ ෵ಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഔౣ ฆโದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ๻ಛಜ කඝ k k 
ಅඝ౬  ๬෥ನ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ කඝ ಪഷ෷โൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂൿ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ 
෩ฆ ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ 
෩ฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ 
ඛඋბರಕ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए ಇൿ ෇ค ಸค ඛಧბค๯ತ౨ ං ๲౬ ೕ๼ತช කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇಂൿ ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕච කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ k 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಅච౷ ೕ๞๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕಗูಂൽಡ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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