
घࡍటݟ  ङߕల߯ ఈ ఉప ݋ంߜ छࣃ ړߖࣃ గతం, ఈ ఉపߕङ సమసङ ࠭࠲ ࡹށࢩల ऴࣃ లߘ పࡍషए  दࢳంచడం߯ దృࡍ
߭డݟ ࠭ޑట࡛ ࠫ రछߖ ߘల ݋ంߜ ۨంచడం ߘంݟ ݟట࡛ ࠫ  ,ah ߘక ࠙వనలߝంۨన అ߅సంబం ڕల ݋ంߜ
ఎకए ంۧ࠭, అ࢑࡯ࢣࡍప ࠭࠲ फࣃవ ړݟ  డటం۫ ࡆ

రߖ ࡹనడంھߘక ߘలࠪࡹ࢑ पࡱࡏڒ߅࠻ ఎ࡮ సࣔయపడࡗޑ ప߅ࢬࡍంచంݟ.ah 
  ࠪङ ऴܽڡझ  ఆࣣ ࡯ࣃछ ంࣄ ۃసद࠹ ఆࠆ ఈښछ షߤझ  మ࠾ࡍ ఆ ߜڒझ ऐߩ వࡽ ఆࣣ ࡵకऐ ర ऱ ޳छ ऒߖڜ మనం ࡌ  
సమసङ లߘ ఉ޳హరణల పరం࠭ࢡ۫ ݞږ ڴ, అޙ࠼ ఈ ఉపߕङ సం ڝసం ࠭࠲ ఏࠫ 
ऒߕంܿڕߘల࠻ۯ ࠭ అం݄ సమసङ ల߯ దృࢳद ߭టदడం, ࡍڷ ߖ޵ంۨ ۯ ڡ݄ ߘߝయంݟ  సమసङ లߘ 
పࡍషए झߜڒ ࡹంచడంࡍ दߩ ङ వߜڒ ࡽझ ఖङ࠭ ۃంݟంۀऴ ࡽदవߩ ం ڒబܽद అ޻ సమయంߖڜ ࡹऒ ऱ సమసङࡏࣃ లߘ 
పࡍషए అర ߘవనల࠙ ޴ఇ ࡹణంڝ ఒక ࠾ࡍమ ޴ంޔం۪߭ ߘహనڴవనల߯ మన అవ࠙ ݞږ ంచడంࡍ बం 
సమసङ ࠾ࡍవడం మڝࣆۯ లߘ పࡍషए య సछڔఈ చऴ ߙࡹంܽݟంࡓ ంచడంࡍ ࠙వం.
झߜڒ  ऱ అరࢁమ ߘद లߵ बం ڝࣆۯవడం వలऱ ఇߖ ޴జంڴ మనࡍܾ࠱ ڕయࣆ ޜ ࡽపۨࡍతం అޔ࢓ంڒ ޴బܽद ߘߝ 
ऒߖ޵  ۨనऒ సమసङ ࠾ࡍమ ڡ߸ڴफ  ऴ࣋ڶ ڴ లߘ పࡍషए ఖङ࠭ ࡱఈ ࠙వన ࡹంచడంࡍ పओۮ ߖఅ న࢑࠳ ంݟ, 
అ߄ࣃ ޙ࠼రణంڴ మనం ۫࣋޴ ఏࠫటం݄, మనం సమసङ లߘ పࡍషए ओߩంۨనࡍ సమసङ ݡ లߘ 
పࡍషए అర ߘమన ࠙వనల ݞږ ంచడంࡍ बం ڝࣆۯవړߖݞ మ࠾ࡍ అࠚవృ޴म ۯయړߖݞ సࣔయపޔݡం޴ 
అర ߘవనల࠙ ޴బܽद ఇڒ बం ڝࣆۯవడం మ࠾ࡍ సమసङ లߘ పࡍషए ంచడం మధङࡍ  ఈ ࠴తफం అࠚऴߦయం 
.޴ంޔݡసࣔయప ڴజంߖ
߯ ࡽయࡍܾ࠱   మనڕనऒ ࡍߪ  फ అవڴహన ڒబܽद ఈ ఉపߕङ సం࠭࠲ ࡹ సమసङ లߘ ఒڜए కए షएࡍప ڴܽ  ۯంࡍ
ࡍߖ भషद ఉ޳హరణలߘ ۫డటం ऴߦరంࠚంۧ࠭ మ࠾ࡍ 
సమసङ లߘ పࡍషए అర ߘవనల࠙ ࠾ࡍంచడం మࡍ बం ڝࣆۯవడం ࡓంݢ ఎ࡮ కࡆޑ߱ࣄ࡯ ۫డܼړߖ 
ऴపయޒऒ फࣃ ࠭.
 సమసङ సమసङ ڴరణం߄ࣃ ,యగలంۯ మనం ఏࠫ ࡹదశ ޒऴప ࡱ ల ࡍڷంۨ చࡍऐ फనऒࣆ ओߩ  ࡱࢡڒమన అవ ݡ
ఏࠫܽ, ڒబܽद మనం ऴߦరం޳ࠚभ ం ڒబܽद ࠴దܽ సమసङ  ఉ޳హరణ ఒకܽ, ࠬࡍߖ ࡏ भషद ݟటࡍघ  సࠪనం ړ0 ݋ంߜ
అߧ۫ ࡏࠬ ߖంۧ࡯झ న పࣄࡍबޒ.
ऒߕంܿڕߘంۧలߧ۫ ࠭࠲ బܽदڒ  ࠭ మనߖ ڕర प࠻తघ క 1 1 1 మ࠾ࡍ ఒక ࡏࣃऱ  ప ऱ࣒  bccaab b cb 
ऱ  పࡏࣃ ऱ࣒  చऴڔయ పదमࡹޒ ఉనऒ ओߩ ࡓ ݡ ऱܿ ఒక ప ऱ࣒ ऒߕࣆ ޴బܽद ఇڒ ࠉ   మనం ఏࠫ c a c ߖసࠪనం అ ړ
ऒߕంܿڕߘంۧలߧ۫ ࠭ సڒ ࡔబܽद మనం ߖ޵ऒ  ఎ࡯࠻ۯ ڴࠈ ࡮ అం݄ ࡌߖप యߖڒऒ ङ࡮࠮  ంకనం 
छࡌఆ త ࠾ࡍయడం మۯ త సࡔ అߕࣆ ޴ऒ  నం  ah߄࢑ కࡖనం మ߄࢑ కࡖంచడం మߧ۫ ߖందޔࢂࢗ ړ
ऒߖڜ  లࣾހలߘ ప࡯ࢣࡍంచړߖݞ ऴపయޒऒ ంచంݟ మ࠾ࡍ పࣄࡍबࣆ ߖޒలభతరం ۯయߖߖ޳ ࠭࠲ ړߖݞ 
ఉపڵࡆంచవ۲ऐ అకए ࠾ࡍఅࣾరం మ ࡃࠓయۯ మనం ړߖ࢐సफ࢐ ޴క ఇߘక ,ݟడం۫ ޾ࡶ  డ మనం ۫࣋޴
.ࡔస ޴फ అ࣋۫ ߘసࡏవ ࢓ࡱߖ దܽ࠴ ࡏࠬ
 ఒకࡓ ࡍࣃండవ ڒలࡹ ࠹ అߝ వङ ڔ फకరణࡱ ఉంܼ࠼ మ࠮ ࠾ࡍడవ޴  ప ऱ࣒  um bc ca ab ok ab acbc 
 ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  వంܽ వङ ڔ फకరణలߘ కڵ࡯ ఉంܿంڒ ,޴బܽद ߖߖ޵ ࠭࠲ పࡍగణనڕࣆޓ ړࡹనऒ ओߩ  baca cb ok ,ݡ
పओۮ ߖఅ ࡔస ޴࣋۫ ࠭࠲ ,ޙ࠼ంۨనటऱࡍफకߨసంऀ ߘసలࡏవ ࢓ࡱߖ డవ࠮ ࠾ࡍండవ మࡓ ࡏࠬ గల࠭ 
అߖऒ  అݡन వࡏసల ڝసం మనం ఒښ వङ ڔ फకరణߘ  
߰ంߖߖ޳ ,࠭ޑ޶ ऴڕࣆ࢐ం޳ం, ఇߖ޵ ޴ऒ  సరࢁకృతం ۯయړߖݞ ఒక ࠪࡌठ ऒߖ  అంࣆ޴फంڒ ޴బܽद మనం 
ఇߩओ भࣃऴ࢐ ߩ࢙ ޒۯ ఎడమ ޴ంۨనߖగమ ݦ ం, ఇవߗऒ  1 అޙ࠼ ఇ޴ మ࠾ࡍ ఇڕߕ ޴ bccaab 
ऒߖ޳  ݟయܑయం࡯ޘ  ࢑సफࡍంచంݟ మ࠾ࡍ సࡔ అۮ ߖపओ ంݟ   ప ऱ࣒ ऒߖయ ऴకࠪڔచऴ ޴ߝఅ ޳ࡶ   ab ac ca 
రछߖ ࣕంచړߖݞ  ప ऱ࣒  మ࠾ࡍ  పऱ࣒  అߗऒ  సڴࡍठ  ఉంܼڒ ࠼బܽद ఇߩओ  ah bc ab ca bc ࠹లڒ మనం ఈ ݡ
మ࠾ࡍ ఈ ࢓ࡱߖ వࡏస ޑ࠴फ ऒߖ  పࡍగణనڕࣆޓ ړࡹం݄, మనం ࣄۯనߩओ ప  ݡ ऱ࣒   ప ऱ࣒  ab ca bc 
లࣆࠚफందࣃ۫ ߖफ ࠭  ఇకए డ ݞږ మనڕ  ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  మ࠾ࡍ అ࢑ ޻ధంڴ ఇకए డ  ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  ab bc c ab bc 

లࣃࠚफ भ޳ۯ ࡮బܽद అڒ ࠼ ం మ࠾ࡍ మన ࠴తफం అవڴహన ఏࠫటం݄ మనం  ప ऱ࣒  ca ah c 3 c 3 c two 
అۮ ߖపओ ऒߕޔࠓ ࠭ మࡌߖ ࠾ࡍप యڒల లࣾހల ߘంݟ మనࣆࡱޘ ڕ ఇ޴ సమऴڴల ࡱ࢑వߘ ࠪరऐ  ޶
బܽद ఒకܽ ఒకܽ ఆ߯ ఇకएڒ డ మనڕ  ప ऱ࣒   ప ऱ࣒   ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  మ࠾ࡍ  పऱ࣒  bccaab  ab bc caab bc ca ab bc 
ఉపࡍతల ݞږ ఉߕऒ ऒߖఅ ߖࡹ ࠹లڒ బܽद ఈڒ ࠼  అݡन వࡏసࡱ ఒ࡮ښ ఉంܼڒ ࠼బܽद ࢐సफړߖ࢐ మనంca 
యవ۪ऐۯ రకంڒ ߖߖ޵ తफం వङ࠴   ڔ फకరణ మښ ࠾ࡍవలం ఒకܽ ࠪऴత࡯ڵࠫ ࠲ ఉంܿంڒ ,޴బܽद ݟటࡍघ  ݋ంߜ
కएࡅ  సంబం߅త ఆࣄफ 
ప  ߖߖ޵ ऱ࣒   ప ऱ࣒  అߖ ऴ࢐యవ۪ऐ  మݟ ࠾ࡍటࡍघ  ఒకܽ ఒకܽ ab bc ca bccaab ݋ంߜ
మ࠾ࡍ మࢁऱ ఒకܽ అߖऒ ంచదగߖగమ ࠭࠲ బܽदڒ ݟڕ  ठ ࢑ధంߖ  ࠭ࣃۯ ڴబంధనలࣆ ߘలభతరం ah 
छ޳ యడంۯ घࡍటݟ ࡌ ओߩఆ߯ ఇ ޴నڛࡏంత ఇࡍమ ݋ంߜ  అం݄ ah ޴ఉం ڕ޶ం࠭ ڴࡏߝ ڴంࣾ߮ࣃ ޴ఇ ݡ
भశङ޻ఉ ߕ ం ఏࠫటం݄ , ఇߩओ ऒߕఉ ࠾ࡍమ ࡱసࡏవ ࢓ࡱߖ ݡంࡓ ڕమన ݡ  c1 c3 ࡮ښఒ అ࢑ ,࠼
ఉంܼ࠼ మ࠾ࡍ 
घࡍటݟ కएࡅ ݋ంߜ  ఆࣄफ ޳छ पࡌߖ ࡌ యక ࡱ࢑వ ߕࣆऒ  అ࠭࠲ ߖ గమߖంۧ࠭, ఇ࠭࠲ ޴ 
ऒߕంܿڕߘంۧలߧ۫ ప  ޴బܽद ఇڒ ࠭ ऱ࣒   ప ऱ࣒  కం݄ ab bc ca޶ఎం 0 ڕ޶ఎం ࠾ࡍసࠪనం మ ړऱ 0ࡏࣃ 

వߤ మ࠾ࡍ ऴޓ ఒ࡮ښ ఉంܼ࠼ మߖ޵ ࠭࠲ ࠾ࡍऒ झ࡯ంۧߧ۫   వۨऐ ం޴ c c 
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 ࠭࠲
సڴࡍठ ۫ߧంۧలڕߘంܿߕऒ బܽद ఇకएڒ ࠭ డ గమߖంచదڵన޴ ఏࠫటం݄, మనం ݟట࡛ ࠫ  ߖ ݋ంߜ
࢑సफࡍంచవ۪ऐ , అޙ࠼ మనం ఇంతڕ ࠭ంߧۮ ޶ओ న ऱܿڴ , ఈ లࣾހలߘ అధङ యనం ۯయడం ࡅకए  
లࣾङ ం సࡔ అۮ ߖపओ డం ఇߩओ రߖ ݡ पࡌڒ߅࠻ల ࡮࠮ङ ంకߖߕऒ  సరࢁకృతం ۯయవ۪ऐ   ఇ޴ మࡍంత 
ऴకమపదमࡹޒ మࡍంత సమర मవంతంڴ ఉంܿం޴ మ࠾ࡍ ఈ ఉ޳హరణ࢑ ࠭࠲ ࡹవࡍంۯ ऴړం޴ 
నరछߩ ङ వࣅबకరణ ޳छ ࡍڷ మనం ࡌ फం࢐ܽ ۯ వంܽ ࡍߖ भషद ࡍڷ फంߩలߧࡐߖ ߘంచగలమߖ మనం ۫డవ۪ऐ .
 ఇߩओ ङޑఔۨ ޴ఇ ,޴ంޔࠋۮ ߖఅ ࡔస ڴࡏߝ ڕࠬ ޴బܽद ఇڒ ࠹ఉ ࡏࢡ۫ ݡ ऒߖ  అంࣆ޴फం࠭࠲ ޳ࡶ ޴ 
అధङ ߘలހన లࣾࣄ۫ యనం ۯయړߖݞ ఉపߖڴࡆऒ  అంࣆ޴फం޴, ఈ ఉ޳హరణ ࡍڷంۨ మనం ఇంڒ ఏࠫ 
పओۮ గలం ڒబܽद ఇ޴ ఒక ఉ޳హరణߘ అంࣆ޴फంڒ ޴బܽद ߖڜ ࠭࠲ऒ  ఇతర దృࢲद ంޑలߘ ۫డవ۪ऐ  
సࡄࡍన޴ కߘక మనం ࡌߖप యڒల లࣾހలߘ ప࡯ࢣࡍంచړߖݞ ఎ࡮ ऴపయޒऒ ంచవ۲ऐ  మ࠾ࡍ త޶పࡍ 
ఉ޳హరణ ڝసం ࡮࠮ङ ంకߕలࣆ ߘలభతరం ۯయړߖݞ ఎ࡮ ऴపయޒऒ ంచవ۲ऐ ऒߖڜ   ఇతర ఉ޳హరణలߘ 
भ޳۫ ం.

అ࠳ ޴ߝన࣒ ࠳న࣒ ࠳న࣒ ړ సࠪనం, ఈ ݟట࡛ ࠫ ల   1 1 abcbccaab  bb cc a޳ప ݡ࠮ ఈ ݋ంߜ
ఉతओ  ,࡯ంۧߧ۫ మనం ߖफ అޒ
फࡿࢗ ࡮ంۨ ఎࡍڷ ߖ޳ బܽद మనంڒ ࠭, అޙ࠼ మనం ݟటࡍघ యగల࠭ ఇకए࢘ ߕఅంచ ࡮ఎ ߘ ݋ంߜ డ ah 
లࣾङ ం.
ऒߖڜ   ऴߦపࡎ दలߘ ఉపڵࡆంచడం వలన ࡍڷ फంߘߩ ۫పడం మࡍంత సమర बవంతంڴ ఉంܿంڒ ޴బܽद ఇకए డ 
ఎడమ ࢙ߩ 

ఈ ڒలݡ࠮ ࡹ ࠹ ఉߕऒ యߖ గమߖంచం1 1 1 ݟ abcbccaab ah 
ऒߖݞయ࢘ࣄޓ ޜసࡏन వݡదܽ అ࠴ ߘసࡏन వݡండవ అࡓ ఈ ࠭࠲  పࡍగށంచవ۪ऐ  మߖ޵ ࠾ࡍऒ ऒߕࣆ   ޜ
భࡎ फ ۯయవ۪ऐ , ఎం޶కం݄ ࡓంݡ వంܽ ఈ వࡏస ఆపࡔషߤ లۯ ߘయడం వలన r 

पࡌߖ న࣒ ఒకܽ࠳ ݡంࡓ యకం ࡅకए రऐࠪ ߘవࡱ࢑  దࣆࡱޘ ڕࠪ ߖ.r r 
ओߩనࣄۯ బܽद మనంڒ   1 ڕబܽद మనڒ ޴ంޔڷࡏఏࠫ జ ݡ

వࣆफంڒ ޴బܽद ࠴దܽ అݡन వࡏస ࠪరڒ ޶బܽद ࡓండవ అݡन వࡏస 0 ࠳న࣒ అ࠳ ڒన࣒ abc b bc 
అޔ࢓ంڒ ޴బܽद ఇకए డ ఈ ఆࣄफߖ ఉపڵࡆంచడం వలऱ ऴపࡆజనం ఏࠫటం݄, వࡏసࡹ ఈ రక࠳న ఆపࡔషࡱ ߤ
पࡌߖ ޶వ ࠪరࡱ࢑ యడం వలనۯ యకం ఏࠫటం݄, ࠭࠲ ఈ ఎంऴܾߖ ఇకए డ ఒకܽ ߘంߕࣆ ݟऒ ࡎభ ړ फ 
యవ۪ऐۯ ڴ࢑ధం ޻అ ړన࣒ ఒకܽ࠳ ݡ࠮ ݡ࠮ సࡏడవ వ࠮ ࠭࠲ ڴ࢑ధం ޻అ ࠭ࣃۯ  బܽद r r rڒ 
మనڕ ఒక ࠳న࣒ 1 0 ࠳న࣒ ࠳న࣒ మ࠳ ࠾ࡍన࣒ ࠳న࣒ ఉంܿంڒ  ޴బܽद ఆࣄफ c AC a ab BCab bc 
छ޳  ࠭࠲ ంۨڵࡆఉప ߘల ߤషࡔఆప ݡంࡓ న ఈࣄ࡯ޘ ڕమన ࡌ
ఈ ڒలߘ  ߖ ࠹ంړ ݟ తࣄۯ ࡏ࠻న ݟటࡍघ రऐࠪ ߘవࡱ࢑ ݋ంߝ 1 1 1 ࠾ࡍమ ࠭ࣃۯ ࠭࠲ ߖమࠓ 1 0 0
ऴపࡆజనం ఏࠫటం݄  ࠬࡏ ఈ ݟట࡛ ࠫ ంచవ۪ऐࡍ࢑సफ ܿߦ ޜ ࠹లڒ ఈ ࠭࠲ ,ంపܑ࣋फࡍ࢑సफ ߖ ݋ంߜ , ఆ߯ 
ఈ ۨనऒ ࠭࠲ ࠫ ట࡛ݟ  ࠑ   కएࡅ ݋ంߝ ࠫ ట࡛ݟ  2 ࠾ࡍమ ߖన࣒ ఉంద࠳ ంܼ࠭ , ఈڕࣆޓ ߖ ݋ంߜ 2 b a 
ఇకए డ ࠳న࣒ అ࠭࠲ ߖ గమߖంۧ࠭ మ࠾ࡍ మࢁऱ మనం ڝࣆޓవ۪ऐ  రణం ca bc ab a߄ࣃ న࣒࠳ 
ఎం޶కం݄ ࡓంݡ ప޳లࡹ ఉంڒ ޴బܽद ࢑సफࡍంۯ ࠭ంݞږ ޶ మనం మࡖక ఆࣄफߖ ఉపڵࡆం۪ڝవ۪ऐ  , c 
ఆ ఆࣄफ ఏࠫ݇ ߘߝ ఈ ݟట࡛ ࠫ వछߖऴ࢐య ڵࡍޒ ߖ ݋ంߜ ంݟ మߖߖ޳ ࠭࠲ ࠾ࡍ ప࡯ࢣࡍంచవ۪ऐ  బܽद ఈڒ 
घࡍటݟ ऒߖހࠪࡍన࣒ ఈ ప࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ 0 0 1 ݋ంߜ  ऱ ab ac abcca  bcab bc c bࡏࣃ న࣒࠳ 
ऴ࢐యవ۪ऐ ߖన࣒ అ࠳  మ࠾ࡍ ఈ ࠳న࣒ ߖ ఇకए డ ݞږ అ࢑ ޻ధంڴ ఈ పߖހࠪࡍऒ  a b a b ޳ࡶ ऱࡏࣃ 
ऴ࢐యవ۪ऐ ߖऱ అࡏࣃ న࣒࠳  మ࠾ࡍ ఇ޴ గమߖంచంݟ  ݟటࡍघ  b c minus a ߘవࡱ࢑ ݋ంߜ
ࠪరऐ ओߩఇ ݟంߘ फࣄయగల ఆ࢘ࣄޓ ߖమనం ఈ ఎంऴܾ ݟంߘ సࡏन వݡఈ అ ߝݞంڕ ఇకए ݡ డ ఉనऒ  పࠪࡍణం
అ࢑ ޻ధంڴ ఉంܿం࠳ ࠉ ߖߖ޵ ࠭࠲ ,޴న࣒ ఎ ݅࠹झ  1 ఎ࠳ 1 0 ࣄࠉన࣒ ړࣄ సࠪనంڴ ऴࣃ࢐फ ࠭ మ࠾ࡍ 
మనం ۯయగల࠭  ఈ పߖހࠪࡍऒ छ޳ యడం࢘ࣄޓ ݟంߘ ంܽݟంࡓ న࣒࠳   c a ޻సం అڝ సࡏन వݡఈ అ ࡌ
 ݟయంۯ
ࡓ న࣒ ఒక࠳ ऱࡏࣃ ఈ ڕబܽद మనڒ ऱܿ ݟటࡍघ ఇకए ,޴ఉంܿం ݋ంߝ డ ۨవࡍ అݡन వࡏస 0 1 మ࠳ ࠾ࡍన࣒ c b
ఉంܿంڒ ޴బܽद మనڕ ఇߩओ घࡍటݟ 2 ࠑ న 2࠳సరళ ࡮ۧ ݡ  ࡹసࡏन వݡఈ అ ࠭࠲  ޴ఉం ࡯ڵࠫ ݋ంߝ
ఎߩओ फࣃࡍ࢑సफ ݡ ऒߕࣆ ݡంࡓ ఈ ࠭࠲ కం݄޶ఎం ,ړߖݞయ࢘ ߕఅంచ ࠵ ల࠴ ߘదటڴ ߰ంࡓ ޻ంݡ 
లࣾހలߘ ఉపڵࡆంۧ࠭, 
ऒߖڜ  వࡏస ఆపࡔషߤ లۯ ߘయడం ޳छ छ޳ యడం࢘ࣄޓ ߘబంధనలߖ న࠳बరࣄ ఈ ޴ండవࡓ ࡌ  ڕమన ࡌ
घࡍటݟ ࣆࡱޘ కएࡅ ݋ంߜ రऐࠪ ߘవࡱ࢑  ంڒ ݟబܽद మనڕ ۨవర࠳ ڕన࣒ ࠳న࣒ మ࠾ࡍ ఈ v ac a 
घࡍటݟ ݡంࡓ ߖంܽݟంࡓ छ޳ యడంۯ న࣒࠳ న࣒࠳ ࠉ న࣒࠳ ڴࡏߝ फ࣋ࡶ޴వ ޜల ݋ంߜ ఇకए ޳ࡶ ࡌ డ c 
ऴపతङ రछߖ ࣾ చనం వంܽ ఇతర పదमޔల ޳छ ङ࡮࠮ ࡌ ంకనం ۯయవ۪ऐ  న࣒࠳ ࠾ࡍన࣒ ఎ మ࠳ ࣄన࣒ ఎ࠳ 
అం݄ పऱ࣒ ࣄ న࣒࠳ న࣒࠳ ࠉ పऱ࣒ ࠉ న࣒࠳ ޴బܽद ఇڒ న࣒࠳ ࠾ࡍన࣒ మ࠳ ࠾ࡍన࣒ ఎ మ࠳ ࣄన࣒ ఎ࠳ ࠉࣄ 
ऴ࢐యవ۪ऐ ڴࠉ న࣒࠳ ߖߖ޵ మనం ړߖݞయۯ ڴ ڡऴܽ࠱ࣄ ߖߖ޵ బܽदڒ ޴ంޔ࢓అ ࣄ  న࣒࠳ బܽद మనంڒ 
ంܼ࠭  ఇకएڕࣆޓ ߘफࡏڷ డ ߘంݟ మ࠾ࡍ ఆ ࠳న࣒ ࡏڷफ ఈ పదంࢗ ړࡹళच వ۪ऐ  ࣄ న࣒࠳ ࠉ ޴బܽद ఇڒ 
झ࠹݅ ओߩబܽद ఇڒ ޴ఉంܿం ࣄంచవలߧ۫ ڴపరం ߩ࢙ ݟڕ మనం ޴న࣒ ఎ, ఇ࠳ ࣄ   ߯ܽ࢒ ڴనం߄ऴప ݡ
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ఆ߄రపݟన ڒరङ కߦ࡮ల ऴకమం ޳छ छ޳ యడంޓ ߘబంధనలߖ న࠳बరࣄ ఈ  ࡌ మనం ఇకए ࡌ డ ఉనऒ  
ఎంऴܾల0 ߘ మ࠾ࡍ ࣊కޜߘ భࡎ फ ࣄۯన ࡓంݡ లࣾࡱހ 
ఎడమ ڕߩ࢙ ݟڕ ߩ࢙ ޒۯ సࠪనంڴ ఉߕऒ యߖ ۫పగڒ ࠭ڴ࡯బܽद ఈ ఉ޳హరణࡍߪ ߘफ ࣆۯफంڒ ޴బܽद 
ఇߩओ भ޳۫ ݡ ం మࡖక ఉ޳హరణ మ࠾ࡍ ఇకए డ ఉనऒ  ఈ ఉ޳హరణ ఆసړ फకరంڴ ఉం޴, ఎం޶కం݄ ఇ޴ ఒక 
ࡍߖ भషद ࡌߖप యకం ࡅకए ङ࡮࠮  ంకనంޜ ఒక ऴߦంతం వంܽ ܉ङ  బܽदڒ ޴ంۨన߅సంబం ړߖހࠪࡍయ పޓࠫ
ఇ࢐ ޴సफڝ ړߖ࢐ఆࡍ न܉ ݋ߝङ వङ ߖ޳ ࡹޒࠫ ڔ फకరణ పరంڴ ऴࣄ࢐న ऴࠜޒజం ࡅకए లङࢡ࢙  ంޜ సంబంధం కڵ࡯ 
ఉంܿం޴.
लࡌࢣ  ఇవछ ڴ3 ࡱ బݞन కएࡅ ంతంߦఆ ऴ ࠾ࡍమ ࠼ घࡏ߷   x 1 y 1 x 2 y 2 x 3 y ,ࣆࡱޘ ڕࠪ ࡮
తछ ߖߖ޳ ߘߝ రࡹ ऴࣃ࢐फ ࡍߖ ޴అ ߗڒ ,ߘ भషदం࡮࠮ ڴङ ంకనం ࣄۯన݄ऱ తపओ  మࡖకܽ ڒద࠭࠲ ߖ 
ऒߕంܿڕߘలߦ۫ घࡍటݟ ࠭ फࣃऴ࢐ ߖߖ޳ ߘߝ బܽदڒ ݋ంߜ घࡍటݟ ఆ߯ మనం ఆ ,ߘ  ࡮ఎ ߘ ݋ంߝ
ङ࡮࠮ ంకనం ࣃۯफ भ޳۫ ࠵ ం ڒబܽद ఇకए డ ఉ޳హరణ ऴړం޴ ఉ࠹ మ࠾ࡍ వదभ ࡌࢣल లޜx 1 y 1 x 2 y 2 
కएࡅ ࠾ࡍజం మࠜޒన ऴݟږ లङࢡ࢙  ం సړߖڴ సࠪనం ऴޓ ప ऱ࣒  x 3 y 3 x one y two minus y x 2 

న࣒  ప࠳ ऱ࣒ .న࣒ y 3 y 1 x 3 y 1 y 2࠳ 
రߖ   प࠻తघ క సగం ఒకܽ ࡓంݡ࠮ ݡ ఒకܽ ࡓంݡ࠮ ݡ ఒకܽ ࡮࠮ङ ంకనం ۯయడం ޳छ  x x x y y yࡌ
ఈ వङ ڔ फకరణߘ ߰ందవచऐ  ,ఏࠫటం݄ ޴ంࣄంచవలߧ۫ మనం ࡹబܽद ఇతర ࠪటలڒ ఒకܽ  ݟపం۫ ߖ
ऴࠜޒజం ࡅకए लࡌࢣ  ల ڝఆࡍ न݋ߝ ల పరంڴ ऴ࢐యబݟన వङ ڔ फకరణ , ࠴దܽ వࡏస࠴ ࡹదܽ ࢣర लం త࢐ࡏత 1 
మ࠴ ࠾ࡍదࡷన ۲ట ఈ ݟటࡍघ వङ ڴపరం ݋ߝ ڔ फకࡍంచబޔݡం޴.
 ఇతర వࡏసల ڝసం మ࢐ ࠾ࡍసफ࠭࠲ ړߖ࢐ ఒక ऴߦంతం ࡍڷంۨ ࠪ ऱܼ ऒߕޔݡ  ࠭࠲ బܽदڒ ࠭
రߖ प࠻తघ కం ࡅకए  ޶ం࠭ ڕమనం ఇంత ޙ࠼అ ,࡯ݞఉం ڴऴగతफ܉ ړߖݞవڝࣆޓ ߘవࡱ࢑ లږߘࣃ 
చࡍऐ ంۨన ऱܿڴ , మన ऴపࡆజߕల ڝసం ࡏڷफڜ ڕంత ڣࡔగށత ࢑వరణݞږ ߘ ఇవछ వ۪ऐ .
వలం కऴర జరघښ  కएࡅ ߤ  సంߪరप ࡱ࢑వڒ ڕబܽद ఆ వङ ڔ फకరణߘ దృࢳदࡹ ఉం۪ߖڕ , ఈ ࡓంݢ ఒښ k 
ऒߕంܿڕߘలߦ۫ ࠭࠲ ߖంܼయڕࣆޓ ߘవࡱ࢑ घࡍటݟ మనం ޶బܽद ࠭ంڒ ,࠭ ,ంۨࠚరంߦऴ ݟంߘ ݋ߝ
అ޴ వङ ڔ फకరణڕ సࠪనం ޳ڒ అߧ۫ ߖంచړߖݞ ऴపయޒऒ फࣃ ࡹఇతర ࠪటల ݞంڕڒ ࡮అ ޳ࡶ ߩ࢙ ݟڕ ࠭
సగం ఉనऒ ޴ߝऱ అࡏࣃ సగం ࠭࠲ బܽदڒ ࠭ޑߩ۫ ࠭࠲  ऴߦంతం x 1 x 2 x 3 y 1 y 2 y 3 1 1 1 
కएࡅ  వङ ڔ फకరణڕ సࠪనం అߧ۫ ߖంۧ࡯.

న࣒  ప࠳ ऱ࣒ పऱ࣒ ߤన࣒ వ࠳   ऴޓ ࢙ వ࠳ ߤన࣒ ݀ ۫޳भ ం ڒబܽद మనం  x 1 y 2 y 3 x 2 y 3 y x y 
ఎడమ ࢙ߘ ߩంݟ ऴߦరం޳ࠚभ ం ڒబܽद ఇ޴ సగం ޳छ घࡍటݟ నݟంచబށڷ ࡌ x 1 x 2 x 3 y 1 y 2 y ݋ంߜ
पࡌߖ కࡖమ ޴బܽद ఇڒ ߩ࢙ݟڕ 1 1 1 3 యకం, ࡹߖ޳ ఒక ࢓ࡱߖ వࡏస అߖऒ ంܽڔ ఉ࠹, మనం ߖ޵ऒ  ఎ࡮ 
రछߖ ࣕంచగల࠭ అం݄ మనం ఏࠫ ۯయగలం అం݄ మనం ۨవࡍ వࡏసߘ మࡓ ࠾ࡍండవ వࡏసݞږ ߘ 
యవ۪ऐ࢘ࣄޓ  ࡹసࡏవ ࢓ࡱߖ ࡍవۨ ࡱసࡏవ ࢓ࡱߖ ࡍవۨ ࡱసࡏవ ࢓ࡱߖ బܽदڒ సࡏन వݡదܽ అ࠴  
ఉనऒ ऒߕࣆ న࢑࡯ڵࠫ ࠾ࡍఒకܽ మ ޴ఉంܿం ࠲ఒకܽ ࠪऴత ࡹ࢐ܽ ࢑  అం݄ ఏࠫܽ అం݄ ߕ ఉ޻भశङ ం ch 
ఏࠫటం݄ ఇకए డ ऴ࢐యߖవछ ంݟ అం݄ ࡓంࡓ ݡం࠳ ݡన࣒ ఒకܽ మޜ ݡ࠮ ࠾ࡍ r r r r r 3 
సࠪనం࠳ ڴన࣒ అޔ࢓ం޴ మ࠭࠲ ࠾ࡍ  ఈ ڒరङ కߦ࡮లޜ ऴߦపࡎ द ݟటࡍघ  r 3 r 1 ߖవ ࠪరదࡱ࢑ ݋ంߜ
ऒߖ޵ బܽद మనంڒ ,ݟంڝࣆࡱޘ  x 1 y 1 1 r 2 r x x y ݡంࡓ న࣒ ఒకܽ࠳ ݡంࡓ బܽदڒ న࣒ ఒకܽ࠳ 
ऒߕࣆ న࣒ ఒకܽ࠳ ఒకܽ ࠾ࡍన࣒ ఒకܽ మ࠳  అߖ ऴ࢐యవ۪ऐ  ۨవࡍ అݡन వࡏస࠳ ݡ࠮ ޜన࣒ y x x 
ఒకܽ ࠳ ݡ࠮న࣒ వߤ అۮ ߖపओ ంݟ, ఆ߯ ݟట࡛ ࠫ  y y n ࢓ࡱߖ న࠳సహజ ޴ఇ ړߖݞంచࡍ࢑సफ ߖ ݋ంߜ
వࡏస, ఎం޶కం݄ ఇ޴ ఈ ࡓంݡ ప޳ల ࡅకए  ఉతओ  ࠲फ ࠪऴతޒ
ఎం޶కం݄ ఇߖ ޴ర प࠻తघ క࠳న޴.
  ఈ ఎంऴܾ ࠫ࡯ڵ ఉం0 ޴.
 x 2 x 1 x 3 x 1 y 2 y 1 y 3 y 1࠾ࡍమ ޴ఉం ߝڴࠈ న࣒࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ సగం ޴బܽद ఇڒ 
ఈ ఉతओ  న࣒ x2 x1 y3 y1 x 3 x 1 y 2࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ సగం ޴బܽद ఇڒ ޴న࣒ ఇ࠳ फ సమయంޒ
झ࡯ంۧߧ۫ మనం ࠾ࡍన࣒ మ࠳ ం޴ ఏࠫటం݄ ఇ߄ࣃ ޴రణ లߘ కڵ࡯ ఉనऒ फޑ࠴  ల పరంڴ y 1 x 
ఉంܿం޴.
फࣃࡍ࢑సफ ߘవలࡱ࢑ ࠭࠲   న࣒ x x 2 y 3 y 1 x 1 y 3 y 1 x࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ న࣒࠳ ڕబܽद మనڒ ࠭

న࣒  ప࠳ ऱ࣒ .న࣒ 3 y 2 y 1 x 1 y 2 y 1࠳ 
కएࡅ బܽदڒ  ప ޓన࣒ ऴ࠳ న࣒ ఒకܽ࠳ ݡంࡓ  ޴ంޔ࢓ణకం అڷ  ऱ࣒  వڒ ߤబܽद ఈ ࡱ ర޶भ x 1 y y y y y 
న࣒  ప࠳ ݡంࡓ సగం ఒకܽ ޴బܽद ఇڒ ࠼ޑయబడۯ ऱ࣒ న࣒ ఆ߯ అకए࠳  డ ఉనऒ  x y y 3 x 2 y 3 y 1 
రऐࠪ ߘफࡏڷ డం࠳ ܿߦޜన࣒  మ࠾ࡍ ఇ࠭࠲ ޴ మࢁऱ ۫ߧంۧలڕߘంܿߕऒ  బܽद x 3 y 1 y 2ڒ ࠭
घࡍటݟ ࠭࠲  ల ݋ంߝ
కएࡅ  ऴపతङ ङ࡮࠮ ࣾ ంకߖߕऒ పओۮ ڴహరణ޳యగల ఉۯ  వ۪ऐ , అޙ࠼ మనం ఇకए డ ࣆۯफనऒ  ,ఏࠫటం݄ ޴
ऴߦథࠫకంߖڜ ڴऒ  అంࢡలߘ తڵ ठంచడం ޳छ ङ࡮࠮ ࡌ ంకߖߕऒ ऒߖڜ ࠭࠲ ړߖݞయۯ లభతరంࣆ   
లࣾހలߘ ఉపࣆڵࡆफߕऒ ࠭.
  ࠪతృక ࡅకए पࡌߖ  యߖڒऒ  మనం ߕࣆऒ ङ࡮࠮ ړ ంకనం ࣆۯफߕऒ రߖ న࠳లభࣆ ޴బܽद ఇڒ ࠭ प࠻తघ క 
ङ࡮࠮ ంకనం సڒ ࡔబܽद ఇ࢑ ఇߩओ ऒߖڜ ࣋۫ మనం ݡ  ఉ޳హరణࣾ߮ࣃ ,ࡱంڴ కషदతర࠳న ఉ޳హరణߘ 
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भ޳۫ ం మ࠾ࡍ మనం ࡓ ߖߖ޳ంࡌࠪ ݡठ ల ߘం޳۫ ݟभ ం ఒకܽ సࡔ ఎ࡯࠻ۯ ࡮ ఇۨऐ న సందరग ంࡹ 
సమసङ షएࡍప ߘ फనऒࣆ۫ సం మనంߗక  ݟడం۫ ࡹ రణ߄ࣃ ంతࡍమ ࠾ࡍమ ݟంచంࡍ घࡍటݟ   o r ݋ంߜ
ऴߦపࡎ दలߘ ఉపڵࡆంۨ ߖ޳ऒ  మࡍంత ߄ࣃరణ పదमࡹޒ ఎ࡮ ۫డవ۲ऐ  ࣊ए  ݟయంۯ ۶
झߤ࠼࠱ ܋ ޴బܽद ఇڒ  సమసङ ంۨన సమసङߧߖక ࡹ फࣃऴ࢐ ߖߖ޳ ߘߝ బܽदڒ  फࣃ۫ ࡮ఎ ߘߝ ࠾ࡍమ ߘ   ߘ
షएࡍప ߖߖ޵ ఇకए ړߖݞంచࡍ డ ఉ޳హరణ ऴړం࢑ ޴ధంڴ ఉంڒ ޴బܽद ఇߤ࠼࠱ ޴झ  సమసङ ߯ ఆ߄రపݟ je 
ఉంܿంڒ ޴బܽद సమసङ  ఏࠫటం݄, ఈ ఆ࡮औ ऒߕࣆ ࡱܼࠊ ࠾ࡍమ ࡱ కएࡅ ࠭࠲ ࠾ࡍమ ޙక߱ڒ   n 
ఫంࣾߖ ߖ ߤరछ ۨంۧ࠭, ఇ޴ ఆ࡮औ  పవ࡛  ప ऱ࣒ घࡍటݟ ޴ంړ  ޴ ࠾ࡍపవ࡛ మ ܼࠊ  ప 1 3 ݋ంߜ ऱ࣒  ఎ1 1 ࠆ f n n 
 ప ऱ࣒  ఎ1 2 ࠆ ప ऱ࣒  ఎ1 1 ࠆ ప ऱ࣒  ఎ1 2 ࠆ ప ऱ࣒  ఎڒ 3 ࠆబܽद ఇړ3 ߖ ࡏࠬ ࢑ సࠪనంڴ ఉంۨనߩओ  n f ߖ3 ݡ
फࣃۨࣇ औ࡮ఆ ޴ఇ ࠾ࡍమ ࠼ ङږ   ప ऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ऒߕఉ ࡹ࠙ߕజ బܽद అ࢑ڒ ࠗ కएࡅ ఈ ࠪతృక  ࠼  ఎంऴܾࡱ
వߤ పऱ࣒  ఎࠆ ݀ వߤ పऱ࣒  ఎࠆ ऴޓ మ࠾ࡍ వߤ పऱ࣒  ఎ࡛ࠂ ࠆ ఇࡓ ޴ ऱܿ ఒక ࠳న࣒ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఒక ࠳న࣒ ah k 
ए࣋ ܼࠊ छ ࡛ మ࠾ࡍ ఆ࡮औ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  छ ओߩఅ ޙ࠼అ ࡮అ ޴అ ޙ࠼సࠪనం అ ړ ࡛ కएࡅ ఏࠫܽ ݡ  k 
औ࡮ఆ ޴క ఇߧడవ ఎం࠮ న࣒ 1࠳ ޴ండవ ۲  మం۪ అࡓ 1 ޴అ ࡱకߧఎం ࠾ࡍవ మࡱ࢑ झ࠹݅   ܼࠊ 
మߕ ࠾ࡍలठవ ఎంߧక ఆ࡮औ छ޳ ܼࠊ  బܽद ఈ సమసङڒ 1 ࡌ ఈ ऴపశऒ ݟంߘ    సంఖङ  65 2014 ߮ప࡛ వڡࠋ ߤ ఇ 
ఇ޴  ఇࠗࢗ ޴ ࣌ औߠఇ ࠗࢗ ݋ݞ ڡߖ ݋ݞ ߤ࠼࠱ ݋  కछ శऐ ప࡛झ߮ ߤ ܽ ۶ࣛ ݋ݞ   ఎ࠹ ఆࣣ ߘంݟ jee 2014
झڙ࠻ ఖङ࠭ ࠾ࡍమ ޴ంݟయబۯ ࣒ ంڴ ఇݟߧ ޴ఎڡࣄ ࡗ܋ ࡽࠀ ࠆझ  0 4 2 0 1 4 ఇ ݟߧ ݋ݞఎڒ ࠆబܽद ఇ޴ ఆࣣ 
झߤ࠼࠱ అܑ ޴బܽद ఇڒ లం  ߮ప࡛࠮ ߖ޵  సమసङ  సࡕనڒ ޴బܽद ఇ޴ ఇߩओ ఇవछ ݡ బݟన ߄ࣃరణ సమసङ  
బܽद సమసङڒ షएࡍప ߘ ठࡌࠪ కߝఅ ړߖݞంచࡍ ऒߕఉ ࡱ  ࠼
ऒޒऴపయ ړߖݞనھߘక ߖܽ࢒ , ంచడంࡹ ఉపࡆగపߖڜ ݦऒ ठࡌࠪ  ల޳۫ ߘभ ం.
కएࡅ ࡹߖ޳దܽ࠴ ࡹܽ࢒  పओۮ ߖఅ ࡔయగలం అం݄ మనం సۯ వ మనం ఏࠫࡱ࢑  గలం, ۨవړࡍ k ah ah 
మనం ࡱ࢑వߘ కߕھߘలڕߘంܿߕऒ औ࡮బܽद ఆڒ ࠭  మࡅ ܼࠊ ࠾ࡍకए ऒߖڜ   k ߘవలࡱ࢑ 
.యగలంۯ మనం ࠲డటం ࠪऴత۫ ޾ࡶ ޾फంࣆవ ޴అ ࠾ࡍంచడం మ࠼ܼښ
ఒక ࠪర ޴అ ߕ࠼క߱ڒ ޳ࡶ ړ߯   ठం ఇ޴ ఒక పࢲࡍए ऒߖࡌ  అం޴ంۯ అతङ ంత ࡍߪ फ ࠪర ठం , మߩ࢙ࡗ మనం 
ఏࠫ ۯయగలం అం݄ సࡔ ఇߩओ ऒߖ޵ ݡ  మࡍంత ߄ࣃరణ పదमࡹޒ పࡍషए ऒޒऴపయ ړߖݞంచࡍ भ޳ ం మ࠾ࡍ 
వङ ڔ फకరణޜ ࠭ంڕ޶ రంݟ ఆ߯ ࡱ࢑వߘ కڝߘए వ۪ऐ .k 
 సమర मవంతంݟ ڴటࡍघ కएࡅ ݋ంߜ సమర ߘవࡱ࢑  मవంతంڴ అం޴ంచగలర࠭࠲ ߖ ఆࣆࢢफߕऒ ࠭, అޙ࠼ah 
ఒక࢑ ݞږ ڴࡏߝ ߖߖ޳ ࡏసफࡍంచవ۪ऐ , అޙ࠼ అߩ࢙ ݟڕ ޴న ఉనऒ ం޶న ఆ࡮औ औ࡮ఆ ࠾ࡍమ ܼࠊ   
వङ ࡮ఎ ߖߖ޳ మనం ڴపరం ܼࠊ న࣒࠳ క फపరచగల࠭ ఆࣣ ڒబܽद ఆࣣ ڒబܽद ఆࣣ, మనం ߖߖ޳ ۫డగڼ࡯ 
ठࡌࠪ షएࡍప ࡮ఎ ߖߖ޳ ఏࠫܽ, మనం ࡱ भ޳۫ ࠵ంచగలࡍ ం, ࠴దܽ ߄࢑నం ఏࠫటం݄ , ఆ࡮औ  మ࠾ࡍ 
కएࡅ ܼࠊ ऒߖڜ  కएࡅ ޴ఇ ࠾ࡍమ ޴న࠳లږߘఅ ޴ߝంచడం అڵࡆఉప ߘవలࡱ࢑   k ߘవࡱ࢑ ऴఘࢣ 
కھߘనడంࡹ సࣔయపޔݡం޴  ఆ߯ ݟటࡍघ  ࡹޒరణ ऴకమపదम߄ࣃ ంతࡍంۨ మڵࡆఉప ߘలހల లࣾ ݋ంߜ
మనం ۯయగߖߕ߄࢑ ڼ࡯ऒ  కߗసం ࣊ए ऒޒऴపయ ړߖݞయۯ ۶ फࣃ औ࡮బܽद మనం ఆڒ ,࠭  ݋࣊ ߘవలࡱ࢑ 
ంచవ۲ऐࡍక࣋ ࡮ఎ ࡹదܽ ࠪరठం࠴ యగలۯ भ޳۫  ం.
  మڒ ܼࠊ ࠾ࡍబܽद ऴపޙङ కంڴ మనం ۯయవ۪ऐ   ఆ࡮औ  అ࠳ ޴ߝన࣒ ఒకܽ మࡓ ܼࠊ ࠾ࡍంݡ s ay 
దగ ړఒకܽ 1 సࠪనం అం݄ అ࢑ ڕవలࡱ࢑ ठరڴ ఉం࡮ݦ ఎం۪ڝబݞन ంత సమరࡍమ ޴ఇ ,࠼ बవంత࠳న 
ङ࡮࠮ ంకనంޔࡏࠪ ڴంڒ ޴బܽद ఇߖ 3 ޴ర प࠻తघ క࠳న3 ޴ అ1 ߖ ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  f 1 1 f 2.
 మࡏࠬ  ڴ࡮ ߖ޳ ࠾ࡍ ࣏షदవ ࠪతృకߘ గమߖంۧڒ ࡏబܽद ࠬ࢐ ࡏటߖऒ ంܽ࡮࠮ ߖङ ంకనం ۯయనవసరం
࢑కర ࠾ࡍసగం మ ࡹ࢐ܽ ,޶ࡶ पం సࡔ ఒకܽ పऱ࣒  ऴޓ వߤ పऱ࣒  ఎ࡛ࠂ ࠆ ఉంڒ ࡯ݞబܽद ఆ࡮औ  f ࠾ࡍమ ࡱ
ࡎభ ࠭࠲ ం, ఆ߯޳ంڕࣆऴ࢐ ڴరణం߄ࣃ ߖߖ޳ సంڝ లܼࠊ फ ࣃۯफ ࠭  ఆ ࡱ࢑వڒ ࡱబܽद ఇ޴ ऴޓ వߤ పऱ࣒  
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ అߘߝ ߖ అڕߘంܿߕऒ ప 1 ޴బܽद ఇڒ ߘ ऱ࣒  ఆ࡮औ  ప ऱ࣒  ߘߝ ߖఅ ܼࠊ 
అڕߘంܿߕऒ ప 1 ޴ఇ ࠾ࡍమ ߘ ऱ࣒  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ సࡔ ఇ1 ޴ ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  ప ऱ࣒ ప  1 ܼࠊ  ऱ࣒  
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ ङږ  ࠗ పऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ࠗ 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ 1 ప ऱ࣒  
ఆ࡮औ ङږ  ࠗ పऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ࠗ మ࠾ࡍ ۨవరڴ  ప ऱ࣒  ఆ࡮औ   ప ऱ࣒ झڡఈ ఎ  ܼࠊ   ߱ ऒߗల ݋ంߜ  ఉߕऒ య1ڕࠬ ߖ 4 4
पࡌߖ ఈ ࡹలޔ܉  ݟంڝఊࣕం۪ ࡹంۧࡍ࢑సफ ࡮ఆ߯ ఎ , ࣆࡱޘ యకం ఇ޴ ఏ࠳నపओ  ޾फంࣆۯ లభతరంࣆ ڔܽ
औ࡮ఆ ,ݟడం۫ ޾ࡶ ओߩం, అ޳ఉం۪ ڴసࠪనం ړ2 ڕܼࠊ ࠾ࡍమ ړన࣒ 1࠳ ߘ  ࠭ޑ޶మనం ఏࠫ ߰ం ݡ
ఇ1 3 ޴ ప ऱ࣒  ఆ࡮औ औ࡮బܽद ఆڒ   ప ऱ࣒  వߕࣆ ߤऒ ఆ߯ ఇకए ݡంࡓ ܼࠊ వలంښ  ޴బܽद అڒ  డ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఒకܽ 
 ప ऱ࣒  ఒకܽ ࡓంݡ పऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ఇకए ݡంࡓ బܽद ఈڒ ࡏఆ ޴బܽद ఇڒ ڷࡱߕ ࡛ డޔࢂࢗ ڕం޴ ఇ࠱ࣄ ޴ऴܽڡ 
ࠪङ ऴܽڡझ  ఇݞږ ޴ ఆࡏ మ࠾ࡍ ఆ࠭࠲ ݞږ ࡏ ఇపओ పऱ࣒ ߤఈ వ ښܽ  ఆ࡮औ ङږ  ࠭ࣃ࢘ ߕఅంచ ݞږ ߖ ࠗ
ऒߕࣆ   ఎం޶కం݄ ఆ࡮औ ङږ  ङږ ܼࠊ ߤన࣒ వ࠳ ࠗ ࠗ అޙ࠼ ఎڒ ޴ࠫߖబܽद ఇకए డ 8 ఉం޴ ఆ߯ మࢁऱ ఆ࡮औ  
పవ࡛ 4 ڒబܽद ఇ2 2 1 1 ޴ ప ऱ࣒  2 పవ࡛ 4 16 ڒబܽद అ18 ޴ సڒ ࡔబܽद మనం ߰ంߖ ޻ర प࠻తघ కం ࠭࠲ ఈ 
 ,फ࣋ۯ ݋࣊ ߘవలࡱ࢑
ఇߩओ ऒߖ޵ మనం ݡ  ࢑సफࡍంచవ۪ऐ ऒߖ޵ ࠭࠲ బܽदڒ ,  సరࢁకృతం ۯయړߖݞ ऴపయޒऒ ంచߖڜ ړߖݞऒ  
లࣾހలߘ ఉపڵࡆంచవ۪ऐ యవ۪ऐۯ ڴࡏߝ ޳ࡶ  షएࡍప ߖߖ޳ బܽद మనంڒ  ంచవ۪ऐࡍ ࡍߖ బܽद ఈڒ  भషद 
సందరग ంࡹ ఈ వࡏస ࡍڷంۨ ࢑సफ޳ࡍभ ࠭.
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ఇߘ 3 ޴ంࡏࣃ 6 ݟऱ 18 ࠳న࣒ 64 ڒబܽद  8 ࡏࣃऱ 8 ࠳న࣒ 2 2 ࡏࣃऱ 18 36 ࠳న࣒ 48 ప ऱ࣒  న࣒ 36࠳ ऱ 16ࡏࣃ 6 
.న࣒ 64࠳ బܽद 108ڒ ऱ 18 8 4ࡏࣃ బܽद 6ڒ
పऱ࣒ ޴బܽद ఇڒ న࣒ 12࠳ న࣒ 48࠳ 36   24 మڒ 120  20 30 ࡱࢲࠫߖ 16 ࠾ࡍబܽद ఇࡓ 3 ޴ ऱܿ 44 ప ऱ࣒  న࣒࠳ 24 
120.
ࡓ బܽद ఈ 3ڒ  ऱܿ 44 ࢐సफ32 1 ړߖ࢐.
 ప ऱ࣒  ఇర࢙ ࠳ ڷࡱߕన࣒ ఒక ఇర࢙ ڒబܽद ఇర࢙ ڷࡱߕ వదभ పߜऒ ంݡ ఉంڒ ޴బܽद ఇ޴ ࠭߯ओ  ఆڴࡏ అంచߕ 
ओߩఇ ,޴फంࣆ࢘ भ޳۫ ߩ࢙ ޒۯ ݟڕ మనం ݡ ం.
झڡఎ ݭ࣌    ऴ߭షߤ ఇࡏࣃ ޴ऱ  ࠳న࣒ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  ࡛ छ ࡛ ఆ࡮औ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  छ ࡛ మ࠾ࡍ k 1 1
ఆ࡮औ ओߩన࠼అ ܼࠊ న࣒ 1࠳  .వ ఎంత 2ࡱ࢑ ߖ޳ ݡ
 ఇ޴  ࣋ए छ న࣒  ࣋ए࠳ ࡛ छ ࡛ మ࠾ࡍ ఆ࡮औ న࣒  ࣋ए࠳ బܽदڒ ܼࠊ న࣒࠳  छ రऴసం 2ޔచ   ޴ంޔࡏࠪ ڴ ࡛ 1 3 2 4
 బܽद ఎడమ k kڒ బܽद 36ڒ 9 ړࡹ 1 ݟంߘ 4 ݟంߘ ޴బܽद ఇڒ ऱ 9 అం݄ 36ࡏࣃ 4 ݟऱ 36 ࣾࠫంచంࡏࣃ ऱ 1ࡏࣃ
औ࡮ఆ ޴ఉంܿం ࣄ࡯క ޴బܽद ఇڒ 36 ߩ࢙ ݟڕ ࠾ࡍమ 36 ߩ࢙  మࡅ ܼࠊ ࠾ࡍకए ࡍߖ  भషद k 36 k 
छ޳ ంచడంڵࡆఉప ߘవలࡱ࢑  క.kߧదܽ ఎం࠴ ޴ఇ ,޴फంࣆۨࣇ ߖసࠪనం అ ړ1 ޴ߝఅ ࡌ
  ఒకړߖ޳ ఇࡅ ޴కए  k ڴరణం߄ࣃ ࠭࠲ సంڝ ߖ޳ ,޶ڒ రణ ࠪరठం߄ࣃ ఒక ړߖݞంచߧ۫ వ ఏࠫ݇ࡱ࢑ 
घࡍటݟ షएࡍప ߘ ݋ߝ ऒߕంܿڕߘలߕھߘక ࠲ऴతࠪ ߖ మనం ޙ࠼అ ,࡯ంۧࡍ kn ߖఆࣣ అ ࡔబܽद సڒ ࠭
పओۮ .ऴఘ ࠪరठంࢣ ړߖݞ
औ࡮ఆ ޴ఇ ڴరణం߄ࣃ    మࢡ࢑ 1 ܼࠊ ࠾ࡍछ సం ࡅకए  k ࠾ࡍమ ޴फంࣆߧߖఅ ߖఉండగలద ڵ࡯క ߘߩࡰ 
ऒޒऴపయ ړߖݞయۯ ڥߖత ࡹޒంత ऴకమపదमࡍమ ߘవࡱ࢑ ంచంݟ మߖߖ޳ ࠾ࡍ ఎࡹ࠻ۯ ࡮ ఇߩओ  ݡ
भ޳۫ ం ڒబܽद మనం తపओ ओߦۮ ࡹ࠻ۯ ఏࠫ ڴࡍసߖ  ࠭࠲ ࡔస  ࡯
[సంڶతం ] ߘంߖ ݟ కߕھߘలڕߘంܿߕऒ ࠭ సࠪనతछ ం 3 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  ప ऱ࣒ ప 1 ܼࠊ  ऱ࣒  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒  k
ए࣋ ܼࠊ छ ࡛ 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  ప ऱ࣒ ప 1 ܼࠊ  ऱ࣒  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ ङږ   ప ऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ࠗ 1 ప ऱ࣒  
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ రऴసం 1 పޔచ  ܼࠊ  ऱ࣒  ఆ࡮औ ङږ   ప ऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ࠗ 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  పవ࡛ 4 ప ऱ࣒  పవ࡛ 4 ܼࠊ 
మ࠾ࡍ ఇ࠳  ޴న࣒ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  ࡛ छ ࡛ మ࠾ࡍ ఆ࡮औ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  छ k 1 ߖసࠪనమ ړ ࡛ 1
ऒߕޔࠋۮ ࠭࠲ ऒߖ޵ బܽद మనంڒ ࠭  ఎڒ ࡯࠻ۯ ࡮బܽद మనం ఎ࡮ క࡯ߕھߘ  ఇకए డ ߘం࡮ۧ ݟ k 
ऴప࠙వవంతం࠭࠲ ڴ ఈ ࠴తफం ݟటࡍघ ओߩఇ ߘ ݋ంߜ అకए ݡ డ అంచࡓ ࡏࠬ  ࡯࠻࢘ ߕంݡ ప޳ల ࠴తफం 
छ޳ घࡍటݟ ࡌ కएࡅ ݋ߝ  అݡन వࡏసలۨࣇ ߘంచగࡏࠬ ,ޙڵ࡯ అߖ ऴ࢐యగڼ࡯ ఈ ఒక ఆࣄफ࠴ ࡏࠬ ڴతफంah 
घࡍటݟ घࡍటݟ ݡంࡓ ఆ ߘ ݋ߝ ऴ࢐యవ۪ऐ ڴతफం࠴ టऱߝ  అ޴ సం࠙వङ తߘ కڵ࡯ ఉనऒ  ఆࣄफ అߘߝ ߖ ah 
అڕߘంܿߕऒ సమసङ  ߘ ऒߖ޳ ,ఆࣣ ࠾ࡍమ ࡯ంۧ࡯ࢣࡍప ߖߖ޳ మనం ,ړߖݞయۯ లభతరంࣆ ߘ  
పࡍషए ठࡌࠪ రణ߄ࣃ ړߖݞంచࡍ ऒߖ  తۯ ڥߖయߖ޵ ࠭࠲ ړߖݞऒ  ఎࡹ࠻ۯ ࡮ ࣊ए फࣃۯ ۶ ࠭ ఆࣣ మ࠾ࡍ 
ఇకए డ గమߖంచదగ ठ ࢑షయం ఏࠫటం݄, ఈ ࠴ ݡ࠮దܽ޴  అݡन వࡏస ࠴దܽ ࢓ࡱߖ వࡏస ఎంऴܾߖ ఒకܽ 
 ప ऱ࣒  వߤ పऱ࣒  వڴ ߤ ऴ࢐యవ۪ऐ  మ࠾ࡍ ఈ ࡓంݟంܽߖ ఆ࡮औ  పవ࡛ ࡗ܋ మܼࠊ ࠾ࡍ పవ࡛ ڝࣆޓ ڴࡗ܋వ۪ऐ  
ऒߕࣆ ޴ఇ ړߖ࢐సफ࢐ బܽदڒ కएࡅ   ఒక ప ऱ࣒ चࢀڕ ࡮లకం ఇ࠮ ޒऴప ࠾ࡍమ ޴ఉంܿం ڴ࡮   ah f  ޴ంޔ߱
ࠫ ట࡛ݟ బܽद మనంڒ ࡱ޳ప ݡ࠮  ࡮ంచడం ఎڵࡆఉప ߖफࣄబܽद ఈ ఆڒ ࡯࠻ంపܑࡍ࢑సफ ࡮ఎ ߖ ݋ంߜ
ధङࣃ మޔ࢓ం޳۫ ߖߖ޳ ,޴भ ం ڒబܽद ఎడమ ࢙ߩ అం݄ ఏࠫ݇ ۫޳भ ం ڒబܽद మనం ݟటࡍघ ప  ݋ంߜ ऱ࣒ 1 ߖ 
࢑సफࡍంۧలڕߘంܿߕऒ ࠭ అߝ ఆࡹచన మన మనࣆझ औ࡮ఆ ޴ఉం ࡹ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋  ࠉ  छ ऒߖ޵ ࡹ ࡛  eta 
వࡏసల ࣆۯ ڴࡎ࢐फం࡮ۧ ,޴ ఎంߧకࡱ ఉనऒ ऱܿ అߧߖంచవ۪ऐ  ࡹ࢐ܽ , फ࣋࡯ࢣࡍంత పࡍమ ߘకలߧఆ ఎం ߗڒ ,
ऒߕࣆ ڕవర ࡮ۧ ङ࡮࠮ ړ ంకనం ۯయబడޑయ࠭࠲ ߖ ऴగࣕంۧ࠭, 
ऒߖ޵ బܽदڒ  పࡍషए క߱వ۪ऐڒ న ࠪరठంࡕస ࡮ۧ ޴ఇ ړߖݞంచࡍ ఖۨऐ ߗڒ  తంڴ ఆࣣ అࣆߧߖफంߖ޵  ޴ऒ  
ओߩఇ ,ࡵఒక మంۨ ࠪరठం వ ړߖݞయۯ ࠫ ట࡛ݟ ݡ ङ࡮࠮ ڴࡏߝ ߖ ݋ంߜ ంకనం ۯయడం ޳छ  మనం ఈ ࡌ
ఆ࡮औ  పవ࡛ 4ߖ ఎ࡮ ߰ందగలం అߕ ߖ ఉ޻भశङ ం, ఆ࡮औ  పవ࡛ ఏࡶ ޵నం޶న అݞږ ࢑ ర޶भ ۯయబడޑయߖ 
ఖۨऐ ߘߝ తంڴ అڕߘంܿߕऒ औ࡮కం݄ ఆ޶ఎం ߘ కएࡅ లܼࠊ ࠾ࡍమ ࡱ  అ߅క ࡱ࢑వల వङ ڔ फకరణ ࠬڕ 
ऒߖ޵ ࠭࠲  ࡹ࠻ۯ ࡮ఎ ߗڒ ࣆࡱޘ फࣃۯ ڴవృతంۅ࠲ ڴంࣾ߮ࣃ  ओߩబܽद ఇڒ ࠭ ऒߖ޵ ݡ  ࢑సफࡍంపܑ޳भ ం , 
ఇ࠴ ޴దܽ అݡन వࡏస ఎంऴܾల࢑ ߘభ܊ంచడం ޳छ घࡍటݟ ݡ࠮ న޴ం߰ ࡌ फޑ࠴ ల ݋ంߝ ऒߖ  భࡎ फ 
యవ۪ऐۯ ఇకए ࠾ࡍమ ߖఒకܽ 1 1 అ ޴బܽद ఇڒ  డ ఉనऒ  అ޻ వࡏసలߘ మనం ߰ందవ۪ऐ  ah  బܽद ఇ࢑ڒ 
ఒښ వࡏసࡱ మࡓ ࠾ࡍండవ޴ ఒక ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  చޔరऴసం ఆ߯ అ޻ అݡन వࡏసࡱ పऱ࣒ రऴసంޔచ ܼࠊ ܼࠊ 1 
ఆ߯ అ޻ వࡏసڒ ߩ࢙ݟڕ ࡱబܽद ࠭࠲ ఒక ݟట࡛ ࠫ घࡍటݟ ݡ࠮ ߖ ݋ంߜ ࡎభ ޜతफం࠴ ల ݋ంߝ फ ࠭ࣃۯ , 
ఇߩओ घࡍటݟ ݡ࠮ చన ఈࡹఆ ݡ ࡍవ ߘలހఈ లࣾ ڕసࡏండవ వࡓ ޒऴప ࡹల ݋ంߜ फంపܑయంڒ ,ݟబܽद n 
ऴపݟ ޒట࡛ ࠫ ఉనऒ ڵ࡯క ߘలࢡڒఅవ ݡ࠮ ࡗమ ڕ ݋ంߜ ऱܿ ࠬڕ ఉంܿంڒ ,޴బܽद ఇ࡮ۧ ޴ ఎڕए వ 
అࣆߧߖफం޴ ఎం޶కం݄ ࡹ࢐ܽ ऴపړߖ޳ޒ మࡏۯ ݡ࠮ ࡗओ झ࡯࠻ۯ ࡱ  ఉంܿం޴, అޙ࠼ మనం ښవలం  
ఒక అڷݡ ࠭ం޳࢘ ڕ޶भ ం అం݄ , ఈ ݟటࡍघ ङ࡮࠮ ړ ڕవర ࡮ۧ ࡹల ݋ߝ ంకనం ࣃۯफ 0 ࢐ܽ ࠾ࡍమ ࡏ
అݡन వࡏసࡱ ఒ࡮ښ ఉంܼڒ ࠼బܽद ࠬࡏ ఈ 1 1 1࠴ ࡹదܽߖߖ޳ మ࠾ࡍ తࡌछ త ࡓండవ వࡏసߘ ۫࣋फ 
ఏࠫ వࣆफం޳۫ ޾भ ం.
  ఇకए డ ࡓండవ వࡏస1 ࡹ ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  ప ऱ࣒ ప 1 ܼࠊ  ऱ࣒  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ ఆࣣ వߤ పऱ࣒  ఆ࡮औ ङږ  ࠗ 
 ప ऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ࠗ సࡔ మ࠾ࡍ మనం ݟ ݡ࠮ ߖܽ࢒టࡍघ  డవ࠮ फ࣋ۨࡹంۨ ఆࡍڷ ంచడంࡍ࢑సफ ࡹల ݋ంߝ
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వࡏస అڼ࡮ ఉంܿం޴ ఇంతڕ ࠭ం޶ ఏ࠭ంڒ ޴బܽद ࠬߖ޵ ࡏऒ  ఒకܽ ࣄۯ, ఆ߯ ࠭࠲ సࡔ అޙࠉۮ ߖ 
औ࡮ఆ ࠾ࡍమ ޴ంޔ࢓అ 1 1 1 ޴దܽ࠴  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ఇకए ޜ డ ఉనऒ దంޑ పऱ࣒  1 1 1 అޔ࢓ం޴ 
మ࠾ࡍ ఇకए డ ఉనऒ  ఒకܽ ޴ࡍవۨ ࠾ࡍమ ޴
ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 1 छ ङږ ܼࠊ ࡛ ࠗ మ࢑ ࣋۫ ࡏࠬ ࠾ࡍధంڴ ఇకए డ ఉనऒ కएࡅ ߖ޵ ڴజంߖ ࠭࠲ ߕ޼޻  
నऒࠚ࢑  ఎంߧకలߘ ۫డవలࣄన అవసరం ޶ࡶ ఎం޶కం݄ ఇ޴ ఇపओ  ࡱసࡏవ ݡంࡓ కం݄ ఈ޶ఎం 0 ښܽ
ఒ࡮ښ ఉߕऒ ओߩబܽद మనం ఇڒ ࠼ ఇకए ݡ డ ۫డవలࣄన అవసరం ࢐ ޶ࡶసफړߖ࢐ ఈ ࡓంݟంܽ ڝసం మనం 
ఇంڒ ఒక అڷݡ ࠭ం࡯࠻࢘ ڕ޶ ఎం޶కం݄ ࠮ ࢐ܽడవ వࡏస 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ  छ ࡛ 1 ప ऱ࣒  
ఆ࡮औ ङږ  ࠗ పऱ࣒ ङږ ܼࠊ  ࠗ 1 ప ऱ࣒  ఆ࡮औ  పవ࡛ 4 ప ऱ࣒  మనం  ࡹలࢡڒఅవ ݡ࠮ ऱࢁమ ߗڒ ࡔపవ࡛ 4 స ܼࠊ 
ఇకए డ మࢁऱ ۫ࣃफ ऒߕࣆ ڕ޶ఎం ࡮ۧ ࡹ࢐ܽ ,࠭  అ࠼ޑ࢓ ఎం޶కం݄ ࠬࡏ ఒక ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ  
ङږ బܽद ఇకएڒ ޴ఉంܿం ڴసࠪనం ࡹసࡏదܽ వ࠴ ޴फ అ࣋۫ ߖ దܽ పదం࠴ ,ࣄ۫ ߖ ࠗ డ 1 1 1 1 1 
ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ 1 1 1 ఉనऒ  ఈ ࠮లకం ࡌߖप యకం ߕࣆऒ  అޔ࢓ం޴, ఆ߯ మనం ࡓండవߖ޳ऒ
फࣃ۫ ࠭ మ࠾ࡍ అߕࣆ ݞږ ޴ऒ औ࡮ఒకܽ ఆ ڕకం݄ మన޶ఎం ޴ంޔࢂࢗ ڕ޶ఎం ړ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ  
ङږ ࠗ ఉం޴ తࡌछ త ఆ࡮औ  చޔరऴసం  ఆ࡮औ ङږ  ࠗ ఆ࡮औ  పవ࡛ ڷࡱߕ ऴప࠙వవంతంڴ ఈ ࡓంݡ వࡏసࡱ ఒښ
࢑ధంڴ ఉంܼ࠼, ఎం޶కం݄ ࠬࡏ ఇకए డ ఆ࡮औ యవ۪ऐޓ ڕబయట ߘ  ఎం޶కం݄ ఇకए డ ఒక ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  
࣋ए छ ࡛ ఉంܿం࠭࠲ ,޴ ఇకए డ ఆ࡮औ  ࣋ए छ యవ۪ऐޓ ڕబయట ߖ ࡛  మ࠾ࡍ అݞږ ޴ ఒక ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  
࣋ए छ ࡛ అޔ࢓ంڒ ޴బܽद ఇ޴ ఒకܽ ఒకܽ అޔ࢓ం޴.
 
ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  చޔరऴసం మ࠾ࡍ ఇకए డ ఆ࡮औ  ߘ
అకए ࠾ࡍయడం మޓ డ ఒక ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  చޔరऴసం ఎࡽ ࣋ए छ ࡛ ࣋ए छ  ݢంࡓ బܽद ఈڒ ޴ంܿంڕࣆޓ ߖ ࡛
ఒక݄ ڒబܽद ఇ0 ݞږ ޴.
औ࡮ఆ 1 1 1 ޴ࡶڵࠫ ڕబܽद మనڒ   ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ   ए࣋ ܼࠊ ࠗ छ ङږ ܼࠊ ࡛  ࡛ࠂ పవ࡛ ܼࠊ ࠗ
ఇపओ ܽవరڕ మనڕ ఒښ ఒక ݟట࡛ ࠫ ऒߕࣆ ޴ఇ ,޴ఉం ࡯ڵࠫ ࠲ऴతࠪ ݋ంߜ మనం ఇకए ڴ࢑ధం ޻అ ޶ڒ  డ 
ओߩనࣄۯ ࠫ ట࡛ݟ ఒక ڕమన ݡ 1 1 1 ڕ࢑సफరణ  కం݄ ఈ޶ఎం ޴ఉంܿం ࡯ڵࠫ ࠲ऴతࠪ ݋ంߜ
సంబం߅ంۨన ߖబంధనࡱ ర޶भ ۯయబడ࠼ޑ.
  ఎం޶కం݄ ఈ అݡन వࡏస ఒ࡮ښ ఉంܿం޴ 
, ఈ ࡹܼࠊ ۨవߖ޳ࡍऒ  మనం ప࣋࡯ࢣࡍफ అݞږ ޴ ర޶भ ۯయబޔݡంڒ ޴బܽद ఇకए డ ߘంݟ మన޴ࡶڵࠫ ڕ 
घࡍటݟ వలం ఒకښ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 1 1 ݋ంߝ छ ङږ ܼࠊ ࡛ ࠗ మ࠾ࡍ ఆ߯ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ w  e 
ఆ࡮औ  పవ࡛ 4ߖ కڵ࡯ ఉండߕޔࠓऒ .࠼
ऒߖࡍబܽद మڒ   ఎڕए వ అవࢡڒలݟ ,ࡹటࡍघ కएࡅ ల ݋ంߜ  ఈ ࢡఖߘ ߰ందడంࡹ మన࡯ڵࠫ ڕ ఉనऒ దంޑ 
ఈ ݟటࡍघ घࡍటݟ ఈ ࠾ࡍమ ݋ంߝ మనం ఇకए ޴फంࢂࢗ ڵࡍޒ ڴ࢑ధం ޻అ ݋ంߜ డ ۫ࣄంڒ ޴బܽद ఇకए డ మనڕ
घࡍటݟ ݡంࡓ వలంښ వۧऐ ࠲ऴతࠪ ࡱ ݋ంߜ ఆ߯ ఇకए ,࠼ డ మనڕ మࡓ ࡗంݟ ݡటࡍघ  ࠲ऴతࠪ ࡱ ݋ߝ
లࣃࠚफ ఇకए ࠾ࡍమ ࠼ డ ݞږ మࡓ ࡗంݟ ݡట࡛ ࠫ फࣃࠚల ࠲ऴతࠪ ࡱ ݋ంߝ  ࡏఆ ڕమన ڴతफం࠴ బܽदڒ ࠼
ࠫ ట࡛ݟ फࣃࠚల ࠲ऴతࠪ ࡱ ݋ߝ फࣃऴ࢐ ߖ࢐ܽ ࠾ࡍమ ࠼ ࠫ ట࡛ݟ బܽद ఆڒ ߘ ߝ ऱܿ ࡿࢗफ  ڴ࢑ధం ޴ంړऴ ࠼
ఉంݞలం݄ , 
అߝక ࡌߖप యߕࣆ ࡱڒऒ  అࡍڷ ߖ फంۨన తࡌछ త మనڕ ఈ ऴړం޴ ఆ࡯ڵࠫ ࡏ ఉߕऒ औ࡮1 1 1 ఆ ఇ࢑ ࠾ࡍమ ࠼
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ए࣋ ܼࠊ ࠗ छ ङږ ܼࠊ ࡛ పవ࡛ 4 ప ܼࠊ ࠗ ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 1 1  छ ङږ ܼࠊ ࡛ ࠗ ఆ࡮औ  
࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ ఆ࡮औ  పవ࡛  ప ऱ࣒   ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛, ఇࡓ ޴ండవ ࣊ݟ ݋టࡍघ 4 ޴फంࣆవ ݟంߘ ల ݋ంߜ 1
ए࣋ ܼࠊ బܽद 1 1 1ڒ छ ङږ ܼࠊ ࡛ పవ࡛ 4 ప ܼࠊ ࠗ ऱ࣒  1 ఆ࡮औ  ఆ࡮औ   ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ ࡛ छ ङږ ܼࠊ ࡛ ࠗ 1 1 1 
 ప ऱ࣒  మ࠾ࡍ ఇ1 1 1 ࠭࠲ ޴ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ ఆ࡮औ  పవ࡛ 4 ప ऱ࣒ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1  छ ࡛ ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  
࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ వߤ వߤ వࣄۯ ߤన ܊߱ڒݟష࠮ ࡹ ߤడవߘ ޴ంݟ వ फ࣎ ం޴  సओ షदత ڝసం మనం 
ङ࡮࠮ ంకనం ࡯࠻ۯझ న ఆݟ ࡏటࡍघ ࠫ ట࡛ݟ ࡏఈ ఆ ࡱ ݋ߝ ఒకए ޒऴప ࡹల ݋ంߝ भ޳۫ ߖߖ޳ ం మ࠾ࡍ అ࢑ 
ڵత ࡮ఎ ړరకంڒ రణ߄ࣃ ठࣃफ भ޳۫ ࡆ ం, ڒబܽद ࠴దܽ ݟట࡛ ࠫ औ࡮ఆ  ޴ం ఇ޳ంڕࣆऴ࢐ ߘ ݋ంߝ  1 1 1
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ए࣋  ܼࠊ ࠗ छ ङږ ܼࠊ ࡛ ఇకए ࡏࠬ బܽदڒ ࡛ࠂ పవ࡛ ܼࠊ ࠗ డ గమߖంۨనటऱޙ࠼ , ఇ޴ 
औ࡮ఆ ࡹసࡏండవ వࡓ  అߝ పߖ޳ऒ  సڴࡍठ యవ۪ऐޓ  , ఇݟ ޴టࡍघ కएࡅ ఆࣣ ݋ంߜ  ऴߦపࡎ दߖ 
ఉపڵࡆం۪ڕంܿం޴ మ࠾ࡍ ۨవࡍ వࡏసܼࠊ ࡹ ࣋ए छ ࡛ అߝ పߖ޳ऒ  ఒڜए కए వ۪ऐڝࣆޓ ݟంߘ ܽ .
ఉనऒ ࡯ڵࠫ ڕబܽद మనڒ ࡱబంధనߖ   औ࡮ఆ 1 1 1 1 ޴  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 ࡛ छ  రకంڒ ޴బܽद ఇڒ ࡛
మ࠾ࡍ ఇ࠴ ޴దܽ ݟటࡍघ రߖ ڕ ݋ంߜ प࠻తघ కం ఇࡓ ޴ండవ ݟటࡍघ भ޳۫ ߖ ݋ంߜ ం   ܼࠊ ܼࠊ ࣋ए छ ࡛ 1 1 1
ङږ ܼࠊ ࠗ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ ఆ࡮औ  పవ࡛ 4 ڒబܽद ఇకए డ మࢁऱ ܼࠊ అߝ పߖ޳ऒ  సࡏन వݡండవ అࡓ 
యవ۪ऐ࢘ࣄޓ ݟంߘ  మ࠾ࡍ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ అߝ పߖ޳ऒ యవ۪ऐ࢘ࣄޓ ݟంߘ సࡏదܽ వ࠴   మ࠮ ࠾ࡍడవ
వࡏసߘ ࣾࠫంచంڒ ݟబܽद ఇ޴ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 1 1 1 ܼࠊ ࡛ छ ࡛ 1 ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఈ 
घࡍటݟ घࡍటݟ ఈ ࠾ࡍమ ݋ంߜ మధङ ݋ంߜ  ఉనऒ  ఏڛక ߘݞޙ గత ࡓంݡ అݡन వࡏసల ऴకమం ࠪऴత࠲ 
గమߖంచంݟ మ࢐ ࠾ࡍసफړߖ࢐ మనం ఈ అݡन వࡏసలࡏࠪ ߘऐ వ۪ऐڝ నࣄ࡯ޘ ڕమన ݟంߘ फࣄఆ ߗڒ  ऱܿڴ 
మనం ࠳న࣒ ࡏڷफߘ ఇࣃफ ࠭ బయట ࠳న࣒ ఆ࡮औ  ࣋ए छ औ࡮ఆ 1 1 1 1 ܼࠊ ࡛  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 ࡛ छ ࡛ 
రߖ ޻ఇ ࠾ࡍరకం మڒ ޴బܽद ఇڒ प࠻తघ కం అ࢑ ޻ధంڴ మనం అߖऒ  ఇతర ݟటࡍघ एڜఒ ߘల ݋ంߝ కए  ڴܽ
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۫డవ۪ऐ  మ࠾ࡍ మనం ߄ࣃరణ ڒరߖڒऒ औ࡮ఆ 1 ޴డవ࠮ బܽदڒ ࡯࠻࢘ࣄޓ   ఆ࡮औ  ࣋ए छ  ܼࠊ 1 1 1 ࡛
࣋ए छ ङږ ܼࠊ ࡛ ఇకए ࠾ࡍపవ࡛  మ ܼࠊ ࠗ డ మనం ܼࠊ ࣋ए छ యవ۪ऐޓ ݟంߘ సࡏవ ࡍవۨ ߖ ࡛ , అ4 ܼࠊ ޴
࣋ए छ ࡛ ఆ߯  ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఇߩओ ࠫ ట࡛ݟ ఈ ݡ ఉనऒ ࡹ ݋ంߜ ए࣋ ܼࠊ  छ మనం 1 ߘ ࡛ 1 1 1 1 be ta 
ఈ ࡓంݡ అݡन వࡏసలߘ పరసओ రం ࠪࡏऐ ࠫ ట࡛ݟ ,ం݄ڕ  फ, మనం࣋ߧࡔऴ߮ ߘफࡏڷ న࣒࠳ పలࡱࢗ ݋ంߜ
నऒޔڕޔࢗ ऱపڕ ޴ फంڴ ఒక ڒరకం ࡅకए  ఉతओ  ޴ంޔ޶ం߰ ߖफޒ
మ࠾ࡍ తࡌछ త ݟటࡍघ घࡍటݟ లठవߕ  ޴ంޔڷࣃనڜ ڴ࢑ధం ޻అ ݋ంߜ औ࡮ఒక ఆ ޴ఇ ݋ంߜ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ܼࠊ ࡛
ए࣋ ܼࠊ छ ङږ ܼࠊ ࡛ ࠗ వߤ వߤ మనం ఇకए డ ߘంݟ ߷ङ క द࡛ యవ۪ऐ࢘ࣄޓ ߖܼࠊ  औ࡮ఆ ߤవ ܼࠊ ޴బܽद ఇڒ   
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ వܼࠊ ܼࠊ ߤ ࣋ए छ ࡛ ఒకܽ మ࠾ࡍ ఇߩओ ఇకए ݡ డ ఈ ߄ࣃరణ ڒరߖڒऒ  ߰ందړߖݞ మనం 
झ࡯࠻ۯ  ఉంܿం޴ ۨవరڴ ۨవࡍ అݡन వࡏసߘ ߯࠙గంࡹ తర࡯ంచంڒ ݟబܽद ఒక ڝణంࡹ ఇࡓ ޴ంݡ 
వࡏసల పరసओ ర ࠪࡍओ  ݟంߘ ޴ండవࡓ ࠾ࡍమ ޴ంޔࡏࠪ ړߖ޳ండవࡓ ݟంߘ ޴డవ࠮ ఒకܽ ,ݟ
ఒకए ޒऴప ࡹܽ࢒ , ޴ంޔࡱ޶క ړߖ޳దܽ࠴ కएࡅ న࣒࠳ ఆ ࠾ࡍమ ߘफࡏڷ న࣒࠳ ܽ  ఉతओ   ޴फంࣆఇ ߖफޒ
సంښతం పऱ࣒ औ࡮ఆ  ܼࠊ బܽद మనంڒ फࡏڷ   ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ  ࡛ छ ऱ ఇకएࢁమ ࠭ޑ޶ం߰ ߖ ࡛ డ 1 1 1 1 1
ఒక ڒరకం మߖ ࠾ࡍర प࠻తघ కం ఉంڒ ޴బܽद ఇߕ ޴లठవ ࠪతృక ڒబܽद ఇߩओ  ߖߖ޳మనం ఐదవ ݡ
పࣃ࡯ࢣࡍफ ࠭.

ఒక ܼࠊ ܼࠊ ࣋ए छ ࡛ 1 1 1 ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ ఆ࡮औ  పవ࡛ 4 ڒబܽद  s 
ఇ޴ ۨవࡍ వࡏస ߘంݟ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࢘ࣄޓ ߘ ࡛ फ࣎ ంܼࠊ ܼࠊ  ޴ ࣋ए छ ࡛  ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ మ1 ࠾ࡍ 1 1 1 1
మనం ఏࠫ ࡯࠻ۯ ఇకए డ ࠭ߘపܽ࠭࠲ ,ڴ࡮ ఈ ࡓంݡ వࡏస వࡏస ఇంట࡛ ܀ంܘ లߘ ఉపڵࡆంۨ 
ऒߕంܿڕߘంۧల࡯తర ڕసࡏవ ࡍవۨ ߘసࡏదܽ వ࠴ ఒకए ޒऴప ࡹܽ࢒ ,࠭ బܽदڒ ޴फంࣆఇ ߘफࡏڷ న࣒࠳ ܽ
పऱ࣒ ޴ఇ ڴతफం࠴  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ 1 1 1 1 ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 ࡛ छ ࡛ మ࠾ࡍ ۨవరڕ  ఆరవ 
घࡍటݟ ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1 ݋ంߜ छ ࡛ ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఆ࡮औ ङږ  ࠗ 1 1 1 ఇ޴ ఆ࡮औ झ࠹݅  ए࣋ ܼࠊ ܼࠊ 1  छ ࡛ 1 
ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ఇకए ࠾ࡍసࠪనం మ ړ1 1 1 ࡛ డ మనం ఈ ࡓంݡ వࡏసలߘ పరసओ రం ࠪࡏऐ  ޴ఇ ,࡯࢐ڝ
.޴फంࣆఇ ߘफࡏڷ న࣒࠳
 ఆ࡮औ   ఆ࡮औ  ఆ࡮औ  చޔరऴసం ఒక ܼࠊ ܼࠊ ࣋ए छ ఉనऒ ڴ ࡛  ۲ట ࡓండవ వࡏస ఉంܿంڒ ޴బܽद ఈ 1 1 1 1
࢑ధంڴ మనం ఐదవ మ࠾ࡍ ఆరవ ݟట࡛ ࠫ ङ߷ ߘ ݋ంߝ క द࡛ ڵత ڴ  ठంۧ࠭ ࡓ ऱܿ ݟటࡍघ నऒࠚ ࡱڒరڒ ݋ంߜ ంڴ 
ఉంܼߖ ߗڒ ࠼ర प࠻తघ కం ఒక݄ ڒబܽद ࠭࠲ దశࡍߪ ߘफ ۯయړߖݞ అߖऒ छ޳త ,࠭ޑߩࡱక ߘలڒరڒ   ࡌ
మనڕ 
లࠚం޴ۯ ఆ࡮औ ए࣋ ܼࠊ  छ औ࡮న࣒ ఆ࠳ ࡛  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳ ܼࠊ ࡛ छ ࡛ ప ऱ࣒ పऱ࣒ ܼࠊ   ఆ࡮औ  ࣋ए छ  న࣒࠳ ࡛
ఆ࡮औ  అ߄ࣃ ߝరణ ݟటࡍघ औ࡮ఒకܽ ఒకܽ ఆ ࡹ ݋ంߜ  ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ ఒకܽ ܼࠊ ܼࠊ ࣋ए छ ࡛ సࡔ మ࠾ࡍ ఆࣣ 
छ޳ ంచడంڵࡆఉప ߘ࢑సफరణ ڴࡏߝ ऒߖڜ ࡹలހఈ లࣾ ޳ࡶ ࡌ ంܽߖ ఉపڵࡆంచడం ޳छ  మనం ࡌ
కھߘనగࡍߪ ߖ࢐ܽ ڼ࡯ फ ۯయړߖݞ, ఈ ݟటࡍघ ऒߖڒరڒ తफం࠴ ఈ ݋ంߜ  ࠫనࣔ࠼ంۨ మڒ ޶ڒ ࠬࡔబܽद ఇ޴ 
ఆ࡮औ ए࣋ ܼࠊ  छ औ࡮న࣒ ఆ࠳ ࡛  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳ ܼࠊ ࡛ छ ఇకए ߘߝ  సࠪనం ړ ࡛ డ ఆ࡮औ  ࣋ए छ  దట࠴ ߖ ࡛
 ప ऱ࣒ औ࡮న࣒ ఆ࠳ ܼࠊ   అߖ ऴࣃ࢐फ అకए ࠾ࡍమ ߘ డ ࡓంݡ పవ࡛ ఉండޜࠓం޴ ఎం޶కం݄ ఈ ݟటࡍघ  ݋ంߜ
ऒߖڒరڒ ޻అ ݞږ  ఇࣆफంߖߖ޵ ,޴ తۯ ڥߖయవ۪ऐ  మ࠳ ܼࠊ ࠾ࡍన࣒ అߝ పߖ޳ऒ  గమߖంచడం ޳छ  ࡌ
మనం ߖ޵ऒ  మࡍంత ࣆలభతరం ۯయవ۪ऐ .
 
ఆ࡮औ  ఈ ప߄ࣃ ࡮ۧ ࡱ޳రణం ڒబܽद ఈ పదం ఈ పࡱ޳ మ࠾ࡍ ఈ పదం ࠳ ܼࠊన࣒ ఆ࡮औ  ప ऱ࣒  ܼࠊ 
औ࡮న࣒ ఆ࠳  ࣋ए छ औ࡮న࣒ ఆ࠳ ఒక  ޴ం ఉం޺బܽद పంڒ ࡛  ࣋ए छ ࡛ మ࠾ࡍ ఆ࡮औ  న࣒࠳ ܼࠊ న࣒࠳ ܼࠊ 
ఆ࡮औ  ప ऱ࣒  వߤ మ࠾ࡍ ఇݞږ ޴ 
ఒక ࠳న࣒ ఆ࡮औ  ࣋ए छ ࡛ మ࠳  ࠾ࡍన࣒ ܼࠊ ࣋ए छ న࣒1࠳  ߖߖ޵ ڴతफం࠴ బܽदڒ ޴ంޔݡయబۯ రకంڒ ڴ ࡛ 1
ఆ࡮औ  ࣋ए छ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  ࡛ छ ࡛ మ࠾ࡍ ఆ࡮औ ए࣋ ܼࠊ న࣒࠳  छ ऴ࢐యవ۪ऐ ڴ ࡛   ఎం޶కం݄ ࣋ए छ ࡛ 1
రऐࠪ ߘफࡏڷ యడంۯ फࣃవ ࡮ఎ ࡱఈ దశ ࠾ࡍమ ޶ అర ࡆ बం ڝࣆۯవړߖݞ ఇ޴ సࣔయపޔݡంڒ ޴బܽद 
ఈ ࢑ష࠻ల ࡍڷంۨ ࠴తफం సओ షदత ߰ందړߖݞ ఇకए డ ࠭࠲ దశల࢑ ߘసफࡍంۧ࠭, 
ఇకए ࠭࠲ డ ړߟए ओ߮ۮ రङڒ సࡏటం݄, ఈ వࠫ޻ కࡱߦ࡮ అమࣆ ߘࡱలభతరం ۯయڕࠪ ړߖݞ 
సࣔయపݞन .࠼
రߖ   प࠻తघ క࠳నߗڒ ޴ అంతࡎ ऱన ఆࡹచన అ޻ , అం݄ ࡮࠮ ࠭࠲ङ ంకߖߕऒ  సరࢁకృతం ۯయړߖݞ ఈ 
రߖ पࡏڒ߅࠻ల లࣾހలߘ ఉపࣆڵࡆफߕऒ ࠭, ఇ࠴ ޴దܽ ۫ࣾ߮ࣃ ࡹߩంڴ గమघ  ۯంߧߖఅ ڴ޴फనޘౖ
సమసङ లߘ పࡍషए .޴फంࣆޒమߘఅ ړߖݞంచࡍ
  పࡍషए ఎకए ߘలހఖం ࠬద ۫࣋फ, ఏ లࣾ࠭ ߖ޵ ࠾ࡍఒకܽ మ ޴ఇ ړߖݞంచࡍ డ ఉపڵࡆంۧࡹ సओ షदంڴ 
యక߱వ۪ऐ࡯ޘ ऒߖ޵ ࠭࠲  వ ఏࠫܽࡱ࢑ బܽदڒ   పࡍషए ठࡌࠪ ݡంࡓ ంచగలࡍ ల࢑ ߘవࡍంۧ࠭, ఇతర 
ठࡌࠪ ऒߕఉ ݞږ ࡱ फࣃఇ ڴసࠪనం ړߖ޳ఒక ߘవࡱ࢑ ݟంߘ ݞږ ݢంࡓ ,࠼  k v ڴంࣾ߮ࣃ ࠾ࡍమ ࠼
సంړ ऱషद࠳న సమసङ కएࡅ డటం۫ ߘ  లࣾङ ం ߄ࣃరణ ࡯ࠉनంࠈ ۃऱ .ంచడంࡍ࢑వ ޾ఉం ࡮ఎ ߘల ڡ
ऒޒऴపయ ړߖݞయۯ ޶ం࠭ ڕఇంత ࠭࠲  ంۨన సమసङ లࡹ, ఈ సమసङ లߘ ఎߖ ࡮రछ ࣕంۧڜ ڕࠪ ࡹంత 
అంతర भృࢳदߖ అంࣃ޴फ ऒߖࢡబܽद ఆࣣ ఈ అంڒ ,࠼  సంऴగహంߦۮ ڴओ లం݄ 
రߖ ࠭࠲ , पࡏڒ߅࠻ల ࡍڷంۨ అధङ యనం ࣄۯన ఈ లࣾހలߘ ఎ࡮ ఉపڵࡆంచవ۲ऐ  న ఇతరࣄ۫ ࠭࠲ 
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అంݟ ࡱࢡటࡍघ సమసङ ,ࡱ ݋ߝ లߘ పࡍషए ఖङ࠭ ࡮ۧ ంచడంࡍ ం అࣆ࢑࠙ ߘߝ ߖफߕऒ ङߕఉప , ߘ  ށࢩల ऴࣃ
छ޳ సమసङ ࠾ࡍంచడం మ޴అం ߘవనల࠙ ࠭࠲ ࡌ లߘ పࡍషए ऒޒऴపయ ړߖݞంచࡍ ంۧ࠭, ࠭ఖङ ంڴ ఈ 
ఉపߕङ సం࠭࠲ ࡹ ऴప߄నంڴ లࣾङ ంޜ సమసङ లߘ పࡍషए .࠭ޑद ߭డࢳంచడం߯ దృࡍ
 అ࢑ మన ࠙వనలߘ పܽషदం ࣃۯफ సమసङ ࠾ࡍమ ࠼ లߘ పࡍషए  ,࡯࢐ڝࣆࡱޘ ߘవనల࠙ ࠭࠲ ړߖݞంచࡍ
అޙ࠼ ఇࠈ ݭ߹ ޴ङ ఇకए ,ߵࡲ ڡ డ ࠭࠲ ࠙వనలߘ పࡍషए సమసङ ࡹసమయం ޻ంచగల࠭ అࡍ లߘ 
పࡍషए  , ޴फంࣆݟܔ ߘక ߰రࡖమ ޴అ ޴फంࣆࡍ࢑సफ ޴అ ,޴फంࣆఇ ߘహనڴంత అవڜ ంۨࡍڷ ߖ޳ ޴ߝంచడం అࡍ
మనం అర बం ڝࣆۯవړߖݞ ऴపయޒऒ फనऒࣆ  ࠙వనల ࡍڷంۨ ڜంత ऴపశంసలࣆݟܔ ߘफం޴, ऴపޙङ  ఈ ࠭࠲ ంۨړ
సమసङ  పࢲࡍए ర ࣊షߤ ߯  దృࢳद ࡍࣃంۨన ߖర पࡏڒ߅࠻ల ࡍڷంۨ మޜ࢐ܽ ࠾ࡍ కࣄ࡯  ఈ ߜڒझ ࠾ࡍమ ࡱ दߵ
సమసङ రछߖ ࠭࠲ ړߖ࢐సफ࢐ ࠾ࡍమ ࡱ చߕల ࡅకए  ڵ࡯క ߖށࢩతफం ऴ࠴ 
ఉߕऒ ࠭, ఇ޴ ऴ߮ߧࡔత ఉ޳హరణల ߘం࠴ ݟదࡷ లࣾ޳ࡶ ࡱހ ࠪతృక ࠪࡹ࢑లڝࣆޓ ߘవడంࡹ 
సࠬకరހల వङ వసबలߘ పࡍషए  ߘల ߤషښऱߧఅ ߖ޳ ࡹంచడంࡍ
రߖ प࠼ం࢐ܽ ۯ వరߖ ڕరछ చߖߕऒ  ऴߦరంࠚంۧ࠭.
  అݟ ڼ࡮టࡍघ ࡍవ ڕలޔबࣄࡍక పߝఅ ߘహనڴంۨ మన అవࡍڷ ల ݋ߝ फంపܑయࣃ ڕࠪ ړߖݞధߕలࣄ ߘదमం 
छ޳త ,ݟయంۯ ङߕఈ ఉప ࡌ సం మࣄۯ ࠭࠲ ࠾ࡍన ఉపߕङ ధనङ ړदࢳదృ ࠬ ڔంܽݟంࡓ ށࢩల ऴࣃ .ࡱ޳࢐
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