
 இந்த ௳ரி௵ைரக்ஶ வ௠க, இந்த ௳ரி௵ைரகளில் ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பொல் கவனம் 
ெச௩த்ௌேவாம்.
  

சமன்பா௄களின் ோர௵் ௚ைற மற்௥ம் பல நிசச்யமாக அந்த க௠த்ொயல் matrixes ah ah 
௳ரி௵ைரகள் ௛லம் ஼ல ஼க்கல்கைள எ௄த்ௌக்காட௄்களின் அூப்பைட௜ல் பாரத்்ேதாம், 
ஆனால் இந்த ௳ரி௵ைரக்ஶ நாங்கள் ெசய்ய ௳௠ம்௖வௌ ஼க்கல்களில் கவனம் 
ெச௩த்ௌவதாஶம் ஆ, இைதப் பற்௣ நான் எ௄த்ௌக்ெகாள்ழேறன் ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பொல் 
க௠த்ொயல் அூப்பைட௜லான அூப்பைட ௚க்ழயமானௌ, எனேவ அேத ேநரத்ொல் ஼ல 
சமயங்களில் ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பௌ க௠த்ௌகைளப் பற்௣ய நமௌ ௖ரிதைல௞ம் ேசரக்்ழறௌ, 
ேம௩ம் ஒ௠ வைக௜ல் இௌ க௠த்ௌகைளப் ௖ரிந்ௌெகாள்வௌ மற்௥ம் ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பௌ 
ஆழய இரண்ூன் ாழற்஼ இயல்௖.
 க௠த்ௌகைள ௙ண்௄ம் ௖ரிந்ௌெகாள்வௌ, இௌ உண்ைம௜ல் ெபா௠ைளப் பற்௣ நமக்ஶத் 
ெதரிந்ொ௠க்ஶம், எனேவ நான் இைத ஼௣யதாக வைரந்தால்  ழராஃ௔க் மற்௥ம் ஼க்கல்கைளத் 
ோரப்்பொல் இந்தக் க௠த்ௌக்கள் 
௚க்ழயமானைவ என்௥ ஷ௥ங்கள், ஆனால் ெபாௌவாக நாம் பாரப்்பௌ என்னெவன்றால், 
஼க்கல்கைளத் ோரக்்ஶம் ேபாௌ ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பௌம் 
நமௌ க௠த்ௌக்கைளப் ௖ரிந்ௌெகாள்வதற்ஶம் ேமம்ப௄த்ௌவதற்ஶம் உத௵ழறௌ, எனேவ 
க௠த்ௌகைளப் ௖ரிந்ௌெகாள்வதற்ஶம் ஼க்கல்கைளத் ோரப்்பதற்ஶம் இைட௜லான ஒட௄்ெமாத்த 
க௠த்ௌதான் உண்ைம௜ல் உத௵ழறௌ.
 இந்த ௳ரி௵ைர௜ல், இந்த ௳ரி௵ைர௜ல் , ௔ரச஼்ைனகைள ஒவ்ெவான்றாகத் ோரப்்பதற்கான 
ஶ௣ப்௔ட்ட எ௄த்ௌக்காட௄்க௬டன் ெதாடங்ஶேவாம், ேம௩ம் 
஼க்கல்கைளத் ோரப்்பௌ மற்௥ம் க௠த்ௌகைளப் ௖ரிந்ௌெகாள்வௌ இரண்௄ம் எவ்வா௥ 
ைகேகாரத்்ௌச ்ெசல்ழன்றன என்பைதப் பாரக்்க ௚யற்஼ப்ேபாம்.
  ௔ரசச்ைனகள் ஒவ்ெவா௠ அூ௜௩ம் நாம் என்ன ெசய்ய ௚ூ௞ம் ெபாௌவான 
௔ரசச்ைனகைளப் பற்௣ ௳வாொப்பொல் நமௌ சாத்ொயக்ஷ௥கள் என்ன, 
எனேவ ௚த௧ல் ௔ரசச்ைன உதாரணம் ஒன்௥ 
, ஒ௠ ஶ௣ப்௔ட்ட நிரண்யம் 0 க்ஶ சமம் என்பைத நீங்கள் காட்ட ேவண்ூய ிழ்நிைல.
 எனேவ நாங்கள் காட்ட ௳௠ம்௖ழேறாம் ஒ௠ நிரண்யம் 1 1 1 மற்௥ம் ஒ௠ ௚ைற bccaab b plus

௚ைற ாழற்஼ ௚ைற௜ல் இ௠க்ஶம்ேபாௌ ௚ைற எனேவ இௌ cb c plus a c a plus b 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமம் என்பைத நாம் காட்ட ௳௠ம்௖ழேறாம் சரி, எனேவ இைத எப்பூ நன்றாகச்
ெசய்வௌ, நிசச்யமாக என்ன ேநரூயான வ௯ ோரம்ானிப்பைத மொப்௕௄ ெசய்ௌ, சரி அௌ 
ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்ெசல்ழறௌ என்பைதக் காட௄்வௌ மற்ெறா௠ அேஶ௚ைறயாஶம்.
 ஼ல பண்௖கைளப் பாரத்்ௌ , நிைலைமைய எளிைமப்ப௄த்த அைதப் பயன்ப௄த்தலாமா என்௥ 
பாரக்்க ௚யற்஼க்க௵ம், எனேவ உண்ைம௜ல் நாம் ெசய்யப் ேபாஶம் கூதம் இௌதான், அங்ஶ 
நாம் பாரப்்பௌ சரி என்௥ நீங்கள் ௚தல் பத்ொையப் பாரத்்தால் அௌ சரி.
 ஒ௠௚ைற இரண்டாவௌ ெந௄வரிைச௜ல் ஓேக என்ற ெவளிப்பா௄கள் இ௠ந்தால்,um bc ca ab 
௛ன்றாவதாக ேபான்ற ெவளிப்பா௄கள் உள்ளன, ab plus acbc plus baca plus cb ok 
எனேவ இைதப் பரி஽௧க்ஶம்ேபாௌ , இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ ெந௄வரிைசகைள 
நீங்கள் ஷடூ்னால், நாங்கள் பாரப்்பைத சரி என்௥ ெசால்லலாம்.
 எல்லா வரிைசக௬க்ஶம் ஒேர மாொரியான ெவளிப்பா௄ ழைடக்ஶம், அைத எ௱தலாம், இௌ 
இைத எளிைமப்ப௄த்த ஒ௠ வ௯ைய வழங்ஶழறௌ, எனேவ இடௌ ௖றத்ொல் எ௱ௌேவாம், நாம் 
இப்ேபாௌ ஶ௣ப்௔ட்டௌ என்னெவன்றால், இைவ அைனத்ௌம் 1 ஆஶம், இௌ மற்௥ம் இௌ bccaab 
என்ைன ௳௄ங்கள்  அைத ௳ரி௵ப௄த்ொ சரி என்௥ ெசால்௩ங்கள்  இௌ அல்லௌ ab plus ac ca
என்பௌ மற்௥ம் என்ற ாழற்஼ வரிைசைய பராமரிப்பதற்ஶ ah bc plus ab ca plus bc 
மட௄்ேம, எனேவ இந்த ெந௄வரிைச மற்௥ம் இந்த ெந௄வரிைச௜ன் ஷட௄்த்ெதாைகையக் 
க௠த்ொல் ெகாண்டால், நாம் ெசய்௞ம் ேபாௌ ஐப் ெப௥ேவாம்.ab plus ca plus bc 
  இங்ேக௞ம் நாம் ஐப் ெப௥ழேறாம், அேத ேபால் இங்ஶ ab plus bc plus c ab plus bc plus 

ஐப் ெப௥ேவாம், எனேவ அைதச ்ெசய்ேவாம், என்பௌ ஷட்டல் இரண்௄ என்௥ ca c 3 c 3 c 
ெசால்லப் ேபாழேறாம் , ேம௩ம் ோரம்ானிகளின் பண்௖களி௧௠ந்ௌ நமக்ஶத் ெதரி௞ம்.
 இௌ ஒ௠ங்ழைணப்௖களின் மொப்ைப மாற்றாௌ எனேவ ஒன்௥ ஒன்௥ bccaab 
௔ன்னர ்இங்ேக மற்௥ம் ab plus bc plus caab plus bc plus ca ab plus bc surface ca 
உள்ளௌ, எனேவ இந்த ெந௄வரிைச௜ல் உள்ள அைனத்ௌ வரிைசக௬ம் ஒேர மாொரியாக 
இ௠க்ஶம் , உண்ைம௜ல் இைத நாம் காரணியாகக் ஷறலாம்.
  ௚௱ ெவளிப்பா௄ மற்௥ம் ஒன்ைற மட௄்ம் ௳ட௄்௳௄ங்கள், எனேவ ோரம்ானிப்பாளரின் 
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ெதாடர௖்ைடய ெசாத்ௌ 
இைத என எ௱தலாம் மற்௥ம் ோரம்ானிப்பான் ஒன்௥ ஒன்௥ ab plus bc plus ca bccaab 
மற்௥ம் ௙ண்௄ம் ஒன்௥ எல்லாம் சரியாக இ௠க்ஶம், எனேவ நாங்கள் கவனிக்கத்தக்க 
வைக௜ல் ெசய்ௌள்ேளாம்  என்ற ெசாற்கைள எளிதாக்ஶவதன் ௛லம் ோரம்ானிப்பான் ah 
௘க௵ம் ஶ௥கலானௌ , ௔ன்னர ்இப்ேபாௌ அௌ ஒப்௕ட்டள௳ல் ேநராக உள்ளௌ, நான் என்ன 
ெசால்ழேறன் என்றால் நான் என்ன ெசால்ழேறன் என்றால் , இப்ேபாௌ நம்௘டம் இரண்௄ 
ெந௄வரிைசகள் மற்௥ம் உள்ளன, அைவ ஒேர மாொரியானைவ .c1 c3 
 
ோரம்ானிக்ஶம் மொப்௖ ௗஜ்௷யமாக இ௠ப்பைதக் கவனிக்ழேறாம், இைதத்தான் நாங்கள் காட்ட 
௳௠ம்௖ழேறாம், எனேவ இௌ மடங்ஶ 0 க்ஶ சமம் மற்௥ம் ஏன் 0 ஏெனனில்ab plus bc plus ca 

ஒன் மற்௥ம் ஼ ௛ன்௥ ஒேர மாொரியாக இ௠ப்பதால் இைதத்தான் காட்ட ேவண்௄ம்.c 
  நாம் 
சரியாகக் காட்ட ௳௠ம்௖வௌ என்னெவன்றால், இங்ேக கவனிக்கப்படக்ஷூயௌ 
என்னெவன்றால் , நிசச்யமாக நாம் ோரம்ானிப்பைத ௳ரி௵ப௄த்தலாம், ஆனால் நாம் ௚ன்௖ 
ஶ௣ப்௔ட்டௌ ேபால , இந்த பண்௖கைள ஆய்௵ ெசய்வதன் ேநாக்கம் சரி என்௥ இப்ேபாௌ 
ோரம்ானிப்பவரக்ளின் மொப்௕டை்ட எளிதாக்க ௚ூ௞மா?  இௌ ௘க௵ம் ௚ைறயானௌ, அைத 
௘க௵ம் ொறைமயானதாக்ஶழறௌ, ேம௩ம் இந்த எ௄த்ௌக்காடூ்ல் நாம் ௳ளக்ஶம் ௔ன்வ௠ம் 
ம௥஽ரைமப்௔ன் ௛லம் 
, ோரம்ானிப்பவரக்ளின் ஼ல அைடயாளங்கைள நாம் நி௡௔க்க ௚ூ௞ம் என்பைதக் காணலாம்.
 இப்ேபாௌ உம்  பாரத்்ேதன், எனேவ இௌ சரி என்௥ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், இௌ ஒ௠ 
ெபா௠த்தத்ைத அளிக்ழறௌ அல்லௌ பண்௖கைளப் பூப்பொல் ஒ௠ பயைன வழங்ஶழறௌ, இந்த 
உதாரணத்ைதப் பற்௣ ேவ௥ என்ன ெசால்லலாம், எனேவ இௌ ஒ௠ ௳ளக்கத்ைத அளிக்ழறௌ , 
ேம௩ம் ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரக்்கலாம் சரி , நிரண்௜ப்பவரக்ளின் பண்௖கைள 
எவ்வா௥ பாரக்்க ௚யற்஼ ெசய்யலாம் என்பதற்கான ேவ௥ ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் 
பாரப்்ேபாம் மற்௥ம் அ௄த்த எ௄த்ௌக்காட௄்க்கான மொப்௕௄கைள எளிதாக்க ௚யற்஼ப்ேபாம் , 
௔ன்வ௠ம் அைடயாள உதாரணம் 2 ஐப் பாரப்்ேபாம், அங்ஶ ௔ன்வ௠ம் ோரம்ானிப்பான் 1 
என்பைதக் காட்ட ேவண்௄ம்.

என்பௌ ஒ௠ ைமனஸ் ைமனஸ் ைமனஸ் க்ஶ சமம், இந்த  1 1 abcbccaab  bb cc a 
ோரம்ானிப்பான் இந்த ௛ன்௥ ெசாற்களின் ௳ைளெபா௠ேள என்பைத நாம் காட்ட ேவண்௄ம், 
எனேவ நாம் அைத எப்பூப் பற்௣ச ்ெசல்வௌ என்பைத நிசச்யமாக நாம் ோரம்ானிப்பைத 
மொப்௕௄ ெசய்யலாம் என்பௌ இங்ேக ேநாக்கமாஶம்.ah 
 ஼ல பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொனால், அைடயாளத்ைதக் காட௄்வௌ ௘க௵ம் ொறைமயாக 
இ௠க்ஶம் , எனேவ இங்ேக இடௌ ௖றம் 

இந்த ெந௄வரிைச௜ல் ௛ன்௥ உள்ளௌ என்பைத நிைன௳ல் ெகாள்ள௵ம் 1 1 1 abcbccaab ah 
இந்த இரண்டாவௌ வரிைசைய ௚தல் வரிைச௞டன் க௯த்ௌ,  
இைத ௗஜ்௷யத்தால் மாற்றலாம்.
 எனேவ நாம் 1 ஐப் ெப௥ம்ேபாௌ என்ன நடக்ஶம்,  எனேவ ௚தல் வரிைச மாறாமல் abc 
இ௠ந்தால் , இரண்டாவௌ வரிைச 0 ைமனஸ் அக்கா ைமனஸ் ஆக மா௥ம், எனேவ இந்த b bc 
ெசாத்ைத இங்ேக பயன்ப௄த்ௌவதன் நன்ைம என்னெவன்றால் , வரிைச௜ல் இௌேபான்ற 
ெசயல்பா௄கைளச ்ெசய்வௌ மொப்௖ மாறாௌ.
 இந்த உள்ளட்ீைட இங்ஶ ஒன்௣௧௠ந்ௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ   மாற்௣௞ள்ேளாம் என்பௌதான் 
ோரம்ானகரமாக இ௠க்ழறௌ  எனேவ, இந்த இரண்௄ ெசயல்பா௄கைள௞ம் நாங்கள் bc 
பயன்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், இௌ ெசாத்ௌ ௛லம் எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் , ோரம்ானிப்பாளரின் 
மொப்ைப மாற்றப் ேபாவொல்ைல, இந்த ெந௄வரிைசைய 1 1 1 இ௧௠ந்ௌ 1 0 0 ஆக 
மாற்௣௞ள்ேளாம் , ேம௩ம் நன்ைம என்னெவன்றால்  நீங்கள் இந்த ோரம்ானத்ைத 
௳ரி௵ப௄த்ொனால், இந்த ெந௄வரிைச௜ல் ௳ரிவைடந்ௌ, இந்த ஼௣ய 2 க்ஶ 2 ோரம்ானிப்பைத 
மட௄்ம் எ௄த்ௌக்ெகாள்ேவாம் , நிசச்யமாக இந்த ைமனஸ் உள்ளௌ என்பைத நாங்கள் b a 
கவனிக்ழேறாம், ௔ன்னர ்இங்ேக ைமனஸ் மற்௥ம் ௙ண்௄ம் நாம் ஐ எ௄த்ௌக் ca bc ab 
ெகாள்ளலாம்.
 ைமனஸ் ஒ௠ ெபாௌவானௌ, ஏெனனில் ஼ என்பௌ இரண்௄ ெசாற்களி௩ம் உள்ளௌ, எனேவ 
௳ரிவைடவதற்ஶ ௚ன்ேப இன்௑ம் ஒ௠ ெசாத்ைத நாம் பயன்ப௄த்த ௚ூ௞ம் , அந்த ெசாத்ௌ 
என்ன என்பைத நான் இந்த ோரம்ானிப்பைத ௙ண்௄ம் எ௱த அ௑மொக்ழேறன், அைத நாம் 
பாரக்்கலாம், எனேவ இந்த ோரம்ானியானௌ 1 0 0 க௯த்தல் ஏ஼ க௯த்தல் ஆஶம்  ab abcca minus

இந்த அளைவ ைமனஸ் ௚ைறகள் ைமனஸ் என்௥ம் இந்த ைமனஸ் bcab minus bc c b a b a 
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என்பௌ இங்ேக உள்ளௌ ேபால௵ம் இந்த அளைவ ௚ைறகள் அல்லௌ ௚ைற b minus b c minus
என்௥ எ௱தலாம் மற்௥ம் இைத கவனிக்க௵ம்  நிரண்௜ப்பவரின் மொப்ைப a 

மாற்றாமல் இந்த வரிைச௜ல் இ௠ந்ௌ இந்த பொைவ ெவளிேய எ௄க்கக்ஷூய ெசாத்ொ௧௠ந்ௌ 
இப்ேபாௌ உள்ளைதப் ேபாலேவ அள௵ உள்ளௌ  இரண்ூ௧௠ந்ௌம் இந்த அள௵ ைமனஸ் ஐ c a 
ெவளிேய இ௱ப்பதன் ௛லம் இந்த வரிைச௜ல் அைதேய ெசய்௞ங்கள், எனேவ இந்த ௚ைற c 
ைமனஸ் ெப௠க்கல் ஒ௠ நிரண்யம் உள்ளௌ, இொல் கைட஼ வரிைச 0 1 மற்௥ம் க௯த்தல் a b 
ஆஶம், எனேவ நாம் இப்ேபாௌ ௘க௵ம் எளிைமயான 2 க்ஶ 2 ோரம்ானிப்ேபாம்.
  இந்த வரிைச௜ல் ௳ரிவைட௞ம் ேபாௌ மொப்௕௄ ெசய்ய , இரண்௄ பண்௖கைள நாங்கள் 
பயன்ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், ஏெனனில் இந்த இரண்௄ ௗஜ்௷யங்கைள௞ம் ௚த௧ல் ஼ல வரிைச 
ெசயல்பா௄கைளச ்ெசய்வதன் ௛லம் இரண்டாவதாக இந்த நிைலயான ெசாற்கைள 
வரிைசகளில் இ௠ந்ௌ ெவளிேய இ௱த்ௌ ூடர௘்னண்ூன் மொப்ைப மாற்௣னால், இ௥ொயாக ௳ 
ைமனஸ் ஏ஼ ைமனஸ் ஏ மற்௥ம் இந்த இரண்ைட இரண்௄ ூடர௘்னன்ட் ௛லம் ேநரூயாக 
ைமனஸ் ௔ ைமனஸ் ைமனஸ் ஼ ெசய்வதன் ௛லமாகேவா அல்லௌ ேநரூ வைரயைற ேபான்ற 
௔ற ௚ைறகள் ௛லமாகேவா மொப்௔டலாம்.
  ைமனஸ் ஏ஼ ைமனஸ் ஏ மற்௥ம் ைமனஸ் ௔ ைமனஸ் ைமனஸ் ஼ , அௌ ௔ளஸ் ஼௔ ைமனஸ் 
ஏ஼ ைமனஸ் ஏ மற்௥ம் ைமனஸ் மற்௥ம் ைமனஸ் எனேவ இௌ ைமனஸ் ௔ ௔ளஸ் ஼ ஆக 
மா௥ழறௌ, 
எனேவ இைத சமச஽்ராக மாற்ற ைமனஸ் ௔ என்௥ எ௱தலாம், எனேவ ைமனஸ் 
அைடயாளத்ைத எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம்.
  இங்ழ௠ந்ௌ ெவளிேய, அந்த க௯த்தல் ஶ௣ இந்த வாரத்்ைதக்ஶள் ெசல்லலாம், எனேவ இௌ ௔ 
ைமனஸ் ஼ ைடம்ஸ் ஼ ைமனஸ் ஏ ஆஶம், இைதத்தான் வலௌ பக்கத்ொன் அூப்பைட௜ல் காட்ட 
ேவண்௄ம், எனேவ இப்ேபாௌ ௚தன்ைமயாக இவற்ைற அூப்பைடயாகக் ெகாண்ட 
ெசயல்பா௄களின் வரிைச ௛லம் 
இங்ேக உள்ள௄ீகைள 0 மற்௥ம் ௳னாூ என்௥ மாற்௣ய இரண்௄ பண்௖கள் இந்த நிைலயான 
ெசாற்கைள எ௄த்ௌ இடௌ ௖றம் வலௌ பக்கம் சமமாக இ௠ப்பைதக் காட்ட ௚ூந்தௌ, எனேவ 
இந்த எ௄த்ௌக்காடை்ட ௚ூக்ழேறாம், எனேவ இப்ேபாௌ பாரப்்ேபாம் மற்ெறா௠ உதாரணம் 
மற்௥ம் இங்ேக உள்ள இந்த எ௄த்ௌக்காட௄் ாவாரஸ்யமானௌ, ஏெனனில் இௌ ௙ண்௄ம் ஒ௠ 
ஶ௣ப்௔ட்ட நிரண்௜ப்பாளரின் மொப்௕டை்டக் ெகாண்ட ஒ௠ பஶொையப் ேபான்ற வூ௳யல் 
அளைவத் ெதாடர௖்ப௄த்ௌழறௌ, எனேவ இௌ உண்ைம௜ல் ஆய வூவ௳ய௧ல் அதன் 
ெவளிப்பாடூ்ன் அூப்பைட௜ல் எ௱தப்பட்ட ௚க்ேகாணத்ொன் பரப்பள௵டன் ெசய்ய ேவண்௄ம்.
 ெசங்ஶத்ௌகள் எனக் ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன , ேம௩ம் பஶொ௜ன் x 1 y 1 x 2 y 2 x 3 y 3 
ித்ொரம் எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், நான் அைத ௳ைர௳ல் எ௱ௌழேறன், ஆனால் அௌ ஒ௠ 
ஶ௣ப்௔ட்ட மொப்௕டூ்ற்ஶ சமமானதல்ல என்பைத நாங்கள் காட்ட ௳௠ம்௖ழேறாம்.
  ோரம்ானிப்ேபன் எனேவ அைத எ௱ௌழேறன், அதன் ௔றஶ நாம் அந்த ோரம்ானிப்பைத எவ்வா௥
மொப்௔௄ழேறாம் என்பைதப் பாரக்்கலாம், எனேவ இங்ேக உதாரணம் ௔ன்வ௠ம் உம் மற்௥ம் x 

மற்௥ம் இல் ெசங்ஶத்ௌகைளக் ெகாண்ட ஒ௠ ௚க்ேகாணம் மற்௥ம் 1 y 1 x 2 y 2 x 3 y 3 x
என்பௌ 3 y 3 

பாொக்ஶ சமமான பரப்பளைவக் ெகாண்௄ள்ளௌ.
 x one y two minus y three plus x 2 y 3 minus y 1 plus x 3 y 1 minus y 2.
  ோரம்ானிக்ஶம் அைர ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ஒன்௥ x x x y y y 
ஒன்ைற மொப்௔௄வதன் ௛லம் இந்த ெவளிப்பாடை்டப் ெபறலாம் என்பைதக் காட௄்  ஒன்௥ 
எனேவ ேவ௥௳தமாகக் ஷ௣னால் 
, ௚க்ேகாணத்ொன் ௚ைனகளின் ஆயத்ெதாைல௵களின் அூப்பைட௜ல் எ௱தப்பட்ட 
ெவளிப்பா௄ , ௚தல் வரிைச௜ல் ௚தல் உச஼்ையத் ெதாடரந்்ௌ 1 மற்௥ம் பலவற்ைறக் 
ெகாண்ூ௠க்ஶம் இந்த ோரம்ானகரத்ொன் அூப்பைட௜ல் ெவளிப்ப௄த்தலாம்.
 மற்ற வரிைசக௬க்ஶ, நிசச்யமாக நாம் ஒ௠ பஶொையப் பற்௣ ேபாழேறாம், எனேவ 
ோரம்ானிப்பவரின் ேநரம்ைற மொப்ைப மட௄்ம் எ௄த்ௌக்ெகாள்வொல் கவனமாக இ௠க்க 
ேவண்௄ம், இ௠ப்௔௑ம் நாம் ௚ன்௖ ௳வாொத்தௌ ேபால , எங்கள் ேநாக்கங்க௬க்காக 
அைடயாளத்ொற்ஶ ஼ல வூ௳யல் ௳ளக்கத்ைத௞ம் ெகா௄க்கலாம்.
 ெவ௥ம் ஒட௄்ம்  ேஜரம்னி௜ன் ௚௱ைமயான மொப்௖க்ஶ எனேவ, அந்த ெவளிப்பாடை்டக் k 
க௠த்ொல் ெகாண்௄, இைவ இரண்௄ம் ஒேர மொப்ைப எ௄த்ௌக்ெகாள்ழன்றன என்பைதக் காட்ட 
௳௠ம்௖ழேறாம், எனேவ ோரம்ானிப்பொல் இ௠ந்ௌ ெதாடங்ழ, அௌ ெவளிப்பாட்ூற்ஶ சமமானதா 
என்பைதக் காட்ட ௚யற்஼ப்ேபாம்.
  வலௌ பக்கம் அல்லௌ ேவ௥௳தமாகக் ஷ௣னால் 
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, பாொ ௚ைற என்பௌ பாொப் பஶொ௜ன் ேதாற்றத்ொன் x 1 x 2 x 3 y 1 y 2 y 3 1 1 1 
ெவளிப்பாடூ்ற்ஶச ்சமம் என்பைதக் காட்ட ேவண்௄ம்.
 x 1 y 2 minus y 3 plus x 2 y 3 minus y one plus x three y one minus y two 
எனேவ நாம் இடௌ ௖றத்ொல் இ௠ந்ௌ ஆரம்௔க்கலாம் எனேவ இௌ அைர ஆல் x 1 x 2 x 3 
ெப௠க்கப்ப௄ம் ோரம்ானம் வலௌ௖றம், இௌ மற்ெறா௠ நிரண்யம் ஆஶம், y 1 y 2 y 3 1 1 1 
அொல் ஒ௠ நிரல் மட௄்ேம உள்ளௌ, இைத எப்பூக் ைகயாள்வௌ ௚ன்௖ என்ன ெசய்யலாம் 
என்றால் , கைட஼ வரிைசைய௞ம் இரண்டாவௌ வரிைசைய௞ம் க௯க்கலாம்  ௚தல் வரிைச,
 அதனால் ெந௄வரிைசகள் கைட஼ ெந௄வரிைசகள் கைட஼ ெந௄வரிைச௜ல் உள்ளைவகளில் 
ஒன்௥ மட௄்ேம இ௠க்ஶம் என்பௌ ஒன்௥ மற்௥ம் ௙த௚ள்ளைவ ௗஜ்௷யமாஶம், அதாவௌ ch 
நான் என்ன ெசால்ழேறன், நான் இங்ேக எ௱ௌழேறன் , இரண்௄ என்பௌ இரண்௄ க௯த்தல் r r 

ஒன்௥ மற்௥ம் ௛ன்௥ ஆனௌ ைமனஸ் ஆக மா௥ம் என்௥ நான் ஷற r r r 3 r 3 r 1 
௳௠ம்௖ழேறன்.
  இந்த ெசயல்பாடூ்ன் ௛லம் ெசாத்ௌ ோரம்ானிக்ஶம் மொப்௖ மாறாௌ என்பைத அ௣ந்ௌ 
ெகாள்௬ங்கள், எனேவ இைத க௯த்தல் ஒன்௥ எனேவ இரண்௄ க௯த்தல் x 1 y 1 1 r 2 r x x
ஒன்௥ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் ஒ௠ க௯த்தல் ஒன்௥ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம்  y y 
கைட஼ வரிைச௞டன் ௛ன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ ௛ன்௥ க௯த்தல் ஒ௠ என்௥ x x y y n 
ெசால்ல௵ம், ௔ன்னர ்ோரம்ானிக்ஶம் ெபா௠ைள ௳ரி௵ப௄த்த இௌ ஒ௠ இயற்ைகயான 
ெந௄வரிைசயாஶம், ஏெனனில் இௌ இந்த இரண்௄ ெசாற்களின் ஒ௠ ௳ைளெபா௠ளாஶம் , 
ஏெனனில் இௌ ஒ௠ இைண காரணியாக இ௠ப்பதால் ோரம்ானிக்கப்ப௄ழறௌ  இந்த ௎ைழ௵ 
௙த௚ள்ளௌ 0.
 எனேவ இௌ அைர க௯த்தல் க௯த்தல் ைமனஸ் க௯த்தல் x 2 x 1 x 3 x 1 y 2 y 1 y 3 y 1 
சரி இம் மற்௥ம் இந்த தயாரிப்௖ ேநரம் க௯த்தல் இௌ பாொ க௯த்தல் க௯த்தல் x2 x1 y3 y1 
க௯த்தல் ைமனஸ் ைமனஸ் மற்௥ம் நாம் காட்ட ேவண்ூயௌ x 3 x 1 y 2 y 1 
என்னெவன்றால், இௌ ெபாௌவான ஐக் ெகாண்ட ெதாைககளின் அூப்பைட௜ல் உள்ளௌ.x 

மொப்௖கைள ௳ரி௵ப௄த்ௌழேறாம், எனேவ எங்களிடம் க௯த்தல் க௯த்தல்   x x 2 y 3 y 1 x
க௯த்தல் க௯த்தல் க௯த்தல் ஷட்டல் க௯த்தல் 1 y 3 y 1 x 3 y 2 y 1 x 1 y 2 y 1.

 எனேவ இன் ஶணகம் இ௠க்ஶம் ௅ ைமனஸ் ஒய் ஒய் ஒய் ைமனஸ் ஒய் த்ரீ ௔ளஸ் ஒய் ஒன்x 1 y 
எனேவ இந்த ஒன்கள் ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம் எனேவ இௌ அைர ஒ௠ ௅ ைமனஸ் ௔ளஸ் y x y y 3 

ைமனஸ் ஆக௵ம், அதன் ௔றஶ ைமனைஸக் ஷட்ட௵ம்  மற்௥ம் x 2 y 3 y 1 x 3 y 1 y 2 
இைதத்தான் நாங்கள் ௙ண்௄ம் காட்ட ௳௠ம்௖ழேறாம், எனேவ ோரம்ானிப்பவரக்ளின் ேநரூ 
மொப்௕டை்ட நாம் ெசய்யக்ஷூய ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄் இௌவாஶம், ஆனால் இங்ேக நாம் 
ெசய்வௌ என்னெவன்றால், ஼ல ஷ௥கைளக் ஶைறப்பதன் ௛லம் மொப்௕டை்ட எளிைமப்ப௄த்த 
஼ல பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம்.
 ேமட்ரிக்௻ன் நிரண்யம் ௗஜ்௷யமாக மொப்௔டப்ப௄ழறௌ, எனேவ இௌ எளிதான நிரண்ய 
மொப்௕௄ சரி, எனேவ இைவ ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கள் இப்ேபாௌ ஒப்௕ட்டள௳ல் கூனமான 
உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம், அைத இரண்௄ வ௯களில் பாரப்்ேபாம் ஒன்௥ சரி எப்பூ ெசய்வௌ
 ெகா௄க்கப்படட் ிழ௧ல் ஼க்கைலத் ோரக்்க௵ம், ேம௩ம் அைதப் ெபாௌவாகப் பாரக்்க௵ம்  r 
ஶைறந்த படச்ம் நாம் பாரக்்ஶம் நிரண்யம் ெசய்௞ம் பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொ அைத எவ்வா௥
ெபாௌவான ௚ைற௜ல் பாரக்்கலாம் என்பைத வைரய௵ம், எனேவ இௌ ௸ ெம௜ன்ஸ் ஼க்க௧ல் 
ேதான்௣ய ஼க்கல், எனேவ அைத எ௱ௌழேறன், எப்பூ என்௥ பாரப்்ேபாம்  அைத நிவரத்்ொ 
ெசய்ய, இங்ேக உள்ள உதாரணம் ௔ன்வ௠மா௥, எனேவ இௌ ெஜ ெம௜ன்ஸ் ௔ரசச்ைனைய 
அூப்பைடயாகக் ெகாண்டௌ, ௔ரசச்ைன என்னெவன்றால், இந்த ஆல்பாக்கள் மற்௥ம் 
௕ட்டாக்கள் ௗஜ்௷யமாக இல்லா௳ட்டால் , இன் ெசயல்பாட்ைட நாம் வைரய௥க்ழேறாம், இௌ n 
ஆல்பா பவர ் மற்௥ம் ௕ட்டா பவர ் மற்௥ம்  ௔ன்வ௠ம் ோரம்ானிப்பான் 3 1 ஷட்டல் n n f 1 1 

எனேவ இைவ ஐக் ஶ௣க்ஶம் நீங்கள் ஐ plus f 2 1 plus f 1 1 plus f 2 1 plus f 3 f 3 n 
3 க்ஶ சமமாக ைவக்ஶம் ேபாௌ இௌ ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா கனசௌரம் ஆஶம்.q 
 இந்த ேமட்ரிக்௻ன் உள்ள௄ீகள் ஒன்௥ ஷட்டல் எஃப் இரண்௄ ஒன்௥ ஷட்டல் எஃப் ௛ன்௥ மற்௥ம்
ஒன்௥ ஷட்டல் எஃப் நான்ஶ இௌ ெப௠க்கல் ஒ௠ க௯த்தல் ஆல்பா சௌரம் ஒ௠ க௯த்தல் ah k 
௕ட்டா சௌரம் மற்௥ம் ஆல்பா க௯த்தல் ௕ட்டா சௌரத்ொற்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் , அப்பூயானால் 
என்ன ஆஶம் இன் மொப்௖ மற்௥ம் ேதர௵்கள் இௌ 1 இரண்டாவௌ ேசா  பனி என்பௌ ைமனஸ் 1 k 
என்பௌ ௛ன்றாவௌ ேதர௵், இௌ ஆல்பா ைடம்ஸ் ௕ட்டா மற்௥ம் நான்காவௌ ேதர௵் ஆல்பா 
௕ட்டாவால் 1 ஆஶம், எனேவ இந்த ஼க்கல் 2014 ேபப்பர ்ஒன் ௖த்தகத்ொல் இ௠ந்ௌ இந்த ேகள்௳ 
எண் 65 இ௧௠ந்ௌ வந்தௌ.
  இைணயத்தளத்ொல் இல் இ௠ந்ௌ அேகலாம்   காழதம் எனேவ இௌ jee main dot nic dot 
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அேஜ ெம௜ன்ஸ் ௔ரசச்ைன சரி, இௌ ஒ௠ ெபாௌவான ௔ரசச்ைன, இௌ இப்ேபாௌ 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ, நிசச்யமாக ௔ரசச்ைன ெகா௄க்கப்படட்ால், அைத ோரக்்க பல வ௯கள் 
உள்ளன, அைதக் கண்ட௣ய ௚யற்஼ப்பொல் பய௑ள்ளதாக இ௠க்ஶம் ஼ல வ௯கைளப் 
பாரப்்ேபாம்.
 இவற்௣ல் ௚த௧ல் இன் மொப்௖ நாம் என்ன ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்றால், நாம் சரி என்௥ k ah ah, 
ெசால்லலாம், இ௥ொ௜ல் இன் மொப்ைபக் கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம், எனேவ ஆல்பா k 
மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் ஼ல மொப்௖கைள ஒௌக்ழ, அௌ வ௠ழறதா என்௥ பாரப்்பௌதான் நாம் ெசய்ய
௚ூ௞ம்.
  ேமேல அல்லௌ இல்லா௳ட்டா௩ம் அௌ ஒ௠ வ௯ ம௥௖றம் இௌ ஒ௠ ோரை்வத் தரக்ஷூய 
௚௱ைமயான வ௯யாக இ௠க்ஶம், நாம் என்ன ெசய்ய ௚ூ௞ம் என்றால் சரி, இப்ேபாௌ இைத 
௘க௵ம் ெபாௌவான பாணி௜ல் ோரக்்க ௚யற்஼ப்ேபாம் மற்௥ம் ஒ௠ ெவளிப்பாட்ைடக் ெகாண்௄ 
வர ௚யற்஼ப்ேபாம், ௔ன்னர ் இன் மொப்ைபக் கண்ட௣யலாம்.k 
  ொறம்பட நாங்கள் ொறம்பட நம்௖ழேறாம் ோரம்ானிப்பான் இன் மொப்ைபக் ெகாண்௄ வர ah 
௚ூ௞ம் என்௥ நம்௖ழேறாம், நிசச்யமாக ஒ௠வர ்அைத ேநரூயாக ௳ரி௵ப௄த்தலாம், ஆனால் 
வலௌ ௖றத்ொல் இ௠ப்பதால் ஆல்பா ௕ட்டா மற்௥ம் ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா௳ன் அூப்பைட௜ல் 
அைத எவ்வா௥ ெவளிப்ப௄த்தலாம் ஆ,
 அதனால் ஆஹா, அைத நாம் எந்த வ௯களில் பாரக்்கலாம், அைத எப்பூத் ோரக்்கலாம் 
என்பைதப் பாரப்்ேபாம் ௚தல் அேஶ௚ைற , ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் ஼ல மொப்௖கைளப் 
பயன்ப௄த்ௌவௌ வசொயானௌ மற்௥ம் இௌ இன் ௳ைரவான மொப்ைபக் கண்ட௣ய உத௵ம்  k 
௔ன்னர ், ோரம்ானிப்பவரக்ளின் பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ொ, ெபாௌவான ௚ைறயான 
௚ைற௜ல் அைதச ்ெசய்யக்ஷூய வ௯ைய ஶைறந்தபடச்ம் வைரய ௚யற்஼ப்ேபாம்.
  மற்௥ம் ௕ட்டா எனேவ ஶ௣ப்பாக நாம் கள் ௚ூ௞ம்  ஆல்பா ைமனஸ் ஒன்௥ மற்௥ம் ௕ட்டா ay 
இரண்௄ மொப்௖க௬க்ஶச ்சமமானௌ, அதாவௌ அைவ ஒன்௥ 1க்ஶ அ௠காைம௜ல் இ௠ப்பதால், 
அைத ௘க௵ம் ொறைமயான மொப்௕டாக மாற்௥ழறௌ,
 அதனால் என்ன ோரம்ானிப்பௌ 3 என்பௌ 1 ஷட்டல் ஷட்டல் என்௥ ௙ண்௄ம் f 1 1 f 2 
எ௱ௌழேறன்.
  நீங்கள் ஒ௠ சமச஽்ர ்ேமட்ரிக்ைஸக் கவனிக்ழ௤ரக்ள், எனேவ நீங்கள் அைனத்ைத௞ம் மொப்௕௄
ெசய்ய ேவண்ூயொல்ைல, அவற்௣ல் பாொ மற்௥ம் ௛ைல௳ட்டம் சரியாக இ௠க்க ேவண்௄ம் 
ஒன்௥ ஷட்டல் ௛ன்௥ ஒன்௥ ஷட்டல் நான்ஶ, எனேவ ஆல்பாக்கள் மற்௥ம் ௕ட்டாக்க௬க்ஶ f f 
ெபாௌவாக அைத எ௱ௌேவாம், ௔ன்னர ்நாங்கள் மாற்௥ேவாம்  அந்த மொப்௖கள் எனேவ இௌ 
த்ரீ ஒன் ௔ளஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்மற்௥ம் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர,் மன்னிக்க௵ம், இௌ 1 ஆக இ௠க்க 
ேவண்௄ம் என்௥ நிைனக்ழேறன், எனேவ இௌ ெவ௥ம் 1 ௔ளஸ் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா மற்௥ம் 
இௌ 1 ௔ளஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்ஓேக இௌ 1 ௔ளஸ் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா
1  ௔ளஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்1 ௔ளஸ் ஆல்பா க்௟ப் ௔ளஸ் ௕ட்டா ழ௟ப் 1
௔ளஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்1 ௔ளஸ் ஆல்பா க்௟ப் ௔ளஸ் ௕ட்டா ழ௟ப் 
மற்௥ம் இ௥ொயாக 1 ௔ளஸ் ஆல்பா 4 ௔ளஸ் ௕ட்டா 4 இந்த எக்ஸ்ேபாெனன்டக்ள் எல்லாம் 
இ௠ப்பதாக உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம் , ௔றஶ எப்பூ ௳ரிவாக்ஶவௌ என்௥ கற்பைன ெசய்ௌ 
பா௠ங்கள் மரபே௳ல் இந்த ோரம்ானிப்பான்  நான் அைத எளிைமயாக்ஶவௌ ௘க௵ம் 
ேநரூயான காரியமாக இ௠க்காௌ என்பைத நான் பாரக்்ழேறன், ஆல்ஃபாைவ ைமனஸ் 1 க்ஶ 
சமமாக௵ம், ௕ட்டாைவ 2 க்ஶ சமமாக௵ம் ைவப்ேபாம், ௔றஶ நாம் எைதப் ெப௥ழேறாம், இௌ 3 1 
ஷட்டல் ஆல்பா ஆஶம், எனேவ ஆல்பா ௔ளஸ் ஒன் ௗஜ்௷யமாஶம்.
 ௕ட்டா இரண்௄ மற்௥ம் இங்ேக ஆல்பா சௌரம் ஒன்௥ ஷட்டல் ஒன்௥ இரண்௄ ஷட்டல் ௕ட்டா 
சௌரம் நான்ஶ எனேவ இௌ ஆ௥ எனேவ இௌ இரண்௄ம் இங்ேக ெசல்ழறௌ அதன் ஒ௠ சமச஽்ர ்
அணி இௌ௵ம் ஆ௥ மற்௥ம் ஆ௥ ஆஶம், இந்த ஒ௠ ஷட்டல் ஆல்பா க்௟ப் என்பைத நாங்கள் 
ஏற்கனேவ மொப்௔ட௄்ள்ேளாம்.
  ௗஜ்௷யம் ஏெனனில் ஆல்பா கனசௌரம் க௯த்தல் ஒ௠ ௕ட்டா கனசௌரம் ஆனால் எட௄் எனேவ 
இங்ேக 8 உள்ளௌ , ௔ன்னர ்௙ண்௄ம் ஆல்பா பவர ்4 உள்ளௌ, இௌ 1 1 2 2 ஷட்டல் 2 பவர ்4 என்பௌ 
16, அௌ 18 தான் சரி, அௌதான் நமக்ஶக் ழைடக்ஶம் ோரம்ானம்  நாம் இந்த மொப்௖கைள 
அைமத்தால், 
இப்ேபாௌ இைத ௳ரி௵ப௄த்தலாம், எனேவ ஼ல பண்௖கைள எளிைமப்ப௄த்த ௚யற்஼க்கலாம் 
அல்லௌ ேநரூயாக ெசய்யலாம், எனேவ அைதத் ோரக்்கலாம்.
 இௌ 3 ௚தல் 6 ெப௠க்கல் 18 ைமனஸ் 64 ஆஶம்  8 ெப௠க்கல் 8 க௯த்தல் 2 2 ெப௠க்கல் 18 என்பௌ 
36 க௯த்தல் 48 ஷட்டல் 6 ெப௠க்கல் 16 க௯த்தல் 36 எனேவ 6 ெப௠க்கல் 18 என்பௌ 8 4 எனேவ 108 
க௯த்தல் 64.
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 36 க௯த்தல் 48 என்பௌ க௯த்தல் 12 எனேவ இௌ ஷட்டல் 24 மற்௥ம் 16 நி௘டம் 20  120 எனேவ இௌ 
3 ெப௠க்கல் 44 ஷட்டல் 24 க௯த்தல் 120.
 எனேவ இந்த 3 ெப௠க்கல் 44 உண்ைம௜ல் 1 32.
 ஷட்டல் இ௠பத்ொ நான்ஶ க௯த்தல் ஒன்௥ இ௠பௌ எனேவ இ௠பத்ொ நான்ழல் ஒ௠ 
பன்னிெரண்௄ உள்ளௌ எனேவ இௌ ௚ப்பத்ொ ஆறாக மொப்௔௄ழறௌ, இப்ேபாௌ வலௌ 
ைகையப் பாரப்்ேபாம்.
  பக்க ெவளிப்பா௄ ெப௠க்கல் 1 க௯த்தல் ஆல்பா சௌரம் 1 க௯த்தல் ௕ட்டா சௌரம் ஆல்பா k 
க௯த்தல் ௕ட்டா சௌரம் மற்௥ம் ஆல்பா க௯த்தல் 1 ௕ட்டா ஆஶம் ேபாௌ அதன் மொப்௖ என்ன 2.
 இௌ ஆக 2 சௌரம் க௯த்தல் 1 சௌரம் மற்௥ம் ஆல்பா க௯த்தல் ௕ட்டா எனேவ க௯த்தல் 3 k 
சௌரம் எனேவ  2 சௌரம் 4 ெப௠க்கல் 1 ெப௠க்கல் 36 மன்னிக்க௵ம் 4 ெப௠க்கல் 9 இௌ 36 எனேவ 
இௌ ஆக 4 ஆக 1 ஆக 9 ஆக 36 ஆக இடௌ ௖றம் 36 ஆக௵ம் வலௌ ௖றம் 36 ஆக௵ம் k k k 36 k 
இ௠க்ஶம்.

என்பௌ 1 க்ஶ சமம் என்பைதக் ஶ௣க்ழறௌ, இௌ ௚தல் ௳௠ப்பமாஶம், எனேவ ஆல்பா   k 
மற்௥ம் ௕ட்டா௳ன் ஶ௣ப்௔ட்ட மொப்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் என்பௌ சமமாக k 
இ௠க்ஶம்  நிசச்யமாக இௌ இன் மொப்௖ என்ன என்பைதக் காண்௔ப்பதற்கான ஒ௠ k 
ெபாௌவான வ௯ அல்ல , அதற்காக நாம் ெபாௌவாக ோரம்ானிப்பைதத் ோரக்்க ேவண்௄ம், 
ஆனால் நாம் ஐ மட௄்ேம கண்௄௔ூக்க ௳௠ம்௖ழேறாம் என்ற உண்ைமையக் க௠த்ொல் kn 
ெகாண்௄ சரி ஆ என்௥ ஷ௥வதற்கான ௳ைரவான வ௯யாஶம்.
  ெபாௌவாக, இௌ அைனத்ௌ ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா 1 நம்௔க்ைக௜ன் பாய்சச்ைலக் 
ெகாண்ூ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ ேதான்௥ழறௌ , ேம௩ம் இன் மொப்ைப இன்௑ம் ௚ைறயாகச ்k 
சரிபாரக்்க ௚யற்஼க்க௵ம், அைத எப்பூ ெசய்வௌ என்௥ இப்ேபாௌ பாரப்்ேபாம், எனேவ நாம் 
௚க்ழயமாக என்ன ெசய்ய ேவண்௄ம் என்௥ ெசால்ல ேவண்௄ம்.
  சரி ,   இ௧௠ந்ௌ ஐக் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம்  சௌரம் 1 ௔ளஸ் ஆல்பா ழ௟ப் ௔ளஸ் ௕ட்டா k 
ழ௟ப் 1 ௔ளஸ் ஆல்பா பவர ்4 ௔ளஸ் ௕ட்டா பவர ்4 மற்௥ம் இௌ ேக 1 ைமனஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர்
1 ைமனஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்மற்௥ம் ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயரக்்ஶ சமம் என்௥ 
ெசால்ழேறாம் எனேவ இைத எப்பூ ெசய்வௌ, அைத எப்பூ கண்௄௔ூப்பௌ ேக  இங்ழ௠ந்ௌ 
௘க௵ம் ொறம்பட நாம் இந்த ௚௱ ோரம்ானிப்ைப௞ம் மொப்௕௄ ெசய்ய ேவண்௄ம் இந்த ஒ௠ 
ெசாத்தாக நீங்கள் ஒ௠ நிரண்௜ப்பாளரின் வரிைசகைள இரண்௄ ெசாற்களின் 
ஷட௄்த்ெதாைகயால் ௔ரொநிொத்ௌவப்ப௄த்த ௚ூந்தால், நீங்கள் ௚௱ ோரம்ானிப்ைப௞ம் அந்த 
இரண்௄ ோரம்ானிப்பாளரக்ளின் ஷட௄்த்ெதாைகயாக எ௱தலாம், இௌ சாத்ொய௚ள்ள ஒ௠ 
ெசாத்ௌ என்௥ நான் நிைனக்ழேறன் ஼க்கைல எளிைமயாக்க, நாம் நிசச்யமாக அைதப் பாரக்்க
ேவண்௄ம் , ஆ, அைத எப்பூ ெசய்வௌ என்௥ வைரேவாம், அைதத் ோரப்்பதற்கான ெபாௌவான 
வ௯ையச ்சரிபாரக்்க௵ம் , ேம௩ம் இங்ேக கவனிக்கக்ஷூய ஒ௠ ௳ஷயம் என்னெவன்றால், 
இந்த ௛ன்௥ ௚தல்  வரிைச௜ன் ௚தல் ெந௄வரிைச உள்ளட்ீைட ஒன் ௔ளஸ் ஒன் ௔ளஸ் ஒன் 
என எ௱தலாம், இந்த இரண்ைட௞ம் ஆல்பா பவர ்ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் ௕ட்டா பவர ்ௗஜ்௷யம் என்௥
எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம், எனேவ உண்ைம௜ல் இௌ ௗஜ்௷ய ஆஹா௳ன் ஒ௠ ஷட்டல் எஃப் 
ேபான்றௌ, எனேவ ஒவ்ெவா௠ உ௥ப்௖ம் இவ்வா௥ ஼ைதழறௌ.
  ௛ன்௥ ெசாற்கள், இந்த ெசாத்ைத எவ்வா௥ பயன்ப௄த்ௌவௌ சாத்ொயம் என்பைத 
ோரம்ானிப்பைத எவ்வா௥ ௳ரி௵ப௄த்ௌவௌ, அைத ௚யற்஼ப்ேபாம், அைதப் பாரப்்ேபாம், 
எனேவ இடௌ பக்கம் என்ன என்பைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ 
ோரம்ானிப்பான் 1 ௔ளைஸ ௳ரிவாக்க ேவண்௄ம் என்ற எண்ணம் மனொல் உள்ளௌ  ஆல்பா 
சௌரம் மற்௥ம் ௔  எட்டா ஸ்ெகாயர ்அைத வரிைச வாரியாகச ்ெசய்௞ம், நிைறய ௳௠ப்பங்கள் 
இ௠ப்பதாகத் ேதான்றலாம், ஆனால் அந்த ௳௠ப்பங்கைள ேம௩ம் க௠த்ொல் ெகாள்௬ம்ேபாௌ 
அவரக்ளில் பலர ்ௗஜ்௷யமாக மொப்௔௄ழறாரக்ள் என்பைத நாங்கள் உணரழ்ேறாம், 
எனேவ நிசச்யமாக அைதத் ோரப்்பதற்ஶ இௌ ௘க௵ம் உகந்த வ௯யாக இ௠க்காௌ, ஆனால் 
நிசச்யமாக ஆஹா ெதரிழறௌ  அைதச ்ெசய்வதற்கான ஒ௠ ஼றந்த வ௯, இப்ேபாௌ 
ோரம்ானிப்பைத ேநரூயாக மொப்௔௄வௌ ேபால், இந்த ஆல்பா சக்ொ 4 எப்பூ ழைடக்ஶம் 
என்பைத நான் உ௥ொயாக நம்௖ழேறன், ஏெனன்றால் ஆல்பா சக்ொ இல்ைல, ஏெனனில் ஆல்பா 
மற்௥ம் ௕ட்டாக்களின் உயர ்மொப்௖ ெவளிப்பா௄ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், ஆனால் எப்பூ 
ெசய்வௌ ஒப்௕ட்டள௳ல் ேமக௛ட்டமாக உள்ளௌ, எனேவ இைத ௳ரி௵ப௄த்ௌேவாம், இௌ 
௚தல் வரிைச உள்ள௄ீகைளப் ௔ரிப்பதன் ௛லம் ெபறப்பட்ட ௛ன்௥ ோரம்ானிகளின் 
ஷட௄்த்ெதாைகைய மாற்றலாம், எனேவ இௌ ஒன்௥ 1 1 என்௥ம் ௔ன்னர ்அேத வரிைசகள் 
இங்ேக உள்ளைதப் ேபால௵ம் இ௠க்ஶம்.
 அேத வரிைசகள் மற்௥ம் இரண்டாவௌ ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் , ௔ன்னர ்அேத வரிைசகள் 
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ஷட்டல் 1 ௕ட்டா ௕ட்டா சௌரம் மற்௥ம் அேத வரிைசகள் வலௌ௖றம், எனேவ ஒ௠ ோரம்ானிைய 
௛ன்௥ ோரம்ானிப்பான்களின் ஷட௄்த்ெதாைக௞டன் மாற்௣௞ள்ேளாம்.
 இந்த ௛ன்௥ ோரம்ானிப்பான்களில் ஒவ்ெவான்௣ன் இரண்டாவௌ வரிைச௜௩ம் இந்த 
பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌங்கள், எனேவ ஒவ்ெவா௠ ோரம்ானிப்பாள௠க்ஶம் ேம௩ம் ௛ன்௥ 
சாத்ொயக்ஷ௥கள் இ௠ப்பௌ ேபால் உங்க௬க்ஶ இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ நிைறய ஒ௧க்ழறௌ, 
ஏெனனில் அைவ ஒவ்ெவான்௣ற்ஶம் ேம௩ம் ௛ன்௥ ேசரத்்தல்கைளச ்ெசய்ய ேவண்௄ம், 
ஆனால் நாம் ெசய்தால்  இன்௑ம் ஒ௠ பூ ேமேல நாம் பாரப்்பௌ என்னெவன்றால் , இந்த 
ோரம்ானிப்பான்களில் பல 0 க்ஶ மொப்௔௄ழன்றன, ஏெனனில் அவற்௣ன் வரிைசகள் ஒேர 
மாொரியாக இ௠ப்பதால் , இந்த 1 1 1 இன் ௚தல் மற்௥ம் இரண்டாவௌ வரிைசையப் பாரத்்தால் 
என்ன வ௠ழறௌ என்பைதப் பாரப்்ேபாம்.
  இங்ேக வர ேவண்ூய இரண்டாவௌ வரிைச 1 ௔ளஸ் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா 1 ௔ளஸ் ஆல்பா 
ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்ஆ ஒன் ௔ளஸ் ஆல்பா க்௟ப் ௔ளஸ் ௕ட்டா க்௟ப் சரி, இைதப் 
பாரத்்தால் இைத ௛ன்௥ ூடர௘்னன்டக்ளில் ௳ரி௵ப௄த்த நிைனத்தால் ௛ன்றாவௌ வரிைச 
அப்பூேய இ௠க்ஶம் இதற்ஶ ௚ன் என்ன இ௠ந்தௌ, நீங்கள் இைத ஒன்ைறச ்ெசய்தால் சரி, 
௚த௧ல் 1 1 1 ஆக இ௠க்ஶம் என்௥ ஷ௥ழேறாம், ேம௩ம் 1 1 1 ஆல்ஃபா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்
ஆல்பா க்௟௵டன் 1 1 1 ஆக இ௠க்ஶம்  
1 1 ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ழ௟ப் மற்௥ம் நீங்கள் பாரப்்பௌ ேபால் இங்ஶ எௌ இ௠ந்தேதா 
அைத நாம் உண்ைம௜ல் ெவவ்ேவ௥ ௳௠ப்பங்கைளப் பாரக்்க ேவண்ூய அவ஼ய௘ல்ைல, 
ஏெனனில் இௌ ஏற்கனேவ 0 ஆஶம், ஏெனனில் இந்த இரண்௄ வரிைசக௬ம் ஒேர மாொரியாக 
இ௠ப்பதால் நாம் இப்ேபாௌ இங்ேக பாரக்்க ேவண்ூயொல்ைல.
 நிசச்யமாக இந்த இரண்ூற்ஶம் நாம் இன்௑ம் ஒ௠ பூ ேமேல ெசல்ல ேவண்௄ம், ஏெனனில் 
அவற்௣ன் ௛ன்றாவௌ வரிைச௜ல் 1 ௔ளஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்1 ௔ளஸ் 
ஆல்பா ழ௟ப் ௔ளஸ் ௕ட்டா ழ௟ப் 1 ௔ளஸ் ஆல்பா பவர ்4 ௔ளஸ் ௕ட்டா பவர ்4 ஓேக ஆம் 
ஆனால் ௙ண்௄ம் ௛ன்௥ சாத்ொயக்ஷ௥களில் அவற்௣ல் பல ௗஜ்௷யமாக மா௥ம், ஏெனன்றால் 
நீங்கள் ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா சௌர ஆல்பா கனசௌரத்ைத மட௄்ம் பாரத்்ௌ௳ட௄் ௚தல் பதமான 
ஒன்௥ 1 1 ஐப் பாரத்்தால், அௌ ௚தல் வரிைசையப் ேபாலேவ இ௠க்ஶம்.
 இங்ேக 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌர ஆல்பா கன சௌரம் 1 1 1 ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் இந்த உ௥ப்௖ 
ோரம்ானிக்ழறௌ, ௔ன்னர ்நாம் இரண்டாவதாகப் பாரக்்ழேறாம், அௌ௵ம் ௗஜ்௷யத்ொற்ஶப் 
ேபாழறௌ, ஏெனனில் எங்களிடம் ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா சௌர ஆல்பா கன சௌரம் உள்ளௌ.
 ௔ன்னர ்ஆல்பா சௌரம்  ஆல்பா க்௟ப் ஆல்பா பவர ்நான்ஶ ொறம்பட இந்த இரண்௄ 
வரிைசக௬ம் ஒேர மாொரியானைவ, ஏெனன்றால் நீங்கள் ஒ௠ ஆல்பாைவ ெவளிேய 
இ௱க்கலாம், இங்ேக ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் இ௠க்ஶம், நாங்கள் இங்ேக ஆல்பா சௌரத்ைத 
ெவளிேய எ௄க்கலாம், அௌ௵ம் ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா சௌரமாக இ௠க்ஶம், எனேவ இௌ ஒன்௥ 
ஒன்௥தான்.
 ஆல்பா ஆல்பா சௌரத்ைத எ௄த்ௌ, இங்ேக ஒ௠ ஆல்பாைவ எ௄த்தால், ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா 
சௌரம் ஒ௠ எல் சௌர சௌரத்ைத எ௄க்ஶம், எனேவ இைவ இரண்௄ம் ஒன்ேற, இௌ௵ம் 0.
 எனேவ நமக்ஶ எஞ்஼௜௠ப்பௌ 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌர ஆல்பா  க்௟ப் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா 
ழ௟ப் ௕ட்டா பவர ்ஃேபார ்இௌவைர எங்களிடம் இ௠ப்பௌ ௗஜ்௷யமாக இல்லாத ஒேரெயா௠ 
ோரம்ானிப்பான்.
 அேதேபான்௥ இங்ஶ ெசய்௞ம் ேபாௌ ஒ௠ ோரம்ானிப்பான் மட௄்ேம எஞ்஼௜௠க்ஶம், ஏெனனில் 
இந்த 1 1 1ஐ ௳ரிவாக்ஶவதற்கான ௳ொ௚ைறகள் ரத்ௌ ெசய்யப்ப௄ம்.
 
இந்த ௕ட்டா௳ன் கைட஼ப் பஶொையப் பாரத்்தால், இந்த வரிைச ஒேர மாொரியாக இ௠க்ஶம் 
என்பதால், அௌ௵ம் ரத்ௌெசய்யப்ப௄ம், எனேவ இங்ழ௠ந்ௌ நமக்ஶ எஞ்஼௜௠ப்பௌ 1 1 1 ௕ட்டா 
௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ழ௟ப் மட௄்ேம.

ஆல்பா சௌர ஆல்பா ழ௟ப் ஆல்பா பவர ்4 ஐப் ெபறப் ேபாழறௌ. e 
 எனேவ இன்௑ம் பல சாத்ொயக்ஷ௥களில் இ௠ந்ௌ, இந்த ோரம்ானிப்பான்களின் ழைளையப் 
ெப௥வொல் நமக்ஶ எஞ்஼௜௠க்ஶம் அைனத்ௌம் 
இந்த நிரண்யம் மற்௥ம் இைதத் ோரம்ானிப்பதாக இ௠க்ஶம் .
 நாம் இங்ேக பாரத்்தௌ என்னெவன்றால், இங்ேக நமக்ஶ இரண்௄ ோரம்ானிப்பான்கள் மட௄்ேம 
ழைடத்ௌள்ளன, ௔ன்னர ்இங்ேக பாரப்்ேபாம் ேம௩ம் இரண்௄ ோரம்ானிப்பான்கள் மட௄்ேம 
ழைடக்ஶம், இங்ேக ேம௩ம் இரண்௄ ோரம்ானிப்பான்கள், எனேவ ஒட௄்ெமாத்தமாக ஆ௥ 
ோரம்ானிப்பான்கள் மட௄்ேம ழைடக்ஶம், அவற்ைற எ௱ௌழேறன்.
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௔ன்வ௠வனவற்ைற எளிைமயாக்ழ 
, பல ோரம்ானிப்பான்கள் ௗஜ்௷யமாக இ௠ப்பைதக் ஶ௣ப்௔ட்ட ௔றஶ , நமக்ஶ ௔ன்வ௠ம் ஆ௥ 
எஞ்஼௜௠க்ஶம் , இைவ 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ஆல்பா ழ௟ப் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா 
ழ௟ப் ௕ட்டா பவர ்4 ௔ளஸ் 1 1 1 ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ழ௟ப் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ஆல்பா 
க்௟ப் ஆல்பா பவர ்4 ௔ளஸ் 1 ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர,் இௌ இரண்டாவௌ ெசட் 
ூடர௘்னண்௄களில் இ௠ந்ௌ வ௠ழறௌ எனேவ 1 1 1 ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ழ௟ப் ௕ட்டா பவர ்4 
௔ளஸ் 1 ஆல்பா ஆல்பா  சௌர ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ழ௟ப் 1 1 1 ௔ளஸ் மற்௥ம் இௌ 
நாங்கள் ெசய்த ஼ைத௳ன்  ௛ன்௣ல் இ௠ந்ௌ வ௠ழறௌ  ெதளி௵க்காக நாம் மொப்௕௄ 
ெசய்யக்ஷூய ஆ௥ ோரம்ானிப்பான்கள் இந்த ஆ௥ ோரம்ானிப்பான்களில் ஒவ்ெவான்ைற௞ம் 
பாரப்்ேபாம் மற்௥ம் அைவ ெபாௌவான காரணிக்ஶ எவ்வா௥ ஶைறழன்றன என்பைதப் 
பாரப்்ேபாம், எனேவ ௚தல் ோரம்ானிப்பைத எ௱ௌேவாம் இௌ 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌர ஆல்பா 
ழ௟ப் ௕ட்டா  சௌர ௕ட்டா ழ௟ப் ௕ட்டா பவர ்ஃேபார,் எனேவ நீங்கள் இங்ேக கவனித்தால், 
இரண்டாவௌ வரிைச௜ல் ஆல்பா என்ற ெசால்ைல சரியாக எ௄க்கலாம், இௌ ஆ என்ற 
நிரண்யம் ெசய்௞ம் பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌழறௌ மற்௥ம் கைட஼ வரிைச௜ல் ௕ட்டா 
ஸ்ெகாயர ்என்ற ெசால்ைல ஒவ்ெவான்௣௧௠ந்ௌம் எ௄க்கலாம்.
  ௳ொ௚ைறகள் எனேவ நமக்ஶ எஞ்஼௜௠ப்பௌ 1 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்1 ௕ட்டா ௕ட்டா 
ஸ்ெகாயர ்எனேவ இௌதான் காரணி மற்௥ம் இௌேவ ௚தல் ோரம்ானிக்கான நிரண்யம் ஆஶம் 
இரண்டாவௌ ோரம்ானிப்பைதப் பாரப்்ேபாம்  1 1 1 ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா க்௟ப் ஆல்பா 
ஸ்ெகாயர ்ஆல்பா க்௟ப் ஆல்பா பவர ்4 எனேவ இங்ேக ௙ண்௄ம் ௕ட்டா என்ற ெசால்ைல 
இரண்டாவௌ வரிைச௜௧௠ந்ௌ அகற்றலாம் மற்௥ம் ௚தல் வரிைச௜௧௠ந்ௌ ஆல்பா ஸ்ெகாயர்
என்ற ெசால்ைல ௛ன்றாவௌ வரிைசைய மன்னி௞ங்கள், எனேவ இௌ ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா 
1 1 1 1 ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்1 ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்இந்த ூடர௘்னண்ூற்ஶம் இந்த 
ூடர௘்னண்ூற்ஶம் உள்ள ஒேர ௳த்ொயாசத்ைத கைட஼ இரண்௄ வரிைசகளின் வரிைசயாஶம், 
எனேவ உண்ைம௜ல் நாம் இந்த வரிைசகைள மாற்௣க் ெகாள்ளலாம், ஆனால் ெசாத்ொ௧௠ந்ௌ 
நமக்ஶத் ெதரிந்தபூ நாம் ஒ௠ க௯த்தல் அைடயாளத்ைதக் ெகா௄ப்ேபாம்.
 ெவளிப்௖றத்ொல், ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா 1 1 1 1 ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்1 ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்
ைமனஸ் ஆல்ஃபா ஸ்ெகாயர ்1 ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்இௌ தான் காரணி மற்௥ம் இௌேவ 
நிரண்யம் ெசய்௞ம் அேத ேபால மற்ற எல்லா ோரம்ானிகைள௞ம் ஒவ்ெவான்றாக பாரக்்கலாம், 
அைத நாம் ெசய்ய ேவண்௄ம் மற்௥ம் ெபாௌவான காரணிைய அகற்ற ேவண்௄ம் எனேவ 
௛ன்றாவௌ 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் 1 1 1 ௕ட்டா சௌர ௕ட்டா ழ௟ப் ௕ட்டா பவர ்4 மற்௥ம் இங்ேக 
நாம் ௕ட்டா சௌரத்ைத கைட஼ வரிைச௜ல் இ௠ந்ௌ எ௄க்கலாம், அௌ ௕ட்டா சௌரம் மற்௥ம் 
௔ன்னர ்1 ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் 1 1 1 1 இந்த ூடர௘்னண்ூல் உள்ள ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்be  
இப்ேபாௌ இந்த இரண்௄ வரிைசகைள மாற்௣க் ெகாண்டால் 
, ோரம்ானி௜ன் ெவளிப்௖றத்ொல் ஒ௠ க௯த்தல் அைடயாளத்ைதத் ்ண்௄ம், நாம் எைதத் 
ேத௄ழேறாேமா அௌ ஒ௠  காரணி௜ன் பலைனப் ெப௥ேவாம் .
  நான்காவௌ ோரம்ானிப்பான், இௌ ஒ௠ ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா
ழ௟ப் ஒன்௥, நாம் இங்ழ௠ந்ௌ ஒ௠ காரணி ௕ட்டாைவ அகற்றலாம், எனேவ இௌ ௕ட்டா ஒ௠ 
ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ஒன்௥ ௕ட்டா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்ஒன்௥ , இப்ேபாௌ இந்த ெபாௌவான 
காரணிையப் ெபற நாம் ெசய்ய ேவண்௄ம் இ௥ொ௜ல் கைட஼ வரிைசைய ௘க ேமேல 
நகரத்்த௵ம், எனேவ ஒ௠ வைக௜ல் இௌ இரண்௄ வரிைச பரிமாற்றங்கள் ஒன்௥ ௛ன்௣ல் 
இ௠ந்ௌ இரண்டாவதாக இ௠க்ஶம், ௔ன்னர ்அௌ இரண்ூ௧௠ந்ௌ ௚தல் வரிைசக்ஶ நகரழ்றௌ , 
இைவ ஒவ்ெவான்௥ம் ஒ௠ க௯த்தல் அைடயாளத்ைத௞ம் அந்தக் க௯௳ன் பலைன௞ம் 
ெகா௄க்ஶம்.
  ஶ௣ என்பௌ ஒ௠ ஷட்டல் ஶ௣, எனேவ நாம் ௕ட்டா 1 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்1 ௕ட்டா 
௕ட்டா சௌரத்ைதப் ெப௥ேவாம் ௙ண்௄ம் இங்ேக ஒ௠ காரணி மற்௥ம் ஒ௠ ோரம்ானிப்பான் 
உள்ளௌ, எனேவ இௌ நான்காவௌ ேமட்ரிக்ஸாக இ௠ந்தௌ, இப்ேபாௌ ஐந்தாவௌ ஒன்ைறப் 
பாரக்்ழேறாம்.
 ஒ௠ ௕ட்டா ௕ட்டா சௌரம் 1 1 1 ஆல்பா சௌர ஆல்பா ழ௟ப் ஆல்பா பவர ்4 எனேவ இௌ கைட஼ 
வரிைச௜ல் இ௠ந்ௌ ஆல்பா சௌரத்ைத நீக்ஶழறௌ 1 ௕ட்டா ௕ட்டா சௌரம் 1 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா 
சௌரம் மற்௥ம் நாம் என்ன ெசய்ய ேவண்௄ம் இங்ேக ௚ன்௖ ேபாலேவ, இந்த இரண்௄ 
ெதாடரச்஼்யான வரிைச பரிமாற்றங்கைளப் பயன்ப௄த்ொ ௚தல் வரிைசைய கைட஼யாக 
நகரத்்த ௳௠ம்௖ழேறாம், ஒவ்ெவான்௥ம் ஒ௠ ைமனஸ் அைடயாளத்ைத அளிக்ழறௌ, எனேவ 
ஒட௄்ெமாத்தமாக இௌ ஒ௠ ஷட்டல் ஆல்பா சௌரம் 1 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் 1 ௕ட்டா ௕ட்டா 
சௌரம் மற்௥ம் இ௥ொயாக  ஆறாவௌ ோரம்ானிப்பான் 1 ௕ட்டா ௕ட்டா சௌரம் ஆல்பா ஆல்பா 
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சௌர ஆல்பா கன சௌரம் 1 1 1 இௌ ஆல்பா ௚ைற 1 ௕ட்டா ௕ட்டா சௌரம் 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் 
1 1 1 க்ஶ சமம் மற்௥ம் இங்ேக நாம் இந்த இரண்௄ வரிைசகைள௞ம் மாற்ற ேவண்௄ம், இௌ 
க௯த்தல் ஶ௣ையக் ெகா௄க்ஶம் ஆல்பா 1 1 1 1 ஆல்பா ஆல்பா சௌரம் ஒ௠ ௕ட்டா ௕ட்டா 
சௌரமாக இ௠க்ஶம் இடத்ொல் இரண்டாவௌ வரிைச உள்ளௌ, எனேவ இந்த வ௯௜ல் நாம் 
ஐந்தாவௌ மற்௥ம் ஆறாவௌ ூடர௘்னண்ைட ஒ௠ காரணியாகக் ஶைறத்ௌள்ேளாம்.
 எனேவ நாம் அைனத்ௌ காரணிகைள௞ம் ஒன்௣ைணத்ௌ பூைய ௚ூக்க ௚ூ௞ம்,
 அதனால் நாம் ெப௥வௌ ஆல்பா ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்௕ட்டா ைமனஸ் 
௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்௔ளஸ் ௕ட்டா ௔ளஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ைமனஸ் ஆல்பாைவ ெபாௌவான 
ோரம்ானிப்பான் ஒன்௥ ஒன்௥ ஆல்பா ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்ஒன்௥ ௕ட்டா ௕ட்டா சௌரம் சரி மற்௥ம் 
ஆ , ேநரூ ௳ரிவாக்கத்ைதப் பயன்ப௄த்ொ அல்லௌ இந்த பண்௖களில் ஼லவற்ைறப் 
பயன்ப௄த்ௌவதன் ௛லம் நாம் கண்௄௔ூக்கக்ஷூயைத ௚ூக்க , இந்த ோரம்ானிப்பான் இந்த 
௚௱ காரணிைய௞ம் த௳ர ேவ௥ எைத௞ம் மொப்௔௄வொல்ைல, எனேவ இௌ ஆல்பா ௕ட்டா 
சௌரம் ைமனஸ் ஆல்பா சௌரம் ௕ட்டா க௯த்தல் ௕ட்டா சௌரத்ொற்ஶ சமம் ௚த௧ல் ஆல்பா 
ஸ்ெகாயர ்மற்௥ம் ௕ட்டா ைமனஸ் ஆல்பாைவ எ௱ௌழேறன் , ேம௩ம் இரண்ூன் சக்ொ 
இ௠க்ஶம், ஏெனனில் இந்த ோரம்ானிப்பான் அேத காரணிையக் ெகா௄க்ழறௌ, இைத 
சரிபாரக்்கலாம் , ௔ன்னர ்௕ட்டா ைமனஸ் என்ற ெசால்ைலக் ஶ௣ப்௔ட௄் இைத ேம௩ம் 
எளிைமப்ப௄த்தலாம் .
 
இந்த ெசாற்கள் பலவற்௣௧௠ந்ௌ ஆல்பாைவ ெபாௌவானதாக எ௄த்ௌக் ெகாள்ளலாம், எனேவ 
இந்தச ்ெசால் இந்த ௳ொ௚ைறகள் மற்௥ம் இந்தச ்ெசால் ௕ட்டா ைமனஸ் ஆல்பா ௔ளஸ் ௕ட்டா 
ைமனஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்எனேவ ஒ௠ பந்தயம் உள்ளௌ  ஒ௠ ைமனஸ் ஆல்பா சௌரம் மற்௥ம் 
ஆல்பா ௕ட்டா ைமனஸ் ௕ட்டா ைமனஸ் ஆல்பா ௔ளஸ் ஒன் மற்௥ம் இைத௞ம் 
ஒ௠ ைமனஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்மற்௥ம் 1 ைமனஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்என காரணியாக்கலாம் 
எனேவ ஒட௄்ெமாத்தமாக இைத 1 ைமனஸ் ஆல்பா ஸ்ெகாயர ்1 ைமனஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்
மற்௥ம் ஆல்பா ைமனஸ் ௕ட்டா ஸ்ெகாயர ்என எ௱தலாம்.
  ஏெனனில் சௌரம் ஶ௣ைய மாற்றாௌ, ேம௩ம் இந்த பூகள் எவ்வா௥ வ௠ழன்றன என்பைதப் 
௖ரிந்ௌெகாள்ள இௌ உத௵ம், எனேவ இந்த ௳ஷயங்கைளப் பற்௣ய ஒட௄்ெமாத்த ெதளிைவப் 
ெப௥வதற்கான பூகைள இங்ேக ௳ரி௵ப௄த்ொ௞ள்ேளாம், நாங்கள் இங்ஶ வ௧௞௥த்ௌவௌ 
என்னெவன்றால், இந்த வரிைச ெசயல்பா௄கள் ெசயல்பாட்ூைன எளிைமப்ப௄த்த எங்க௬க்ஶ 
உத௳யௌ.
 நிரண்௜ப்பவர ்ஆனால் அூப்பைடயான ேயாசைன என்னெவன்றால், ோரம்ானிப்பவரக்ளின் 
இந்த பண்௖கைள நாங்கள் பயன்ப௄த்ொ மொப்௕டை்ட எளிதாக்க ௚யற்஼க்ழேறாம், 
இௌ ௚தல் பாரை்வ௜ல் ஒப்௕ட்டள௳ல் தந்ொரமானதாகத் ேதான்௥ம் ஼க்கல்கைளத் ோரக்்க 
அ௑மொக்ழறௌ.
  ோரக்்க இௌ ஒன்௥தான் , இைதப் பாரக்்ஶம் ௚கத்ொல் எந்தப் பண்௖கைளப் பயன்ப௄த்ௌவௌ 
என்பௌ ெதளிவாகத் ெதரிய௳ல்ைல.
  இைத நாம் இரண்௄ வ௯களில் ௳ளக்ழேனாம், நிசச்யமாக ேவ௥ வ௯கள்  உள்ளன.
  நாங்கள் ௚ன்௖ ெசய்ய ௚யற்஼த்த ஼க்கல்களில், இந்த ஼க்கல்கைள எவ்வா௥ ைகயாள்வௌ 
என்பௌ பற்௣ய ஼ல ௎ண்ண௣௵கைள எங்க௬க்ஶத் த௠ழறௌ, எனேவ இந்த தைலப்ைபச ்
ா௠க்கமாகக் ஷ௥ேவாம், இந்த பண்௖கைள நாம் எவ்வா௥ பயன்ப௄த்தலாம் என்பைதத் 
ோரம்ானிப்பவரக்ள் பற்௣ ஆய்௵ ெசய்ேதாம்.
  நிரண்௜ப்பவரக்ள் ெதாடர ்௳ரி௵ைரகள் ௛லம் ௔ரச஼்ைனகைளத் ோரப்்பௌ ௚க்ழயம் என்௥ 
நான் நிைனக்ழேறன், நாங்கள் க௠த்ௌகைள ௚ன்ைவத்ௌ ஼க்கல்கைளத் 
ோரக்்க ௚யற்஼த்ேதாம்.
  அைவ நமௌ க௠த்ௌகைள உ௥ொப௄த்ௌம் மற்௥ம் ௔ரசச்ைனகைளத் ோரப்்பதற்கான 
க௠த்ௌகைள நாம் ெதரிந்ௌ ெகாள்ள ேவண்௄ம், ஆனால் இௌ ஒ௠ ௔ன்௒ட்ட ாழற்஼யாஶம், 
அங்ஶ நாம் க௠த்ௌக்கைளப் பயன்ப௄த்த ௚ூ௞ம் ௔ரசச்ைனகைள ோரக்்ஶம் அேத ேநரத்ொல் 
அௌ பற்௣ய ஼ல ௎ண்ண௣௵கைள ௳ரி௵ப௄த்ௌழறௌ  .
  இந்த க௠த்ௌக்கள் மற்௥ம் ஼க்கல்கள் மற்௥ம் ஒட௄்ெமாத்த ெதாடர ்௳ரி௵ைரகளின் ௛லம், 
ஊக்கமளிக்ஶம் எ௄த்ௌக்காட௄்களி௧௠ந்ௌ ெதாடங்ழ பண்௖கள் அல்லௌ அதன் 
பயன்பா௄கைளத் ோரம்ானிப்பதன் ௛லம் ேமட்ரிக்ஸ் தைலவழ்கைள எ௄ப்பொல் 
சமன்பா௄களின் அைமப்௖கைளத் ோரப்்பொல் நாங்கள் ோரம்ானிப்பதன் ௚க்ழயத்ௌவத்ைத 
ெவளிப்ப௄த்ௌேவாம்.
 பல ிழ்நிைலகளில் ோரம்ானிப்பவரக்ள் பற்௣ய நமௌ ௖ரிதைலப் பயன்ப௄த்ௌவதற்கான 
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க௠௳க௬டன் எங்கைளச ்஼த்தப்ப௄த்ௌங்கள், 
எனேவ இந்த ௳ரி௵ைர மற்௥ம் நாங்கள் ெசய்த ௳ரி௵ைரகளின் ெதாடர ்ஆழய இரண்ூற்ஶம் 
உங்கள் கவனத்ொற்ஶ நன்௣.
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