
 ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ඩತ౳ ವඝ౬  ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴವ ಈ ಉಪක౲ ಸಃౙ  
๯๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൿ ෥ತකಡฤ ຄರഔฆವ เಷಯโ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಕึದ ෩ฆ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ඛ൏ბಯಕಗಳ เเಧ ಅಂಶಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಅโ ಎย౵ ಂದ 
ಉದ౰ เಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದಃౙ  ද౳ ೕชඪ๯ವ ಉർಹರൕಗಳย౵  ಒಂൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๯โൿ ඦತರ කโ ಅವคಡ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຂಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ඣೕലං౪ ೕๅ ಆຉ ඦತರ කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵   ಉಪක౲ ಸ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪค൏ಮ౽ค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
ಸ๻ಯ ෥ഴವ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಒಂൿ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ, ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ඛೕഴವ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಸಸ౬  
เสೕಮಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ඛ൏ბಯಕಗำ ຂಡ ಸ๻ಯಕ฿ಗಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ.  ಆ ๬ฤ 
ಇಂൿ කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ຂಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಕಲ౭ ච෷ ಮ൧౨ ෫౱  ෨ಂದಃౙ  ಮൡ౨  ಇൿ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඣೕഴವ ಸರಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  str  
ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ඦತಹ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  3 ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  x 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ, කโ ಬ๾ ຄಂൽฆವ x 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵  ಅ೦ౢ ತ ಮൡ౨  ಅಥ฿ n x y xy 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ඩ౳ ൟඛಧ౲ ಗಳඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඩ౳ ൟඛಧ౲ ฿ಜ ຂಡ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣದ ಆಡยಯඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅย౵  ๬෥ನ౲  ඛಂದ ಚದರb a n n 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๬෥ನ౲ ฿ಜ  ಅ೦ౢ ತಗำ ಮൡ౨  ෴โඃ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಇๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵  කโ ඣೕಡยං౪ ೕๅ 
ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ຂಡ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. ๸෽ೕ೧ತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆຉ ಒಂൿ ಪค๻ರเං෻ ಅಥ฿ 
෴โඃ ಪค๻ರಗำ ಅಥ฿ ಅඡಕ ಪค๻ರಗำ ಸค෴ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಒಂൿ ๭౩ ൟಯඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಞค ಏකಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๼ಂං ಬฉൽರಬ๾ංಂൿ ಬฉ෷โൿ ෈ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಆಡย฀ತಹ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಎൿคಸมಜං, ಅย౵  ಃಲโ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಸಹ ๲ౙ ೕมฑ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಅ೦ౢ ತ฿ಜൿ౪  ಅದඝ౬  a b x 
ಪคಹคಸ෎౽ಜං ಅದ౽ౙ ಜ ಪคಹคಸ෎౽ಜං ಮൡ౨  ಇๅಲ౵ ใ ๲ౙ ೕมฑ ෰ಲ౲ ಗะಜฆโದคಂದ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಸค a 
ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  ಈಗ කโ ಈ ಅඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕค๭ർಗ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ඦತರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ah x 
ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗಳ ಆಡยಯย౵  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಡ m cx dy n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಈಗ ಮൡ౨  ಅ೦ౢ ತ฿ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗัๅ ಮൡ౨   ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಇದರ ಪค๻ರಗಳඝ౬  කโ ຂಡ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
කโ ಇದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಮൡ౨  ಬಲabcd xy m n 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ಇൿ ಅ೦ౢ ತ ๅಕౣ ฑ 
ಆದ౪ คಂದ ๸಄ತವඝ౬  ತಂದಲ౾ౙ ೕഴ෥ഴโದඝ౬  ತඪ౭ ಸฤ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಅಂಡฑ ෇ฑ ඣಂൽಡ ಸค ಎಂൿ x 
ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲ౙ ೕมฑ ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ๅಕౣ ฑ ಬಲ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಎಂൿ කඝ ಗಮඛ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇโಗำ ಈಗ ൟัൽฆವ 
๭౩ ฃಂಕಗะಜๅ  ൟัൽං ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣದ ಬಲූಗದย౵ ฆವ ಈ เಷಯโ ಸಹ ൟัൽං ಆದฉ ൟัൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಸಮಯದ ಅඝ౬  ൟัൽฆವ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಈ ඩ౳ ൟඛಧ౲ ವඝ౬  කโ ීಡ฿ಳದ ಡ x b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂಡ ಪഷಯಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ಒಂൿ ಆ෴ಮದย౵  ඣೕഴವ ಅඃ x 
๬෥ඛ౲ ೕಕರಣ฿ಜං ಇൿ ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಆ෴ಮಗಳย౵  ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  n 
ຄಂದಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಈ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩  ಆຉ ඩತ౳  ಏඝ  
ಇದರย౵ ನ ඛ൏ბಯಕಗำ ಈ ಉಪක౲ ಸದ ಞค෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ඛೕโ ຂಡ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค 
ಅโಗಳ ಅ๭౨ ತ౷  ಅಥ฿ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ කโ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  ຂಡ ತฆ൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸ීඌತ ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ฆವ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕല ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෨ಂൿವคಸฤ කโ ഛෳ౺  ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ඦತಹโಗಳඝ౬  abct xy m n 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅ೦ౢ ತ ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಇൿ ಸค ಈಗ  කโ ಈಗ ຂัඈ൤ ಞค  ಅඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ x b x 
ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒ෫౱  ಬಳಸยฆವ ๸಄ತಗಳ ಬಡ౛  ಄ವಲ ಒಂൿ ಅಂಶ฿ಜං , කโ ಒ෫౱  කโ ಬಳಸยං౪ ೕๅ ๸ದಭბโ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං කโ ಅඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳฤ ຄರഔං౪ ೕๅ ๬෥ನ౲  ๸಄ತ ಅඝ౬  ๲ౙ ೕมฑ ඛಂದ x x x 
ತಂದಲ౾ౙ ೕറಗ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๰ಕ౨ ฿ದ ๸ದಭბದย౵  කโ  ๅಕౣ ฑ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ๰೉ಸฤ ಅඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, ಆದง කโ ෴โඃ x 
ತಂದಲವඝ౬  ತඪ౭ ಸฤ ಅಂಡฑ ෇ฑ ඣಂൽಡ ಅඝ౬  ಬಳಸฤ ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗัๅ ಮൡ౨ah 
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ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗัๅ ๸තಣბ൤ಛಜ කโ ෩ฆ ಆ෴ಮದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ah 
ඦತರ ๸ීඌತ ಪ౳ ෥ಣಗಳඝ౬  ෩ฆ ෩ฆ ಉർಹರൕಗಳย౵  ෩ฆ ಆ෴ಮದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ
෩ฆ ಆ෴ಮದ ಉർಹರൕ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗัๅ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ x y 
෩ฆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ ಒಂൿ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎರഴ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆಜರಬ๾ൿ  z b x a 

ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ෩ರඡ ಸ෦ೕಕರಣโ ෩ฆ ಒಂൿ ೯൤ಡ two two y plus a two three z b two x 
෩ฆ ಎರഴ ೯൤ಡ ಸಮකದ ෩ฆ y a three three three z b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ಅಪค೉ತ ಮൡ౨  ඣಂൽಡ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಉർಹರൕ෴ಜං ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ xy z 
๲ౙ ೕಲฑ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದย౵  ຂಡ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ, කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ๭ಸౣ ෳ ಛಜ කโ 
෥ലඈತಹ ಪದಗಳඝ౬  ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ಗ౳ ๼ಸಬ๾ൿ, ಅದඝ౬  කโ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕๅ  
౽౲ ඪಟฯ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂಡฑ ෇ฑ ඣಂൽಡ ಅ೦ౢ ತ ๅಕౣ ฑ ಇൿ ಅ೦ౢ ತ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಮൡ౨  a x xy z 
ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ౽ಲෳ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಸ෦ೕಕರಣದ ಬಲූಗದย౵  b one b two b three 
ನ෩ൿಗูಂൽಡ ಮ൧౨ ಂൿ ౽ಲෳ ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං, ಅದඝ౬  ඛೕโ ෥ಡ෎ಀ  ౽౲ ඪಟฯ ෈ ಎಂൿ ಕฉ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a one one a two a two a three a two one a two two a two three a 

ಮൡ౨  ඦತರ ౽ಲෳ ๅಕౣ ฑ ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ three a three two a three three ah xyz b 
ಬฉಯಬ๾ൿ  one b two b three 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๰೉ಸಬ๾ൿ  ීಡ฿ಳ฿ಜ ಇൿ ෇ฑ ಮൡ౨  ಇൿ ීಡ฿ಳ ಆಜං a x b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆವ ಸ෦ೕಕರಣโ ಸಮಯ ෇ฑ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ನಮ౱  ಞค ಅඝ౬  x b x 
ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣದ ෩ฆ ಆ෴ಮದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಬฉ෷ವ ಉං౪ ೕಶ ಆಜൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಆ෴ಮದ ah 
ವ౲ ವ๲౩ ෽ಂൽಡ ຄೕย๭ർಗ ൧ೕคಸฤ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಮൡ౨  ಅ೦ౢ ತಗಳඝ౬  n n 
ຄಂൽฆವ ಆ෴ಮದ ๭ಸౣ ෳ ಛಜ ಬฉಯಬ๾ൿ n 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  3 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಆಡย ಪഔౣ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಅโಗಳ n b 
๰ಕ౨ ฿ದ ಆ෴ಮದ ಪ౳ ෥ಣಗะಜರฤ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ඛಂದ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං คಂದ 1 ๅಕౣ ฑ n a n n x 1 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ 1 ๅಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇൿ 1 คಂದ 1 ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ා 1 ๅಕౣ ฑ ಆಜං n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෇ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ಸಮකದ ಆಡยಯඝ౬  ຄಂൽ๯ವ ಸಮ๲౲ ෴ಜං කโ 
ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຂಡ ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ ಇದಃౙ  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಪค๭౩ ൟಗಳඝ౬  කโ ຂಡ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಅಥ฿ 
๻ಗಲ౵   ๬෥ನ౲  ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಃಳಜನ ಆಡย ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇย౵  කඝ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಆಛಡ౛  ಬಳಸมಞವ b 
ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಈ ಅವ౽ಶವඝ౬  ಪഷಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಆຉ ಅโ ಪರಸ౭ ರ เฆದ౫ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪದโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಒಂൿ ಅಥ฿ 
ກ೉౞ ನ ಪค๻ರಗำ ಆಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෴โඃ ಪค๻ರಗัಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಃಳಡಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಆದฉ ಇโಗำ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ಮൡ౨  ಈ ಅ೦ౢ ತ 
෰ಲ౲ ಗಳ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆವ ಈ ๸ದಭბದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ಪದಗะಜๅ. ಇย౵  ൧ೕค๭ฆ๋ತಹ
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷  ಒಂൿ ಪค๻ರโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಒಂൿ 
ಪค๻ರ ಅಥ฿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಪค๻ರಗำ ಇರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅ๸ಗತ൤ಯ ಸඁಶ฿ದ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜൿ౪  ಅൿ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං. ಪค๻ರโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇโಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಇย౵  ಉว౵ ೕ಍ಸมದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩  
ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಒಂൿ ಪค๻ರโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ๭౩ ರ฿ಜං ಎಂದฉ ಒಂൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං ಅಥ฿ x 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಪค๻ರ ಅ๸ಗತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಪค๻ರโ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ൽದ౪ ฉ, ಅಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౛ ಳ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಇโಗಳඝ౬  තซ๯ವ ෴โඃ ಇಲ౵  ಎಂൿ ಅಥბ ಮൡ౨   x 

ಸค b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದಗಳ ๭౩ ರ൤ ಮൡ౨  ಅ๸ಗತ൤ಯඝ౬  ຂำವ ಞค෷ ನ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ඛವბ๼ಸฤ ಅಥ฿ ah x ah 
෥ತකಡฤ ๸౾౹ ಪ౨  งಪದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ඛೕഴโർಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ๭౩ ರ฿ಜං ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಎಂൿ 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದರ ಅಥბ ಆ ඣೕി ನย౵  ಅൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽಲ౵ ๆ ಎಂൿ 
ຂಳฤ ಆຉ ๸౾౹ ಪ౨  งಪๅಂದฉ ಬಹಳ๠ౣ  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵ಸಬ๾ർದ ಪದಗಳඝ౬  ಬಳಸมಜං ಎಂൿ කඝ 
ನ෩ൽಸ෎ಀ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಄ವಲ ಒಂൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಅನನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  
ຄಂൽං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅನನ౲  ಅಥბ ಒಂൿ ಪค๻ರ ಃಲ่෫౱  ಅವฆ ಀ౹ ಲ౵ ಕವಲ౵ ದ ಪค๻ರದ ಬಡ౛  
෥ತකഴ൞౨ ฉ ಀ౹ ಲ౵ ಕವಲ౵ ದ ಅಥბ ಅಂದฉ ඛೕโ ಪഷ෷ವ ಪค๻ರโ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಃಲโ ಓഔಗะಜๅ  ನಮ౱  ಉං౪ ೕಶಗัಛಜ ಸඛ౬ ๆಶದย౵  ಬಳಸมಞವ ಅವಳ ಪದಗಳඝ౬  කโ ಸರಳ฿ಜ 
ಇഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๭౩ ರ൤ ಮൡ౨  ಅ๸ಗತ൤ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭౩ ರ൤ಯ ಞಣಲౘಣಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ b 
ಅ๸ಗತ൤ ಏඝ  ๭౩ ರ฿ದ ಅಸ෱ಜಸ൤ಯඝ౬  ಸค෴ಜ ಪค๏ೕย๯โൿ ຂಡ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ 
๭౩ ರ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ຂಡ ಪค๏ೕย๯โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ඛಧბค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಇย౵  කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅ๭౩ ರ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯ವย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ඩತ౳ ದ ಬಡ౛  a 
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෥ತකഴ൤౨ ೕๅ. ඲౳ ೕಛ౳ ಂ ಈ ಃಳಜඦൟං කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඣೕലඈ൤ කโ ಸค ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ, ಅದರ 
ඛ൏ბಯಕโ 0 ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಅವอ෈๭ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಏಕವಚನ ಅಥ฿ ಏಕವಚನವಲ౵ , ಅൿ 
ಏಕವಚನವಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ඛ൏ბಯಕ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ൟฆಞโൽಲ౵   ಮൡ౨  ಅൿ ತวಃಳಛಗൽದ౪ ฉ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅದඝ౬  කโ เสೕಮ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  
ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  เสೕಮൽಂದ ಞ൐๭ർಗ ಎಡಣ ๴ി  เสೕಮ e 
ಸಮಯಗำ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲූಗโ เสೕಮ ಸಮಯಗำ ಆಞತ౨ ๅ ಮൡ౨  ನಮಡ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ൟัൽฆವ x b 
เสೕಮ ಸಮಯಗำ ಞฆൡ ಆಜದ౪ ฉ, කโ ಛಜ ๭ದ౫  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ಇඣ౬ ಂൿ x 
ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಅඞ೧ბತ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಅย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕല ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ຂัದ౪ ඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴವ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣๅಂದฉ ಏಕವಚನವಲ౵ ದൿ౪  ಅಂದฉ ಏඝ ಎಂದฉ ಯ ඛ൏ბಯಕ ๵ච౬ ಡ a a 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ತౘಣದ ಪค൏ಮโ เสೕಮ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  เสೕಮൽಂದ ಞ൐๵ೕಣ කโ ಏನඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟั෷ತ౨ ං เสೕಮ ಆಡย ෇ฑ เสೕಮ ಸಮಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ನಮಡ b 
ൟัൽං  ಞฆൡ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, ಇൿ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಞฆൡ, ಇൿ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಒಂൿ ๒ನ౲  
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ ಆ෴ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ಆ෴ಮದ ಞฆ൞ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬ฤಗำ ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಎม౵  ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗำ  ಒಂൿ n n 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඃ  ෇ค tity x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ เสೕಮ ಸಮಯಗำ x b 
ಆದ౪ คಂದ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ๸ದಭბದย౵  කโ ಪഷ෷ವ ಪค๻ರโ เสೕಮ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a x b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಲ౵ ದ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං ඛ൏ბಯಕ฿ದ ಏಕವಚನโ ๒ನ౲ ವಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದಃౙ  ๭ದ౫  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಸค ಈಗ ಇತರ ಪ౳ ಕರಣದ ಬಡ౛  ಏඝ , ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  
ඛൽბಷౣ ฿ಜ ೲഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ කโ ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ದ ๬ಧನಗಳඝ౬  ಮ൤౨  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ.  ലಟ෦ბචಂഡ 
0 ಆಗ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಒಂൿ ෇ค ದ ๸ඌ෷ 0 ಸค ಎಂൿ කโ ಈ ๼ಂං ಈ ๸ීಧඅಂൽಡ a 
ීൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ෇ค ීಡ฿ಳದ ಪಕౙ ದ ಞฆൟನ ಸಮಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕโ 0 ಆಜದ౪ ฉ 
ಇದರಥბ ౽ಲಗಳ ๸ඌ෷ 0 ಆಜൿ౪  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ a 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡචಯ ಪ౳ ಕರಣโ ಏಕವಚನ฿ಜದ౪ ฉ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, a 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಲದ ๸ඌ෷ ಒಂൿ ಸಮಯದ ಞฆತඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ 0 ಆಜฆโದคಂದ a 
ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ನ ๸෽ೕ೧ತൽಂದ ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಞ൐๭ದฉ කโ ಒಂൿ ෇ค ෇ನბ ๸ඌಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ౽ൕ෴ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಬಲಃౙ  ಒಂൿ ෇ค ෇ฑ ನ ೲഔ ಆಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಥბතಣბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎಡූಗದย౵  ಆಡย ಪഔౣ  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෇ค ಆಡย ෇ฑ ನ ಪಕౙ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ෇ค ಡ ຄಂൽಃ෴ಜං౪ ೕๅ ಈಗ b 
ಇย౵ ಂದ ಈ ಪದโ ๒ನ౲  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡූಗโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಬಲಃౙ  ಸಮಯದ ೲഔಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ b 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ ಉಪ ಪ౳ ಕರಣโ ೉ಕౙ ർಜං ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෇คಯ ๸ඌ෷ 0 ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ a 
කโ ಏನඞ౬  ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๬ಧ౲ เಲ౵  ๭౩ ರ൤ ಅಥ฿ ಅ๸ಗತ൤ಯ ๭౩ ರ൤ ಅಥ฿ ಅ๸ಗತ൤ಯ ಬಡ౛  ಏකದง ຂั 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅඛ๏౞ ತ ಫย൞ಂಶ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๸ඌ෷ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ෇ค ಯ ๸ඌ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ a b b 
ನಮಡ ಸಮ๲౲  ಇං ಏಃಂದฉ ಬಲಣ  ಬൽ෷ ๒ನ౲ ವಲ౵  , ಎಡූಗโ 0 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵   ๭ಸౣ ෳ ಸค෴ಜ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇൿ ಎ๠ౣ  ೎ක౬ ಜ ಒಡ౥ ಲ౭ ഔౣ ං ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಪ౳ ๔౬ ಗัๅ ಏಃಂದฉ ಎಡූಗโ 0 ಬಲූಗโ 0 ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ಬಲವඝ౬  ຂಡ ಸ෦ೕಕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ෴฿ಗ  ಎಂ්ൿ ಏಕವಚನ฿ಜං, කโ ಈ ಃಳಜನโಗูಂൽಡ ಬರಬ๾ർದ ກ೉౞ ನ a 
ൟೕ෥ბನಗำ කโ ౽෴ბಚರൕಯ เඋನๅಂದฉ කโ ಸค ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ, කโ ๼ಂൽನ ๸ದಭბದย౵  
เสೕಮඅಂൽಡ ෥ലඈ൤෻ කโ ಅದರ ಪಕౙ ൽಂದ ಞ൐ಸยං౪ ೕๅ  ๼ಂං ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ದ ಪค๭౩ ൟ෴ಜൡ౨  
ಏಃಂದฉ เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಅದರ เสೕಮ ಸಮಯಗำ ಒಂൿ ಞฆൡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಛಜ ๭ದ౫  ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಇย౵  ಇൿ ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ๸౾ೕಣბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ನಮಡ x 
ಏඝ ತൟ౨ ಲ౵   เสೕಮโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂං ෥ലದ౪ ඝ౬  කโ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಆ ೲഔ෵ಂದ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ෇คಯ ಪಕౙ ದ ෈ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๭౩ ರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺   ඡ ಬಲූಗದย౵   ಇ ಸ෦ೕಕರಣโ ಅൿ 0 ಆಜರย ಅಥ฿ 0 ಅಲ౵ ๆ ಎಂ්ದರ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜං ඦತರ කโ ಸค ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕๅ ಎಂಬ ൟೕ෥ბನವඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒഓౣ ฉ෴ಜ කโ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ಜ ๭౩ ರ൤ಯ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮಗಳඝ౬  ඛಧბค๯ವย౵  ಅದರ ඩತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵ ನ ಅಸ෱ಜಸ൤ಯ ಬಡ౛  කโ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಅಥ฿ ෩ฆ ಆ෴ಮದ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ද౳ ೕชඪ๭ฆವ ೓ಕഔౣ ನ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  
ද౳ ೕชඪ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಸค ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ, කโ ๬෥ನ౲  ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಇൿ n n 
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෴โඃ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಅಪค೉ತರ ಬಡ౛  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ෥ಗბವඝ౬  n 
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ಅದಃౙ  ಪค๻ರเಲ౵ ๆ ಎಂಬ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคූ๣ಯย౵  ಏನඝ౬  ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ ๼ಂൽನ ಪคಕಲ౭ ක ൟำವัಃ෴ಜං. 
ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෨ಂൽನ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಈ ಉർಹರൕಗಳ ෩ಲಕ 
ಈ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಅච౷ ೕ๞ಸฤ ಅಥ฿ ಅ൵ბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ๯౨ ತಪലಸฤ ಬಯ๯ವ ෮ದಲ ಉർಹರൕ෴ಜං කโ ๼ಂං ඣೕലದ ෴โದක౬ ದง කโ ಈ 
෈ೕಜಗ൐ತದ උഔಯย౵  කโ ෴ವ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ෨ಂൿವค෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಬฉದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෭ನ๺ 1 ෇ค a 1 1 ah 4 xy 
ಆಜൡ౨  ಮൡ౨  ಇൿ ಹൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ಇൿ ෇ฑ ನ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඩತ౳ ವඝ౬  a x b 
ವ๼๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ಃಲโ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ๻ಀโൿ කโ ඛಜ฿ಜ ຂಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಪഷಯฤ  ಸಮ๲౲ ಯ ಬಡ౛  ຄೕಜ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ലದ ෮ದಲ ಃಲಸๅಂದฉ ಪค๻ರಗัๅ෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๯โൿ ಮൡ౨  
ಇದ౽ౙ ಜ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಎ ഖ ഖ ഖ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ඣೕഴโൿ ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ 
๯ಲಭ฿ಜං ඣೕഺೕಣ  කඝ ಅದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ , ಇย౵  ನ ඛ൏ბಯಕโ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ಐൿ ෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ಉෳ ಅඝ౬  ಬಳ๭ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಅൿ ಀൽ෷ವ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಇಲ౵   ಅඃ ಅ෗ವ౲ ౾౨  
ಆದ౪ คಂದ  කโ 1 ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ෭ನ๺ 4 ෇ค 1 ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ 5 ಆಜං ಮൡ౨  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಪ౳ ෨ಖ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  කโ ಅನ౷ ෵๯ವ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮಡ ಸค ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ 
ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯฿ಗ เสೕಮ ಬಳಃಯඝ౬  ಅච౷ ೕ๞๯฿ಗ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං
ಆຉ කโ ಪค๻ರವඝ౬  ඛ෦ბಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರ ಇൿ ಒಂൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං, ಇൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ 
๰೉๯ತ౨ ං ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ನ ಪค๻ರโ เสೕಮ um x 
ಪഖౣ  ಸค b 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  ๭౩ ರ฿ದ 
ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ನಮ౱ ย౵ ฆವ ಪค๻ರโ ಈ ෇ฑ เสೕಮ ಸಮಯಗำ ಆಜං x b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  เสೕಮโ เสೕಮ฿ಜං ಎಂದฉ ಆຉ ෭ನ๺ 1 คಂದ 5 ෇ค ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  a 
ೲഔ෴ಜ ಬದม෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺  ෭ನ๺  ෭ನ๺   ๻ಛಜ ಇൿ ಐ ಎಂൿ කඝ ඦ්൤౨ ೕච ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವ౲ ൟคಕ౨ ൤ಯඝ౬  කโ 1 1 1 4
ಇದฌಂൽಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಞฆ൞ಜ ౽൒ತ౨ ං ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ಸಮಯ ෴โൿ ಇൿ ෭ನ๺ 1 คಂದ 5 ಆಜං ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 4 1 ಮൡ౨  ඦತರ 10 0 
ಒಂൿ เสೕಮವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෇ฑ ෭ನ๺ 1 คಂದ 5 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ 10 ಮൡ౨  ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ನಲವൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಪค๻ರ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෥ലฆโൿ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ෮ದฤ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಪค๻ರವඝ౬  
ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෥ഴ฿ಗ කโ ෮ದฤ ඛ൏ბಯಕ 
ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಒಂൿ ๭౩ ರ฿ದ ವ౲ ವ๲౩  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  
๭౩ ರ฿ಜದ౪ ฉ ಸค ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪค๻ರ ෴โൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಪค๻ರದ ඛ෥ბಣದย౵ ං ಮൡ౨  ಪค๻ರโ 
เสೕಮ ಪഖౣ  ಎಂൿ කโ ๼ಂං ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ කโ เสೕಮವඝ౬  ಞ൐๭ർಗ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ b 
ಎರഴ ಎಂಟರ ಈ ಪค๻ರโ ಎರഴ ็ಯ౾౨ ಕ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 2 8 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෇ฑ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  x 
ಪค๏ೕย๵ೕಣ.  ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಅโಗಳඝ౬  ಅโಗಳ ෩ಲ ෈ೕಜಗ൐ತದ งಪಗಳย౵  ಬฉ෽ೕಣ, ಅย౵  ඛೕโ ಎರഴ ಅ೦ౢ ತಗಳย౵  ಎರഴ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 5 ಸค, 4x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಎಂಟಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಇഔౣ ൽ౪ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ຆൿ x y 
කโ ಪ౵ ๺ ಹತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ  ಎರഴ ೯൤ಡ ಎಂഖ ಹൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಇย౵  ๻౾ൽ౪ ೕค ಎಂൽഖౣ ಆ ౶ั  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡคಂದ කฤౙ  ಎರഴ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎಂഖ ๒ನ౲  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪค๻ರโ ෩ಲ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ තซ๯ತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ เๆಕದ ಪค๏ೕಲච෴ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ಬಯ๭ದย౵  කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಪค๻ರವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ย౵  ಃಲವคಡ ຄಸ ෥ಗბ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷದฉ ඡರ ಪ෴ბಯ ൪ತ౳ ಗಳ 
෩ಲಕ කโ ಪค๏ೕಲච෽ಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಪค๻ರโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๯ವ 
෥ಗბವඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ຆൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಸค෴ದ ಪค๻ರๆ ಸค ಎಂൿ කโ uations 
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෈ೕಜಗ൐ತದย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ เ๕ಷ฿ಜ ಇൿ ಎರഴ ಆ෴ಮದ 
ಉർಹರൕ෴ಜං ಮൡ౨  කโ ຄೕಞൟ౨ ฆವ ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಅಂಶವඝ౬  ඁ๏౲ ೕಕค๯โൿ ๯ಲಭ฿ಜං 
ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಆຉ ඣೕಡฤ කโ ಈ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ๭౩ ರ൤ ಅಥ฿ ಅ๸ಗತ൤ಯ ಸಮ๲౲ ಡ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪದರವඝ౬  ಪ෴ბಯ฿ಜ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ
කโ ಅඃ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ  ಒಂൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯ ชಌಗ൐ತโ ಎರഴ ಆຉ ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಪ౵ ๺ ಹತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  කฤౙ  ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಈ ಇ ಎರഴ x y x y 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ඣೕലർಗ ಇโಗำ ๬ฤಗำ ಇโಗำ ඛඃბ๎ಂಕ ೓ಕഔౣ ನย౵ ฆವ 
ชಒಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಃಳಡ ಎึ෵ค ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛඃბ๎ಂಕ ೓ಕഖౣ  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ಅౘ ಇൿ ಅౘ ඬ౵   ಈಕ౷ ฯ ഖ 10 ಇย౵  10 0 ಮൡ౨  0 x y x sy 

 ඩ෵ಂഡ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆ๋ತಹ ชಒ෴ಜං. ಇൿ ಒರഖ ชಌ೉ತ౳ ฿ಜං ಆದฉ ಇย౵  ಕಲ౭ ච෷ ಈ ชಒಗಳ 10
๬෥ನ౲  ಆ౽ರವඝ౬  ಸค෴ಜ ಪഷಯฤ කฤౙ  ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅದฏ൤ ಇൿ 4 ෭ನ๺ x y x y 0
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದಃౙ  ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ x y 10 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ කโ ಏඝ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಸಣ౧  ෰ಲ౲ ಗಳ ಞಂಪඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅx 
ಸಣ౧  ಈ ಎರവ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ කโ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆโൿ ಈ ಎರഴ ชಒಗำ ಒಂൿ ງತದย౵  
ೞൽ๯ತ౨ ๅ෻ ಅಥ฿ ಏಃ ಅಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅโ ಒಂൿ ງತದย౵  ೞൽ๭ದฉ ಆ ෈ಂൿโ ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං  ಎರവ ชಒಗಳ 
ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರಡඞ౬  තซಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಉർಹರൕಯ ๼ಂൽನ 
เ๔౵ ೕಷൕಯ ಆඋರದ ෬ว ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂഖ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಈ ๬ยನย౵  
ಮൡ౨  ෬ว ಇං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ  ಈ ชಒ෷ ೞದನದ ෈ಂൿ฿ಜං  ಎರവ ชಒಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಸค඀ಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ කโ ಸค෴ಜ ๾ഴಀൟ౨ ฆವ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ๭౩ ರ฿ದ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං, ಈ ಆสೕಚච෵ಂದ ෨ಂൿವค෷โದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಸค, ಸค 
කโ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಈ ಃಳಜඦ൤ ෴ವ ๸ದಭბಗಳย౵  ඁ๏౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ෴ವ ಎರഴ 
๬ฤಗำ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಎಂಬ ಅಥბದย౵  ชಒಗำ ෴โඃ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  
ಮൡ౨  ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤෺ಂದฉ, ಎರഴ ๬ฤಗำ ಪರಸ౭ ರ ಸ෥කಂತರ฿ಜದ౪ ฉ, ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ಅโ ೞൽ๯โൽಲ౵  
ಮൡ౨  ಅൿ ಆຉ ಪค๻ರ฿ಜං  ಇൿ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಅಂದฉ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ෴โඃ ಪค๻ರವඝ౬  
ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಅಸ෱ಜಸ ಎಂൿ ศಬฯ ෥ಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಆಧค๭ කโ ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵ ದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ರ೉ಸಬ๾ඃ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ. කโ ಅಸ෱ಜಸ฿ದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඛ෦ბಸยං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಮನ๭౺ ನย౵ ഖౣ ಆ ౶ู ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ງತದ ಸಮತಲದย౵  ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං ಪ౵ ๺ ಹൡ౨  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x y 
ಅൿ ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಇൿ ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇโ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ x y x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬฉದฉ ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ ಹൡ౨  ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ x y x y 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆไൟ౨ ෽ಂൽಡ ಬರฤ ಮൡ౨  ಇൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂದยං෻ 
ಅಥ฿ ೦౲ ෦ൟಯ ಬಡ౛  ನಮ౱  ൟำವัಃಯඝ౬  ಆಧค๭ං෻ ಎಂൿ ನಮ౱  ๼ಂൽನ คೕൟಯย౵  ಪค๏ೕย๭ ಏಃಂದฉ ಇโ 
ಸ෥කಂತರ ชಒಗะಜฆโದคಂದ ೞದನದ ෈ಂൿ ಇರ෇ರൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇರ෎ಀ  ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಆದฉ කโ ಆสೕಚචಯඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಆದฉ ಏකಞൟ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽං ಆದฉ ກೋ౞  ಇං෻ ಎಂൿ ඣೕಡฤ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆವ ๬౩ ඪತ ౽ಯბเඋನವඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ೕค ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸค  ಇൿ 1 1 1 1 ಮൡ౨  10 20 ฏ൤. ಮൡ౨  ಈ ವ౲ ವ๲౩ ෷ xy 
ಏಕವಚನ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  0 ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಯ 1 ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ 0 ಆಜං.  ನಮಡ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಒಂൿ เสೕಮ ಸಮಯದ ಪคූ๣ಯย౵  ෮ದยඦ൤ ಪค๻ರವඝ౬  ඛ෦ბ๭ b

ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ฆ๋൤ කโ ಆ ೲഔಯඝ౬  ඣೕലർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ೲഔ ෴โൿ ೲഔ um aa a 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ನ ೲഔ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಒಂದರ ಆೕಫಕౣ ฑ ಒಂർಜฆโದคಂದ කโ ಇย౵  ಇค๵ೕಣ ಇದರ ౽ම౲ ಕౣ ฑa 
෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಇย౵  ๻ಕมಜං ಸಹಜ฿ಜ ಅඃ ನ෩ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಅൿ ๻ಛಗ෎౽ಜಲ౵  ಒಂൿ ౽ಲದ ೲഔ ෰ಲ౲  ಎ๠ౣ  
ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๯ತ౨ ං d 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಆಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෇คಡ ຄಂൽಃ෴ಜං ಇൿ 1 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 1 1 ෇ค 10 20 ಮൡ౨  ಇൿ 10 ෭ನ๺ 20 ಆಜฆತ౨ ං  b 
෭ನ๺ 10 ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ 10. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಲූಗದ ಡ ಸಮකದ ෇คಯ ಆಋ౺  ෇ฑ ನ ಪಕౙ ವඝ౬  ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ಸ෦ೕಕರಣದ b 
ಬಲූಗโ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಆದฉ ಬಲโ ಎಡූಗ฿ಜฆವ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ. ಒಂൿ ෇ค ನ ೲഔ a 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඡರ฿ಜ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅൿ ಆಜං  ಇฌೕ z 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ಅಲ౵ ದ ෴โದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಪค๭౩ ൟ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಥბ฿ಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅದ౽ౙ ಜ෻ කโ ಅದඝ౬  ಅಸ෱ಜಸๅಂൿ ศಬฯ ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಇโ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ  ෴โඃ ಪค๻ರ 
ಇರ෇ರൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ๭౩ ರ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ನಮ౱  ಕಲ౭ චಯ ෥ಗბದย౵ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ฿౲ ෴ಮದ ಞค෷ ๸තಣბ฿ಜ ෈ೕಜಗ൐ತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಸค ಎಂൿ ຂำโൿ 
ಬ๾๛ ಅൿ ಏಃ ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜಲ౵  කโ ಇโಗಳඝ౬  ಅಸ෱ಜಸๅಂൿ ಇย౵  ศಬฯ ෥ലದฉ කโ ಅದඝ౬  
೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಸค ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳඝ౬  ೞൽ๯ವ ෈ಂൿ ಇಲ౵  ಪค๻ರ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಅโ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಸค ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಎಂಬ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಈಗ ಕಲ౭ චಯย౵  චನඪ๭ಆ ౶ั   ಆຉ ෴โದක౬ ದง 
๭౩ ರ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ ಒಂൿ ಪค๻ರ ಅಥ฿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಪค๻ರಗำ ಇರಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ຂಳ෎౽ಜൡ౨  
ಮൡ౨  ಆຉ ಒಂൿ ಪค๻ರ ಇฆವ ಉർಹರൕಯඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಆຉ කโ ಇ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸಬ๾ඃ  ಉർಹರൕಡ 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಪค๻ರಗำ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ಪค๻ರಗಳย౵  ಇโಗำ ಸಮತಲದย౵ ฆವ ชಒಗำ 
ಎಂൿ ຂำವ ಈ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಕಲ౭ චಡ ๼ಂൟฆಜ , ඛೕโ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಒಂඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
เವค๭ർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪคಗ൐๵ೕಣ ඛೕโ ಒಂඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  เವค๯ವ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ಎರഴ 
ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಒಂඃ ชಒಯඝ౬  เವค๭ದฉ කඝ ຂಳ෎ಀ ಎಂൿ කඝ ຂัದฉ ౘ෫෴೉๯൤౨ ೕච, ಆಗ ಏකಞತ౨ ං 
ಎರഴ ๬ฤಗำ ಒಂದರ ෬สಂൿ ಇฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๬ยನย౵ ฆವ ෴โඃ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ຄೕಞತ౨ ං  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๭ x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂัർಗ කโ 
ಅ൵ბ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ , ಅൿ ಎರഴ ಒಂඃ ชಒಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴൟ౨ ฆವ ಉർಹರൕಯඝ౬  ๸තಣბ൤ಛಜ ಆຉ ඣೕഺೕಣ ಬ๾๛ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ಪค๻ರಗಳ
ಉർಹರൕಯย౵  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ඛೕโ ඦತಹ ಒಂඃ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ ಹತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ xy x
ಪ౵ ๺ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಹൡ౨  ಆຉ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಹತ౨ ಃౙ  y x y x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ඡರ฿ಜ ಪ౵ ๺ ็ ಸಮකಜฆโൽಲ౵ , ಅൿ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ഖ ็ ಆಜರಬ๾ൿ ಹತ౨ คಂದ ಎರഴ x x 
ಅಥ฿ ಇಪ౭ ൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ඣೕഴ๋൤ ಇൿ ಇඞ౬  ඩ౳ ൟඛಧ౲ ฿ಜං  ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඦತ฿ಜ ಅඡಕ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ๬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿโ ಪค๏ೕಲචಯ 
ಸฤ฿ಜ ಈ ಎರಡඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๭ಸౣ ෳ 1 1 2 2 ෇ค ಮൡ౨  10 20 ಎಂൿ ಬฉದฉ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  xy 

ಅย౵ ಯ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ, ಅൿ ಸಹ 0 ಆಜං, a 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರඅಂൽಡ ಬರฤ ඡರ฿ಜ ෨ಂದಃౙ  ಬฆโൽಲ౵  , ๼ಂං ษಋ ನ ಪಕౙ ದ ಬಡ౛  ಏඝ ಎಂൿ කโ 
ಬฉಯยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ೲഔ ෴โൿ ಒಂದರ ಒಂൿ ೲഔ 1 ౘ෦๭ ෦ 2 1 ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 2 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ೲഔ ಆಜൿ౪  , ౽ಲದ ಅറౠ ෵ಂഡ ಆಜൿ౪  ಡ 0 ಮൡ౨  0 ಆಜฆತ౨ ං. ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവa ah a b b 
0 ಆಜฆವ ๸ದಭბ ಇൿ . 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏನඞ౬  ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბเඋನದ ಪ౳ ౽ರ කโ ๭౩ ರ൤ ಅಥ฿ ಅ๸ಗತ൤ಯ ಬಡ౛  ൟೕ෥ბඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ෎ฉ ಏකದง ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಥბතಣბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಕಲ౭ චಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಅඦತ ಅඡಕ ಪค๻ರಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಳಸಬ๾ൿ ಪค๭౩ ൟಯ ชಌಗ൐ತโ ๭౩ ರ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ๭౩ ರ฿ಜಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಈ ෩ฆ ๸ದಭბಗಳย౵  ಅಥ฿ ෩ฆ ಉർಹರൕಗಳย౵  කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯ เ෗ನ౬  ಆไൟ౨ ಗಳඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ ෮ದಲ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ಪค๻ರದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಇൿ ah 
ඛಜ฿ಜ෸ ಪค๻ರದ ಒಂൿ ෈ಂൿ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ชಒಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿ฿ಜൡ౨  ඦತರ ෨ಂൽನ 
๸ದಭბದย౵  ಇโ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  කโ ಉഴಆಂಡದ౪ ಃౙ  ๭౩ ರ฿ಜං .  ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ๭౩ ರ൤ ಅಥ฿ ಅ๸ಗತ൤ ಮൡ౨  ಃಲโ ಬಡ౛  ಏನඞ౬  
ൟೕ෥ბඛಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಗದ ಪ౳ ಕರಣඅಂൽಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ಇತರ เಷಯಗำ ෎౽ಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆඋರ฿ಜฆವ ೦౲ ෦ൟೕಯ
೉ತ౳ ൽಂದ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ๭౩ ರ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಅඦತ ಅඡಕ ಪค๻ರಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ചಬฯ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ෩ฆ ಉಪ ಉർಹರൕಗಳ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕ ෩ฆ ವ౲ ൞౲ ಸಗำ ಮൡ౨   ๬ฃಂಶโ ෮ದಲ 
ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಈ ಃಳಜඦൟฆತ౨ ං , ಯ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜರยಲ౵ , a 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ เสೕಮ ಮൡ౨  ಆඋರ฿ಜฆವ ೦౲ ෦ൟೕಯ ೉ತ౳ โ ಒಂൿ  ೞದನದ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  b 
ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದฌಂൽಡ ಬರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ කโ ಉഴಆಂಡൿ౪  ಇൿ ಸ෥කಂತರ ชಒಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ฿ಜ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಇൿ ಸ෥කಂತರ 
ชಒಗำ ಎಂൿ කඝ ඦ්൤౨ ೕච ಇൿ ಆຉ ഖ ෈ ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  කโ ౽ಯბเඋನದย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ කโ ඣೕലฆವ ಪ౳ ಕರಣ ಎರഴ ෈ 
ಮൡ౨  ಄๺ ഗ ಎ ಯඝ౬  ඛಧბค๯฿ಗ 0 ಆದฉ කโ ಸಹ  ಒಂൿ ൟೕ෥ბನವඝ౬  ෥ಡ෇ರൿ ಆದฉ ಆඋರ฿ಜฆವ 
ชಌಗ൐ತൽಂದ ಇൿ ಒಂඃ ชಒ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ಅඡಕ ಪค๻ರಗำ ಅඦತ ಅඡಕ ಪค๻ರಗำ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯ ವ౲ ವ๭౩ ತ ಪค๗ೕಧච฀ൟං เ๕ಷ฿ಜ කโ 
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪค๭౩ ൟಯ ೦౲ ෦ൟಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಒಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ 
๭౩ ರ฿ದ ಅಥ฿ ಅಸ෱ಜಸ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ කโ ಅದඝ౬  ຂಡ เ๔౵ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຂಡ เ๔౵ ೕ๞๯൤౨ ೕๅ , 
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ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಅಥ฿ ಅದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಇฆ฿ಗ ๬෥ನ౲  ಪค๭౩ ൟಯย౵  ಅඃ เඋನವඝ౬  
ඣೕಡಬ๾ൿ  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෩ಲಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆຉ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ๸෽ೕ೧ತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  n n 
ಪค๏ೕย๯ವ ෩ಲಕ ຂಡ ກ೉౞ ನ ൟೕ෥ბನಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ຃ษഡ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ, ෨ಂං 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಆຉ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ෴โඃ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಎಂൿ 
ಉഴ๼ല෷ವ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕ෷ ೧ೕ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಆಧค๭ං, เ๕ಷ฿ಜ ಇൿ ೧ೕ ๯උคತ ๅ෕ ๴ഡ https www 
റഡ ඛಂದ ීൽං  ೧ೕ ಅറ౷ ඨ౺  റഡ ಎ๭ റഡ ಇඨ ๬౵ ๜ ෥ದค ಪ౳ ๔౬ ಗำ  ඪ  റഡ ඪലಎෆ 2016 2
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬  ಏඝ ಎಂൿ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ เವค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ౽ౙ ಜ  ๸තಣბ ຂัಃಯඝ౬  ຂำವ 
ๅ෕ ๴ഡ ನย౵  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ഖ x y 
ม౲ ಂ෇౥  ಆຉ ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ็ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆม౮  ม౲ ಂ෇౥  ๬෥ನ౲  ෨ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒഓౣ ฉ ಸಮ๲౲ ෷ ಹಲโ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಒಂൿ ಅಥ฿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  
ຄಂൽං  ඛಜ฿ಗಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಅโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಆ ຂัಃಯඝ౬  ඛಜๅಂൿ ຂಳಬ๾ඃ 
ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕಡยฆವ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ඣೕಡยං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ඛಜ. ಆม౮  ෭ನ๺ 3 ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ඦತರ ๭ಸౣ ෳ  ಎม౵  ม౲ ಂ෇౥ ಗัಡ ಅನನ౲  ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಪ౳ ๔౬ ಡ ಅಥბเං෻ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๅ෕ ඬಟൽಂದ ಈ ඪലಎෆ වฯ ನย౵  ಪ౳ ๆ๏ಸಬ๾ർದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಆಧค๭ං ಮൡ౨   ಇൿ  ๯උคತ 
ๅ෕ ๴ഡ ನย౵ ನ ಸಮ๲౲ ಯ ಆඋರದ ෬ว ಇದರ ಉಪ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಆඋರದ 
෬ว කโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆವ ූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ൟัൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆม౮  ෭ನ๺ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ, ಅൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆม౮  ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ಯย౵  ๯ಲಭ฿ಜ xy 
ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ ม౲ ಂ෇౥  ෨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ನಮ౱  ๸಄ತ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  x 
෇ฑ ಮൡ౨  ಇൿ ෈ ಮൡ౨  කโ ಪค๏ೕยಸฤ ಬಯ๯โൿ ಇൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ 
ಆದ౪ คಂದ ಅನನ౲ ൤෵ಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ෥ತ౳  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದยಡ ಇൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಅಥ฿  ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ 
෭ನ๺ 2 ಆม౮  ෭ನ๺ 6 ಎಂൿ ෮ದฤ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ෩ಲಕ කโ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຂಡ 
ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ಆม౮ โ ෭ನ๺ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ. ಆม౮  ෭ನ๺ ෩ฆ ഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ກඨ ಈ ലಟ෦ბචಂഡ ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ಈಗ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ຂัಃ෷ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ ಎ ಯ 
ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಸค ಏಃಂದฉ ಅൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ෩ฆಡ ಸಮವಲ౵  ಎಂൿ ಅವฆ ຂำ൞౨ ฉ ඦತರ ಏඝ 
෥ಡಬ๾ൿ  කโ ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಬಡ౛  ຂำ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಅൿ ๭౩ ರ฿ದ ವ౲ ವ๲౩  ಎಂൿ කโ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ม౲ ಂ෇౥ ದ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಇൿ ಒಂൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಮൡ౨  කโ 
ಅದඝ౬  ຂಡ ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ เสೕಮವඝ౬  ඛ෦ბ๯ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ  ෭ನ๺ ಅಥ฿ 1 คಂದ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  ෭ನ๺ 6 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪಕౙ ൽಂದ 
ಬದม෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ඦತರ ม౲ ಂ෇౥  ෨ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ຄಂൽൿ౪  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಆม౮  ೯൤ಡ ಆฆ ಮൡ౨   ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 2 ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 ෨ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 3 ม౲ ಂ෇౥  ಪ౵ ๺ ಆม౮  ෷ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಆഔౣ ฆವ ม౲ ಂ෇౥  ಅಲ౭ เฃಮ ෨ ಮൡ౨  ಆม౮ ಡ ಒಂඃ ಪค๻ರเං ಮൡ౨  ಆม౮ ವඝ౬  
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ຆൿ  ಅย౵   ಇൿ ಒಂൿ ಅನನ౲  ಪค๻ರ฿ಜං ಏಃಂದฉ ม౲ ಂ෇౥  ಮൡ౨  ෨ ෴โඃ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಆม౮  ෭ನ๺ 
෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽฆವವฉಡ කโ ಇದರ ಒಂൿ ෰ಲ౲ අಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෷ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ෩ฆ ಇತರ ಆ෺ౙ ಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  කโ  ಆຉ ಈ เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅโಗಳย౵  
ಪ౳ ൟ෽ಂದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ඃ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෨ಂൿವคದ ಸಮ๲౲ ಯ ಈ ූಗವඝ౬  ಪ౳ ๯౨ ತಪല๯ವ ಈ ಞค෷ ಄ವಲ คೕൟಯ ಪคಕಲ౭ චಗำ ಮൡ౨  
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಸค ಎಂൿ ຂำโൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ຄಂൽฆವ ಚ೎ბ෷ ಸಹ ಪคೕ౾౹ ಸಲ౭ ഔౣ ං  ກೋ౞  ๯උคತ ಮಟౣ  ಮൡ౨  
කโ ෥ലದ ಅඃ ಪคಕರಗಳ ಅಥბๆචಂದฉ, ඛඋბರಕโ ඡರ฿ಜ ೉ತ౳ ಃౙ  ಬฆತ౨ ං , ಆຉ ๭ಸౣ ෳ ๭౩ ರ฿ಜං෻ ಅಥ฿ 
ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ನಮ౱  ൟำವัಃ෷ ೉ತ౳ ದย౵  ಬฆತ౨ ං ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಸಹ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෥ಡฤ 
කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ඲౳ ೕ൞౺ ๼๯൤౨ ೕච  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸಮ๲౲ ಯ ೦౲ ෦ൟೕಯ ೉ತ౳ ವඝ౬  ඣೕಡฤ ಮൡ౨  ಸค ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ಇൿ ೞದಕ คೕൟಯ 
ಸඛ౬ ๆಶದ ඡರ ෈ಂൿ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ชಒಗำ ಸ෥කಂತರ฿ಗಬ๾ඃ ಮൡ౨  ๼ೕಡ  ෨ಂದಃౙ  ಈ ಉಪක౲ ಸದ 
ಞคಯඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำโർದฉ, ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  
ඛ൏ბಯಕಗಳ ඩತ౳ ವඝ౬  ತඛಒ ෥ഴโൿ ಮൡ౨  කโ ๬෥ನ౲  ා ๸ದಭბದย౵  ಅದඝ౬  ෥ലං౪ ೕๅ , ๭ಸౣ ෳ n n 
ಅඝ౬  ಸರಳ ಎರಡคಂದ ಎರಡคಂದ ຂಡ ඛ෦ბಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ.  ෩ರคಂದ ෩ฆ 
ಉർಹರൕಗำ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๭౩ ರ൤ಯ ಅ๸ಗತ൤ ಎಂಬ ಪದಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ เสೕಮ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඋ౲ ಯದย౵  ಕยತದ౪ ඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮಗಳ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ංಂൿ 
ඣೕലං౪ ೕๅ เ๕ಷ฿ಜ ඛ൏ბಯಕโ ಇൿ ಏಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ඛಧბค๯ತ౨ ං ಅಥ฿  ಏಃಂದฉ เสೕಮโ 
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ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ඛಮಡ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ಪค๻ರವඝ౬  
ඛ෦ბಸฤ ಅಥ฿ ಪค๻ರವඝ౬  ඛ෦ბಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ ๆ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಏನක౬ ದง ຂಳฤ ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  
เವค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ๬ฃಂಶ ຂัಃ෴ಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸโ  ඛ൏ბಯಕಗಳ ฌೕฯ ಅඝ౬  ຃ษഡ ෥ലං ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  
ಪคಹค๯ವย౵  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಗಮನಃౙ  කඝ ಧನ౲ ฿ದಗำ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಚ೉ბ๭ದ ಪคಕಲ౭ චಗำ ಮൡ౨  ಸಮ๲౲ ಗำ ඛ൏ბಯಕ 
ಅಂಶಗಳ ಬಡ౛  ඛಮ౱  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಬಳ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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