
 
समीकरणो ंकी रैİखक Ůणाली को हल करने मŐ िनधाŊरको ंकी भूिमका का अȯयन करने पर इस ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए आज हम िजस िवषय के बारे मŐ बात करने जा रहे हœ वह  समीकरणो ंकी रैİखक Ůणाली को हल कर रहा है,
 इसिलए िपछले तीन ʩाƥानो ंमŐ हमने िनधाŊरको ंके िविभɄ पहलुओ ंको देखा है।
 
जहां से वे उȋɄ हो सकते हœ, वहां से शुŝ होने वाले Ůेरक उदाहरणो ंमŐ से एक वाˑव मŐ समीकरणो ंकी रैİखक Ůणाली समीकरणो ंको 
हल करना था, िफर हमने यह भी देखा िक उनकी Ǜािमतीय ʩाƥा कैसे होती है, िफर हमने एक िनधाŊरक को पįरभािषत िकया तािक 
यह सब अगले मŐ पहले ʩाƥान मŐ हो  ʩाƥान मŐ हमने कुछ गुणो ंको देखा जो िनधाŊरक मूʞो ंकी कुशलता से गणना करने मŐ मदद 
करŐ गे, िफर हमने िनधाŊरको ंका एक अनुŮयोग देखा, हमने देखा िक कैसे िनधाŊरक वगŊ मैिटŌ ƛ के ʩुǿमो ंकी गणना करने मŐ सहायक हो
सकते हœ, यह बताते Šए िक Ɛा मैिटŌ ƛ का ʩुǿम होगा या नही ंऔर मŐ  वह रेखा आज हम देखते हœ िक वे समीकरणो ंकी रैİखक 
Ůणाली को हल करने मŐ कैसे मदद करते हœ
 इसिलए िवचार िफर से है आगे बढ़Ő  और यह साधारण समीकरणो ंको सामाɊ बनाने मŐ से एक है िजसे हम आम तौर पर देखते हœstr  
 इसिलए हम 2 बराबर 3 जैसे समीकरण देख सकते हœ और हम चर के िलए इसी तरह हल करना चाहते हœ जब हमारे पास एक से x x 
अिधक समीकरण होते हœ मान लीिजए िक हमारे पास कई समीकरण हœ अǒात और या और सामाɊ समीकरणो ंमŐ तो x y xy z n 
हमने देखा है िक हम इन अɷावेदन को मैिटŌ ƛ Ůितिनिधȕ मŐ कैसे पįरवितŊत कर सकते हœ तािक हम के बराबर एक सामाɊ b 
समीकरण िलख सकŐ  जहां एक सामाɊ है वगŊ मैिटŌ ƛ आमतौर पर यिद  कोई अǒात और कोई समीकरण नही ंहœ और ax a n n 
िफर हम इसे हल करना चाहŐगे,
 इसिलए यहां हम यह देखने जा रहे हœ िक हम इस मुȞे को हल करने के िलए िनधाŊरको ंका उपयोग कैसे कर सकते हœ 
और हम देखŐगे िक कैसे िनधाŊरक या िनधाŊरको ंकी गणना करते हœ  संबंिधत मैिटŌ ƛ आह यह पता लगाने के िलए एक शतŊ देगा िक Ɛा 
कोई समाधान है या कोई समाधान नही ंहै या कई समाधान सही हœ,
 इसिलए हमारा लƙ यही है िक हम इसे पहले िलख लŐ काउंटर समीकरण जैसे कुʥाड़ी बी के बराबर है जहां ए कुछ ˋेलर हो सकता 
है बी भी एक ˋेलर है और एƛ एक अǒात है िजसे हल करने की आवʴकता है और Ɛोिंक ये सभी ˋेलर मान हœ िजɎŐ हम ठीक 
कह सकते हœ यिद कोई नही ंहै  शूɊ के बराबर तो बराबर अभी जब हम इन को सामाɊीकृत करते हœ तो हमŐ दो अǒात मŐ x ah 
समीकरण कहते हœ कुʥाड़ी ɘस बटा और ɘस डाई बराबर जहां अब और अǒात हœm cx n x y 
 इसिलए दो अǒात हœ और  दो समीकरण हम इसका समाधान कैसे खोजŐगे और हम जानते हœ िक हम इसे मैिटŌ ƛ Ůितिनिधȕ एबीसीडी 
मŐ िलख सकते हœ 
और और िफर एम और एन सही हैxy 
 इसिलए यह एक मैिटŌ ƛ की भूिमका िनभाता है यह एक अǒात वेƃर है
 इसिलए संकेतन को űिमत करने से बचने के िलए हम कहते हœ िक यह एक वेƃर है जो अंडर बार के साथ सही है,x 
 इसिलए यह एक ˋेलर है यह एक वेƃर है तो मुझे केवल इस बात पर ȯान देना चािहए िक यह इस मामले मŐ एक वेƃर सही दो x 
आयामी है और ये भी ǒात İ̾थरांक हœ अब ǒात है और समीकरण के दािहने हाथ की यह बात भी ǒात है लेिकन अǒात हैa is  x 
 इसिलए ǒात मान के बराबर का यह Ůितिनिधȕ हम कहते हœ िक पंूजी बराबर है तो हम का मान कैसे Ůाɑ कर सकते x x b b x 
हœ  यहाँ पर यह वही सामाɊीकरण है जो हम एक आयामी मŐ देखते हœ यह दो आयामो ंमŐ है और सामाɊ तौर पर हमारे पास आयामो ंn 
मŐ एक İ̾थित हो सकती है तो हम समीकरणो ंकी इन Ůणाली को कैसे हल करते हœ समीकरणो ंकी ये रैİखक Ůणाली आह Ɛा भूिमका है  
इसमŐ िनधाŊरको ंका यह इस ʩाƥान का लƙ है, तो आप िनधाŊरको ंका उपयोग कैसे करते हœ हम इन समीकरणो ंको कैसे हल करते हœ 
हम उनके अİˑȕ या समाधान की जांच करने के िलए शतŘ के साथ कैसे आते हœ या नही ंतो हम संबंिधत अवधारणाओ ंको भी देखŐगे और
यह भी यहाँ पर कुछ सम˟ाओ ंको देखŐ, ठीक है, तो बस िपछले उदाहरण के साथ आगे बढ़ने के िलए हमारे पास abc 
टाइʈ बराबर और जैसा कुछ है,xy m n 
 इसिलए हमने कहा है िक यह एक अǒात वेƃर है यह अब ठीक है  लƙ जैसा िक हमने अभी कहा है िक यह पता लगाना है िक x x 
के िलए कैसे हल िकया जाए और
 इसिलए आह िसफŊ  एक अंकन के बारे मŐ एक िबंदु है िजसे हम उपयोग करने जा रहे हœ एक बार जब हम संदभŊ ˙ʼ हो जाते हœ तो हम 
कहने जा रहे हœ िक हम को बस के साथ बदलने जा रहे हœ साधारण अंकन को अिदश Ȫारा űिमत नही ंिकया जाना चािहए ,x x x 
 इसिलए उपयुƅ संदभŊ मŐ हम  सिदश मान को िनŝिपत करने के िलए का उपयोग करते हœ, हालांिक हम िकसी भी űम से बचने के x 
िलए को अंडर बार के साथ उपयोग करने के िलए सावधान रहने की कोिशश करŐ गे, ठीक है तो अब हमारे पास यह एक है एक दो x 
आयामी आह Ůणाली का उदाहरण यह है िक दो अǒात हœ और दो समीकरण हœ आह िसफŊ  पूणŊता के िलए आइए हम समीकरणो ंकी एक 
िũ-आयामी Ůणाली िलखते हœ और िफर संबंिधत माũाओ ंको तीन से तीन उदाहरण तीन आयामी उदाहरण पįरभािषत करते हœ तीन 
आयामी उदाहरण ठीक है तो यहां हम कहते हœ िक तीन समीकरण हœ एक एक एƛ ɘस एक दो वाई ɘस एक तीन जेड बराबर बी एक 
ठीक है यह समीकरण एक है दूसरा समीकरण दो एक एƛ ɘस हो सकता है  ए दो दो वाई ɘस ए दो तीन जेड बी दो के बराबर है और
तीसरा समीकरण एक तीन एक एƛ ɘस ए तीन दो वाई ɘस ए तीन तीन जेड बी तीन के बराबर है
 इसिलए यह 
तीन अǒात और के साथ तीन समीकरणो ंका एक उदाहरण है  िजनमŐ से Ůȑेक ˋेलर हœ तो हम इसे सामाɊ मैिटŌ ƛ xy z 
Ůितिनिधȕ मŐ कैसे िलखते हœ, हम उन शɨो ंको एकũ कर सकते हœ जैसे हमने एक दो आयामी Ůणाली के िलए एक वगŊ मैिटŌ ƛ मŐ िकया 
है िजसे हम इसे कॉल करने जा रहे हœ, हम इसे कॉल करने जा रहे हœ  कैिपटल ए और िफर एक अǒात वेƃर एƛ अंडर बार के साथ जो 
एक कॉलम वेƃर है िजसमŐ अǒात मान और हœ और िफर समीकरण के दािहने हाथ पर एक और कॉलम वेƃर होगा िजसमŐ xy z 
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Ůिविʼयां बी एक बी दो बी तीन हœ जो आपको चािहए  पंूजी बी को कॉल करŐ  तािक हम इसे एक मैिटŌ ƛ के ŝप मŐ िलख सकŐ  एक एक 
एक दो एक तीन एक दो एक दो दो दो तीन एक तीन एक तीन दो तीन तीन और िफर आह कॉलम वेƃर यहां और िफर वेƃर बी  xyz 
एक बी दो बी तीन तो इसे िनŝिपत िकया जा सकता है  पंूजी के ŝप मŐ यह बार है और यह पंूजी हैx b 
 इसिलए हमारे पास जो समीकरण है वह एक बार बार है के बराबर है और यहाँ पर हमारा लƙ को खोजना हैx b x 
 इसिलए समीकरण की िũ-आयामी Ůणाली को िलखने का उȞेʴ था  यह िदखाने के िलए िक जब आप इसकी तुलना दो आयामी ah 
Ůणाली से करते हœ, तो सामाɊ तौर पर आप इसे एक आयामी Ůणाली के िलए िलख सकते हœ, िजसमŐ समीकरण और अǒात हœ,n n n 
 इसिलए आह यहाँ के बराबर 3 के िलए एक मामला है िजसे हम सामाɊ ŝप से कुʥाड़ी ले सकते हœ और उनकी उपयुƅ n b n 
आयामी माũाएँ होने के िलए िवशेष ŝप से होने वाला है वगŊ मैिटŌ ƛ एक बाई 1 वेƃर होने जा रहा है और एक बाई a n n x x b 
1 वेƃर होने जा रहा है,
 इसिलए सामाɊ तौर पर यह वगŊ मैिटŌ ƛ Ȫारा होता है n 
यह एक बाय 1 वेƃर है और
 इसिलए यह एक बाय 1 वेƃर हैn 
 इसिलए यह सम˟ा सेट अप कुʥाड़ी समीकरणो ंकी बीए रैİखक Ůणाली के बराबर है हम समाधानो ंकी तलाश कैसे करते हœ हम उन 
İ̾थितयो ंकी जांच कैसे करते हœ िजनके िलए इसका समाधान है या नही ं सामाɊ Ůणाली िनɻिलİखत कुʥाड़ी के बराबर है बी अब यहां मœ
दो शɨो ंको पįरभािषत करने का अवसर लेना चाहता šं जो अƛर इस संदभŊ मŐ उपयोग िकए जाते हœ आह वे एक-दूसरे के िवपरीत हœ
 इसिलए शतŘ मŐ से एक सुसंगत है
 इसिलए समीकरणो ंकी Ůणाली को सुसंगत कहा जाता है यिद इसका समाधान होता है तो यह  एक या एक से अिधक समाधान हो सकते 
हœ और इसे असंगत कहा जाता है यिद कोई समाधान नही ंहै तो मुझे इन डाउɌ को िलखने दŐ , लेिकन ये ऐसे शɨ हœ िजɎŐ समीकरणो ंकी
एक Ůणाली होने और इन अǒात मूʞो ंको हल करने की कोिशश करने के संदभŊ मŐ पįरभािषत िकया गया 
है।
 समीकरणो ंकी Ůणाली जैसे िक यहां िदखाया गया है, 
यिद कोई समाधान मौजूद है और िनिʮत ŝप से एक समाधान या एक से अिधक समाधान हो सकते हœ और असंगतता की समान 
पįरभाषा समीकरणो ंकी एक Ůणाली को असंगत कहा जाता है यिद एक समाधान मौजूद नही ंहै
 इसिलए आइए हम इɎŐ िफर से देखŐ तो ये समीकरणो ंकी Ůणाली हœ िजɎŐ यहां संदिभŊत िकया गया है 
समीकरणो ंकी Ůणाली समीकरणो ंकी एक Ůणाली को कहा जाता है सुसंगत यिद कोई समाधान मौजूद है िजसका अथŊ है िक का एक x 
समाधान या एक से अिधक समाधान असंगतता है , समीकरणो ंकी एक Ůणाली को असंगत कहा जाता है यिद कोई समाधान मौजूद नही ं
है िजसका अथŊ है िक कोई नही ंहै जो मैिटŌ ƛ के िदए गए मानो ंके िलए इɎŐ संतुʼ करता है और  बी ठीक है, तो इन आह शɨो ंकोx a 
İ̾थरता और असंगतता कहने का लƙ एƛ के एएच समाधानो ंके बारे मŐ बात करने या बात करने के िलए एक संिƗɑ ŝप अिभʩİƅ 
देना है,
 इसिलए हम कहŐगे िक समीकरणो ंकी Ůणाली सुसंगत है या समीकरणो ंकी Ůणाली असंगत है और इसका मतलब होगा आह यह कहने 
के िलए संिƗɑ ŝप है िक इसका समाधान है या उस नोड पर कोई समाधान नही ंहै, मुझे यह उʟेख करना चािहए िक बŠत से 
अदला-बदली शɨो ंका उपयोग िकया जाता है , उदाहरण के िलए यिद समीकरणो ंकी एक Ůणाली मŐ केवल एक समाधान है तो हम 
कहते हœ िक इसका एक अनूठा समाधान है अिȪतीय अथŊ एक समाधान कभी-कभी वे एक गैर तुǅ समाधान के बारे मŐ बात करते हœ गैर 
तुǅ अथŊ यह है िक जो समाधान आपको िमलता है वह शूɊ के बराबर नही ंहैx 
 इसिलए ये कुछ ओटी हœ  उसकी शतŒ जो हमारे उȞेʴो ंके िलए संदभŊ मŐ उपयोग की जाती हœ, हम इसे सरल रखते हœ और बस िनरंतरता 
और असंगित का उपयोग करते हœ, तो हम इसे कैसे हल करते हœ,
 इसिलए के बराबर कुʥाड़ी हम जानना चाहते हœ िक संगित गुण Ɛा है असंगित Ɛा है  लगातार असंगत कैसे सही की जांच करने के b 
िलए हमने यह पता लगाने के िलए िनधाŊįरत िकया है िक समीकरणो ंकी Ůणाली सुसंगत है या नही ंऔर यह वह जगह है जहां अब हम 
िनधाŊरको ंकी भूिमका के बारे मŐ बात करते हœ, िवशेष ŝप से यह तय करने मŐ िक मैिटŌ ƛ ए उलटा है या नही,ं
 इसिलए हमारा कायŊŢम इस Ůकार है हम ठीक कहŐगे जैसा िक हमने िपछले ʩाƥान मŐ देखा है िक एक मैिटŌ ƛ एकवचन या गैर 
एकवचन हो सकता है, इस पर िनभŊर करता है िक इसका िनधाŊरक 0 है या नही,ं यिद यह गैर-एकवचन है यािन यिद िनधाŊरक 0 है तो यह 
उलटा है  और यिद यह उलटा है तो हमारे पास एक मैिटŌ ƛ उलटा है िजसे हम एक ʩुǿम कहते हœ िजसे आप इन समीकरणो ंको गुणा 
कर सकते हœ और उस İ̾थित मŐ जब हम समीकरण को बाएं हाथ के िवपरीत से गुणा करते हœ  ई एक ʩुǿम समय एƛ बन जाएगा और 
दािहना हाथ एक उलटा समय बी बन जाएगा और यिद एक उलटा समय िजसे हम पįरभाषा से जानते हœ तो पहचान है तो हमारे पास एƛ 
के िलए एक तैयार समाधान है तो हम दूसरे मामले को देखते हœ जब  यह उलटा नही ंहै और िफर देखŐ िक वहां Ɛा होता है, तो आइए हम 
अभी जो कहा है उसे िलखŐ, 
यिद पहला मामला जो हम देखŐगे वह यह है िक ए गैर-एकवचन है इसका Ɛा अथŊ है िक 
इसका िनधाŊरक है  शूɊ के बराबर नही ंतǽाल िनिहताथŊ एक ʩुǿम मौजूद है ठीक है,
 इसिलए यिद एक ʩुǿम मौजूद है तो हम इस समीकरण के दोनो ंपƗो ंको एक ʩुǿम से गुणा करते हœ, 
हमŐ Ɛा िमलता है िक हमŐ एक उलटा कुʥाड़ी बार एक ʩुǿम समय के बराबर होता है िजसे हम जानते हœ  पहचान
 इसिलए यिद यह एक दो आयामी मैिटŌ ƛ है तो यह एक दो आयामी पहचान है जो सामाɊ ŝप से एक शूɊ शूɊ है यिद यह एक 
आयामी मैिटŌ ƛ है तो यह एक आयामी पहचान है
 इसिलए इसमŐ पंİƅयाँ कॉलम हœ और सभी िवकणŊ Ůिविʼयाँ हœ  एक तो पहचान  टाइʈ हैn n tity x x 
 इसिलए यह हमŐ िमलता है एक ʩुǿम समय है,x b 
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 इसिलए इस मामले मŐ िक एकवचन नही ंहै, हमŐ जो समाधान िमलता है वह एक ʩुǿम के बराबर है,a x b 
 इसिलए यह पहला मामला है िजसमŐ यह गैर-  एकवचन जो िनधाŊरक है गैर-शूɊ है,
 इसिलए हमारे पास इसके िलए एक तैयार समाधान है, अब दूसरे मामले के बारे मŐ Ɛा है, हम िफर से उन उपकरणो ंका उपयोग करते हœ
िजɎŐ हमने मैिटŌ ƛ को पįरभािषत करने मŐ िवकिसत िकया है, िवशेष ŝप से संयुƅ मैिटŌ ƛ को इस मामले मŐ  सारिणक 0 है तो हम 
आसानी से देख सकते हœ िक एक समय के आस-पास 0 सही है Ɛोिंक पहले हम इस संबंध के साथ आए थे िक एक समय पंूजी के 
आस-पास एक पहचान समय के बराबर है और
 इसिलए यिद िनधाŊरक 0 है  इसका मतलब है िक एक समय के आस-पास 0 है तो देखते हœ िक Ɛा होता है तो दूसरा मामला यह है िक 
यिद एक एकवचन है जो िक एक का िनधाŊरक शूɊ है तो हमने देखा था िक एक समय के आस-पास एक समय की पहचान का िनधाŊरक 
है Ɛोिंक यह 0 है, यह बराबर है 0 मैिटŌ ƛ और
 इसिलए हम इसका उपयोग समीकरणो ंकी Ůणाली को के आस-पास से गुणा करके करते हœ,a 
 इसिलए यिद आप इसे गुणा करते हœ तो हम पाते हœ िक एक बार बार का जोड़ एक बार के जोड़ के बराबर होता है,x b 
 इसिलए मुझे यहाँ याद आ रही है
 इसिलए यह एक बार बार दाएं का एक जोड़ होना चािहए तािक यह समझ मŐ आए Ɛोिंक बाएं हाथ की ओर मŐ कुʥाड़ी है,x 
 इसिलए हमारे पास एक बार कुʥाड़ी की पǥी है और िफर एक बार बी के िनकट है अब हम जानते हœ िक यह शɨ शूɊ है
 इसिलए बायां हाथ शूɊ है और िफर हमारे पास एक बार बी का जोड़ है,
 इसिलए अब दो मामले हœ उप-केस एक छोटा है यिद एक बार बी के बराबर 0 है तो हम कुछ भी नही ंकह सकते हœ तो हम नही ंकर 
सकते 
संगित या असंगित संगित या असंगित के बारे मŐ कुछ भी कहŐ, तो यह एक अिनणाŊयक पįरणाम है यिद का जोड़ तो यह İ̾थित दो है a b 
यिद एक समय का जोड़ शूɊ के बराबर नही ंहै, तो हमŐ सम˟ा है Ɛोिंक दािहना हाथ  भुजा शूɊ नही ंहै , बाईं ओर 0 है।b 
 तो इस मामले मŐ यह है िक हम कहते हœ िक िसːम असंगत है,
 इसिलए यहां Ůʲ हœ िक यह िकतनी अǅी तरह से Ůˑुत िकया गया है Ɛोिंक बाएं हाथ की ओर 0 है, दािहने हाथ की ओर 0 नही ंहै, हम 
इस मामले मŐ 2 को कैसे बराबर कर सकते हœ जब  ए एकवचन है िक हम िजन िनʺषŘ के साथ आ सकते हœ, वे िनɻिलİखत हœ हम 
संचालन का तरीका यह है िक हम ठीक कहते हœ हम ठीक उसी तरह से गुणा करने जा रहे हœ जैसे हमने िपछले मामले मŐ एक ʩुǿम के 
साथ िकया था।
 पहले यह एक बŠत ही सरल İ̾थित थी Ɛोिंक हम जानते हœ िक एक ʩुǿम मौजूद है, इसका उलटा समय एक पहचान है और
 इसिलए हम के िलए एक तैयार समाधान Ůाɑ कर सकते हœ, यह थोड़ा अिधक जिटल है Ɛोिंक यहां हम नही ंजानते िक आह Ɛा है  x 
उलटा वाˑव मŐ हम जानते हœ िक यह अİˑȕ मŐ नही ंहै
 इसिलए हम वह नही ंकर सकते जो हमने पहले िकया था,
 इसिलए हम यहां जो करते हœ वह यह है िक हम उस जोड़ से गुणा करते हœ और िफर उस İ̾थित मŐ जब बी मैिटŌ ƛ पर िनरंतर मैिटŌ ƛ 
होता है  th .
 के दािहने हाथ की ओर  ई समीकरण इस पर िनभŊर करता है िक यह 0 है या नही ं0 तो हमारे पास िनʺषŊ है िक हमने अभी िलखा है 
ठीक है
 इसिलए यह समŤ ŝप से हम िनधाŊरको ंके िवचार का उपयोग करते हœ और िवशेष ŝप से İ̾थरता के मुȞो ंको हल करने के िलए मैिटŌ ƛ
ʩुǿम िनधाŊįरत करने मŐ इसकी भूिमका और समीकरणो ंकी एक रेखीय Ůणाली मŐ असंगित के बारे मŐ अब तक हमने बात की है िक 
हमने दो आयामी या तीन आयामी उदाहरणो ंका उपयोग करके Ůेįरत िकया है और अब हमने सम˟ा को Ůेįरत िकया है और िफर कहा 
ठीक है आइए हम एक सामाɊ पर वगŊ मैिटŌ ƛ पर िवचार करŐ  जो िकसी भी समीकरण और अǒात के बारे मŐ है और िफर हम n n n 
इस मुȞे को हल करने के िलए एक सामाɊ तरीका लेकर आए हœ िक Ɛा इसका कोई समाधान है या इसका कोई समाधान नही ंहै और
 इसिलए यह इस तरह की वैचाįरक समझ है िजसे हम संदभŊ मŐ देखना चाहते हœ।
 आइए हम कुछ उदाहरणो ंको देखŐ और इन उदाहरणो ंके माȯम से इन मुȞो ंका पता लगाने या ʩाƥा करने का Ůयास करŐ , ठीक है तो
पहला उदाहरण जो मœ Ůˑुत करना चाहता šं कुछ ऐसा है िजसे हमने पहले देखा है, आइए हम इस बीजगिणतीय नस मŐ देखŐ िक हमŐI  
Ɛा पįरणाम िमलते हœ,
 इसिलए समीकरणो ंकी यह Ůणाली िजसे हमने पहले ʩाƥान मŐ िलखा था , मैिटŌ ƛ के ŝप मŐ 1 1 आह 4 घटा 1 गुना था और यह xy 
था दस शूɊ के बराबर
 इसिलए यह एक की भूिमका िनभाता है यह एƛ बार की भूिमका िनभाता है और यह बी मैिटŌ ƛ की भूिमका िनभाता है,
 इसिलए ये इन मानो ंमŐ केवल कुछ संƥाएं डालने के िलए हœ तािक हम वाˑव मŐ कैसे कर सकŐ   इस मुȞे के बारे मŐ जाने तो पहली चीज 
जो हमने की वह यह जांचना है िक समाधान हœ या नही ंऔर
 इसिलए इसके िलए हम Ɛा करŐ गे िक हम एक के िनधाŊरक को देखते हœ यह दो से दो मैिटŌ ƛ िनधाŊरक अपेƗाकृत आसान होना चािहए 
आइए देखŐ  अगर मœ आह का पता लगा सकता šं तो यहां का िनधाŊरक दो से दो मैिटŌ ƛ के बराबर है,
 इसिलए हम या तो एक घटा एक कर सकते हœ तो शूɊ से चार घटा पांच या हम उस पįरभाषा का उपयोग कर सकते हœ जो कुछ भी नही ं
बİʋ उबालती है  एक ही अिभʩİƅ तो  हम 1 माइनस 1 को गुणा कर रहे हœ
 इसिलए माइनस 1 है
 इसिलए यह टमŊ आता है और िफर यहां पर आपके पास माइनस 4 गुना 1 है तो माइनस 4 माइनस 5 है और ȯान देने वाली महȕपूणŊ 
बात यह है िक यह 0 के बराबर नही ंहै और
 इसिलए यह है  पहला मामला जो हम लागू करते हœ और जो हमŐ बताता है वह ठीक है समीकरणो ंकी इस Ůणाली का एक समाधान है 
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वाˑव मŐ जब हम समाधान खोजने की कोिशश मŐ ʩुǿम के उपयोग का पता लगाते हœ, तो हम देखते हœ िक हम समाधान का िनमाŊण भी 
कर सकते हœ तािक समाधान
 इसिलए  यह कहता है िक इसका एक समाधान है इसका ताȋयŊ यह है िक इसका एक समाधान है उम समाधान कैसे खोजना है समाधान
Ɛा है का समाधान उलटा समय बी हैx 
 इसिलए इस तȚ का उपयोग करके िक िनधाŊरक शूɊ नही ंहै, हम कह सकते हœ िक यह एक है समीकरण की सुसंगत Ůणाली वहाँ 
समाधान Ɛा है हमारे पास यह बार एक ʩुǿम समय है तो इस मामले मŐ एक ʩुǿम Ɛा है, आह माइनस 1 गुणा 5 बार मैिटŌ ƛx b 
को एक संयुƅ के साथ बदल रहा है
 इसिलए माइनस 1 1 माइनस 1 माइनस  4 तो मेरा मानना है िक यह i .
   ◌ै  मैिटŌ ƛ के िवपरीत हम इस समीकरण को इसके साथ गुणा करके भी जांच सकते हœ और यह पता चलता है िक यह िबʋुल पहचान 
की तरह िदखता है
 इसिलए यह उलटा और
 इसिलए समाधान है तो उलटा समय Ɛा है यह शूɊ से 1 बटा 5 है मुझे बस एक ʩुǿम िफर से माइनस 1 माइनस 1 माइनस 4 1 और 
िफर 10 0 िलखने दŐ , तो इसका मतलब है िक बार माइनस 1 बटा 5 और माइनस 1 है तो यह माइनस 10 और माइनस फोर माइनस x 
चालीस है तो यह दो और आठ है तो यह है  समाधान ठीक है तो हमने यहां जो िकया है वह िनɻिलİखत है पहले हमने जांच की है िक 
समीकरणो ंकी इस Ůणाली का कोई समाधान है या नही ंऔर ऐसा करने मŐ हम पहले िनधाŊरक की गणना करते हœ िक िनधाŊरक शूɊ नही ं
है
 इसिलए यह एक गैर-एकवचन मैिटŌ ƛ है
 इसिलए यह है  समीकरणो ंकी एक सुसंगत Ůणाली और िफर हम कहते हœ ठीक है अगर यह सुसंगत है तो समाधान Ɛा है और यह 
समाधान के िनमाŊण मŐ है और पहले हमने देखा है िक समाधान एक उलटा समय बी है और
 इसिलए हम एक ʩुǿम गुणा की गणना करते हœ  बी और िफर हमŐ समाधान िमलता है अब हम िनिʮत ŝप से जांच सकते हœ िक दो 
आठ का यह समाधान दो अलग-अलग समीकरणो ंको संतुʼ करता है या नही,ं तो आइए हम जांच लŐ िक एƛ बार 2 कॉमा 2 8 के बराबर
समीकरणो ंको संतुʼ करता है या नही ंतो Ɛा हœ  समीकरण तो अब उɎŐ उनके मूल बीजगिणतीय ŝपो ंमŐ िलखते हœ जहाँ आपके दो 
अǒात मŐ दो समीकरण हœ
 इसिलए माइनस 5 सही है तो मान लीिजए िक आप को दो के बराबर और को आठ के बराबर रखते हœ तो हाँ हम देखते हœ िक4x x y 

जमा दस के बराबर है Ɛोिंक  दो जमा आठ है दस मान लीिजए िक आपने इसे यहां रखा है तो एƛ दो है तो चार गुणा दो आठ x y 
घटा आठ शूɊ है
 इसिलए ये समाधान 
मूल समीकरणो ंको सही ढंग से संतुʼ करते हœ
 इसिलए यह िसफŊ  एक िववेक जांच है यिद आप करŐ गे िक हम साथ आए हœ हम मŐ से कुछ लोगो ंके िलए समाधान खोजने का तरीका नया 
है और हम देखते हœ िक यिद आपको समाधान िमल जाता है तो ŮȑƗ Ůित̾थापन तकनीको ंȪारा हम जांच कर सकते हœ या यह जांचने का
एक तरीका है िक समाधान ईक को संतुʼ करता है या नही ं यूएशन और हाँ हम पाते हœ िक समाधान इन समीकरणो ंका उिचत समाधान है
ठीक है अब तक हमने इस मुȞे को बीजगिणतीय ŝप से देखा है Ɛोिंक यह एक दो आयामी उदाहरण है और 
इस मुȞे के Ǜािमतीय पहलू की कʙना करना आसान है िजसे हम जा रहे हœ  यह देखने के िलए िक हम िवशेष ŝप से इन पįरणामो ंकी 
एक Ǜािमतीय ̊िʼकोण से ʩाƥा करने जा रहे हœ और समीकरणो ंकी Ůणाली की İ̾थरता या असंगित के इस मुȞे पर एक वैकİʙक 
समझ Ůाɑ करने के िलए एक Ǜािमतीय परत Ůाɑ करने के िलए, 
इसिलए हम उसी उदाहरण को देखते हœ लेिकन से  एक Ǜािमतीय ̊िʼकोण तो इस उदाहरण की Ǜािमित तो ये दो आह समीकरण हœ
 इसिलए ये थे जमा बराबर दस और चार ऋण बराबर शूɊ अब इस ई दो समीकरणो ंको एक Ǜािमतीय ̊िʼकोण से देख x y x y 
रहे हœ ये हœ रेखाएं ये एक समɋय ůेम मŐ रेखाओ ंके समीकरण हœ तो मुझे िलखने दŐ  िक इसे नीचे खीचंŐ तो यह एक समɋय ůेम है मान लŐ 
िक यह अƗ है यह अƗ ɘू है  बराबर 10 इस तरह की एक रेखा है िजसके यहाँ 10 0 और 0 10 के िबंदु हœ।x y x sy 
 यह एक मोटा ˋेच है लेिकन यहाँ िवचार इन रेखाओ ंके सामाɊ आकार को उिचत चार माइनस बराबर शूɊ Ůाɑ करने के िलए x y 
एक रेखा है 
इस तरह तो यह 4 घटा के बराबर है और यह जमा के बराबर है और हम Ɛा करने की कोिशश कर रहे हœ जब हमx y 0 x y 10 
इसके िलए एक समाधान खोजने की कोिशश कर रहे हœ हम छोटे मानो ंका एक सेट खोजने का Ůयास कर रहे हœ छोटा जो इन दोनोंx y 
समीकरणो ंको संतुʼ करेगा
 इसिलए Ǜािमतीय ̊िʼकोण से हम यह देखने की कोिशश कर रहे हœ िक Ɛा ये दो रेखाएँ एक िबंदु पर Ůितǅेद करती हœ या नही,ं ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक यिद वे एक िबंदु पर Ůितǅेद करते हœ तो वह िबंदु संतुʼ करने वाला है  दोनो ंरेखाओ ंका समीकरण
 इसिलए इस िबंदु को इस समीकरण और इस समीकरण दोनो ंको संतुʼ करना चािहए और उदाहरण के िपछले िवʶेषण के आधार पर 
हम कहते हœ िक यह िबंदु दो अʙिवराम आठ है और हमने देखा है िक यह इस रेखा पर और दोनो ंपर İ̾थत है  यह रेखा
 इसिलए Ůितǅेदन िबंदु पर बैठती है  दोनो ंरेखाओ ंके समीकरण को ठीक करता है और यही वह समाधान है िजसे हम सही ढंूढ रहे हœ 
इसिलए यह समीकरणो ंकी एक सुसंगत Ůणाली है, आइए इस िवचार से इतना आगे बढ़ते Šए देखŐ िक ठीक है हम इन दो पंİƅयो ंकी 
Ǜािमतीय ŝप से कʙना कर सकते हœ जैसे िक िकन मामलो ंमŐ दो  रेखाओ ंका इस अथŊ मŐ कोई समाधान नही ंहोगा िक िकन दो रेखाओ ं
मŐ Ůितǅेदन का कोई िबंदु नही ंहोगा, एक संभावना यह है िक यिद दो रेखाएँ एक-दूसरे के समानांतर हœ तो पįरभाषा के अनुसार वे 
Ůितǅेद नही ंकरती हœ और
 इसिलए यह एक ऐसी İ̾थित हो सकती है जहाँ समाधान हो  असंगत होने जा रहा है िक समीकरणो ंकी Ůणाली का कोई समाधान नही ं
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होगा और इसे असंगत के ŝप मŐ लेबल िकया जाएगा, तो आइए इस उदाहरण के आधार पर देखŐ िक Ɛा हम समीकरणो ंकी एक Ůणाली
के साथ आ सकते हœ िजसका कोई समाधान नही ंहै,
 इसिलए मान लीिजए िक हमारे पास है  इस बात को ȯान मŐ रखते Šए िक हम एक असंगत Ůणाली का िनमाŊण करने जा रहे हœ, 
इसिलए मान लीिजए िक हम िफर से फेज ɘेन मŐ दो पंİƅयो ंको देखते हœ,
 इसिलए इसका मूल है जमा बराबर दस मान लीिजए  हमारे पास एक और Ůणाली है जो जमा बीस के बराबर है यह है x y x y x 
यह है और ˙ʼ ŝप से ये दो समानांतर रेखाएं हœy 
 इसिलए यिद हम इन समीकरणो ंको िलखते हœ जैसे जमा बराबर दस जमा बीस के बराबर है और हम कोिशश करते हœ  इन x y x y 
दो समीकरणो ंके एक मैिटŌ ƛ संˋरण के साथ आने के िलए और हमारे िपछले तरीके से जांच करŐ  िक Ɛा इसका समाधान होने वाला है 
या Ǜािमित की हमारी समझ के आधार पर Ɛोिंक ये समानांतर रेखाएं हœ, वहां चौराहे का कोई िबंदु नही ंहोना चािहए और
 इसिलए होना चािहए  कोई समाधान नही ंहै, लेिकन आइए हम इस िवचार की जाँच करŐ  िक ठीक है हम जानते हœ िक Ɛा हो रहा है, 
लेिकन आइए हम उस ̾थािपत ŮिŢया की जाँच करŐ  िजसे हम देखने की कोिशश कर रहे हœ िक Ɛा बŠत अिधक है तो आप Ɛा करŐ गे, 
हम कहते हœ िक यह ठीक है  1 1 1 1 और 10 20 जैसा कुछ है।xy 
 और हम जानना चाहते हœ िक यह Ůणाली एकवचन है या नही,ं
 इसिलए पहले िनधाŊरक की गणना करŐ  0 और िफर हम कहते हœ िक एक का ठीक िनधाŊरक 1 घटा 1 है, तो यह 0 है।
 इतना ˙ʼ ŝप से  हम नही ंकर सकते  जैसा िक आप देख रहे हœ, पहले की तरह एक समाधान का िनमाŊण नही ंकरते हœ, जैसा िक 
आप देख रहे हœ, आइए देखŐ िक Ɛा होता है जब हम उस जोड़ को देखते हœ जो का जोड़ है का जोड़ एक माइनस एक माइनस एकa a 
की जगह ले रहा है तो यह  एक का जोड़ है Ɛोिंक एक का सहसंयोजक एक है तो आइए हम यहां डालते हœ इस का सहसंयोजक ऋण 
एक है और इसे यहां िनिʮत ŝप से एक ही Ůिविʼ मŐ रखा गया है,
 इसिलए यह एक समिमत मैिटŌ ƛ है लेिकन सामाɊ तौर पर ऐसा नही ंहोना चािहए तो हम  जाँच करेगा िक Ɛा समय के जोड़ का d 
मान है 
तो इस मामले मŐ यह है तो एक समय से जुड़ा Ɛा है यह 1 घटा 1 घटा 1 1 गुना 10 20 है और यह 10 घटा 20 होगा तो  माइनस b b 
10 और िफर ɘस 10।
 तो हमारे पास एक ऐसी İ̾थित है जहां समीकरण का दािहना हाथ जो हमने एक गुणा कुʥाड़ी बार के बराबर गुणा करके Ůाɑ िकया 
है दािहने हाथ की तरफ गैर-शूɊ है लेिकन दायां बायां हाथ है Ɛोिंक  एक समय का एक जोड़ शूɊ हैb 
 इसिलए हम जानते हœ िक हम सीधे यहाँ जाँच कर सकते हœ िक z .
 है  तो यह एक ऐसी İ̾थित के साथ आएगा जहां 0 िकसी ऐसी ero 
चीज के बराबर है जो 0 नही ंहै
 इसिलए इसका कोई मतलब नही ंहै और इसीिलए हमने इसे असंगत करार िदया और Ǜािमतीय ̊िʼकोण से हम देख सकते हœ िक ये दो 
समानांतर रेखाएं हœ
 इसिलए  कोई समाधान नही ंहोना चािहए और वह भी 
समीकरणो ंकी एक सुसंगत Ůणाली के हमारे िवचार की तजŊ पर है
 इसिलए इस अɷास का लƙ िवशुȠ ŝप से बीजगिणतीय मैिटŌ ƛ के ̊िʼकोण से ठीक कहना था, शायद यह इतना ˙ʼ नही ंहै िक 
ऐसा Ɛो ंहै  मामला है िक हम इɎŐ यहां असंगत के ŝप मŐ लेबल करते हœ, हम इसे Ǜािमतीय ŝप से देख सकते हœ और कह सकते हœ िक
ठीक समानांतर रेखाएं चौराहे का कोई िबंदु नही ंहै
 इसिलए पįरभाषा पįरभाषा के अनुसार वे असंगत हœ ठीक है,
 इसिलए यहां एक उदाहरण है जहां कोई समाधान नही ंहै अब िवचार मŐ याद रखŐ िकसी चीज को सुसंगत के ŝप मŐ पįरभािषत करने के 
बारे मŐ हमŐ कहना था िक एक समाधान या एक से अिधक समाधान हो सकते हœ और हमने एक उदाहरण देखा है जहां आह एक समाधान 
है आह Ɛा हम एक ई के बारे मŐ सोच सकते हœ  उदाहरण जहां एक से अिधक समाधान हो सकते हœ और िवशेष ŝप से अनंत संƥा मŐ 
समाधान 
मŐ, यह कहने के इस Ǜािमतीय िवचार पर वापस जा रहे हœ िक ये एक िवमान मŐ रेखाएं हœ आइए िवचार करŐ  िक Ɛा होता है जब दो रेखाएं 
एक ही समीकरण का वणŊन करती हœ यिद आपके पास दो हœ  पंİƅयाँ आप एक ही समीकरण का वणŊन करते हœ या मœ माफी माँगता šँ 
अगर मœ कšँ िक मुझे कहना चािहए था िक यिद दो समीकरण एक ही रेखा का वणŊन करते हœ तो Ɛा होता है तो दो रेखाएँ एक दूसरे के 
ऊपर होती हœ
 इसिलए कोई भी िबंदु और जो रेखा पर जा रहा है  समीकरणो ंकी Ůणाली को हल करŐ  तािक हमारा मतलब यह हो िक जब हम x y 
कहते हœ िक हमारे पास Ǜािमतीय ̊िʼकोण से एक से अिधक समाधान हœ, तो यह है िक वे दोनो ंएक ही रेखा को पįरभािषत करते हœ,
 इसिलए पूणŊता के िलए केवल एक उदाहरण देखŐ िजसे हम देख रहे हœ  संभािवत ŝप से असीिमत कई समाधानो ंके उदाहरण पर, 
Ǜािमतीय ŝप से िवचार यह है िक यिद आपके पास 

जैसा ही समीकरण है और यह रेखा ɘस बराबर दस का समीकरण है तो हमारे पास ɘस था  दस आह और एƛ xy x y x y 
ɘस वाई के बराबर दस के बराबर यह सीधे एƛ ɘस वाई नही ंहो सकता है इसके बराबर कुछ ऐसा हो सकता है जैसे दो एƛ ɘस दो 
वाई दस गुणा दो या बीस के बराबर है Ɛोिंक जैसा िक हम देखते हœ िक यह अभी भी Ůितिनिधȕ है  रेखा का समीकरण
 इसिलए हमारे पास असीम ŝप से कई समाधान हœ Ɛोिंक इस रेखा पर कोई भी िबंदु केवल सȑापन के िलए इन दोनो ंको हल करने 
वाला है यिद आप इसे एक Ůणाली के ŝप मŐ िलखते हœ 1 1 2 2 गुना और 10 20 यह है  मैिटŌ ƛ ए वहां का िनधाŊरक Ɛा है जो िक xy 
0 भी है,
 इसिलए समाधान के साथ आने के िलए सीधे आगे नही ंहै, पहले की तरह के आस-पास के बारे मŐ हम एक के आस-पास को िलखने जा 
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रहे हœ, तो वह संयुƅ Ɛा है  एक का जोड़ 1 Ɨमा का सहकारक 2 1 है और िफर ऋण 1 ऋण 2 है।
 तो यह एक का जोड़ है जो एक बार के बी के िनकट है बी मŐ बी के साथ 0 और 0 होने जा रहा है।
  यह वह İ̾थित है जहाँ बाएँ हाथ की ओर और दाएँ हाथ की ओर दोनो ं0 होने जा रहे हœ।

 इसिलए हम इस बारे मŐ कुछ नही ंकह सकते हœ
 इसिलए ŮिŢया के अनुसार हम यहां से िनरंतरता या असंगित के बारे मŐ िनʺषŊ नही ंिनकाल सकते हœ,
 इसिलए हमŐ कुछ और चािहए और
 इसिलए यह समझ मŐ आता है Ɛोिंक Ǜािमतीय िवचार के ̊िʼकोण से असीिमत कई समाधान हœ तािक हम इसका उपयोग कर सकŐ  
İ̾थित की Ǜािमित यह पता लगाने के िलए िक यह सुसंगत है या नही,ं
 इसिलए इन तीन मामलो ंया तीन उदाहरणो ंमŐ हमने 
समीकरणो ंकी Ůणाली के िविभɄ संˋरणो ंको देखा है, पहले मामले मŐ यह समाधान का एक िबंदु होने वाला था और हमने पाया  िक यह 
वाˑव मŐ समाधान का एक िबंदु था Ɛोिंक वह रेखाओ ंका Ůितǅेदन िबंदु था तो अगले मामले मŐ हमने देखा िक ये दो समानांतर रेखाएं हœ
और
 इसिलए कोई समाधान नही ंथा और यह भी उस Ůणाली के अनुŝप था जो हमने Ůणाली मŐ पाया था समीकरण असंगत हœ और अंत मŐ इस
मामले मŐ हम एक ऐसे मामले के साथ आते हœ जहां हम िनरंतरता या असंगित के बारे मŐ कुछ भी िनʺषŊ नही ंिनकाल सकते हœ और कुछ 
अɊ चीजो ंकी आवʴकता हो सकती है और हम जानते हœ िक अंतिनŊिहत Ǜािमतीय िचũ से यह समीकरणो ंकी सुसंगत Ůणाली है 
Ɛोिंक अनंत ŝप से कई समाधान हœ
 इसिलए मœ इसे एक तािलका के ŝप मŐ िलखता šं तािक िपछले तीन उप उदाहरण िपछले उदाहरण तीन िभɄताएं और सारांश इस Ůकार
है पहले मामले मŐ एक का एक िनधाŊरक शूɊ नही ंथा,
 इसिलए हम कह सकते हœ िक समाधान Ɛा है एक उलटा बी और अंतिनŊिहत Ǜािमतीय िचũ एक चौराहे का िबंदु दूसरा था और िवशेष 
ŝप से एक था जब िनधाŊरक 
शूɊ के बराबर था
 इसिलए हम उसके साथ नही ंआ सकते हœ, लेिकन हमने पाया िक 
यह समानांतर रेखाएँ थी ं
 इसिलए हमने पाया था िक यह वाˑव मŐ असंगत थी और Ǜािमतीय ŝप से यह समानांतर रेखाएँ थी,ं मेरा मानना है िक यह म  मला आह
द  बी हाँ   ◌ा
 इसिलए यह था  केस दो बी िजसे हमने देखा था िक हमने ŮिŢया मŐ Ɛा िकया था और केस दो ए था जब ए का िनधाŊरक 0 था लेिकन हम
सह  कोई िनʺषŊ नही ंिनकाला लेिकन अंतिनŊिहत Ǜािमित से हम जानते थे िक यह एक ही रेखा थी
 इसिलए असीम ŝप से कई समाधान असीम ŝप से कई समाधान सही हœ
 इसिलए यह िवशेष ŝप से समझने के िलए एक उदाहरण की ʩवİ̾थत खोज की तरह है Ɛोिंक हम İ̾थित की Ǜािमित को समझने के 
िलए देख सकते हœ हम यह िवʶेषण करने के बारे मŐ कैसे जाते हœ िक िकसी िसːम का समाधान है या सुसंगत या असंगत कहा जाता है 
या हम इसे सामाɊ मैिटŌ ƛ ̊िʼकोण से कैसे िवʶेषण करŐ गे तािक उसी ŮिŢया को अिधक सामाɊ İ̾थित मŐ देखा जा सके जब ये तीन 
बटा तीन या अिधक हो ं आम तौर पर बाय एन मैिटŌ सेस एएच और यहां हम इस बात पर Ůकाश डालना चाहते हœ िक कैसे संबंिधत n 
मैिटŌ ƛ के िनधाŊरक की जांच करके हम बŠत सारे िनʺषŊ िनकाल सकते हœ, आइए हम यह पता लगाने का एक और उदाहरण देखŐ िक 
समीकरणो ंकी Ůणाली मŐ आह समाधान है या कोई समाधान नही ंहै तो यह िवशेष उदाहरण 
एक जेई सम˟ा पर आधाįरत है िवशेष ŝप से यह जेईई उɄत वेबसाइट वेबसाइट https www dot .
 से है  जेईई एडवांस डॉट एसी डॉट ˠैश सœपल 
Ɠेʮन 2016 पी2 डॉट पीडीफ़ तो मुझे संƗेप मŐ बताएं िक Ůʲ इतना संƗेप मŐ Ɛा है और अिधक सामाɊ के िलए वेबसाइट मŐ सम˟ा को
देख सकते हœ जो पूणŊ िववरण बता रही है,
 इसिलए हम यहां जा रहे हœ  समीकरणो ंकी एक दो आयामी Ůणाली पर िवचार करŐ  अʚा एƛ ɘस दो वाई लै̱̭डा आह के बराबर और
तीन एƛ माइनस दो वाई बराबर एमयू और अʚा लै̱̭डा कॉमन ʄू वाˑिवक संƥाएं हœ
 इसिलए समŤ सम˟ा मŐ कई िवकʙ हœ और एक मŐ एक से अिधक या एक से अिधक हœ  सȑ हो सकता है लेिकन आइए हम उनमŐ से 
एक को देखŐ और यह देखने का Ůयास करŐ  िक Ɛा उस कथन को सȑ कहा जा सकता है या नही ं
 इसिलए एक िवशेष िवकʙ तो Ůʲ यह है िक हम देखने जा रहे हœ Ɛा िनɻिलİखत सȑ है िक यिद अʚा माइनस 3 के बराबर नही ंहै 
तो िसːम के पास सभी लै̱̭डा के िलए एक अनूठा समाधान है और एमयू Ůʲ का कोई मतलब नही ंहै,
 इसिलए यह एक सम˟ा पर आधाįरत है िजसे इस वेब पेज से इस पीडीएफ फाइल मŐ एƛेस िकया जा सकता है और  यह  उɄत 
वेबसाइट मŐ सम˟ा के आधार पर इसका एक उप भाग है  
और यह इसका एक िहˣा है िजसे हम समझने की कोिशश कर रहे हœ िक हमने Ɛा िकया है,
 इसिलए हमारे पास दो आयामी समीकरणो ंकी एक Ůणाली है और हम जानना चाहते हœ  िक अगर अʚा माइनस Ūी के बराबर है, तो 
इसका एक अनूठा समाधान है या नही,ं तो हम यह कैसे पता लगा सकते हœ िक हम इसे मैिटŌ ƛ अʚा दो तीन माइनस टू और िफर xy 
के ŝप मŐ आसानी से दशाŊ सकते हœ, तो हमारे पास लै̱̭डा ʄू है।
  हमारा संकेतन यह मैिटŌ ƛ है यह मैिटŌ ƛ एƛ बार है और यह बी है और हम जो जांचना चाहते हœ वह यह है िक Ɛा इसका एक अनूठा
समाधान है,
 इसिलए अिȪतीय से हमारा मतलब केवल एक है,
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 इसिलए सबसे पहले हम जांच लŐ िक इसका कोई समाधान है या नही ं हम यह कैसे जांचते हœ िक हम जांचते हœ िक पहले ए के सारिणक 
की गणना करके मैिटŌ ƛ का िनधाŊरक शूɊ से 2 अʚा माइनस 6 है और हम ȯान दŐ  िक यह िनधाŊरक शूɊ के बराबर नही ंहै यिद 
अʚा शूɊ से तीन के बराबर नही ंहै Ɛोिंक यिद  अʚा माइनस Ūी t .
 के बराबर है  मुगŎ यह िनधाŊरक शूɊ है
 इसिलए यिद यह शूɊ से तीन के बराबर नही ंहै तो अब यह शूɊ नही ंहै जो कथन कहता है िक ठीक है यिद ए का िनधाŊरक शूɊ सही 
नही ंहै Ɛोिंक वे कहते हœ िक अʚा शूɊ से तीन के बराबर नही ंहै तो Ɛा कर सकते हœ  हम समीकरण की Ůणाली के बारे मŐ कहते हœ 
तो हम ˢचािलत ŝप से कहते हœ िक यह एक सुसंगत Ůणाली है, लेिकन Ɛा इसका एक समाधान है या लै̱̭डा और ʄू के सभी मूʞो ंके
िलए नही ंहै  माइनस या 1 बाय माइनस 2 अ̵फ़ा माइनस 6 और िफर मैिटŌ ƛ को एडजॉइंट Ȫारा बदल िदया जाता है तािक माइनस 2 
अ̵फ़ा दो माइनस दो माइनस तीन और िफर लै̱̭डा ʄू हो तो हमारे यहाँ जो है वह माइनस एक बटा दो अʚा ɘस िसƛ है और  
माइनस टू माइनस टू माइनस 2 लै̱̭डा माइनस 2 ʄू और माइनस 3 लै̱̭डा ɘस अʚा यू तािक आप देख सकŐ  िक 
िदए गए लै̱̭डा कॉमा ʄू और अʚा के िलए केवल एक ही सॉʞूशन है और अʚा को माइनस के बराबर नही ंिदया जाता है
 इसिलए हां  वहां  एक अनूठा समाधान है Ɛोिंक लै̱̭डा और एमयू के िकसी भी मूʞ के िलए हम इसके एक मूʞ के साथ आ सकते हœ 
जब तक िक अʚा शूɊ से तीन के बराबर नही ंहै, हां
 इसिलए यह कथन सȑ है
 इसिलए सम˟ा मŐ तीन अɊ िवकʙ िदए गए हœ और हम  Ɛा उनमŐ से Ůȑेक को इस पȠित का उपयोग करके जांचा जा सकता है,
 इसिलए इस उɄत सम˟ा के इस भाग को Ůˑुत करने का लƙ 
केवल यह कहना है िक िकस Ůकार की अवधारणाएं और सम˟ाएं हœ और जो चचाŊ आप कर रहे हœ वह भी कुछ ऐसा है िजसका परीƗण 
िकया जाता है  अिधक उɄत ˑर और वही उपकरण जो हमने िकए हœ मेरा मतलब है िक िनधाŊरक सीधे िचũ मŐ आता है आह सीधे हमारी 
समझ है िक Ɛा िसːम सुसंगत है या नही ंजो िचũ मŐ आता है वह भी देख सकता है और मœ आपको ऐसा करने के िलए ŮोȖािहत करता 
šं  तो इस िवशेष सम˟ा के Ǜािमतीय िचũ को देखने के िलए और ठीक देखने की कोिशश करŐ  िक Ɛा यह Ůितǅेदन की İ̾थित का 
एक सीधा िबंदु होने जा रहा है या Ɛा रेखाएँ समानांतर हो जाती हœ और इसी तरह और इसी तरह 
इस ʩाƥान के लƙ को संƗेप मŐ Ůˑुत करने के िलए समीकरणो ंकी रैİखक Ůणाली के समीकरणो ंकी Ůणाली को हल करने मŐ 
िनधाŊरको ंकी भूिमका की जांच करना था और हमने सामाɊ के िलए मामले मŐ देखा िक िसːम का िनमाŊण कैसे सरल दो से दो या  n n 
तीन से तीन उदाहरण और िफर हमने शɨो ंकी िनरंतरता असंगित को पįरभािषत िकया और िफर ʩुǿम मैिटŌ ƛ अȯाय मŐ हमने जो 
सीखा, उसका उपयोग करते Šए देखा िक कैसे मैिटŌ ƛ ʩुǿम के बारे मŐ िपछले ʩाƥान का उपयोग िकया जा सकता है िवशेष ŝप से 
यह िवचार िक िनधाŊरक िनधाŊįरत करता है िक यह एक एकल मैिटŌ ƛ है या नही ं
 इसिलए नही ंिक इससे आपको यह पता चल सकता है िक ʩुǿम मौजूद है या नही ंऔर िफर इसका उपयोग समाधान के िनमाŊण के 
िलए िकया जा सकता है या इस बारे मŐ कुछ कहने के िलए िक Ɛा समाधान का िनमाŊण नही ंिकया जा सकता है,
 इसिलए यह िफर से समीकरणो ंकी रैİखक Ůणाली को हल करने मŐ िनधाŊरको ंके महȕ को दशाŊता है।
 तो मœ इसे एक सारांश िववरण के ŝप मŐ िलखता šं
 इसिलए इस ʩाƥान ने िनधाŊरको ंके रोल पर Ůकाश डाला  समीकरणो ंकी रैİखक Ůणाली को हल करने मŐ ठीक है, इसके साथ ही मœ 
आपके ȯान के िलए धɊवाद देता šं और मुझे आशा है िक िजन अवधारणाओ ंऔर सम˟ाओ ंपर हमने चचाŊ की है, वे िनधाŊरको ंके बारे 
मŐ िवचार की आपकी समझ मŐ उपयोगी हœ, धɊवाद 

Pru
tor
@
IIT
K




