
 
સમીકરણોની રખેીય Ԑણાલીને ઉકેલવામાં િનધાӪરકોની ભૂિમકાનો અհયાસ કરવા પરના આ յયા՚યાનમાં આપનું չવાગત છે
 તેથી આજ ેઆપણે જ ેિવષય િવશે વાત કરવા જઈ રՑા છીએ તે સમીકરણોની રખેીય Ԑણાલીનું િનરાકરણ છે 
તેથી છેճલા ԋણ յયા՚યાનોમા ંઆપણે િનધાӪરકોના િવિવધ પાસાઓ પર իયાન આխયું છે.
 
તેઓ ԧાંથી ઉժભવે છે ըયાથંી શԁ થાય છે
 તેથી Ԑેરક ઉદાહરણોમાંનું એક હકીકતમાં સમીકરણોની રખેીય પԺિતની સમીકરણોનું િનરાકરણ હતંુ પછી અમે એ પણ જોયંુ કે તેઓ 
કેવી રીતે ભૌિમિતક અથӪઘટન ધરાવ ેછે આહ પછી અમે િનણાӪયકને յયા՚યાિયત કયુӭ જથેી આગળના Ԑથમ յયા՚યાનમાં તે બધું જ હતું
յયા՚યાનમાં અમે કેટલાક ગુણધમӷ જોયા જ ેિનણાӪયક મૂճયોની અસરકારક રીતે ગણતરી કરવામાં મદદ કરશે, 
પછી અમે િનણાӪયકોની એક એિխલકેશન જોઈ, અમે જોયંુ કે િનણાӪયકો ચોરસ મેિટӬ ՘સના յયչતની ગણતરીમાં કેવી રીતે મદદԁપ થઈ 
શકે છે તે શરતો આપે છે કે શું મેિટӬ ՘સમાં յયչત હશે કે નહી ંઅને  તે લીટી આજ ેઆપણે જોઈએ છીએ કે તેઓ સમીકરણોની રખેીય 
Ԑણાલીને ઉકેલવામાં કેવી રીતે મદદ કર ેછે
 તેથી િવચાર ફરીથી છે  આઈટ ફોરવડӪ  અને તે સામાլય str 
રીતે સામાլય સમીકરણોમાંનું એક છે જ ેઆપણે સામાլય રીતે જોઈએ છીએ
 તેથી આપણે 2 ની બરાબરી જવેા સમીકરણો જોઈ શકીએ છીએ અને આપણે ચલ માટે તે જ રીતે ઉકેલવા માંગીએ છીએ x 3 x 
ԧાર ેઆપણી પાસે એક કરતાં વધુ સમીકરણો હોય ըયાર ેધારો કે આપણી પાસે બહુિવધ સમીકરણો છે.
 અԥાત અને અથવા અને સામાլય રીતે સમીકરણો પછી આપણે જોયંુ કે આપણે આ રજૂઆતોને મેિટӬ ՘સ x y xy z n 
Ԑિતિનિધըવમાં કેવી રીતે ԁપાંતિરત કરી શકીએ છીએ જથેી આપણે ની બરાબર સામાլય સમીકરણ લખી શકીએ ԧાં b ax a 
સામાլય બાય ચોરસ મેિટӬ ՘સ હોય તો  ըયા ં અԥાત અને કોઈપણ સમીકરણો છે અને પછી આપણે તેને હલ કરવા માગંીએ n n n 
છીએ
 તેથી અહી ંઆપણે આ મԹુાને ઉકેલવા માટે િનણાӪયકોનો ઉપયોગ કેવી રીતે કરી શકીએ તે જોવા જઈ રՑા છીએ અને આપણે શું 
જોશું કે આહ કેવી રીતે િનધાӪરકો અથવા િનધાӪરકોની ગણતરી  સંલ՛ջ મેિટӬ ՘સ એહ એ શોધવા માટે એક શરત આપશે કે શું ըયા ંકોઈ 
ઉકેલ છે કે કોઈ ઉકેલો નથી અથવા ઘણા ઉકેલો યો՛ય છે જથેી અમાԀં իયેય એટલું જ છે કે અમે અગાઉ કાઉլટર કરલે en  
સમીકરણો જમે કે કુહાડી બરાબર ની જમે કે ԧાં અમુક չકેલર હોઈ શકે છે એ પણ չકેલર છે અને એ અԥાત છે જનેે હલb a b x 
કરવાની જԁર છે જનેા માટે ઉકેલ લાવવાની જԁર છે અને કારણ કે આ બધા չકેલર મճૂયો છે જો ન હોય તો આપણે ઠીક કહી a 
શકીએ  શլૂયની બરાબર પછી બરાબર બાય અըયાર ેԧાર ેઆપણે આ ને સામાլયીકરણ કરીએ છીએ ըયાર ેઆપણે કહીએ x ah
છીએ કે બે અӽէռામાં સમીકરણ વԱા બરાબર અને વԱા બરાબર ԧાં હવે અને અԥાત છેax m cx dy n x y 
 તેથી ըયા ંબે અӽէռા છે અને  બે સમીકરણો આપણે આના ઉકેલો કેવી રીતે શોધીશું અને આપણે ӽણીએ છીએ કે આપણે આને 
મેિટӬ ՘સ રજૂઆત મા ંલખી શકીએ છીએ abcd 
અને ըયા ં અને પછી અને જમણે છેxy m n 
 તેથી આ મેિટӬ ՘સની ભૂિમકા ભજવે છે આ એક અӽէռો વે՘ટર છે
 તેથી નોટેશનમાં મૂંઝવણ ન થાય તે માટે ચાલો કહીએ કે આ એક વ՘ેટર છે અંડરબાર સાથ,ેx 
 તેથી આ એક չકેલર છે આ વે՘ટર છે,x 
 તેથી ચાલો હંુ માԋ એક નોધં કԀં કે આ િકչસામાં આ એક વ՘ેટર રાઇટ ટુ ડાયમլેશનલ છે અને આ હવે તરીકે પણ ઓળખાયa is 
છે  ӽણીતું છે અને સમીકરણની જમણી બાજુની આ વչતુ પણ ӽણીતી છે પરંતુ અӽણ છેx 
 તેથી 
ӽણીતી િકંમતના સમાન ગુણાંકનું આ Ԑિતિનિધըવ ચાલો આપણે કહીએ કે મૂડી બરાબર છે તો આપણે ની િકંમત કેવી x b b x 
રીતે મેળવી શકીએ  અહી ંતો આપણે એક પિરમાણમાં જ ેજોઈએ છીએ તેનું સમાન સામાլયીકરણ છે આ બે પિરમાણમાં છે અને 
સામાլય રીતે આપણી પાસે પિરમાણમાં પિરિչથિત હોઈ શકે છે તો આપણે આ સમીકરણોની િસչટમને કેવી રીતે હલ કરીશું આ n 
સમીકરણોની આ રખેીય Ԑણાલી આહ ભૂિમકા શું છે  આમાં િનણાӪયકોનો જ ેઆ յયા՚યાનનો իયેય છે તે બરાબર છે તો તમે 
િનણાӪયકોનો ઉપયોગ કેવી રીતે કરશો અમે આ સમીકરણોને કેવી રીતે હલ કરીએ છીએ કે અમે તેમના અિչતըવ અથવા ઉકેલોને 
ચકાસવા માટે પિરિչથિતઓ સાથે કેવી રીતે આવીએ છીએ કે નહી ં
 તેથી અમે સંકળાયેલ ՚યાલો જોઈશું અને તે પણ અહી ંકેટલીક સમչયાઓ જુઓ ઠીક છે,
 તેથી ફԝ પાછલા ઉદાહરણ સાથ ેઆગળ 
વધવા માટે આપણી પાસે કંઈક છે જમે કે abct 
ગુէռા બરાબર અને xy m n
 તેથી અમે કՑું છે કે આ એક અӽէռો વે՘ટર છે આ હવે ઠીક છે અમે હમણાં જ કՑું તેમ իયેય એ છે કે માટે કેવી રીતે હલ કરવું x x 
તે શોધવાનું 
છે અને
 તેથી અહ માԋ નોટેશન િવશેનો એક મԹુો કે જનેો આપણે ઉપયોગ કરીશું ԧાર ેઆપણે િવપԟનો સંદભӪ չપՋ થઈ જશે ըયાર ેઆપણે 
કહીશું કે આપણે સાથે બદલીશું સામાլય સંકેત չકેલર Հારા મૂંઝવણમાં ન આવેx x x 
 તેથી યો՛ય સંદભӪમા ંઅમે  વ՘ેટર મճૂય દશાӪવવા માટે નો ઉપયોગ કરીએ છીએ જો કે અમે કોઈપણ મૂંઝવણને ટાળવા માટે x 
અլડરબાર સાથે નો ઉપયોગ કરવા સાવચેત રહેવાનો ԐયԴ કરીશું ઠીક છેx 
 તેથી હવે અમારી પાસે આ છે િՀ-પિરમાણીય આહ િસչટમનું ઉદાહરણ કે જમેાં બે અӽէռા છે અને બે સમીકરણો અહ છે માԋ 
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પૂણӪતા માટે ચાલો આપણે સમીકરણોની િԋ-પિરમાણીય Ԑણાલી લખીએ અને પછી સંલ՛ջ જթથાઓને ԋણ બાય ԋણ ઉદાહરણ તરીકે 
յયા՚યાિયત કરીએ અને િԋ-પિરમાણીય ઉદાહરણ િԋ-પિરમાણીય ઉદાહરણ ઠીક છે તો અહી ંઆપણે કહીએ છીએ કે ԋણ સમીકરણો
છે એક એક વԱા એક બે વાય વԱા એક ԋણ ઝેડ બરાબર વન બરાબર આ સમીકરણ એક છે બીજંુ સમીકરણ બે એક વԱા x b x 
હોઈ શકે છે  બે બે વԱા બે ԋણ બરાબર બે અને ԋીજંુ સમીકરણ એ ԋણ એક વԱા ԋણ બે વԱા ԋણ ԋણ a y a z b x y z 
બરાબર ԋણ છેb 
 તેથી આ 
ԋણ અԥાત અને સાથેના ԋણ સમીકરણોનું ઉદાહરણ છે જમેાંથી દરકે չકેલર છે તો આપણે આને સામાլય મેિટӬ ՘સ રજૂઆતમાંxy z 
કેવી રીતે લખી શકીએ તે રીતે આપણે 
િՀ-પિરમાણીય િસչટમ માટે ચોરસ મેિટӬ ՘સમાં કરલેા શկદોને એકԋ કરી શકીએ છીએ, જનેે આપણે કહીએ છીએ કે આપણે તેને કૉલ 
કરવા જઈ રՑા છીએ  મૂડી અને પછી અլડરબાર સાથે અԥાત વ՘ેટર જ ેઅԥાત મૂճયો અને ધરાવતો કૉલમ વ՘ેટર છે a x xy z 
અને પછી સમીકરણની જમણી બાજુએ અլય કૉલમ વ՘ેટર હશે જમેાં બે ԋણ એլટӬ ીઓ હશે જ ેતમાર ેજોઈએ  કેિપટલb one b b 

ને કૉલ કરો જથેી આપણે આને મેિટӬ ՘સ તરીકે લખી શકીએ એક એક એક એક બે એક ԋણ ԋણ બે એક બે બે બે ԋણ ԋણ ԋણ b a 
એક ԋણ બે ԋણ ԋણ અને પછી આહ કૉલમ વ՘ેટર અહી ં અને પછી વ՘ેટર એક બી બે બી ԋણxyz b  
 તેથી આ સૂિચત કરી શકાય છે  મૂડી તરીકે આ બાર છે અને આ મૂડી છેa x b 
 તેથી આપણી પાસ ેજ ેસમીકરણ છે તે બાર બરાબર છે અને અહી અમારો իયેય શોધવાનો છેx b x 
 તેથી સમીકરણ ની િԋ-પિરમાણીય િસչટમ લખવાનો હેતુ હતો ԧાર ેતમે િՀ-પિરમાણીય Ԑણાલી સાથે તેની સરખામણી કરો છોah 
ըયાર ેતે બતાવવા માટે કે સામાլય રીતે તમે આને પિરમાણીય િસչટમ માટે લખી શકો છો જમેાં સમીકરણો અને અԥાત છેn n n 
 તેથી અહ અહી ંમાԋ બરાબર 3 માટેનો કેસ છે અમે સામાլય રીતે કુહાડીની પԨી લઈ શકીએ છીએ.n 
 અને તેમના યો՛ય પિરમાણીય જթથાઓ છે ખાસ કરીને એ બાય ચોરસ મેિટӬ ՘સ એ 1 વે՘ટર બાય 1 વે՘ટર હશે b n a n n x 
અને એ 1 વ՘ેટર હશેb 
 તેથી સામાլય રીતે આ એક બાય ચોરસ મેિટӬ ՘સ છે આ એક બાય 1 વે՘ટર છે અનેn 
 તેથી આ એક બાય 1 વ՘ેટર છેn 
 તેથી આ સમીકરણોની બા રખેીય Ԑણાલીની બરાબર સેટઅપની સમչયા છે આપણે ઉકેલો કેવી રીતે શોધી શકીએ છીએ કે જનેાax 
માટે આના ઉકેલો છે કે નહી ંતે માટે આપણે કેવી રીતે તપાસ કરીશું  સામાլય િસչટમ નીચેની કુહાડી સમાન છે હવે અહી ંહંુ બે b 
શկદોને յયા՚યાિયત કરવાની આ તક લેવા માગંુ છંુ જનેો આ સંદભӪમા ંવારંવાર ઉપયોગ થાય છે અર ેતેઓ એકબીӽના િવરોધી છે
 તેથી એક શկદ સુસંગત છે
 તેથી સમીકરણોની િસչટમ સુસંગત હોવાનું કહેવાય છે જો તેનો ઉકેલ હોય તો તે  એક અથવા વધુ ઉકેલો હોઈ શકે છે અને જો કોઈ 
ઉકેલો ન હોય તો તે અસંગત હોવાનું કહેવાય છે,
 તેથી ચાલો હંુ આ લખી દઉં પરંતુ આ એવા શկદો છે જ ેસમીકરણોની િસչટમ હોવાના સંદભӪમા ંյયા՚યાિયત કરવામાં આવે છે અને 
આ અӽէռા મճૂયોની સુસંગતતા માટે ઉકેલવાનો Ԑયાસ કર ેછે.
 સમીકરણોની Ԑણાલી જમે કે અહી ંબતાવેલ છે તે સુસંગત હોવાનું કહેવાય છે જો ઉકેલ અિչતըવમાં હોય અને અલબԱ ըયા ંએક ઉકેલ
અથવા એક કરતાં વધુ ઉકેલ હોઈ શકે છે અને 
અસંગતતાની સમાન յયા՚યા એ સમીકરણોની િસչટમ છે જ ેઅસંગત હોવાનું કહેવાય છે જો સોճયુશન અિչતըવમાં નથી
 તેથી ચાલો આને ફરીથી જોઈએ
 તેથી આ સમીકરણોની િસչટમ છે જ ેઅહી ંઉճલેિખત છે સમીકરણોની િસչટમ સમીકરણોની િસչટમ કહેવાય છે સુસંગત જો 
સોճયુશન અિչતըવમાં હોય એટલે કે પાસ ેએક સોճયુશન હોય અથવા એક કરતાં વધુ સોճયુશનની અસંગતતા હોય તો x 
સમીકરણોની િસչટમ અસંગત કહેવાય છે જો ઉકેલ અિչતըવમાં ન હોય એટલે કે ըયા ંકોઈ નથી જ ેઆને મેિટӬસેસના આપેલ મճૂયો x 
માટે સંતોષે છે અને  ઠીક છેb 
 તેથી આ આહ શկદો સુસંગતતા અને અસંગતતા કહેવાનો իયેય એ છે કે ના આહ ઉકેલોને હેլડલ કરવા અથવા તેના િવશે વાત x 
કરવા માટે કહેવા માટે ટંૂકા չવԁપની અિભյયિԝ આપવાનો છે ,
 તેથી આપણે કહીશું કે સમીકરણોની િસչટમ સુસંગત છે અથવા સમીકરણોની િસչટમ અસંગત છે અને તેનો અથӪ થશ ેઆહ એ કહેવા
માટેનું ટંૂકંુ չવԁપ છે કે તેની પાસે ઉકેલ છે કે તે નોડ પર કોઈ ઉકેલ નથી, માર ેઉճલેખ કરવો જ જોઇએ કે ઘણા બધા િવિનમયԟમ 
શկદોનો ઉપયોગ થાય છે આહ, ઉદાહરણ તરીકે જો સમીકરણોની િસչટમમાં માԋ એક જ ઉકેલ હોય તો અમે કહીએ છીએ કે તેની 
પાસે અનլય ઉકેલ છે અનլય અથӪ એક ઉકેલ Ԟારકે તેઓ િબન તુ՞છ ઉકેલ િવશે વાત કર ેછે િબન તુ՞છ અથӪ એ છે કે તમે જ ેઉકેલ 
મેળવો છો તે શૂլયની બરાબર નથીx 
 તેથી આ કેટલાક ઓટી છે  તેણીના શկદો કે જ ેસંદભӪમા ંઅમારા હેતુઓ માટે ઉપયોગમા ંલેવાય છે અમે તેને સરળ રાખીએ છીએ અને
માԋ સુસગંતતા અને અસંગતતાનો ઉપયોગ 
કરીએ છીએ ઠીક છે તો આપણે આને કેવી રીતે હલ કરી શકીએ જથેી ની બરાબરી થાય અમે ӽણવા માગંીએ છીએ કે સુસંગતતા b 
ગુણધમӷ શું છે તે અસંગતતા શું છે સુસંગત અસંગત કેવી રીતે યો՛ય રીતે તપાસવું તે આ છે જ ેઆપણે સમીકરણોની િસչટમ સુસંગત 
છે કે નહી ંતે કેવી રીતે ચકાસવું તે શોધવાનું નԜી કયુӭ છે અને અહી ંહવે આપણે િનણાӪયકોની ભૂિમકા િવશે વાત કરીએ છીએ ખાસ 
કરીને તે નԜી કરવામાં કે મેિટӬ ՘સ ઉલટાવી શકાય તેવું છે કે નહી.ંa 
 ԐોԆામ નીચે Ԑમાણે છે આપણે બરાબર કહીશું કારણ કે આપણે અગાઉના લે՘ચરમાં જોયું છે કે મેિટӬ ՘સ એકવચન અથવા િબન 
એકવચન હોઈ શકે છે તેના આધાર ેતેનો િનણાӪયક 0 છે કે નહી ંજો તે િબન-એકવચન છે એટલે કે જો િનધાӪરક 0 છે તો તે ઉલટાવી 
શકાય તેવું છે.
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  અને જો તે ઉલટાવી શકાય તેવું હોય તો આપણી પાસે એક મેિટӬ ՘સ յયըુԃમ છે જનેે આપણે յયչત કહીએ છીએ જનેે તમે આ 
સમીકરણો વડે ગુણાકાર કરી શકો છો અને તે િકչસામાં ԧાર ેઆપણે સમીકરણને ડાબા હાથની બાજુના િવપરીત વડે ગુણાકાર કરીએ
છીએ  એ આહ એ એક յયըુԃમ ગુէռા ગુէռા બની જશે અને જમણી બાજુની બાજુ յયչત ગુէռા બનશે અને જો આપણે e x b 
յયા՚યા Հારા ӽણીએ છીએ કે յયչત ગુણો એ ઓળખ છે, તો આપણી પાસે માટે તૈયાર ઉકેલ છે તો આપણે બીӽ િકչસામાં a x 
જોઈએ ԧાર ે તે ઉલટાવી શકાય તેવું નથી અને પછી જુઓ કે ըયા ંશું થાય છે આહ
 તેથી ચાલો આપણે જ ેકՑું તે લખીએ
 તેથી જો Ԑથમ કેસ જ ેઆપણે જોઈશું કે િબન-એકવચન છે તેનો અથӪ શું થાય છે તેનો અથӪ એ છે કે નું િનધાӪરક છે  શլૂયની a a 
બરાબર નથી તાըકાિલક સૂિચતાથӪ એક յયչત અિչતըવમાં છે બરાબર
 તેથી જો յયչત અિչતըવમાં હોય તો ચાલો આપણે આ સમીકરણની બંને બાજુઓને յયչત વડે ગુણાકાર કરીએ 
તો આપણને શું મળે છે કે յયչત કુહાડીની પԨી એક յયչત ગુէռા બરાબર છે આ આપણે ӽણીએ છીએ  ઓળખb 
 તેથી જો તે િՀ-પિરમાણીય મેિટӬ ՘સ હોય તો આ એક િՀ-પિરમાણીય ઓળખ છે જ ેસામાլય રીતે એક શլૂય શլૂય હોય છે જો તે a 
પિરમાણીય મેિટӬ ՘સ હોય તો તે પિરમાણીય ઓળખ છે
 તેથી તેમા ં પંિԝઓ અને કૉલձસ છે અને તમામ કણӪ એլટӬ ીઓ છે.n 
  એક
 તેથી ઓળખાણ  ગુէռા એ છેtity x x 
 તેથી આ આપણને મળે છે એ յયչત ગુણાંક છેx b 
 તેથી જો િબન-એકવચન હોય તો આપણે જ ેઉકેલ મેળવીએ છીએ તે એ յયչત બરાબર છેa x b 
 તેથી આ પહેલો કેસ છે જમેાં તે િબન-  એકવચન કે િનણાӪયક િબન-શլૂય છે
 તેથી અમારી પાસે આ માટે તૈયાર સોճયુશન છે ઠીક છે હવે અլય કેસ િવશે શું આપણે ըયા ંફરીથી એવા ટૂճસનો ઉપયોગ કરીએ છીએ 
જ ેઅમે મેિટӬ ՘સ ઇլવસӪ ખાસ કરીને સંયુԝ મેિટӬ ՘સને յયા՚યાિયત કરવા માટે િવકસાյયા છે જથેી િકչસામાં  િનણાӪયક 0 છે તો આપણે
સરળતાથી જોઈ શકીએ છીએ કે ગુણાંક ની સંલ՛ջતા 0 સાચી છે કારણ કે અગાઉ આપણે આ સંબંધ સાથે આյયા હતા કે ગુણાંક a 
મૂડી ની સંલ՛ջતા એ ઓળખ ગુણાંક ના િનણાӪયક સમાન છે અનેa a 
 તેથી જો િનધાӪરક 0 છે  તેનો અથӪ એ છે કે એક ગէુռા ની સંલ՛ջતા 0 છે તો ચાલો જોઈએ કે શું થાય છેa 
 તેથી બીજો િકչસો એ છે કે જો એક એકવચન છે જ ે શૂլયનો િનધાӪરક છે, તો આપણે જોયંુ છે કે એક વખત ની સંલ՛ջતા એ a a 
સમયની ઓળખનો િનણાӪયક છે.
 જ ેકારણ કે આ 0 છે આ બરાબર છે 0 મેિટӬ ՘સ અને
 તેથી આપણે આનો ઉપયોગ સમીકરણોની િસչટમને ના સંલ՛ջ ભાગ Հારા ગુણાકાર કરીને કરીએ છીએa 
 તેથી જો તમે આનો ગુણાકાર કરશો તો આપણને મળે છે કે ગુէռા બારનો સંલ՛ջ ગુણાંક ના સાધંા જટેલો છેx b 
 તેથી હંુ અહી ંએક ચૂકી રՑો છંુ
 તેથી આ જમણી બાજુએ એક ગુէռા બારનો સંયુԝ હોવો જોઈએ જથેી તે અથӪપૂણӪ બને કારણ કે ડાબી બાજુએ કુહાડીની પԨી x 
હોય છે
 તેથી આપણી પાસ ેગુણાંક એ՘સ બારનો સંલ՛ջ હોય છે અને પછી ગુણાંક નો સંલ՛ջ હોય છે હવે અહીથંી આપણે ӽણીએ છીએ કે b
આ શկદ શૂլય છે
 તેથી ડાબી બાજુ શլૂય છે અને પછી આપણી પાસે જમણી બાજુએ એક ગુէռા નો સંયԝુ છેb 
 તેથી હવે ըયા ંબે કેસ છે પેટા કેસ એક નાનો જો ગુણાંક ની સંલ՛ջ સ՚ંયા 0 ની બરાબર હોય તો આપણે કંઈ કહી શકતા નથીa b 
 તેથી પછી આપણે ન કહી શકીએ 
સુસંગતતા અથવા અસંગતતા સુસંગતતા અથવા અસંગતતા િવશે કંઈપણ કહો
 તેથી તે અિનિણӪત પિરણામ છે જો ની સલં՛ջતા હોય તો આ કેસ બે છે જો ગુણાંક ની સંલ՛ջતા a b b 
શૂլયની બરાબર ન હોય તો અમને સમչયા છે કારણ કે જમણો હાથ  બાજુ શլૂય નથી ડાબી બાજુ 0 છે.

 તેથી આ િકչસામાં આપણે કહીએ છીએ કે િસչટમ અસંગત છે,
 તેથી અહી ંԐՇો છે કે આ કેટલું સાԀં છે કારણ કે ડાબી બાજુ 0 છે જમણી બાજુ 0 નથી આપણે 2 ની બરાબરી કેવી રીતે કરી શકીએ
 તેથી આ િકչસામાં ԧાર ે એ એકવચન છે મોટા ભાગના તારણો કે જનેી સાથે આપણે આવી શકીએ છીએ તે નીચે મજુબ છે અમે a 
ઑપરશેનની મોડસ એ છે કે આપણે કહીએ છીએ કે ઠીક છે આપણે એકની સલં՛ջતા વડે ગુણાકાર કરીશું જમે આપણે અગાઉના 
કેસમા ંյયչત સાથ ેકયુӭ હતંુ .
  અગાઉ તે ખૂબ જ સરળ પિરિչથિત હતી કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે յયչત અિչતըવ ધરાવે છે તેનો յયչત ગણો એ ઓળખ 
છે અને
 તેથી આપણે માટે તૈયાર ઉકેલ મેળવી શકીએ છીએ અહી ંતે થોડંુ વધુ જિટલ છે કારણ કે અહી ંઆપણે ӽણતા નથી કે આહ શું છે.x 
  յયըુԃમ હકીકતમાં આપણે ӽણીએ છીએ કે તે અિչતըવમાં નથી
 તેથી આપણે અગાઉ જ ેકયુӭ તે આપણે કરી શકતા નથી,
 તેથી આપણે અહી ંશું કરીએ છીએ તે એ છે કે આપણે તે સંયુԝ વડે ગુણાકાર કરીએ છીએ અને પછી એવા િકչસામાં કે ԧાર ેb 
મેિટӬ ՘સના સલં՛ջ ગુણાંક પર િչથર મેિટӬ ՘સ મી ની જમણી બાજુ  સમીકરણ 0 છે કે 0 નથી તેના પર આધાર રાખીને પછી આપણે e 
િનոકષӪ પર આવીએ છીએ કે આપણે હમણાં બરાબર લ՚યું છે
 તેથી આ એકંદર ેઆપણે િનણાӪયકોના િવચારનો ઉપયોગ કેવી રીતે કરીએ છીએ અને ખાસ કરીને સુસંગતતા અંગેના મԹુાઓને 
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ઉકેલવા માટે મેિટӬ ՘સ յયըુԃમો નԜી કરવામાં તેની ભૂિમકા અને સમીકરણોની રખેીય Ԑણાલીમા ંઅસંગતતા અըયાર સધુી આપણે 
બે પિરમાણીય અથવા િԋ-પિરમાણીય ઉદાહરણોનો ઉપયોગ કરીને Ԑેિરત કરલેા ԑેમ િવશે વાત કરી છે અને હવે આપણે સમչયાને 
Ԑેિરત કરી છે અને પછી કՑું છે કે ચાલો આપણે સામાլય બાય ચોરસ મેિટӬ ՘સને իયાનમાં લઈએ જ ેકોઈપણ સમીકરણ અને n n n 
અԥાત િવશે છે અને પછી અમે આ મԹુાને ઉકેલવા માટે એક સામાլય રીત લઈને આյયા છીએ કે તેનો કોઈ ઉકેલ છે કે તેનો કોઈ ઉકેલ
નથી અને
 તેથી આ એક Ԑકારની વચૈાિરક સમજ છે જ ેઆપણે ԍિՋએ જોવા માંગીએ છીએ.
 સમીકરણની Ԑણાલીઓ ઉકેલવા માટે હવે ચાલો આપણે કેટલાક ઉદાહરણો જોઈએ અને આ ઉદાહરણો Հારા આ મԹુાઓનું 
અլવેષણ અથવા અથӪઘટન કરવાનો Ԑયાસ કરીએ ઠીક છે,
 તેથી Ԑથમ ઉદાહરણ જ ેહંુ રજૂ કરવા માંગુ છંુ  જ ેઆપણે અગાઉ જોયંુ છે તે આપણે આ બીજગિણતીય નસમાં ચાલુ રાખીએ કે 
આપણે શું પિરણામો મેળવીએ છીએ
 તેથી સમીકરણોની આ િસչટમ કે જ ેઆપણે પહેલા લે՘ચરમાં લખી હતી તેમાં મેિટӬ ՘સ ઓછા 1 ગુէռા હતી a 1 1 ah 4 xy 
અને આ હતું દસ શլૂય બરાબર છે
 તેથી આ ની ભૂિમકા ભજવે છે આ બારની ભૂિમકા ભજવ ેછે અને આ મેિટӬ ՘સની ભૂિમકા ભજવે છે બરાબરa x b 
 તેથી આ મճૂયોમા ંફԝ થોડી સ՚ંયાઓ મૂકવાની છે ફԝ 
આપણે ખરખેર કેવી રીતે કરીએ છીએ તેનો ՚યાલ મેળવવા માટે  આ મԹુા િવશે આગળ વધો
 તેથી આપણે જ ેԐથમ વչતુ કરી તે એ છે કે ઉકેલો છે કે નહી ંતે તપાસવું અને
 તેથી આ માટે આપણે શું કરીશું તે એ છે કે આપણે બે બાય બે મેિટӬ ՘સ િનધાӪરકના િનણાӪયકને જોઈએ છીએ, ચાલો જોઈએ.
  જો હંુ તેને સમӾ શકંુ તો અહીનો િનણાӪયક બે બાય બે મેિટӬ ՘સના બરાબર છે
 તેથી આપણે કાં તો એક ઓછા એક કરી શકીએ જથેી ઓછા એક ઓછા ચાર ઓછા પાચં કરી શકીએ અથવા આપણે અમ એવી 
յયા՚યાનો ઉપયોગ કરી શકીએ જ ેઉકળે છે પરંતુ  સમાન અિભյયિԝ
 તેથી  આપણે 1 ઓછા 1 નો ગુણાકાર કરીએ છીએ જથેી માઈનસ 1 થાય એટલે આ શկદ આવે છે અને પછી અહી ંતમારી પાસે 
બાદબાકી 4 ગէુռા 1 છે
 તેથી બાદબાકી 4 એ ઓછા 5 છે અને મહըવની વાત એ છે કે તે 0 ની બરાબર નથી અને
 તેથી આ છે  પહેલો કેસ કે જ ેઆપણે લાગુ કરીએ છીએ અને તે આપણને જ ેકહે છે તે બરાબર છે સમીકરણોની આ 
પԺિતમા ંવાչતવમા ંઉકેલ છે ԧાર ેઆપણે ઉકેલ શોધવાના Ԑયાસમાં յયչતના ઉપયોગનું અլવેષણ કરીએ છીએ ըયાર ેઆપણે 
જોઈએ છીએ કે આપણે ઉકેલ પણ બનાવી શકીએ છીએ જથેી ઉકેલ આ કહે છે કે આનો ઉકેલ છે આનો અથӪ એ છે કે આ પાસે ઉકેલ 
છે અમ કેવી રીતે ઉકેલ શોધવો તે ઉકેલ શું છે નો ઉકેલ એ յયչત ગુણાંક સાચો છેx b 
 તેથી િનણાӪયક શլૂય નથી તે હકીકતનો ઉપયોગ કરીને આપણે કહી શકીએ કે આ એક છે સમીકરણની સાતըયપૂણӪ Ԑણાલી આપણે 
ըયા ંઉકેલ શું છે આ બાર એ յયչત ગુણાંક છે તો આ િકչસામાં յયըુԃમ શું છે આ િકչસામાં ઓછા 1 બાય 5 વખત મેિટӬ ՘સ x b ah 

ને સંયુԝ સાથે બદલોa 
 તેથી ઓછા 1 1 ઓછા 1 ઓછા  4
 તેથી હંુ માનું છંુ કે આ છે  મેિટӬ ՘સનો આપણે આ સમીકરણને તેની સાથે ગુણાકાર કરીને પણ તપાસી શકીએ છીએ i nverse 
અને તે બહાર આյયું છે કે તે ઓળખાણ બરાબર લાગે છે
 તેથી આ յયչત છે અને
 તેથી ઉકેલ છે
 તેથી յયչત ગુણો શું છે આ માઇનસ 1 બાય 5 છે ચાલો હંુ ફરી એક ઊલટંુ લખું માઈનસ 1 ઓછા 1 ઓછા 4 1 અને પછી 10 0 એટલે 
સૂચવે છે કે બાર માઈનસ 1 બાય 5 અને માઈનસ 1 છેx 
 તેથી તે ઓછા 10 અને ઓછા ચાર ઓછા ચાલીસ છે
 તેથી આ બે અને આઠ છે
 તેથી આ છે  સોճયુશન બરાબર છે
 તેથી આપણે અહી ંજ ેકયુӭ છે તે નીચે મજુબ છે Ԑથમ આપણે તપાչયું છે કે સમીકરણોની આ િસչટમમાં ઉકેલ છે કે નહી ંઅને તે 
કરવાથી આપણે પહેલા િનણાӪયક િનણાӪયકની ગણતરી કરીએ છીએ તે શૂլય નથી
 તેથી તે િબન-એકવચન મેિટӬ ՘સ છે
 તેથી તે છે  સમીકરણોની સુસગંત િસչટમ અને પછી આપણે કહીએ છીએ કે જો તે સુસંગત હોય તો ઉકેલ શું છે અને આ ઉકેલની 
રચનામાં છે અને અગાઉ આપણે જોયંુ છે કે ઉકેલ એ յયչત ગુણાંક છે અનેb 
 તેથી આપણે એક વડે ગુણાકાર કરીને յયչતની ગણતરી કરીએ છીએ  અને પછી આપણને સોճયુશન મળે છે હવે આપણે અલબԱ b 
તપાસ કરી શકીએ છીએ કે બે આઠનો આ સોճયુશન બે յયિԝગત સમીકરણોને સંતોષે છે કે કેમ
 તેથી ચાલો આપણે તપાસ કરીએ કે 
2 અճપિવરામ 2 8 સમાન બાર સમીકરણોને સંતુՋ કર ેછે કે કેમ તે ચકાસીએ તો શું છે?  સમીકરણો તો ચાલો હવે તેમને તેમના મૂળ x 
બીજગિણત չવԁપમા ંલખીએ ԧાં તમારી પાસે બે અԥાતમા ંબે સમીકરણો છે
 તેથી ઓછા 5 બરાબર છે તો ધારો કે તમે બરાબર બે અને બરાબર આઠ મૂકો તો હા આપણે જોઈએ છીએ કે વԱા 4x x y x y 
બરાબર દસ  બે વԱા આઠ એ દસ છે ધારો કે તમે આને અહી ંમુકો છો એટલે બે એટલે ચારમાં બે એટલે આઠ ઓછા આઠ એટલે x 
શૂլય એટલે આ ઉકેલ 
મૂળ સમીકરણોને બરાબર સંતોષે છે
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 તેથી આ માԋ એક સેિનટી ચેક છે કે શું તમે ઈ՞છો છો કે અમે આյયા છીએ.
 આપણામાનંા કેટલાક માટે ઉકેલ શોધવાની એક નવી રીત છે અને અમે જોઈએ છીએ કે જો તમને ઉકેલ મળે તો સીધી અવӾે 
તકનીકો Հારા અમે તપાસ કરી શકીએ છીએ અથવા ઉકેલ ને સંતોષે છે કે કેમ તે તપાસવાની રીત શોધી શકીએ છીએ.eq

અને હા અમને લાગે છે કે આ સમીકરણોનો ઉકેલ એ યો՛ય ઉકેલ છે ઠીક છે, અըયાર સધુી આપણે આ મԹુાને   uations 
બીજગિણતીય રીતે જોયા છે, ખાસ કરીને કારણ કે આ એક િՀ-પિરમાણીય ઉદાહરણ છે અને 
અમે જ ેમԹુા પર જઈ રՑા છીએ તેના ભૌિમિતક પાસાને િવաયુઅલાઈઝ કરવું સરળ છે.
 ખાસ કરીને તે આહને જોવા માટે આપણે આ પિરણામોને ભૌિમિતક ӿિՋકોણથી અથӪઘટન કરવા જઈ રՑા છીએ અને માԋ 
સમીકરણોની િસչટમની સુસંગતતા અથવા અસંગતતાના આ મԹુા માટે ભૌિમિતક չતરને વૈકિճપક રીતે સમજવા માટે ,
 તેથી આપણે તે જ ઉદાહરણ જોઈએ છીએ પરંતુ તેમાંથી  ભૌિમિતક ӿિՋકોણ
 તેથી આ ઉદાહરણની ભૂિમિત
 તેથી આ બે આહ સમીકરણો છે
 તેથી આ હતા વԱા બરાબર દસ અને ચાર ઓછા બરાબર શլૂય હવે આ બે સમીકરણોને ભૌિમિતક ӿિՋકોણથી જોતાx y x y e 
આ છે લીટીઓ આ કોઓિડӪનેટ ԑેમમાં લીટીઓના સમીકરણો છે
 તેથી ચાલો હંુ લખું કે તેને નીચે દોરો
 તેથી આ એક સંકલન ԑેમ છે ચાલો કહીએ કે આ અԟ છે આ અԟ խલુ છે  બરાબર 10 એ આના જવેી એક રખેા છે x y x sy 
જમેાં અહી ં10 0 અને 0 10 પોઈլգસ છે.
 આ એક રફ չકેચ છે પરંતુ અહી ંિવચાર એ છે કે આ રખેાઓનો સામાլય આકાર યો՛ય ચાર ઓછા બરાબર શլૂયની જમે એક x y 
રખેા છે.
 જમે કે
 તેથી આ 4 માઈનસ બરાબર 0 છે અને આ વԱા બરાબર 10 છે અને ԧાર ેઆપણે આનો ઉકેલ શોધવાનો Ԑયાસ કરી x y x y 
રՑા છીએ ըયાર ેઆપણે શું કરવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ અમે નાના મճૂયોનો સમૂહ શોધવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ નાના x y 
જ ેઆ બંને સમીકરણોને સંતોષશે
 તેથી ભૌિમિતક ӿિՋકોણથી આપણે જ ેજોવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ તે છે કે શું આ બે રખેાઓ એક િબંદુ પર છેદે છે કે નહી ંતે શા 
માટે છે કારણ કે જો તેઓ એક િબંદુ પર છેદે છે તો તે િબંદુ સંતોષવા જઈ રՑું છે બંને રખેાઓનું સમીકરણ
 તેથી આ િબંદુએ આ સમીકરણ અને આ સમીકરણ બંનેને સંતોષવા જોઈએ અને ઉદાહરણના અગાઉના િવՉેષણના આધાર ેઆપણે 
કહીએ છીએ કે આ િબંદુ બે અճપિવરામ આઠ છે અને આપણે જોયંુ છે કે તે આ રખેા પર અને તે બંને પર આવેલું છે.
  આ રખેા જથેી આંતરછેદનું િબંદુ સંતુՋ થાય  બંને રખેાઓનું 
સમીકરણ નԜી કર ેછે અને તે ઉકેલ છે જ ેઆપણે યો՛ય રીતે શોધી રՑા છીએ
 તેથી આ સમીકરણોની સસંુગત િસչટમ છે, ચાલો જોઈએ કે આ િવચારથી આગળ વધીએ કે ઠીક છે, આપણે આ બે રખેાઓ નીચે 
Ԑમાણે ભૌિમિતક રીતે િવաયુઅલાઈઝ કરી શકીએ છીએ કે કયા િકչસામાં કયા બે રખેાઓ પાસે આ અથӪમા ંકોઈ ઉકેલ નહી ંહોય કે 
કઈ બે રખેાઓ પાસે છેદનના કોઈ િબંદુઓ નથી, એક શԞતા એ છે કે જો બે રખેાઓ એકબીӽની સમાંતર હોય તો յયા՚યા Ԑમાણે 
તેઓ છેદતી નથી અને
 તેથી તે એવી પિરિչથિત હોઈ શકે કે ԧાં ઉકેલ અસંગત બનશે એટલે કે સમીકરણોની િસչટમનો કોઈ ઉકેલ નથી અને તેને અસંગત 
તરીકે લેબલ કરવામાં આવશે,
 તેથી ચાલો આ ઉદાહરણના આધાર ેજોઈએ કે શું આપણે સમીકરણોની િસչટમ સાથે આવી શકીએ કે જનેો કોઈ ઉકેલ નથી
 તેથી ધારો કે આપણી પાસ ેછે  իયાનમાં રાખો કે આપણે એક અસંગત Ԑણાલી બાંધવા જઈ રՑા છીએ, 
તેથી ધારો કે આપણે તબԜાના խલેન બે લાઇનમાં ફરી જોઈએ તો આમાં મૂળ છે વԱા દસ બરાબર ધારો  આપણી પાસે બીӾ x y 
િસչટમ છે જ ે વԱા બરાબર વીસ છે આ આ છે અને չપՋપણે આ બે સમાંતર રખેાઓ છેx y x y 
 તેથી જો આપણે આ સમીકરણો લખીએ જમે કે વԱા બરાબર દસ વԱા બરાબર વીસ અને આપણે ԐયԴ કરીએ આ બે x y x y 
સમીકરણોના મેિટӬ ՘સ સչંકરણ સાથે આવવા અને અમારી અગાઉની રીતે તપાસો કે આનો ઉકેલ હશે કે ભૂિમિતની અમારી સમજણ 
પર આધાિરત છે કારણ કે આ સમાંતર રખેાઓ છે ըયા ંછેદનનો કોઈ િબંદુ હોવો જોઈએ નહી ંઅને
 તેથી ըયા ંહોવંુ જોઈએ  કોઈ ઉકેલ નથી પરંતુ ચાલો આપણે ફԝ આ િવચારને તપાસીએ કે ઠીક છે આપણે ӽણીએ છીએ કે શું થઈ 
રՑું છે, પરંતુ ચાલો આપણે չથાિપત Ԑિԃયાને તપાસીએ કે જ ેઆપણે જોવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ કે શું ըયા ંઘણંુ બધું છે, તો પછી 
તમે શું કરશો તે અમે કહીએ છીએ કે આ બરાબર છે.

અને 10 20 જવેું કંઈક છે. 1 1 1 1 xy 
 અને આપણે ӽણવા માગંીએ છીએ કે આ િસչટમ એકવચન છે કે નહી ં
 તેથી પહેલા િનણાӪયક 0 છે તેની ગણતરી કરો અને પછી આપણે કહીએ કે નો િનણાӪયક 1 ઓછા 1 છેa 
 તેથી તે 0 છે.

 તેથી չપՋપણે  અમે કરી શકતા નથી  તમે જોઈ રՑા છો તે રીતે િવપરીત ગુણાંક ની ԍિՋએ પહેલાની જમે સોճયુશન t b um 
બનાવો, ચાલો જોઈએ કે ԧાર ેઆપણે ના તે સાંધાને જોઈએ ըયાર ેશું થાય છે ના એએ સંયુԝનો સંયુԝ શું છે તે a a 
એક એક ઓછા એક ઓછા એકને બદલી રՑો છે
 તેથી આ  એ નો સંયુԝ છે કારણ કે એકનો કોફે՘ટર એક છેa 
 તેથી ચાલો આપણે અહી ંમૂકીએ કે આ એકનો કોફે՘ટર માઈનસ વન છે અને તે અહી ંએક જ એլટӬ ી મૂકવામાં આյયો છે
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 તેથી તે સԐમાણ મેિટӬ ՘સ છે પરંતુ સામાլય રીતે તે આવું હોવંુ જԁરી નથી.
ગુէռાના સાંધાનું મૂճય શું છે કે કેમ તે તપાસશે   d 

તો આ િકչસામાં આ છે તો એક ગુէռા નું સંલ՛ջ શું છે આ 1 ઓછા 1 ઓછા 1 1 ગુէռા 10 20 છે અને આ 10 ઓછા 20 થશેb b 
 તેથી  માઈનસ 10 અને પછી વԱા 10.

 તેથી આપણી પાસ ેએવી પિરિչથિત છે કે સમીકરણની જમણી બાજુ જ ેઆપણે જમણી બાજુએ ની બરાબર એԟ બારના સંલ՛ջ b 
ભાગનો ગુણાકાર કરીને મેળવી છે તે િબન-શլૂય છે પરંતુ જમણી ડાબી બાજુ છે કારણ કે  એક ગુէռા નો સંયԝુ શլૂય છેa 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે આપણે અહી ંસીધું જ ચકાસી શકીએ છીએ કે તે છે  z ero
 તેથી આ એક એવી પિરિչથિત સાથે આવશે ԧાં 0 સમાન છે જ ે0 નથી
 તેથી તેનો અથӪ નથી અને
 તેથી જ અમે તેને અસંગત લેબલ કયુӭ છે અને ભૌિમિતક ӿિՋકોણથી આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે આ બે સમાંતર રખેાઓ છે
 તેથી  ըયા ંકોઈ ઉકેલ ન હોવો જોઈએ અને તે પણ 
સમીકરણોની સસંુગત િસչટમના અમારા િવચારની રખેાઓ સાથે છે
 તેથી અહી ંઆ કવાયતનો իયેય સંપૂણӪપણે બીજગિણત મેિટӬ ՘સ ӿિՋકોણથી ઠીક કહેવાનો હતો કદાચ તે એટલું չપՋ નથી કે તે શા માટે
છે  જો આપણે અહી ંઆને અસંગત તરીકે લેબલ કરીએ છીએ તો આપણે તેને ભૌિમિતક રીતે જોઈ શકીએ છીએ અને કહી શકીએ 
છીએ કે ઓકે સમાંતર રખેાઓ છેદનનો કોઈ િબંદુ નથી કોઈ ઉકેલ નથી
 તેથી յયા՚યાની յયા՚યા Ԑમાણે તેઓ અસંગત છે ઠીક છે,
 તેથી અહી ંએક ઉદાહરણ છે ԧાં હવે કોઈ ઉકેલ નથી , િવચારમા ંયાદ રાખો  કોઈ વչતુને સુસંગત તરીકે յયા՚યાિયત કરવા માટે 
અમાર ેકહેવું હતંુ કે ըયા ંએક ઉકેલ હોઈ શકે છે અથવા એક કરતાં વધુ ઉકેલ અમ હોઈ શકે છે અને અમે એક ઉદાહરણ જોયું છે ԧાં 
આહ એક ઉકેલ છે આહ શું આપણે ઈ િવશે િવચારી શકીએ?  ઉદાહરણ ԧાં એક કરતાં વધુ ઉકેલો હોઈ શકે છે અને ખાસ કરીને 
અનંત સં՚યામા ંઉકેલો હોઈ શકે છે, અમ આ ભૌિમિતક િવચાર પર પાછા જઈએ છીએ કે આ એક િવમાનમાંની રખેાઓ છે, ચાલો 
આપણે իયાનમાં લઈએ કે જો તમારી પાસે બે રખેાઓ સમાન સમીકરણનું વણӪન કર ેըયાર ેશું થાય છે.
 લીટીઓ તમે સમાન સમીકરણનું વણӪન કરો છો અથવા હંુ માફી માંગુ છંુ જો હંુ કહંુ કે માર ેકહેવું જોઈતું હતું જો બે સમીકરણો એક જ 
રખેાનું વણӪન કર ેછે તો શું થાય છે પછી બે લીટીઓ એકબીӽની ઉપર છે
 તેથી કોઈપણ િબંદુ અને જ ેલીટી પર છે તે જશે  સમીકરણોની Ԑણાલીને x y 
ઉકેલો જથેી ԧાર ેઆપણે કહીએ કે આપણી પાસે ભૌિમિતક ӿિՋકોણથી એક કરતાં વધુ ઉકેલો છે તે એ છે કે તે બે એક જ રખેાને 
յયા՚યાિયત કર ેછે,
 તેથી સંપૂણӪતા માટે આહ ચાલો આપણે જ ેજોઈ રՑા છીએ તેનું ઉદાહરણ જોઈએ  સંભવતઃ અસં՚ય ઉકેલોના ઉદાહરણ પર, 
તેથી ચાલો ભૌિમિતક રીતે િવચાર કરીએ કે જો તમારી પાસે 

જવેું સમાન સમીકરણ હોય અને આ રખેા વԱા બરાબર દસનું સમીકરણ હોય તો આપણી પાસે વԱા હશે  દસ xy x y x y 
આહની બરાબર અને વԱા બરાબર દસ તે સીધી વԱા બરાબર ન પણ હોઈ શકે તે બે વԱા બે બરાબર દસ કે બે કેx y x y x y 
વીસ જવંુે કંઈક હોઈ શકે કારણ કે આપણે જોઈએ છીએ કે આ હજુ પણ નું Ԑિતિનિધըવ છે  લીટીનું સમીકરણ
 તેથી અમારી પાસે અનંતપણે ઘણા ઉકેલો છે શા માટે કારણ કે આ લીટી પરનો કોઈપણ િબંદુ ફԝ ચકાસણી ખાતર આ બેને હલ કરી 
રՑું છે જો તમે આને િસչટમ 1 1 2 2 વખત અને 10 20 તરીકે લખો તો આ છે  મેિટӬ ՘સ ըયા ં નું િનણાӪયક શું છે જ ે0 પણ છેxy a a 
 તેથી તે ઉકેલ સાથે આવવા માટે સીધું આગળ નથી કે લાઇકના સંલ՛ջ િવશે શું છે અગાઉ આપણે ની સલં՛ջતા લખીશું જથેી તે a 
સંયુԝ શું છે  એકનો એક સયંુԝ 1 નું કોફે՘ટર એ՘સԞુઝ મી 2 1 છે અને પછી ઓછા 1 ઓછા 2 છે.

 તેથી આ નો સંયુԝ છે જ ે ગુէռા ના સંલ՛ջ છે તે 0 અને 0 થશે.a ah a b 

 તેથી  આ તે કેસ છે ԧાં ડાબી બાજુ અને જમણી બાજુ બંને 0 હશે.

 તેથી અમે આ િવશે કંઈ કહી શકતા નથી
 તેથી Ԑિԃયા મજુબ અમે અહીથંી સુસંગતતા અથવા અસંગતતા િવશે િનոકષӪ પર પહોચંી શકતા નથી 
 તેથી અમને કંઈક બીજંુ જોઈએ છે અને
 તેથી આ અથӪપૂણӪ છે કારણ કે ભૌિમિતક િવચારના ӿિՋકોણથી અસ՚ંય ઉકેલો છે
 તેથી અમે તેનો ઉપયોગ કરી શકીએ છીએ.
 તે સુસંગત છે કે સુસંગત નથી તે શોધવા માટે પિરિչથિતની ભૂિમિત, 
તેથી આ ԋણ િકչસાઓમાં અથવા ԋણ ઉદાહરણોમાં આપણે 
સમીકરણોની િસչટમના િવિવધ સչંકરણો જોયા છે, Ԑથમ િકչસામાં તે ઉકેલનો એક િબંદુ હશે અને અમને મմયું  કે તે ખરખેર ઉકેલનો 
એક િબંદુ હતો કારણ કે તે રખેાઓના આંતરછેદનો એક િબદું હતો પછી પછીના િકչસામાં આપણે જોયંુ કે આ બે સમાંતર રખેાઓ છે 
અને
 તેથી ըયા ંકોઈ ઉકેલ ન હતો અને તે પણ તેની િસչટમમાં જ ેમմયું તેની સાથે સુસંગત હતું .
  સમીકરણો અસંગત છે અને અંતે આ િકչસામાં અમે એક કેસ સાથ ેઆવીએ છીએ ԧાં અમે સસંુગતતા અથવા અસંગતતા િવશે 
કંઈપણ િનոકષӪ આપી શકતા નથી અને કેટલાક અլય વչતુઓની જԁર પડી શકે છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે અંતગӪત ભૌિમિતક 
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િચԋમાથંી કયંુ તે સમીકરણોની સુસંગત િસչટમ છે કારણ કે ըયા ંઅસ՚ંય ઉકેલો છે
 તેથી ચાલો હંુ આને કોՋકની ԍિՋએ લખું જથેી અગાઉના ԋણ પેટા ઉદાહરણો અગાઉના ԋણ િભՂતા અને સારાંશ નીચે મજુબ છે 
Ԑથમ િકչસામાં નો એક િનણાӪયક શլૂય ન હતોa 
 તેથી પછી આપણે કહી શકીએ કે સોճયુશન એ յયչત શું છે અને અંતગӪત ભૌિમિતક િચԋ એ છેદનનો એક િબંદુ b 
હતો અને ԧાર ેિનણાӪયક હોય ըયાર ેચોԜસ હતું 
શૂլયની બરાબર હતી
 તેથી આપણે તેની સાથે આવી શકતા નથી પરંતુ અમને જ ેમմયું તે એ હતું કે આ સમાંતર રખેાઓ હતી
 તેથી અમને ӽણવા મմયું કે આ વાչતવમા ંઅસંગત છે અને ભૌિમિતક રીતે આ સમાંતર રખેાઓ છે, હંુ માનું છંુ કે આ કેસ છે આહ બે 
બી હા
 તેથી આ હતી  કેસ બે કે જ ેઅમે Ԑિԃયામા ંઅમે જ ેકયુӭ તેના અનુԁપને જોયંુ હતું અને કેસ બે એ હતો ԧાર ે નું િનધાӪરક 0 b a a 
હતું પરંતુ અમે સહ  કોઈ િનոકષӪ ન કાઢો પરંતુ અંતગӪત ભૂિમિત પરથી આપણે ӽણીએ છીએ કે આ એક જ રખેા છે
 તેથી અનંત ઘણા ઉકેલો અનંત ઘણા ઉકેલો યો՛ય છે
 તેથી આ સમજવા માટે એક ઉદાહરણની પԺિતસરની શોધ જવેું છે ખાસ કરીને કારણ કે આપણે સમજવા માટે પિરિչથિતની ભૂિમિત 
જોઈ શકીએ છીએ.
 આપણે કેવી રીતે િવՉેષણ કરીએ છીએ કે િસչટમ પાસે ઉકેલ છે કે તેને સુસંગત અથવા અસંગત કહેવાય છે અથવા આપણે તેને 
સામાլય મેિટӬ ՘સ ӿિՋકોણથી કેવી રીતે પթૃથકરણ કરીશું જથેી તે જ Ԑિԃયાને વધુ સામાլય પિરિչથિતમાં જોઈ શકાય ԧાર ેઆ ԋણ 
બાય ԋણ અથવા વધુ હોય  સામાլય રીતે બાય મેિટӬસીસ આહ અને અહી ંઆપણે હાઇલાઇટ કરવા માંગીએ છીએ કે કેવી રીતે n n 
ફԝ સંકળાયેલ મેિટӬ ՘સના િનણાӪયકને ચકાસીને આપણે ઘણા ંતારણો કરી શકીએ છીએ, ચાલો આપણે એ શોધવાનું બીજંુ ઉદાહરણ 
જોઈએ કે સમીકરણોની િસչટમમાં આહ ઉકેલ છે કે કોઈ ઉકેલ નથી.

 તેથી આ ચોԜસ ઉદાહરણ સમչયા પર આધાિરત છે ખાસ કરીને આ એડવાլસ વેબસાઇટ વેબસાઇટ jee jee https www 
ડોટ પરથી છે 
չલેશ સձેપલ ԐՇો 2016 ડોટ પીડીએફમાં Ӿ એડવાլસ ડોટ એસી ડોટ તો ચાલો હંુ ટંૂકમાં સમӽવું કે ԐՇ શું છેp2 
 તેથી સંિԟՃમા ંઅને વધુ સામાլય માટે કોઈ વેબસાઇટમાં સમչયા જોઈ શકે છે જ ેસંપૂણӪ િનવેદન જણાવ ેછે
 તેથી અમે અહી ંજઈ રՑા છીએ.
  સમીકરણોની બે પિરમાણીય Ԑણાલી իયાનમાં લો આճફા વԱા બે સમાન લેձબડા આહ અને ԋણ ઓછા બે સમાન x y x y mu 
અને આճફા લેձબડા સામાլય એ વાչતિવક સ՚ંયાઓ છેmu 
 તેથી એકંદર સમչયામા ંઘણા િવકճપો છે અને એક કરતાં વધુ એક અથવા એક કરતાં વધુ સાચું હોઈ શકે છે પરંતુ ચાલો આપણે તેમાંથી
એક જોઈએ અને તે જોવાનો Ԑયાસ કરીએ કે શું તે િનવેદન 
સાચું કહી શકાય કે નહી ં
 તેથી એક ચોԜસ િવકճપ
 તેથી ԐՇ એ છે કે આપણે નીચેનું સાચું છે તે જોવંુ જોઈએ.
 આճફા એ માઈનસ 3 ની બરાબર નથી તો િસչટમ પાસે બધા લેձબડા માટે અનլય ઉકેલ છે અને શું ԐՇનો અથӪ થાય છેmu 
 તેથી આ એક સમչયા પર આધાિરત છે જ ેઆ વેબ પેજ પરથી આ ફાઇલમાં ઍ՘સેસ કરી શકાય છે અને  આ આનો એક પેટા pdf 
ભાગ છે
 તેથી  એડવાլչડ વબેસાઈટની સમչયા પર આધાિરત છે અને આ તેનો એક ભાગ છે જનેે અમે જ ેકયુӭ છે તેના આધાર ેસમજવાનો 
Ԑયાસ કરી રՑા છીએ
 તેથી અમારી પાસે બે પિરમાણીય સમીકરણોની િસչટમ છે અને અમે ӽણવા માગંીએ છીએ  કે જો આճફા માઈનસ ԋણની બરાબર 
હોય તો પછી તેની પાસે અનլય ઉકેલ હોય કે ન હોય તો આપણે કેવી રીતે શોધી શકીએ કે આપણે તેને મેિટӬ ՘સ આճફા બે ԋણ ઓછા 
બે અને પછી ની ԍિՋએ સરળતાથી રજૂ કરી શકીએ છીએ, તો પછી આપણી પાસે લેձબડા ձયુ છે.xy
  આપણંુ સૂચન આ મેિટӬ ՘સ છે આ મેિટӬ ՘સ બાર છે અને આ છે અને આપણે જ ેતપાસવા માંગીએ છીએ તે એ છે કે તેનો a x b 
એક અનլય ઉકેલ છે કે કેમ
 તેથી અનլય Հારા અમારો અથӪ ફԝ એક જ છે
 તેથી સૌ Ԑથમ ચાલો આપણે તપાસીએ કે તેનો ઉકેલ છે કે નહી.ં
  આપણે એ કેવી રીતે તપાસી શકીએ નહી ંકે આપણે પહેલા ના િનણાӪયકની ગણતરી કરીને તપાસીએ છીએ જથેી મેિટӬ ՘સનો a 
િનણાӪયક માઈનસ 2 આճફા માઈનસ 6 છે અને અમે નોધંીએ છીએ કે આ િનણાӪયક શլૂયની બરાબર નથી જો આճફા ઓછા ԋણની 
બરાબર નથી કારણ કે જો  આճફા માઈનસ ԋણ ટી બરાબર છે આ િનણાӪયક શլૂય છે
 તેથી જો તે ઓછા ԋણની બરાબર નથી તો તે શૂլય નથી હવે િવધાન શું કહે છે કે ઠીક છે જો નો િનધાӪરક શૂլય અિધકાર ન હોય તો a 
કારણ કે તેઓ જ ેકહે છે તે આճફા છે તે ઓછા ԋણની બરાબર નથી તો શું કરી શકે  આપણે સમીકરણની િસչટમ િવશે કહીએ છીએ 
પછી આપણે આપમેળે કહીએ છીએ કે તે એક સુસંગત િસչટમ છે પરંતુ શું તેની પાસે લેձબડા અને ձયુના તમામ મૂճયો માટે એક જ 
ઉકેલ છે કે નથી તે આપણે કેવી રીતે તપાસીએ છીએ ચાલો આપણે તેને ફԝ յયչત બનાવીને તપાસીએ જથેી յયչત  માઈનસ અથવા 
1 બાય માઈનસ 2 આճફા માઈનસ 6 અને પછી મેિટӬ ՘સને એડજોઈլટ વડે બદલો એટલે માઈનસ 2 આճફા બે ઓછા બે ઓછા ԋણ 
અને પછી લેձબડા મુ
 તેથી આપણી પાસ ેજ ેછે તે માઈનસ વન બાય બે આճફા વԱા છ છે અને  માઈનસ ટુ માઈનસ ટુ
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 તેથી માઈનસ 2 લેձબડા માઈનસ 2 મુ અને માઈનસ 3 લેձબડા વԱા આճફા યુ જથેી તમે જોઈ શકો છો કે આપેલ લձેબડા અճપિવરામ
મુ અને આճફા માટે માԋ એક જ ઉકેલ છે અને આճફા માઈનસની બરાબર ન હોવા માટે આપવામાં આવેલ છે
 તેથી હા  ըયા ં એક અનોખો ઉકેલ છે કારણ કે લેձબડા અને ձયુના કોઈપણ મૂճય માટે આપણે આનું એક મճૂય મેળવી શકીએ છીએ 
ԧાં સધુી આճફા માઈનસ ԋણની બરાબર નથી
 તેથી હા
 તેથી આ િવધાન સાચું છે
 તેથી સમչયામા ંઅլય ԋણ િવકճપો આપવામાં આյયા છે અને અમે  શું તેમાંથી દરકેને આ પԺિતનો ઉપયોગ કરીને તપાસી શકાય છે
 તેથી આ અԾતન સમչયાના આ ભાગને Ԑչતુત કરવાનો આ 
իયેય ફԝ કહેવાનો છે કે તમે જ ેિવભાવનાઓ અને સમչયાઓ અને ચચાӪ કરી રՑાં છો તે પણ કંઈક છે જનેું પરીԟણ કરવામાં આવે છે.
  વધુ અԾતન չતર અને તે જ સાધનો કે જ ેઅમે કયુӭ છે મારો મતલબ છે કે િનણાӪયક તરત જ િચԋમા ંઆવે છે, આહ તરત જ અમારી 
સમજણ કે િસչટમ સુસંગત છે કે નહી ંતે િચԋમા ંઆવે છે તે પણ જોઈ શકે છે અને હંુ તમને તે કરવા માટે Ԑોըસાિહત કԀં છંુ.
 
 તેથી આ ચોԜસ સમչયાના ભૌિમિતક િચԋને જોવા માટે અને બરાબર જોવાનો Ԑયાસ કરો કે શું તે છેદનનું સીધું િબંદુ હશે કે શું 
રખેાઓ સમાંતર બને છે વગેર ેવગેર ે
 તેથી આગળ સારાંશ આપવા માટે આ յયા՚યાનનો իયેય સમીકરણોની રખેીય િસչટમની સમીકરણોની પԺિતને ઉકેલવામાં 
િનણાӪયકોની ભૂિમકાની તપાસ કરવાનો હતો અને અમે તે કયુӭ કે સામાլય બાય કેસ માટે અમે જોયું કે િસչટમનું િનમાӪણ કેવી n n 
રીતે સરળ બે બાય બે અથવા  ԋણ બાય ԋણ ઉદાહરણો અને પછી અમે સુસંગતતા અસંગતતા શկદોને յયા՚યાિયત કયાӪ અને પછી 
મેિટӬ ՘સ ઇլવસӪ 
િવશેના પાછલા લે՘ચરનો ઉપયોગ કેવી રીતે કરી શકાય તે િવશે અમે ઇլવસӪ મેિટӬ ՘સ Ԑકરણમાં જ ેશી՚યા તેનો ઉપયોગ કરીને જોયંુ કે 
ખાસ કરીને િનધાӪરક નԜી કર ેછે કે તે એક મેિટӬ ՘સ છે કે નહી.ં
  એટલા માટે નહી ંકે તે તમને િવપિરત અિչતըવમાં છે કે નહી ંતે િવશે ՚યાલ આપી શકે છે અને પછી તેનો ઉપયોગ ઉકેલ બાંધવા 
અથવા ઉકેલ બાંધી શકાતો નથી તે િવશે કંઈક કહેવા માટે થઈ શકે છે,
 તેથી આ ફરીથી સમીકરણોની રખેીય Ԑણાલીને ઉકેલવામાં િનણાӪયકોના મહըવને સમӽવે છે.
 તો ચાલો હંુ તેને સારાંશ િનવદેન તરીકે લખું જથેી આ յયા՚યાન  િનધાӪરકોના રોલને Ԑકાિશત કર ેસમીકરણોની રખેીય Ԑણાલીને 
ઉકેલવામાં ઠીક છે
 તેથી તે સાથે હંુ તમારા իયાન બદલ આભાર માનું છંુ અને હંુ આશા રાખું છંુ કે અમે અહી ંચચાӪ કરલેી િવભાવનાઓ અને સમչયાઓ 
િનધાӪરકો િવશેના િવચારની તમારી સમજણમાં ઉપયોગી થશે, આભાર 

Pru
tor
@
IIT
K




