
  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮಗಳย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ඩತ౳ ದ ಀคൡ ಈ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๯๬౷ ಗತ, කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ನಮಡ ෮ದฤ ಅൿ 
ಅ๭౩ ರ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං.  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ เสೕಮವඝ౬  วಕౙ ๻౾ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๼ಂං කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ಉත౲ ഡ ෥ಡ෎ಃಂൿ ඛಧბค๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ඦತರ කโ ಅದರ ෰ಲ౲ ෥ಪನದย౵  ಸ๻ಯ ෥ഴವ เเಧ ඛ൏ბಯಕ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ຂಡ ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಉත౲ ഔಂ಩ ನย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ಅನ౷ ಯವඝ౬  ඣೕಡยං౪ ೕๅ.  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
เสೕಮಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮಗಳย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ඩತ౳ ವඝ౬  ඣೕഺೕಣ  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ, ඛೕโ ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ 
ಮ൧౨ ಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಂದฉ ಒಂൿ ෇ค b b 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ැೕഡ ನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಞ൏౽ರ  ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲූಗದย౵  a b h 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ab ba 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺  คಂದ ๰೉๯൤౨ ೕๅ. 1
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ เสೕಮ a a aa 
ಎಂಬ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಐഷಂഔഔ ಮൡ౨  ಇൿ ಇൽೕಗ เสೕಮಃౙ  ๸಄ತ a 
๸಄ತ฿ಜං, เสೕಮಃౙ  ಇย౵  ෨ಖ౲  ಕಲ౭ ච ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮದ ಕಲ౭ ච ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮฉൡ෈ഺೕಣ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ කโ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಸರಳ฿ದ ಒಂඅಂർಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ರ เสೕಮವඝ౬  ಀคൡ ಏಃ ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ 2 ರ เสೕಮವඝ౬  ಀคൡ 
෥ತකഴ൤౨ ೕๅ෻ ಅൿ ಅಗತ౲ เං෻ ಎಂൿ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ෻?  ඛಮ౱ ย౵  2 ෇ค ಸ෥ನ฿ದ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ x 
ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಸค ಎಂൿ ຂั, ನಮ౱ ย౵  ಅඡಕคಡ කโ ಅඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಅൿ x 
ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜರಬ๾ൿ ಸค ಎರഴ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ x x 
ಆඋರ฿ಜฆವ ಕಲ౭ ච ຂಡ  ಇൿ ಅຉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮಃౙ  ๸ීඌ๭ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎฯ  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  x 
ಒಂඅಂർಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ๲ౙ ೕมฑ ಸ෥ನ฿ಜ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರย౵  
ಎರഴ เสೕಮವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ෥ಗბเං ಎರಡರ เสೕಮโ ಸค෴ಜ ಅಗತ౲ เං෻ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຂำโඃචಂದฉ ಞ൏౽ರ เสೕಮ ಎಂಬ ಕಲ౭ ච෵ං ಅಂದฉ ඛೕโ ಎರಡඝ౬  
ಅಧბದ๠ౣ  ๸ಒ౲ ෵ಂದ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ ಎರഴ ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಃಲವರย౵  
ಒಂർಜං ಇಂൽ౳ ಯ ಞ൏౽ರ ಞฆൡ ಮൡ౨  ಆ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯ವย౵  කโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ 
ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ಅಧბൽಂದ ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ಅඝ౬  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  2 ಶ౾౨ ෵ಂದ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ 1 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 2 ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ කโ ූಛ౽ರ x 
ಞ൏౽ರವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං , ಅಂದฉ ಎರഴ ಶ౾౨  ෭ನ๺ 1 ಅಥ฿ ಅಧბ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං ಞ൏౽ರದย౵   ಪದ౲ โ เ๎ಲ฿ಜ ຂำโർದฉ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮ ಬಲದ 
ಕಲ౭ චಡ เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂำൟ౨ ฆโൿ เ๎ಲ฿ಜ ຂำโർದฉ කโ เสೕಮವඝ౬  ຄಂದฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಏಃ කโ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇย౵  කโ ಎರഴ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದಃౙ  කโ ๬෥ನ౲  x 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಅൿ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಄ವಲ ๲ౙ ೕมฑ ಅಲ౵  ಆದฉ x b x 
ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಒಂൿ ෥ಗბๅಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ b 
ಮൡ౨  ಞ൐๯โൿ  ಎರവ ಬൽಗำ ಮൡ౨  ඦತರ ಛಜ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣದ b 
ಆಡยಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಈಗ ಇൿ ඛಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๬෥ನ౲ ฿ಜං n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ เสೕಮವඝ౬  ಉഴಆಂಡฉ ඛೕโ ಎಡූಗದ ෩ಲಕ ෬ว ಞ൐๭ ah 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ เสೕಮ ಸಮಯದ ಆಡยಯඝ౬  ຂำൟ౨ ೕค ಅൿ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ದ b b 
เสೕಮ ಸಮಯದ ಆಡยಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๅಕౣ ฑ ನ ಞฆൡ ಮൡ౨  ಞฆൟನ ಸಮಯๆ ຄರൡ ෎ชඞ x 
ಅಲ౵ .  เสೕಮ ಆಜං  ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸฤ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  bs 
ຄಂದฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ඦತಹ ಸ෦ೕಕರಣದ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ದ ಸ෦ೕಕರಣದ x x 
ಪค๻ರವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ಈ ෈ೕಜಗ൐ತ ಪคಕಲ౭ චಯ ඡರ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣ฿ಜං ෩ฆ ඛೕโ ಞ൏౽ರ 
เสೕಮൽಂದ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ ಅಧბ ಉಂ ಸಹಜ฿ಜ ನಮಡ ൟัൽං, කโ ಎರಡರ ಬದยಡ කโ ๒ನ౲  ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ ඦತರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹค๯โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ  ಏಃಂದฉ ๒ನ౲  ಪഖౣ  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಪค๻ರๆඝ ಮൡ౨  ಏඝ  කโ ಈ ಉಪක౲ ಸದ ෩ಲಕ ಈ ඛඋბರಕಗಳ ಕಲ౭ චಯ ෩ಲಕ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಎ๠ౣ  
෨ಖ౲ ฿ൿർಜං, කโ ಈಗ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಸค෴ಗฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವย౵  ౾ೕยಯඝ౬  
ຄಂൽฆವ ಅ๭౩ ರ൤ ಏඝ? เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ කโ เสೕಮವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಇದඝ౬  ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ൤ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  කโ ຂಡ 
෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕคಸฤ ඛೕโ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  
เವค๭ ಮൡ౨  කโ ๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ದ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  เವค๭ 
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ಆದ౪ คಂದ ಉಪක౲ ಸ ಮൡ౨   ಞค෴ಜං ಆದฉ ಕಲ౭ ච෷ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං, කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸฤ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಪഷ෷ವ 
෥ಗბವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຂಡ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല, කโ ಈ 
ಸ౷ ූವದ ಇತರ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຂಡ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല, 
ಆದ౪ คಂದ ಉಪක౲ ಸದ ಞค ಸค 
ಆದ౪ คಂದ   ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಅඦತ൤ ಎಂൿ ಒಳ෨ಖ฿ಜ ಅ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಪค๏ೕย๯ವย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳ ಬಳಃಯඝ౬  
൧ೕค๯โൿ ಞค෴ಜං.  ಒಂൿ เಷಯ ಮൡ౨  ඛಜ฿ಜ ಅದඝ౬  ಸค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කโ ಈಗ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 
๬෥ನ౲  ಅຉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಜ 
ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඛಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  เสೕಮඅಂൽಡ ຂಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ  ಇย౵  ಕಲ౭ ච෷ n n 
ඛ൏ბಯಕ൤ಯ ฿౲ ಌ౲ ನದ ๸෽ೕಜච෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ඣೕലದ ಞಣಲౘಣಗಳย౵  ಒಂർಜං ಮൡ౨  
ඛ൏ბಯಕโ ಒಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲಮ౬  ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨   ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಆ ෮ತ౨ โ
๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ಕಲ౭ ච෷ ෴โඅೕ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ෴โඅೕ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ 
ಬಳ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๬෥ನ౲  เสೕಮವඝ౬  งඪ๯ವย౵  ಸಹ౽คಗำ ಇย౵  ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ๰ಕ౨ ฿ದ ಸ౩ ಳโ 3 
คಂದ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯โൿ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ඣೕല ಸค ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 3
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ರคಂದ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಏඝ ๬෥ನ౲  ಪค๭౩ ൟಯย౵  කโ 1 1 a 1 2 

ಮൡ౨  ಅඝ౬  a 1 3 a 2 one a two two a two three a three one a three two a three three 
ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಎม౵  ಇൽೕಗ ಕಲ౭ ච෺ಂದฉ කโ ಅඝ౬  ಸಹವൟბ෴ಜ ๰೉๭ದฉ ಮൡ౨  ಗำ ಅඝಕ౳ ಮ฿ಜ AIj i j 
๬ฤಗำ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಗಳ ๰ಚ౲ ಂಕಗะಜฆವ ಅಂಶದ ನ කโ ಇย౵  ෥ಡฤ ಬಯ๯โൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಅഷౠ ೖಂഡ ನAIj 
ಕಲ౭ චಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ, ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ๸෽ೕ೧ತ฿ಜฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆಜං.  ෩ಲಕ  ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ຂำ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ೲഔಯඝ౬  ಪ౳ ൟ ಅಂಶವඝ౬  ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಬದม෵๯ವ 
෩ಲಕ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ൟ౨ ೕค. a two one a two a two three a three one a
three two a three three, 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๸෽ೕಜಕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ  ಸ౩ ะಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ಪഷಯมಞತ౨ ං, ಅย౵  ಪ౳ ൟ 
ಅಂಶವඝ౬  ಅದರ ಆೕಫಕౣ ฑ ඛಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ೲഔ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಪ౳ ൟ ಅಂಶವඝ౬  ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ඛಂದ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ 
ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕ෵ಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣದย౵  කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಎ ಆຉ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರಡඡ ๬ฤ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಎರಡඡ ๬ฤ ಎರಡඡ 
౽ಲෳ ಎರಡඡ ๬ฤ ෩ರඡ  ౽ಲෳ ෩ರඡ ๬ฤ ෮ದಲ ౽ಲෳ ෩ರඡ ๬ฤ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ෩ರඡ 
๬ฤ ෩ರඡ ౽ಲෳ ಸค ಮൡ౨  ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಅದರ ೲഔಯඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ ಪഷಯมಞತ౨ ං, ಅย౵  
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶವඝ౬  ಅದರ ಆೕම౾౬ ಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං  ഓฑ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರಡඝ౬  ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං 
ಆದฉ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ಅൿ ಇย౵ ಡ ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಒಂൿ ෩ฆ ಆຉ ಒಂඃ ಎರറಜฆತ౨ ං 
ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ಅಂಶವඝ౬  ಆຉ ಆೕමಕౣ ฑ ඣಂൽಡ ಬದม෵๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಮൡ౨  ඦತರ 
ಎರഴ ಎರഴ ಇย౵  ಎರഴ ෩ฆ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ฆ ෩ฆ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೲഔ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉದฉ ಇದඝ౬  ಬಲದ ೲഔ෵ಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಈಗ ಈ ಅഺౠ ೕ෵ಂഡ ඣಂൽಡ ಬฆโದರ ๼ಂൽನ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಒಂൿ a  
ೲഔ෴ಜං, කโ ಅವರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಉತ౭ ನ౬ ದ ಃಲโ ඛಯಮಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  ඛೕโ 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಒഖౣ  ෥ലർಗ ๬ಲඝ౬  ಞ൐๭ർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದರ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಇൿ ಬಳ๯ತ౨ ං เ෗ನ౬  
๬ยನ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ๬ฤಗำ ಬಲಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಉತ౭ ನ౬ ದย౵  ෮ದಲ ಪದโ ෴ವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ತ౨ ං, ಇൿ 1 1 ෇ค ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಒಂൿ ಎರഴ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං  ීಡ฿ಳ ಒಂൿ ಎರഴ p  lus a one three times capital a one three 
right 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൟัൿಆಳ౶ ಬ๾ർದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಄ವಲ ඛ൏ბಯಕದ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಸค ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කโ 
ಇದඝ౬  ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಬಡ౛  ಏඝ ಎಂ්ದರ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಇย౵  ಎರಡඡ ನ෩ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ඛಂದ ಞ൐๭ದ ෮ದಲ ๬ฤ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಎರಡඡ ๬ยನ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෮ದಲ ๬ยನ 
ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಞಣಲౘಣಗಳย౵  0 ಬಲಃౙ  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโದඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ಆಜං ಈಗ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಪದเං ಆದฉ ಸ౩ ะವ౽ಶದ ౽ರಣಗัಛಜ කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯฤ 
๬ಧ౲ ฿ಞโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಪದವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഺೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ ಎರಡඡ ๬ฤ ಮൡ౨  
෮ದಲ ౽ಲෳ ನย౵ ฆವ ಉತ౭ ನ౬ ದย౵ ನ ಪದ฿ಜರย 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಇย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഺೕಣ ಆಗยං ಅൿ ೲഔಯ ෮ದಲ ౽ಲෳ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ 
ಎರಡඡ ๬ฤ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 1 ೯൤ಡ ಆಜฆತ౨ ං. a 1 1 plus a 2 2 a 1 2 a 2 3 a 1 3 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಪದವඝ౬  ඣೕലದฉ ಏඝ  ಇൿ ෮ದಲ ๬ยನ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಎರಡඡ ๬ยನ ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ
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෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆ๭౨ ಯ ಪ౳ ౽ರ ๵ච౬ ಡ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴ๋൤ ಇൽೕಗ කโ කಲౙ ඡ ෮ತ౨ ವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ 
කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ෥ಡಬ๾ൿ  ๬෥ನ౲  ಕಲ౭ ච ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ කඝ ඛಮ౱ ඝ౬  ඲౳ ೕ൞౺ ๼๯൤౨ ೕච , ಎม౵  
ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗำ ඛ൏ბಯಕವಲ౵ ඃ ෎ชඞ ಆಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಎม౵  ಆෆ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗำ ๵ච౬ ಗะಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ಄ವಲ ෩ರಃౙ  ෥ಡಬ๾ൿ  ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ 

ා ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ කโ ಇย౵ ಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇൿ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಈ ಉತ౭ ನ౬ โ ෩ฆ ෩ฆ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜൿ౪  ಅൿ ಄ವಲ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗูಂൽಡ ಬฆತ౨ ං  ಇย౵  ಒಂൿ ๵ච౬  ಇย౵ ಂದ ಬฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ๵ච౬  
ಅಂದฉ ಈ ๒ನ౲ โ ಇย౵ ಂದ ಬฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಪคೕ౾౹ ಸฤ ඛಮ౱ ඝ౬  ඲౳ ೕ൞౺ ๼๭ ಇൿ ನ ๒ನ౲  ๒ನ౲  i a 
ඛ൏ბಯಕದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ 3 คಂದ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಲಃౙ  ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ඛಧბค๯ತ౨ ං  ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ෮ದಲ ෇คಡ කඝ ෩ರคಂದ ෩ರคಂದ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ๸ದಭბൽಂದ ಞฆൟಸಬ๾ർದ ಞฆൟನ ಆ෴ಮ ಏඝ ಎಂൿ කโ 
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ಬ๾ൿ ๻ಛಜ ಅൿ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ຄಂൽฆವ ೲഔ෵ಂದ ಞ൐๭ං౪ ೕๅ ಇย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ಈ 
คೕൟ෴ಜ ಆ ೲഔಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ౽ರಣๅಂದฉ ಕ൐ೕბಯ ಪದಗำ ෥ತ౳  ಕ൐ೕბಯ ಪದಗಳඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಈ 
ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඣೕಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๭౩ ರ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ಎม౵  ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๭౩ ರ ಸಮಯಗำ 
ಮൡ౨  ಏಃ ಈ ෨ಖ౲ ฿ದ ෇เ෷ ಪ౳ ෨ಖ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  ๾ഴಀವย౵  කโ um 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಞฆൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ෩ಲಕ ಞ൐ಸฤ ಏನක౬ ದง ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇย౵  කโ ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ 
ූಗವඝ౬  ಪഷൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಒಂൿ ಞฆൟಡ ಅඝඩತದย౵  ಏನක౬ ದง ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ, ಅൿ ಆຉ ವಗბ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ඛಮಡ ಞฆತඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಏඝ ෥ഴತ౨ ං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย ಅൿ ಯ a 
ඛ൏ბಯಕൽಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ฆವ ๸ඌಯ ຄರൡ ෎ชඞ ಆಜฆโൽಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಬฉಯฤ ಬಯ๯ವ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෥ಡฤ ಬಯ๯ವ ຂัಃ෺ಂದฉ , ಒಂൿ ෇ค ಇದರ ೲഔ 
ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಒಂൿ ෇ค ಞฆൟ๯เಃ ಮൡ౨  ඛೕโ ಈಗ කโ ಒಂൿ ೲഔ 
ಞ൐๯ವ ಬದฤ ඲ೕ๺ౣ  ෥ലದฉ, කโ ಒಂൿ ෇คಯ ೲഔ ಎಂൿ ຂัದฉ ಅൿ ಸಮಯದ ಞฆತඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ කโ ಒಂൿ ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಯ ๸ඌ෷ ಒಂൿ ෇คಯ ๸ඌಡ a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෇คಯ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, a 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ೲഔ ಅಥ฿ ງತ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇൿ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜං 
ಇൿ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ಇತರ  ಪದಗำ කโ ಯ ඛ൏ბಯಕൽಂದ ූಜಸมದ ಒಂൿ ೲഔ ಒಂൿ  ෇คಡa 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෇คಯ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  i 
කโ ඛಣბಯಕโ 0 ಸค෵ಲ౵ ൽർ౪ ಗ ಮൡ౨  කโ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಒಂൿ aa 
เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಞฆತඝ౬  เವค๯ವ ಸ෦ೕಕರಣโ เสೕಮโ ಒಂൿ เสೕಮโ  ಒಂൿ ದ ലಟ෦ბඦഡ ಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷಯಬ๾ൿ. ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛೕโ ಒಂൿ 
ೲഔ෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ൟ౨ ೕค ಅൿ ಪ౳ ൟ ಅಂಶವඝ౬  ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ 
ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕಯඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದඝ౬  ඦತರ ನ ඛ൏ბಯಕൽಂದ a 
ූಜ๭ದฉ ෩ಲಕ  කโ ಈಗ ඣೕലದ ๬෥ඛ౲ ೕಕರಣโ ೲഔ ඛඋბರಕ ಮൡ౨  เสೕಮ ನഴเನ ಈ a 
๸ීಧඅಂൽಡ කโ ಬರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವย౵  ಈ ಪ౳ ෨ಖ ๸ಒ౲ ಯ ඛ൏ბಯಕ ๸ಒ౲ ෷ ಈಗ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ൟ౨ ං  කโ 
ಆฏಭದย౵  เವค๭ದ ౽ರಣಗัಛಜ ෨ಖ౲ ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ ಎಂ්ದರ เಷಯದย౵  කโ ຂಳฤ ಬಯ๯โൿ ಇದච౬ ೕ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
เสೕಮ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕ ๼ಂൽನ ಃಲโ เೈರಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ຂಡ ຂಳಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵  ຂำโದඞ౬  ಒಳತಂഽ൤ කโ ඛ൏ბಯಕโ 0 ಆಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಸค
ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ർಗ ෨ಂං කโ ಸค ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ಇඞ౬  
ກೋ౞  ಬಲ฿ದ ຂัಃಯඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಸค ಆದฉ ෮ದฤ  කโ ಅದඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಈ 
ಅഷౠ ೖಂഡ ಁಡ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಇย౵  ๰೉๯โൿ ෨ಖ౲  ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಆฏ෗ಕ 
෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬ ಂ൤෻ ಅඃ ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ಪಕౙ ದ ඛಣბಯದ ಬಡ౛  කโ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ
 ಅಥბ ෥ലಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಉದ౰ เ๯ವ ಸಹಜ฿ದ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ, කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ඣೕലർಗ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಮൡ౨  
ಇದคಂದ කโ ಈಗ ඣೕಡฤ ಬಯ๯ವ ೲഔ ඛඋბರಕඅಂൽಡ ಬರಬ๾ඃ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಗಮඛ๭ ๸෽ೕ೧ತ  ಬಲದ ඛඋბರಕ ෴โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ೲഔ ಆຉ ನ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಉತ౨ ค๯฿ಗ කโ ಸ౷ ൪ತ౳  ಬಳಃಯ ಸ౷ ൪ತ౳  
ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຂಳ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛඋბರಕ฿ಜං 
කโ ಬಳ๯ವ ಆ๭౨ ෷ ಆ෴ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං, කโ ಬಳ๯ವ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කโ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ  ಆಜ a b 
ಅඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಅಂಶโ ಯ ಸಮಯದ ඛඋბರಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ೓ಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  b a ba b 
ಆಜฆತ౨ ං ඛೕโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ർದ ಃಲโ ಸರಳ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಬಳ๭ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಇย౵  ಈ ಆ๭౨ ಯ ah 
ඬฃๅಡ ຄೕಞโൽಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ಄๺ ಆಜං෻ ಎಂൿ කโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಆຉ ඛಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ෬ว౱ ೖಯย౵  
ಇൿ ಸರಳ฿ದ ಆ๭౨ ฀൤ ౽൐ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ ෴฿ಗล ಅಲ౵  ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ຄಂൽದ౪ ฉ  ಎರഴ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ෮ತ౨ โ ಆ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಅವರ ඛඋბರಕಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಆຉ ෥ഴโൿ ಅඛ฿ಯბವಲ౵  ಆದฉ 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ನย౵  ಇฆತ౨ ං  ಗಮකಹბ฿ದ ಆ๭౨ ෴ಜ ౽ಯბඛವბ๼๭ ಮൡ౨  ಅൿ ຂಡ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං f 
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ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, ಉർಹರൕಡ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಒಂൿ ಎರഴ a 
ಎರഴ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  කโ ຂูೕಣ  ನಮ౱ ย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇං ಅൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಒಂൿ 2 b 
෴โൿ ඛ൏ბಯಕ ಪഔౣ  4 ෭ನ๺ 1 3 ಅವರ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಬಡ౛  ಏඝ ಇൿ ಎರഴ ಎರഴ කฤౙ  ಒಂൿ ಎರഴ ಐൿ um ab 
ಅຉ ಎರഴ ಐൿ ಮൡ౨  කฤౙ  f 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕโ කฤౙ  ಹൽකฆ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ඛ൏ბಯಕಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ඛ൏ბಯಕโ ಒಂൿ ෇ค ಯ ඛඋბರಕ฿ಜං ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂำವ ab b OK 
ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ ಆ ೲഔಯ ೲഔ ඛඋბರಕ ಮൡ౨  เสೕಮ ಮൡ౨  
කโ ಪഷದ ಪค๭౩ ൟಯ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ಅย౵ ෻ කโ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ 
ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಮൡ౨  ನ ๸ඌ෷ ಒಂൿ ෇คಯ ඛඋბರಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  p.  a a 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎರവ ಬൽಗಳ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ඛ൏ბಯಕಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜ เಭ೧ಸಬ๾ൿ. කโ ಈ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ຂಡ ಪഷಯยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  කโ [๸ಜೕತ ] ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෇ค ಞฆತඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಸ෥ನಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ೲഔ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ಸಮಯಃౙ  ຄಂൽಆಂലฆವ ಸಮಯದ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ චನඪನ ඛಣბಯದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಄ವಲ ๲ౙ ೕมฑ ಸค෴ದ ಸಮಯಗำ ಒಂൿ 
ಞฆൡ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ಬಲ  ಹಸ౨ ූಗโ ಄ವಲ ಘನದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಕಣბಗಳย౵  ಯ ലಟ෦ბඦഡ ෩ฆ ෇ค ಘನದ โ౲ ತ౭ ನ౬  a 
ಇൿ ෩ฆ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗัಡ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇൿ  ಒಂൿ ಪವฑ ಛಜ ಛಜ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං n n n 
ಮൡ౨  ಎಡූಗโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛඋბರಕโ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂಬ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
ಎಡූಗದ ಬಡ౛  ಏඝ ඛೕโ ಒಂൿ ෇คಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಬಲದ ೲഔ 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ , කโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಯ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ a 
ಎಂൿ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅൿ ಯ ಪಕౙ ದ ඛඋბರಕโ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๸තಣბ ೓ಕದ ඛ൏ბಯಕಃౙ  a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಪഷಯಬ๾ൿ  ෩ฆ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇൿ ಡ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං, ny n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಸ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ, ಅൿ ಯ ೲഔ෴ಜං ಮൡ౨  ತౘಣๆ කโ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಬಡ౛a 
෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಎಂൿ ಄ำโൿ ಸಹಜ ಮൡ౨   ಇย౵  කโ ಆ ๸ඌಯ 
ඛಣბಯ౽ರಕโ ನ ലಟ෦ბචಂഡ ಡ ๸ීඌ๭ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಸค a n 
ಆದ౪ คಂದ ಉෳ ಇൿ ಪಕౙ ದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ ಬಡ౛  ෽ೕ೉๭ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ ಡ n 3 wha 
ಕല෫෴ಞತ౨ ං  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅൿ ಸ౷ ൫ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 ಇൿ 1 ಆಜං t n 2 ah n 
ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಅൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ಸಮ๬౲ ತ౱ ಕ ಪ౳ ಕರಣ ಅಥ฿ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ 
ຄರಬฆವ ಒಂൿ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜฆವ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ ඛಜ฿ಜ෸ ಕಷౣ , 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ คೕൟಯ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನದಃౙ  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಪಕౙ ದ ඛඋბರಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ කโ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං เสೕಮಗำ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕಗำ ಮൡ౨  ౾ೕฤಗಳ ಬಡ౛  ಆຉ
ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ කโ ಪಕౙ ದ ಪคූ๣ಯย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದ ຄಸ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಮൡ౨  
ಈಗ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವย౵  ඛ൏ბಯಕದ ಈ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ಗಮඛ๯ವ ඁ๞ౣ ෵ಂದ කโ ಇย౵ ಂದ ຂಡ 
෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ. ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಈಗ කโ ಅඃ 
เಷಯಗಳඝ౬  ກೋ౞  ಔಪೈคಕ ๖ยಯย౵  ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඡಕ ಸ౩ ಳಗಳย౵  ಯ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๭౩ ൟಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಹಲโ ෇ค ಆ๻౷ ඛಸมಜං ಅಥ฿ ಬಳಸมಜං ಈ 
ಉಪක౲ ಸದย౵   ure 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಆಧค๭ කโ ಏಕವಚನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຄಸ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಸ ಪದ฿ಜൿ౪  කโ ಇย౵  ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ಏಕವಚನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  0 
ലಟ෦ბචಂജ౬ ಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜ කโ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸยං౪ ೕๅ කඨ-๭ಂಞಲฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಗยං,  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ലಟ෦ბචಂഡ ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ 
ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಏಕವಚನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๒ನ౲  ലಟ෦ბචಂഡ ඣಂൽಡ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಒಂർಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಥბದย౵  කโ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ವಗბಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವย౵  ലಟฑ ෦ඦഡ ಗಳ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ಎൟ౨  
൧ೕค๯ತ౨ ං, ಅโಗಳ ಆ෴ ඛ൏ბಯಕಗำ 0 ಅಥ฿ 0 ಸค ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಅವอ෈๭ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ຂಳฤ 
ಬಯ๯ವ ಪ౳ ෬ಯโ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅൿ ಏಕವಚನವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ෥ತ౳  a a invertible 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂัಃಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඬฃๅಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ෬ಯโ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ຂಳฤ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ದ൞౨ ಂಶವඝ౬  a 
ຄಂൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  කโ ඬฃๅಯඝ౬  ೎ක౬ ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಎರവ ෥ಗბಗಳඝ౬  ೎ක౬ ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ූಗ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  කโ ෮ದฤ ಎ ಇನ౷ ഔბಬฯ ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ಏಕವಚನವಲ౵  ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵
ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಅൿ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, කโ ಎ ಇನ౷ ഔბಬฯ ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ, කโ 
෮ದฤ ಈ ූಗವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇನ౷ ഔბಬฯ ಆಜದ౪ ฉ, ಅಂದฉ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂದಥბ ಞฆൟಡ ಸ෥ನ฿ದ ෈ ෇ค a b b  
ಮൡ౨  ಈಗ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ඛඋბರಕಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ කโ ನ ඛ൏ბಯಕโ ಞฆൟನ ab 
ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಸಸ౬  ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಅൿ ಯ ඛ൏ბಯಕ ಸಮಯದ ඛಣბಯ฿ಜං. ಮൡ౨  ಞฆൟನ b 
ಞฆൟನ ඛඋბರಕ ෴โൿ ಒಂൿ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶโ ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ ಇൿ ಈಛಗศ ຂำತ౨ ං ಯ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಏಃ ಏಃಂದฉ ಅൿ a 
๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಈ ๸ීಧ฿ಜං  ๼ലൽഖౣ ಆำ౶ โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ಕ౳ ಮಗಳ ಅඝಕ౳ ಮದ ෩ಲಕ ಈ ๸ීಧವඝ౬  
කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ಌತคಪല๯൤౨ ೕๅ, කโ ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ a invertible 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ಬಲ ಎಂಬ ฿౲ ಌ౲ ನದ ෩ಲಕ, a 
ಆದ౪ คಂದ ๰೉๯ವ ූಗโ ಄ವಲ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ಅಥ฿ ൧ೕค๯โದರ ෩ಲಕ ಅಥ฿ ෩ಲಕ  ಈ ಅ๭౩ ರ൤ಯ 
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಒಳತಂഽ൤ ಄ವಲ ಒಂൿ ງತಗಳ ಸರ൐ಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ a invertible 
ඩ౳ ฏ෗๭ , ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಒಳತಂഽ൤ ಆ෴ 
ඛ൏ბಯಕಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ. ಇൿ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ූಗโ a 
ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ಸರಳ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಸค ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ ಅൿ ಏಕವಚನವಲ౵  ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ 
ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ූಜಸมದ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦತಹ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅย౵ ෻ කโ 
ඛಧბค๯ವ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  කโ ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ූಜಸಬ๾ർದ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ 
ඛൽბಷౣ ฿ಜ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗัಡ ඣೕലං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ๬෥ನ౲  ා ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ n n 
෥౲ ಟฑ ನ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ  ix 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ූಗ ಅಥ฿ ๼෨౱ ಖ ූಗๅಂದฉ ಏಕವಚನವಲ౵ , ಇದರಥბ ฿౲ ಌ౲ ನದ ෩ಲಕ ಯ ඛ൏ბಯಕ a a 
๒ನ౲ ವಲ౵  ಅಂದฉ කโ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ඣೕലඈ൤ ඛ൏ბಯಕൽಂದ a 
ූಜಸಬ๾ൿ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮൽಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮಃౙ  ಸಮකದ เสೕಮವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං เสೕಮಃౙ  ಸಮකದ a aa aa i 
ಆದ౪ คಂದ a invertible 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ຂัಃ෷ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅൿ ಏಕವಚನವಲ౵ ൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಮൡ౨  කඨ-ಏಕವಚನವඝ౬  a invertible 
ലಟ෦ბචಂഡ ನ ಪคූ๣ಯย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅಥ฿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  วಕౙ ๻ಀವ ෩ಲಕ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ 
ൟฆಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛಮಡ ಌൟ౳ ෴ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳฤ කโ ಒಂൿ ෥ಗბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಄ವಲ 
ಒಂൿ ຂัಃ ෥ತ౳ ವಲ౵  ಮൡ౨  ඬฃๅಯย౵  කโ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෥ಗბವඝ౬  ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ౽ರಣಗัಛಜ ಈ ಪ౳ ෬ಯโ ಮಹತ౷ ർ౪ ಜං, ಅൿ ಎರവ ಒಂൿ ವ౲ ൟคಕ౨ ൤ಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಷರൡ౨  
ඛೕഴತ౨ ං ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ඛ൏ბಯಕದ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ เสೕಮವඝ౬  ಸค෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಈ ຂัಃಯย౵  ๸౾౹ ಪ౨ ತัಸಬ๾ൿ , ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಅ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಮൡ౨  เสೕಮವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ඛ൏ბಯಕฆ ಸ๻ಯ ෥ഴ൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆචಯ ಪ౳ ෬ಯದ ಮಹತ౷ ฿ಜං ಪ౳ ෬ಯ 
ಆದ౪ คಂದ ലಟ෦ბචಂഡ ಗำ ෨ಖ౲  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಅ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಮൡ౨  เสೕಮವඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ಡฤ ലಟ෦ბචಂഡ ಗำ 
ຂಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ කโ เสೕಮಗಳ ว౽ౙ ೈರಗಳ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  
ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ ຂಡ ๬ಧ౲  ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ෴฿ಗล ನಮಡ ൟัൽฆವ ౽ರಣൽಂದ කโ ಈ 
ಪಕౙ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  
ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ಅಂൟಮ฿ಜ ಇൿ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๯ಲಭ฿ದ ෥ಗბ฿ಜං ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං  ಇൿ 
ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ಪ౳ ಕರಣ฿ಜൿ౪ , කโ ෴฿ಗล ಆ ೲഔ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ เಭ೧ಸಬ๾ൿ, ಅൿ f
ಆಜದ౪ ฉ ಃಲโ ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵  เสೕಮ฿ಜฆತ౨ ං  ಅಥ฿ ಉർಹರൕಡ ಇൿ ๸තಣბ฿ಜ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆಜං, කโ ಄ವಲ ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ เสೕಮඅಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪคಕಲ౭ ච෺ಂದฉ ඛೕโ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅದඝ౬  ಅದರ เสೕಮൽಂದ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ ඛಮಡ ಞฆತඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴ವ คೕൟಯย౵  ಬರಬ๾ൿ ಆದฉ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤෷ ಈ ಅಂ൫ಪ౳ ೬ౢ ಡ ಃಲโ เඋನವඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං, ಅൿ ඛೕโ ಔಪೈคಕ฿ಜ ඛ൏ბಯಕൽಂದ ೲഔ เಭಜචಯย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮಡ 
เสೕಮ ಬಲವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಉർಹರൕ ๼ೕಜං  ಃಳಜನโಗำ කโ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ x 0 0 0 y 0 0 0 

ඦತಹ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಈಗ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ෴โದคಂದ ಞ൐๯൤౨ ೕๅ ಇದคಂದ ಅൿ ඛಮಡ ಞฆತඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ඦತರ 
කโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ೦෵ಂഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෩ಲಕ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವ ෩ಲಕ ຄೕಗಬ๾ൿ, 
ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  කโ ඡರ฿ಜ ಪค๻ರವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇದඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ කโ ಸค ಎಂൿ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. කโ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಅโಗಳ ಆ෴ เสೕಮಗัಂದ ಞ൐๭ದฉ කඝ ಅඝ౬  1 คಂದ x 

෵ಂದ 1 คಂದ ಮൡ౨  ಅඝ౬  1 คಂದ ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ 0 ಅಲ౵ ൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಅൿ ಃಲಸ xy y z z 
෥ഴತ౨ ං  කඝ ಞฆತඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ຂಡ ೎ක౬ ಜ ෥ഴ൤౨ ೕච කඝ ಇඣ౬ ಂൿ ಕ൐ೕბಯ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ಅದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಅൿ ಒಂದคಂದ ಒಂದคಂದ ෩ಲಕ ನ෩ൿಗಳඝ౬  x y z 
ನ෩ൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂำൟ౨ ฆโൿ ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ಸค ಎಂൿ ຂำโൿ කඝ ಅದඝ౬  ಞ൐๭ದฉ ಈ 
ฌೕಮඨ ಅಂ౾ ಒಂൿ ಆຉ ಞฆತಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ ಇൿ 1 ಎಂൿ කඝ ຂಳಬ๾ൿ. ๻ಛಜ කඝ 1 คಂದ คಂದ คಂದ ಞ൐๭ದฉx 0 0 0 1 y 0 0 0 1 
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ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಉತ౭ ನ౬  ಮൡ౨  ಈ ಆದ౲ ൤෷ ಞฆ൞ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ವඝ౬  x 
ಈ ෮ದಲ ౽ಲෳ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಒಂದคಂದ ෇ค ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, කඝ ಇದඝ౬  ಈ ಕ൐ೕბಯ x x 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ෴โඃ ಪದเಲ౵  ౽ಲෳ ಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ಕ൐ೕბಯ ಪದಗಳඝ౬  ෥ತ౳  
൤ಡൿಆಳ౶ มಞತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜರൽർ౪ ಗ ಇൿ ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ං  ๒ನ౲  ๵ච౬ ಡ ಸಮವಲ౵  ๒ನ౲ ಃౙ  x y z 
ಸ෥ನವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ತඩಸൕ ෥ಗბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ಃಲಸ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൟัൽฆ๋൤ ಏඞ ಇಲ౵  ಉෳ ෴฿ಗล ಆ ೲഔ ෥ಗბದ ෩ಲಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เสೕಮವඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ದ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಃಲ่෫౱  ಅಂ൫ಪ౳ ೬ౢ ෵ಂದ කโ ෴฿ಗล ಒಂൿ เಷಯඅಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ ಆದฉ 
කโ ಈಗ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದರ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤෷ เสೕಮඅಂൽಡ ಬರฤ ಔಪೈคಕ ෥ಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ೲഔಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කโ ಅದඝ౬  ಸค෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ฆವ คೕൟಯย౵  
เสೕಮ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದฤ ඛೕโ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ൽ౪ ೕค ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ಪค๏ೕย๯ൟ౨ ೕค ಅൿ ಎಲ౵ ದ ౙಁ  ತวಃಳಛൽං෻ 
ಅದ౽ౙ ಜ ನಮಡ ຂಡ ೎ක౬ ಜ ൟัൽං ಎಂൿ ಪ౳ ෬ಯโ ຂಡ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇನ౷ ഔბಬฯ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෥ತ౳  
ലಟ෦ბචಂഡ  ౘ෦๭ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ 0
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ෥ಗბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ เඋನ ಎರഴ ಉෳ ඛ൏ბಯಕ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಅದರ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಞಣಲౘಣൽಂದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං  ಮൡ౨  ലಟ෦ბචಂഡ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಇൿ ಏಕವಚನವಲ౵ , xyz 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಅඃ ๭౩ ൟಯඝ౬  කโ ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ , ಇโಗಳย౵  xyz 
ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ෴ಜ  කโ ಪഷ෷ವ ಅඃ ๭౩ ൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈಛಗศ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಇൿ ಆຉ ಆಜರಬ๾ൿ ಇൿ ಸ෥ನ คೕൟಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಞโൿ ಆຉ ಸค, ಆ 
ೲഔ ಬಡ౛  ಏඝ කโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಪಕౙ අಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಆຉ ಆಜฆತ౨ ං  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶವඝ౬  ಅโಗಳ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ವಛბ෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಆම౲ ಕౣ ฑ ෴โൿ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಆಜൿ౪  , ඛೕโ ಈ ๬ฤ ಮൡ౨  ಈ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ෇౵ ಋ ಔഡ ෥ലದฉ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ෩ฆ y z 
๵ච౬ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಉัൽං, ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ๬ฤ ๵ච౬ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಇย౵
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං , ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ಈ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ಈ ๬ಲඝ౬  ෇౵ ౲ ಋ ಔഡ ෥ലದฉ ನಮಡ ಉัൽฆโൿ ಈ කฤౙ  
ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲   ಬಳ๯ವ เඋನಗำ ಈ เಷಯದ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ๒ನ౲ ๅಂൿ ຂಳฤ ಇ ಆ๭౨  ಎಂದฉ ಒಂൿ ๬ฤ 
๒ನ౲ ฿ಜං ๲ಃಂി ෬ยನ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗูಂൽಡ ๒ನ౲ ฿ಜං ಹಲโ ෥ಗბಗัๅ ಅಥ฿ ඛೕโ 
ಎಲ౵ ವඞ౬  ඣೕലದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ඛೕโ ඡರ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಈ ಎม౵  ಪದಗำ 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴವ ว౽ౙ ೈರಗำ ಇൿ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ x z x y 
ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ವಛბವൕ෷ ಸ౷ ൫ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಮ൤౨  ಬฉ෷โൿ ಮൡ౨  ಉัඈ൤  ๵ච౬  ಸค ಮൡ౨  เสೕಮโ ಆຉ ലಟ෦ბචಂഡ ಗัಂದ yzxzxy 
ූಜಸมದ ೲഔ෴ಜฆโൿ  ಸค ಆ ಅ෗ವ౲ ౾౨  කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค, yz xyz 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ಪഷൿಆಂലದ౪ ඝ౬  ඛೕโ ඛಂದ ූಜ๭ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ದ xz xy xyz 
ಈ ಅಂಶโ ෬ว ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං x z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ກೋ౞  ಔಪೈคಕ เඋನൽಂದ කโ ಪഷದ ಈ ಪದโ ඛಮಡ ಒಂඃ เಷಯವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ಔಪೈคಕ฿ಜ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ කโ ಅඃ t 
คೕൟಯ เඋನඅಂൽಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆຉ ಉർಹರൕಯ ಉං౪ ೕಶโ ಸค ಎಂൿ ຂำโൿ ෥ತ౳ ๆ ಅಲ౵ , ಃಲโ ෥౲ ೧ಋ ಇฆ฿ಗ 
ඛ൏ბಯಕඅಂൽಡ ಬರฤ ಇൿ ಃಲโ ಆຉ ෥ಂൟ౳ ಕ ෥ಗბ฿ಜං කโ ೲഔಯඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಎಂ්ದರย౵  කโ ຂಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದಃౙ  ෴ฌೕ ಒಬ౯ ฆ ಅ೮ಂഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ಕಲ౭ ච෽ಂൽಡ ීದฆ 
ಮൡ౨  ಇ൞౲ ൽ ಆದฉ ಅಂൟಮ฿ಜ เඋನโ කโ ඛคೕ౾౹ ๭ದ౪ ಃౙ  ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඦತರ เ ౷๎ ಸ ຄಂൽರ෎ಀ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಂಡ ඦತರ , เสೕಮವඝ౬  ಆຉ 
෩ಲಕ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ലಟ෦ბඦഡ ඛಂದ ූಜ๯โൿ ಸค ಃಲಸ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ನಮ౱  ൟำವัಃಯඝ౬  ಗഔౣ ತัಸฤ ಅಥ฿ 
ඁുೕಕคಸฤ ಇದರ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ലಟ෦ბචಂഡ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಇದರย౵  කโ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಇย౵  ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ ಉർಹರൕಯඝ౬  
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ 1 3 2 ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  เ෗ನ౬  ූಗಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ เสೕಮವඝ౬  วಕౙ ๻౾ ಸค ಎಂൿ ຂั 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഴ฿ಗ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං um 
ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ ๬෥ನ౲  ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಆೕ๺ ბನ เสೕಮವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಕಷౣ  ಎಂൿ 
කโ ඛಮಡ ൟัൽರಬ๾ൿ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅ෗ไൽ౫ ಪല๭ ಬඛ౬  เสೕಮඅಂൽಡ ಅൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜං ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  
ರಚකತ౱ ಕ คೕൟಯย౵  ෥ഺೕಣ เสೕಮ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ෥ഴವ ෮ದฤ ෴฿ಗล ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪค๏ೕยಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಎಂൿ ಄ำವ ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬  เสೕಮ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ຂಡ 
ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෮ದฤ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಯ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ 2 2 4 ෭ನ๺ a 
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3 4 ෭ನ๺ 3 ಆಜං 1 um 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ඛ൏ბಯಕ ๒ನ౲  ಅಲ౵  ಸค ඦತರ ෨ಂൽನ 
ಆದ౪ คಂದ  เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, කโ ಅದඝ౬  ೎ක౬ ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ຂಡ, ಆ 
ೲഔಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಅದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇย౵  เสೕಮโ ೲഔ ಡ y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛ൏ბಯಕโ ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ೲഔ ෴โൿ ඦತರ เสೕಮ ಎಂದชඝ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮโ ಯ ೲഔ ಆಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಯ ඛ൏ბಯಕ฿ಜ ಆ ೲഔ เಂಗಡൕಯ ೲഔ ෴โൿ a  a a 
ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච, ಬ๾๛ ಇൿ ಪ౳ ൟ ಅಂಶವඝ౬  ಆೕමಕౣ ฑ ඣಂൽಡ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕ෴ಜං  ෭ನ๺ ಒಂൿ two is two cofactor of three 1 cofactor in 1 minus 3 

ಬฆൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಎರಡඡ ๬ยನย౵  ෮ದಲ ౽ಲෳ minus 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಈ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ಈ ๬ಲඝ౬  ಅั๭ದฉ කโ 3 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ power 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 ಆಜං ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ඛ൏ბಯಕ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലฆโൿ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  เสೕಮ฿ಜං  ಪ౳ ಕರಣದย౵  ಎರಡඝ౬  
ಪค๏ೕย๯โൿ ෴฿ಗล ಒ ౶ึ ಯൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಕඛಷ౤  ಒಂൿ ෇ค เสೕಮ ಞฆ൞ಜං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෇ค เสೕಮ ෴โൿ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෇ค ಈ ෇ค ෮ದಲ ಅಂಶโ 2 ෇ค 2 ಪ౵ ๺ 3 ಆಜං ෇ค ෭ನ๺ 1 ಅಂದฉ 1 ๲ಃಂി ฆ 2 ෇ค ෭ನ๺ 3 i  
ಪ౵ ๺ 3 ෇ค 2 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 6 ಪ౵ ๺ 6 ಅಂದฉ 0 ಈ ನ෩ൿ 1 ෇ค 2 ೯൤ಡ 2 ෇ค ෭ನ๺ 1 ಆಜං 0 ಮൡ౨  ಆචಯ ನ෩ൿ 1 2 
෇ค ෭ನ๺ 3 ෇ค 2 
ಆದ౪ คಂದ 4 ෭ನ๺ 3 ಮ൤౨  ಅൿ ಒಂൿ  ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಞฆൟඦ൤෻ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಉෳ ಇൿ ಆຉ කโ ෥ಡฤ ಬಯ๯ൟ౨ ฆโದඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಎಂದฉ කโ เสೕಮ ಆຉ ಅಥ฿ 
෴โದක౬ ದง ඡರ฿ಜ කโ เสೕಮ ಎಂൿ ຂಳมಗದ ෴โದක౬ ದง ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ෴โൿ ಆದฉ ಬ๾๛ ಇಬ౯ คಡ ಎರഴ ඛೕโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ๰ತ౳ ಗูಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ ಇൿ 
ಕണಣ฿ಜං ಆದฉ කโ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ เඋನ฿ಜං ಒಂൿ เಷಯโ um 
ನ෩ൽ๯โൿ ෨ಖ౲ ฿ಜං, ಃಲโ ಅಥბದย౵  เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ เ෗ನ౬  ෥ಗბಗัๅ  ಅโಗಳย౵  
ກ೉౞ ನโಗಳย౵  ඛ൏ბಯಕ ඩತ౳ โ ಪ౳ ෨ಖ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ಆದฉ ಇತರ ෥ಗბಗัๅ, ಉർಹರൕಡ ಆຉ ah 
เสೕಮವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ຂಡ 
ಆದ౪ คಂದ ෥ಗბಗำ ෴โโ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലದವฆ ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ಅൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ ತඩಸൕ ෩ಲಕ ನನ౬  ಉർಹರൕಡ ಃಲโ ಪ౳ ಕರಣಗัಡ ತඩಸൕ ಆຉ ඦತರ ಪಕౙ ದ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕ ನ ಈ ah 
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳಸมಞൟ౨ ං, ಇൿ ಪ౵ ๺ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං, ಇൿ කโ ಆ ೲഔಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎಄ 
ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯ವ ෩ಲಕ ಅൿ ඛಮಡ ඛೕഴತ౨ ං เสೕಮದ ಅ๭౨ ತ౷ ದ ಷರൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ലಟ෦ბචಂഡ ಮൡ౨  ಅഷౠ ೖඨ౥  ಅඝ౬  ಬಳ๯โದರ ෩ಲಕ ಇย౵  ැೕನ๺ ಎಂದฉ ැೕನ๺ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ 
ಷರൡ౨  ಒದಜ๯ವ ಒಂൿ เสೕಮ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಒಂൿ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಒದಜ๯ತ౨ ං  ಬ๾๛ ಇತರ ෥ಗბಗัๅ 
ಮൡ౨  ಈ เಷಯವඝ౬  තಣბತัಸฤ ಬಯ๭ං  ಇದ౽ౙ ಜ ಒಂൿ ಸರಳ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪ౳ ๯౨ ತಪല๭ ಮൡ౨  ඛೕโ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಬ๾ಪൽೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ಇದඝ౬  เสೕಮ ah 

ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಸಹ ಬಳಸಬ๾ൿ ah 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ಛಜ ಪ౳ ๯౨ ತಪല๭ದ ಉർಹರൕ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಛಜ කโ ಪ౳ ๯౨ ತಪല๭ದ ah 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕโ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෨ಂൿವค๭ದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  2 3 1 2 ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  a o
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸฤ ൧ೕค๭ದฉ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ೯൤ಡ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. a i 0 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโi 4a 
ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ, කโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ඃ ?  เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಇದඝ౬  ຂಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ಞ൐๭ 
เสೕಮ ෇เಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಇದඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯โൿ ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ කโ เสೕಮൽಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ 
ඦತರ කโ เสೕಮ ෇ค ඦತಹ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ aa 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ෭ನ๺ 4 ඣಂൽಡ ಬದม෵๭ං౪ ೕච ಒಂൿ เสೕಮ a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ 4 ಅඝ౬  ຄರಡ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  เสೕಮ ಸಮಯಗำ කඝ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0. 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  เสೕಮ ಸಮಯಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ ಞฆൡ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಞฆൡ ಸಮಯಗำ ಮൡ౨  ಇൿ ಮ൤౨  ಞฆൡ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 4 ೯൤ಡ เสೕಮ  ಏಃಂದฉ ಞฆൟನ ಸಮಯಗำ ෴โඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಅಥ฿ ಇൿ i 
เสೕಮ฿ಜං 4 කඝ ෭ನ๺ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ เสೕಮವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං෻ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ 4 කඝ ಄ವಲ 4 0 0 4 ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯมಜං a a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಬฉಯมಜං 2 ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  2 ಮൡ౨  ൮ ಎಂൿ ಈ 2 ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 1 2 කโ ಇย౵  
ಪഷൽฆ๋൤෻ ಇං ಎಂൿ කโ ෮ದฤ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಒಂൿ ෥ಗბವಲ౵ , ಇൿ เสೕಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಬ౳ ๻౱ ಂಡವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಇඣ౬ ಂൿ ෥ಗბ฿ಜං ಸค 
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ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ൤ಛಜ කඝ ಇದඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಓຉ කඝ ಇದඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕච ಏಃಂದฉ เสೕಮ 
ಒಂದඝ౬  ಬರฤ เ෗ನ౬  ෥ಗბಗัๅ ಏಃಂದฉ ಆ ೲഔ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ෩ಲಕ ඛೕโ 
ತඩಸൕಯ ෩ಲಕ ಆຉ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං  ಇತರ ෥ಗბಗัರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಉෳ ඛඋბರಕಗำ ෨ಖ౲  ಆದฉ ಅโ เสೕಮ ಆຉ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಏಅಕ ෥ಗბವಲ౵  ಮൡ౨
කโ ಅದರย౵ ฆ฿ಗ ನನ౬  ಪ౳ ౽ರ ಉದ౰ เಸಬ๾ർದ ಒಂൿ ಪ౳ ๔౬ ෷ ಸค , ಈ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಶ౞ ಯბಕರ฿ಜ 
ಎย౵ ಂದ ಬฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಬ๾๛ ಆಶ౞ ಯბๆඛಲ౵  ಏಃಂದฉ ඛ൏ბಯಕಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ౽ರಣ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಃಲโ เ๕ಷ คೕൟಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ඣೕഴโದคಂದ ಬฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ ಪഷಯมದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a 
ಆದ౪ คಂದ ม౲ ಂ෇౥  ಐ ෭ನ๺ ಎ ಅಥ฿ ม౲ ಂ෇౥ ದ ലಟ෦ბචಂഡ ಐ ๵ೕ ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 
ಆದ౪ คಂದ ม౲ ಂ෇౥  ಇย౵  ๆคಯಬฯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 3 ෭ನ๺ 1 ม౲ ಂ෇౥  ෭ನ๺ 2 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ඛೕโ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ಎ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ ඛೕโ ಆಞൟ౨ ೕค ಆຉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ಪഷ෷ವย౵  ඛ൏ბಯಕಗำ ຂಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ ಎಂಬ 
ಕಲ౭ චಡ ඡರ฿ಜ ๸ීඌ๭ಲ౵  ಆದฉ කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ෴โඃ ೓ಕ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ม౲ ಂ෇౥  ಅඝ౬  ඛ෦ბ๭ದฉ  ෭ನ๺ ಎ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  a i 
ಮൡ౨  ඦತರ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ඣಂൽಡ ಬದม෵๭ ಮൡ౨  ಅย౵  ෴โർದง ಒಂൿ ಞฆತඝ౬  ඛೕโ a 
ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ඦತರ කโ ෥౲ ഔ౳ ౾౺ ౬ ಂದ ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ม౲ ಂ෇౥ ವඝ౬  ಬದย๭ದฉ ಆ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ ๖ยಯย౵  ಪഷಯมಞತ౨ ං. ඛ൏ბಯಕโ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಕರಗಬಲ౵ ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಆ ಅಂಶವඝ౬  ಇತರ ಃಲโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳย౵ ෸ ಬಳಸมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ກೋ౞  ෨ಂൿವคದ เಷಯ฿ಜං, ಇൿ ೈදಯ ಇತರ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ  ಅ౾ౙ ಗำ 
ಆದฉ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತಪല๯ವ ನನ౬  ෨ಖ౲  ಉං౪ ೕಶๅಂದฉ ಸค ಇತರ ෥ಗბಗัರಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ඛඋბರಕಗำ ಸಹ 
෨ಖ౲ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಆಳ฿ದ ඛ൏ბಯಕโ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ๬ಧನ฿ಜං ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ದ ಪ౳ ෨ಖ ๸ಒ౲  
ಅඡಕ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಞಣಲౘಣಗำ ಆຉ ಃಲโ ಇๅ  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಕಲ౭ චಗำ ಃಲโ ෈ೕಜಗ൐ತದ ಕಲ౭ චಗำ ಅຉ 
ඛ൏ბಯಕ൤ಯ ಅತ౲ ಂತ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಞಣಲౘಣಗำ ಆຉ ಃಲโ කโ ಇย౵  ಪ౳ ๯౨ ತಪല๭ං౪ ೕๅ ಆຉ ಉർಹರൕಡ 
ലಟ෦ბඦಟ౬  ಉತ౭ ನ౬ โ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಎಂಬ ಕಲ౭ ච෷ ಅඡಕ ಅನ౷ ෵ಃಗಳඝ౬  ຄಂൽං, ಅโಗಳย౵  
ಒಂದඝ౬  කโ ಇย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ ಪคූ๣ಯย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ 
෥ലದ ຂัಃ ಏචಂದฉ , ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಅ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಮൡ౨  เสೕಮವඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ಡฤ 
ඛ൏ბಯಕಗำ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇൿ කโ ಪ౳ ๯౨ ತಪല๭ದ ಪ౳ ෬ಯದ ಮಹತ౷ ฿ಜං. කඝ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  
ಆචತั๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඛಮ౱  ಗಮನಃౙ  ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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