
 ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ 'ਤੇ ਇਸ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ' ਤੇ ਇਸ ਆਹ ਲੜੀ ਦਾ ਇਹ ਦਜੂਾ ਲੈਕਚਰ ਹੈ, ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਅਤੇ ਕੁਝ ਖੇਤਰਾਂ ਬਾਰ ੇਗੱਲ ਕੀਤੀ ਸੀ, ਕੁਝ ਉਦਾਹਰਣਾਂ
ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਆਉਦਂੀਆਂ ਹਨ।  ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਗੁਣਾਂ ਦੇ ਗੁਣਾਂ ਬਾਰੇ ਗੱਲ ਕਰਨ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨ ਦੇ ਿਪੱਛੇ ਦਾ ਿਵਚਾਰ ਿਕਸੇ ਹੋਰ ਸੰਪੱਤੀ ਵਾਂਗ ਹੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੋਵੇਗਾ ਉਦਾਹਰਨ 
ਲਈ ਗੁਣਾ ਦੀ ਵੰਡਣ ਵਾਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੰੂ ਜੋੜਨਾ ਮੁੱਖ ਿਵਚਾਰ ਹੈ। ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਠੀਕ ਕਿਹਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਕੇ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਕੀ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ah 
ਮਾਤਰਾਵਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਨੰੂ ਸਰਲ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਠੀਕ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਪਤਾ ਹੈ ਪਰ ਕੀ ਅਸੀ ਂਕੁਝ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਆ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਸਰਲ ਜਾਂ ਬਣਾਉਣਗੀਆਂ ਵਧੇਰ ੇਕੁਸ਼ਲ ਪ୥ਿਕਿਰਆ ਿਜਸ ਦਆੁਰਾ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਦਾਹਰਨ 
ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਵੰਡਣ ਵਾਲੀ ਜਾਇਦਾਦ ਬਾਰੇ ਸੋਚਦੇ ਹੋ ਿਕ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ ਹਨ  ਅਤੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹੋ ਿਕ ਠੀਕ ਹੈ ਗੁਣਾ scalars ab c a b 
ਪਲੱਸ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਜੋੜ ਨੰੂ ਵੱਖਰੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਿਲਆ ਿਗਆ ਹੈ ਭਾਵୈ ਇਹ ਉਹ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਜੋ ਗੁਣਾ ਅਤੇ ਜੋੜ c b c a b a c 
ਦੀਆਂ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾਵਾਂ ਤୌ ਬਾਅਦ ਆਉਦਂੀ ਹੈ ਕੀ  ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਜਲਦੀ ਹੀ ਹੇਠਾਂ ਿਲਖਾਂਗੇ ਿਕ ਇਹ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਹੋਰ
ਕੁਸ਼ਲ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਇੱਕੋ ਮਾਤਰਾ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੇ ਯੋਗ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਵਚਾਰ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਿਤੰਨ ਸੰਿਖਆਵਾਂ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੋ  ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂਸਕੇਲਰ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਗੁਣਾ abc b c b 

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਇਸਲਈ ਿਸਧਾਂਤਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕੋਈ ਵੀ ਿਤੰਨ ਨੰਬਰ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਹਨ ਜਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਗਣਨਾ ਕਰ c 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਰ ਦੋ ਪ୥ਿਕਿਰਆਵਾਂ ਿਵੱਚ ਕੁਸ਼ਲਤਾ ਿਵੱਚ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਅੰਤਰ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਗਣਨਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਹੈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਕਰਨਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਜੋੜ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂ
ਕਰਨਾ ਹੈ ਜਦୌ ਿਕ ਇਸ ਪਾਸੇ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਕਰਨੇ ਹਨ।  ਿਟਪਲੀਕੇਸ਼ਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਜੋੜ mul  
ਇਸ ਲਈ ਭਾਵୈ ਇਹ ਇੱਕੋ ਮਾਤਰਾਵਾਂ ਹਨ, ਸਾਨੰੂ ਵੱਖੋ-ਵੱਖ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ਾਂ ਦੀ ਮਾਤਰਾ ਨੰੂ ਉਸੇ ਮਾਤਰਾ ਿਵੱਚ ਲਾਗੂ ਕਰਨਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ, ਪਰ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ਾਂ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਨਾ ਪ୊ਦਾ 
ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀਆਂ ਇਹਨਾਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਿਕਸੇ ਵੀ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  
ਿਨਰਧਾਰਕ ਪਰ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦਾ ਸ਼ੋਸ਼ਣ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਸਰਲ ਿਸਧਾਂਤ ਲੈ ਕੇ ਆ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਬੇਸ਼ੱਕ ਨਾ ਿਸਰਫ਼ ਉਦୌ ਲਾਭਦਾਇਕ 
ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਬਲਿਕ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਕੰਿਪਊਟਰ ਨੰੂ ਕੁਝ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ, ਖਾਸ ਕਰਕੇ 
ਜਦୌ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਆਕਾਰ ਿਜਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ, ਇਹ ਵੱਡਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀਆਂ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਣ ਦਾ ਮੂਲ ਿਵਚਾਰ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੰੂ ਦੇਖ ਕੇ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਵਰਤਦੇ ਹੋਏ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਪੁਸ਼ਟੀ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ  um 
ਕੁਝ ਉਦਾਹਰਨਾਂ ਇਹ ਿਵਚਾਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਨ ਿਕ ਕੁਝ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦਾ ਅਰਥ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਠੀਕ ਿਕਉ ਂਹੈ  ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ah ah 
ਦੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਸਧਾਰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖ ਕੇ ਸ਼ੁਰਆੂਤ ਕਰਾਂਗੇ  , ਇਹ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਠੀਕ ਹੈ 
ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕੁਝ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਜਾਂ ਕੁਝ ਿਕਸਮਾਂ ਦੀਆਂ ਮੈਿਟ୥ਕਸਾਂ ਦੀ ਪਛਾਣ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਜਹਨਾਂ ਿਵੱਚ ਮੁਕਾਬਲਤਨ ਸਰਲ ਿਨਰਧਾਰਕ ਗਣਨਾਵਾਂ ਹਨ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰ 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇੱਕ ਵਧੇਰੇ ਮੁਕਾਬਲਤਨ ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਲਈ ਇਹਨਾਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਇਸਨੰੂ ਫਾਰਮ ਿਵੱਚ ਨੇੜੇ 
ਿਲਆਉਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਜਾਂ ਪਿਹਲਾ ਮੁਕਾਬਲਤਨ ਆਸਾਨ ਿਨਰਧਾਰਕ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਿਸੱਧਾ ਆ ਿਰਹਾ ਹੈ 
ਅਤੇ ਉਹ ਹੈ  ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਜ਼ੀਰ ੋਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ, ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਉਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਇਹ 0 ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ 
ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ, ਅਿਜਹਾ ਿਕਉ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਕੇਵਲ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਫੈਲਾਉਦਂੇ ਹੋ ਿਜਸ ਿਵੱਚ 0 ਐਟਂਰੀਆਂ ਹਨ  ਕਤਾਰ ਦੇ ਪ୥ਵੇਸ਼ ਦੇ 
ਉਤਪਾਦ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਕੋਫੈਕਟਰ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਹਰ ਇੱਕ 0 ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਸਮੁੱਚਾ ਿਨਰਧਾਰਨ  ਕੀਟੀ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਪੂਰੀ 
ਕਤਾਰ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਤਾਂ ਮਾਫ਼ ਕਰਨਾ ਇਹ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਵੀ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਹ 
ਕਿਹਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਹਣੁ ਆਹ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ 
ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਦੇਿਖਆ ਸੀ ਇਹ ਿਸਰਫ ਇਹ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਵਸਤਾਰ ਕੀਤਾ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ
ਦੇ ਨਾਲ ਵੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਸੰਪੂਰਨਤਾ ਿਵੱਚ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੰੂ ਪੜ୧ਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ 0 ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ 0 ਹੈ। ਉਹ ਜੋੜ 
ਇੱਥੇ ਕਰੋ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਕਹਾਂਗਾ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਕਤਾਰ ਅਤੇ ਕਾਲਮ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਪਿਰਵਰਤਨਯੋਗਤਾ
ਕੁਝ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਦੇਖਾਂਗੇ ਤਾਂ ਇਹ ਨੋਟ ਕਰਨਾ ਚੰਗਾ ਹੈ  ਇਸ ਦੇ ਇੱਥੇ ਅਤੇ ਹਣੁ  ਆਉ ਅਸੀ ਂਇਹ ਦੇਖਣ ਲਈ ਇੱਕ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ 
ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਿਕਵୈ ਕੰਮ ਕਰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਉਦਾਹਰਨ ਮੰਨੀਏ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਦੋ ਜ਼ੀਰੋ ਐਟਂਰੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਜਾਂ ਤਾਂ cd 
ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਜਾਂ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ। ਜਾਣ ੋਿਕ ਇਹ ਐਟਂਰੀ ਟਾਈਮ ਹੈ ਇਸ ਐਟਂਰੀ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਿਕਸੇ ਵੀ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ um 
ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ 0 ਗੁਣਾ ਕੁਝ ਅਤੇ 0 ਗੁਣਾ ਕੁਝ ਹੋਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ 
ਹਰੇਕ ਦਾ ਜੋੜ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਕੋਈ ਅਿਜਹਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕਲਪਨਾ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਇਹ ਇੱਕ ਜਨਰਲ ਬਾਇ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਫੈਲਾਓn n 
ਜਾਂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਦੇ ਨਾਲ ਫੈਲਾਓ ਜੇਕਰ ਇਹ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜ਼ੀਰ ੋਠੀਕ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਸਧਾਰਨ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਹੈ ਪਰ ਕੁਝ ਅਿਜਹਾ
ਕਰਨਾ ਚੰਗਾ ਹੈ  ਇੱਕ ਨੋਟ ਠੀਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਗਲੀ ਸੰਪੱਤੀ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਦੋ ਸੰਪਤੀ ਬਾਰ ੇਗੱਲ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਦੋ ਸੰਪਤੀ ਦੋ ਦਾ ਵੀ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਸੁਆਦ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇੱਥੇ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਤਾਂ ਯਾਦ ਕਰੋ ਇੱਕ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਿਸਰਫ ਇਸਦੇ ਨਾਲ ਹੀ
ਤੱਤ ਹੁੰਦੇ ਹਨ  ਿਵਕਰਣ ਅਤੇ ਬਾਕੀ ਐਟਂਰੀਆਂ ਜ਼ੀਰੋ ਹਨ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਵਕਰਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ 
ਿਵਕਰਣ ਇੰਦਰਾਜ਼ਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ  ਿਵਕਰਣ ਇੰਦਰਾਜ਼ਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਹੈ ਅਤੇ 
ਅਿਜਹਾ ਿਕਉ ਂਹੈ? ਦਬੁਾਰਾ ਿਫਰ ਇਹ ਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਿਕਸੇ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਨ ਦੀ ah 
ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਕੀ ਬਚੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਥੇ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਐਟਂਰੀ ਹੈ ਜੋ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇਗੀ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਗੁਣਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋਗੇ। ਇਸਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰ ਦਆੁਰਾ ਜੋ 
ਿਕ ਹਮੇਸ਼ਾ ਇੱਕ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਬਣਤਰ ਦੇ ਸਮਾਨ ਇੱਕ ਬਣਤਰ ਹੋਵੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇਸ ਬਾਰੇ ਇੱਕ ਿਵਚਾਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਉਦਾਹਰਨ 'ਤੇ ਇੱਕ ਨਜ਼ਰ ਮਾਰੀਏ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਕ 3 ਬਾਇ ਦੀ ਉਦਾਹਰਨ
ਵੇਖੀਏ  3 ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਬੰਦ ਿਵਕਰਣ ਸ਼ਬਦ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਦੋ ਦੋ ਿਤੰਨa 1 
ਿਤੰਨ ਹਨ ਠੀਕ ਹੈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਇਹ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਲੈਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਿਕਸੇ ਵੀ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰ ਸਕਦੇ
ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਆਓ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇਸ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ ਇੰਦਰਾਜ਼ ਦੇ 1 1 ਗੁਣਾ ਇਸਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ 
ਕੋਫੈਕਟਰ ਇਸ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਇਸ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਿਮਟਾ ਕੇ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਯਾਦ ਰੱਿਖਆ ਜਾਵੇਗਾ। ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੇ ਨਾਲ ਕੀ ah a 2 2 0 0 a 3 3 
ਬਿਚਆ ਹੈ ਇਹ ਕੋਫੈਕਟਰ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ 1 1 ਦਾ ਸੂਚਕਾਂਕ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਿਕ ਮਾਇਨਸ 1 ਪਾਵਰ 1 ਪਲੱਸ 1 ਜੋ ਿਕ 1 ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਹੋਰ 
ਸ਼ਰਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਨਹੀ ਂਕਰਦੇ ਇਸ ਬਾਰੇ ਿਚੰਤਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸ਼ਰਤਾਂ ਹਨ ਹਣੁ ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਦਾ ਕੀ ਹੈ ਜਾਂ ਤਾਂ ਿਸੱਧੇ ਤੌਰ 'ਤੇ 0s 0s 
ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਜਾਂ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਣਾਇਕ ਨੰੂ ਜਾਣ ਕੇ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਵਾਰ ਦੋ ਦੋ ਵਾਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਤਾਂ ਉਥੱੇ ਸਾਡੇ 
ਕੋਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਿਵਕਰਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਿਵਕਰਣ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦਰਸਾਇਆ ਹੈ ਉਹ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ 2 

Pru
tor
@
IIT
K



ਗੁਣਾ 2 ਜਾਂ ਇਸ ਤୌ ਵੱਧ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਕਸੇ ਹੋਰ ਿਕਸਮ ਦੇ ਕ୥ਮ ਲਈ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਹੈ।  ਦਆੁਰਾ ਅਸੀ ਂ ਿਕਸੇ ਕੋਲ ਉਸੇ ਿਕਸਮ ਦੀ ਸੰਪੱਤੀn n c  
ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਿਵਕਰਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੈ 
ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਿਵਕਰਣ ਸ਼ਬਦਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਣਾ ਪਵੇਗਾ ਉਹਨਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਉਤਪਾਦ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਿਦਖਾਉਣਾ ਹੈ  ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂ
ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਆਹ ਨੰੂ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਦੇ ਨਾਲ ਫੈਲਾਉਦਂੇ ਹੋਏ ਵੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਦਬੁਾਰਾ ਿਪਛਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਜਾਣਨਾ ਚੰਗਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ 
ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਇੱਕ ਡਾਇਗਨਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਵਰਗਾ ਕੁਝ ਸਮਾਨ ਰਪੂ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ  ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਦਾ ਇੱਕ 
ਆਸਾਨ ਤਰੀਕਾ ਅਪਣਾਉਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਨਾ ਿਕ ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਿਵਕਰਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਅਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਿਤੰਨ ਦਾ ਿਵਸ਼ਾ ਹੈ ਜੋ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ 
ਕੋਲ ਕੋਈ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਿਜਹੀ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਉਤੇੱ ਤੱਤ ਹੁੰਦੇ ਹਨ। ਿਵਕਰਣ ਦਾ ਪਾਸਾ ਜਾਂ ਤਾਂ ਉਪਰਲਾ ਿਤਕੋਣਾ ਜਾਂ 
ਹੇਠਲਾ ਿਤਕੋਣਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਪਰ ਉਹਨਾਂ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਅਤੇ ਲਗਭਗ ਇੱਕੋ ਿਵਧੀ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਦਖਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਵੀ ਗੁਣਨਫਲ ਹੋਵੇਗਾ।  ਿਤਕੋਣੀ ਇੰਦਰਾਜ਼ਾਂ ਦੇ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਹੇਠਾਂ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਮ୊ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੰੂ ਿਲਖਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਗੁਣ ਿਤੰਨ ਇਹ ਹੈ ਿਕ 
ਇੱਕ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ  ਿਵਕਰਣ ਇੰਦਰਾਜ਼ਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਧਾਰਨ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਉਦਾਹਰਨਾਂ 
'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰੀਏ, ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇੱਕ 0 ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਉਪਰਲੇ ਿਤਕੋਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਸੱਜੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ abc 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਕ ਵਾਰ ਟਾਈਪ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੋ ਿਸਰਫ ਿਵਕਰਣ ਐਟਂਰੀਆਂ ਦਾ ਉਤਪਾਦ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ca c 
ਹਾਂ  ਇੱਕ ਉਦਾਹਰਨ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਜਾਂ ਇੱਕ ਜਨਰਲ ਨੰੂ ਵੀ ਵੇਖੋ ਪਰ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਜਨਰਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ n 
ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਕਹੀਏ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਏਬੀਸੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਤੰਨ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ।  ਿਤੰਨ ਹੇਠਲੇ ਿਤਕੋਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ 
ਦਆੁਰਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹਨਾਂ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਜ਼ੀਰੋ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਨਾਲ ਕੋਈ ਫਰਕ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦਾ ਿਕ ਇੱਥੇ ਕੀ ਹੈ ਇਹ ਕੁਝ ਵੀ ਸਹੀ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ 
ਹੇਠਲਾ ਿਤਕੋਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਇਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋ ਐਟਂਰੀਆਂ ਜ਼ੀਰ ੋਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਵਾਰ ਇਸਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੋਫੈਕਟਰ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰੋ ਿਬੰਦ ੂ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ b ah c 
ਇਹ ਿਬੰਦੀ ਇਹ ਦਰਸਾਉਦਂੀ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਕੁਝ ਵੀ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਿਚੰਤਾ ਕਰਨ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਇਹਨਾਂ ਦੋਨਾਂ ਸ਼ਬਦਾਂ ਬਾਰੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਸੱਜੇ ਿਵਕਰਣ ਇੰਦਰਾਜ਼ਾਂ ਦੇ ਿਵਕਰਣ ਇੰਦਰਾਜ਼ਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ abc 
ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਇਸ਼ਾਰਾ ਕਰ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਿਕਵୈ ਕੀਤੀ ਜਾਵੇ। ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨਾ ਮੁਕਾਬਲਤਨah ah 
ਆਸਾਨ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਜਾਂ ਇੱਕ ਿਵਕਰਣ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਜਾਂ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰੋ ਦੀ ਇੱਕ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਹੈ 
ਤਾਂ ਇਸਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨਾ ਮੁਕਾਬਲਤਨ ਆਸਾਨ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾਂ ਦੇ ਇਸ ਸਮੂਹ ਿਵੱਚ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ  ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਜਾਂ ਹਣੇੁ ਨੋਟ ਕੀਤਾ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਮੋਟੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਗਣਨਾਯੋਗ ਿਨਰਧਾਰਕ ah 
ਹਨ, ਠੀਕ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਓ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਣ ਲਈ ਗੁਣਾਂ ਦੇ ਅਗਲੇ ਸੈੱਟ 'ਤੇ ਜਾਵਾਂਗੇ। ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਚਰਚਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਕੁਝ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਿਵਚਾਰਾਂ ਜਾਂ ਬੀਜਗਿਣਿਤਕ ਿਵਚਾਰਾਂ ਨਾਲ ਿਕਵୈ ਸਬੰਧਤ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਸੀ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕ ਬਾਰੇ ਿਜ਼ਕਰ ਕੀਤਾ 
ਸੀ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਜਾਂ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਬਾਰੇ ਸੋਚਦੇ ਹੋ ਿਜਸਦੀ ਇੱਕ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਹੈ।  ਜ਼ੀਰ ੋਦਾ ਸਹੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਸਾਨੰੂ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋah 
ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਕਿਹਣ ਿਦਓ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਉਹ ਆਯਾਮ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਿਜਓਮੈਟਰੀ ਬਾਰ ੇਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ, ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਕੀ 
ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਦੋ ਕਾਲਮ ਇਸਦੇ ਨਾਲ ਇਕਸਾਰ ਹਨ।  ਧੁਰਾ y 
ਇਸ ਲਈ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਖੇਤਰਫਲ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਸਮਝਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ 0 ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਪੈਰੇਲਲੋਗ୥ਾਮ ਦਆੁਰਾ ਿਘਿਰਆ ਕੋਈ ਖੇਤਰ ਨਹੀ ਂਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਿਵਚਾਰ ਨੰੂ ਸੰਖੇਪ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਛੋਟਾ ਨੋਟ ਹੈ ਅਤੇ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ 2 ਦਆੁਰਾ ਹੈ  2 ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਇੱਕ 
ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਕੁਝ ਵੀ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ , ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਅਤੇ ਕਹੀਏ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਰੇਖਾਗਿਣਿਤਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਕੈਚ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹੋ ਿਜਵୈ ਿਕ a b 
ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਕੀਤਾ ਸੀ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਧੁਰਾ ਹੈ ਜੇਕਰ  ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਬਾਰੇ ਸੋਚਦੇ ਹੋ ਿਜਵୈ ਿਕ ਕਾਲਮ ਵੈਕਟਰ ਕਾਲਮ ਵੈਕਟਰ ਹਨ ਤਾਂ ਇੱਕx y 

ਹੈ ਤਾਂ ਸ਼ਾਇਦ ਇਹ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਦਜੂਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਸਮਾਨੰਤਰਿਚੱਤਰਗ୥ਾਮ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋਵୈ ਵੈਕਟਰ ਅਸਲ ਿਵੱਚ 0 a a b 
ਸਮਾਨਾਂਤਰ ਹਨ। ਕੋਲਲੀਨੀਅਰ ਹਨ ਇਸਲਈ ਕਾਲਮ ਕਾਲਮ ਵੈਕਟਰਾਂ ਦਆੁਰਾ ਿਘਿਰਆ ਹੋਇਆ ਖੇਤਰ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਨਰਣਾਇਕ ਦੇ 0 ਹੋਣ ਦੇ ਨਾਲ ਇਕਸਾਰ ਹੈ।
ਹਣੁ ਇਹ ਤੱਥ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ, ਤੁਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਇਸਦਾ ਿਸੱਧਾ ਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜਾਂ ਤੁਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਉਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਤୌ ਨੋਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਠੀਕ ਹੈ। ਜ਼ੀਰੋ 
ਨਾਲ ਭਿਰਆ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਛੋਟਾ ਨੋਟ ਬਣਾਉਣ ਦਾ ਮੁੱਖ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਉਸ ਸੰਪੱਤੀ ਲਈ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂ
ਹਣੇੁ ਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਹੈ ਜਾਂ ਉਹਨਾਂ ਲਈ ਿਜਨ୧ਾਂ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਚਰਚਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਹੋਣਾ ਮਦਦਗਾਰ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕਲ 
ਤਸਵੀਰ ਨੰੂ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖੋ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਾਡੀ ਸਮਝ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਪਰਤ ਜੋੜਦਾ ਹੈ ਠੀਕ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਅਗਲੀ ਸੰਪੱਤੀ ਿਵੱਚ ਜਾਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸੰਪੱਤੀ ਚਾਰ ਤਾਂ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਿਨਰਧਾਰਨ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੈ  ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਨ୊ਟ ਅਤੇ ਇਸਦੇ 
ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰੋ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਬਾਰੇ ਗੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਕਤਾਰਾਂ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਕਾਲਮਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲ ਕੇ ਪ୥ਾਪਤ 
ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਕੁਝ ਅਿਜਹਾ ਜੋ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਿਸੱਧਾ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਿਕ ਉਹਨਾਂ ਕੋਲ ਇੱਕੋ ਹੈ  ਿਨਰਧਾਰਕ 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਕਤਾਰ 
ਅਤੇ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਕਤਾਰ ਅਤੇ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣਾ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਨਹੀ ਂah 
ਬਦਲਦਾ । ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ a 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਲਈ ਇੱਕ ਨੋਟੇਸ਼ਨ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ, ਇਸਲਈ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਇੱਕ
ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਟਰਾਂਸਵਰਸ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਣ ਲਈ ਵਰਿਤਆ ਜਾਣ ਵਾਲਾ ਪ୥ਤੀਕ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਮਾਫੀ ਮੰਗਣ ਲਈ ਉਹੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਉਹ ਚੀਜ਼ ਹੈ
ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇੱਕ ਅਯਾਮੀ ਜਾਂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਵੇਖੋ ਤਾਂ ਜੋ ਿਸਰਫ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਨਵੀ ਂਗੱਲ ਨਹੀ ਂਆਹ ਇੱਕ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਵੀ ਅਸੀ ਂਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਿਜਹਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ 
ਇਸ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਜੇਕਰ  ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ 2 ਬਾਇ 2 ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਠੀਕ ਹੈ ਇਸਦਾ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਕੀ ਹੈ ਇਸ ਦਾ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਜਾਂ abcd 
ਅਸੀ ਂਕਾਲਮਾਂ ਿਵੱਚ ਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਕੇ ਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਦਬੁਾਰਾ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਾਲਮ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ab ab cd cd OK 
ਇਹ ਇੱਕ ਿਵਿਗਆਪਨ ਘਟਾਓ ਹੈ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵਿਗਆਪਨ ਘਟਾਓ ਹੈ ਇੱਥੇ ਕੀ ਹੈ ਇਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਿਵਿਗਆਪਨ bc bc 
ਘਟਾਓ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਵੀ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਵਿਗਆਪਨ ਘਟਾਓ ਹੈ  ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਲੈ ਸਕੋ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂbc bc 
ਉਹੀ ਿਨਰਣਾਇਕ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਜੋ ਇਹ ਇੱਕ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਲਈ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਹ ਜਾਂਚ ਜਾਂ ਜਾਂਚ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ 
ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਤୌ ਿਕਵୈ ਪਾਲਣਾ ਕਰਦਾ ਹੈ  ਿਕਉਿਂਕ ਉਥੱੇ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਠੀਕ ਹਾਂ  ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਦੇਖਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇੱਥੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੀ ਸਪਸ਼ਟ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਬਜਾਏ ਅਸੀ ਂਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਨ ab 
ਦੀ ਬਜਾਏ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਕਾਲਮ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੋਫੈਕਟਰ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ok ab 
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ਇਸ ਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਮੁੱਲ ਇੱਕ ਹੋਰ ਆਮ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਲਈ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ, ਅਸੀ ਂਵੀ ਉਹੀ ਤਰਕ ਲਾਗੂ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲੀ 
ਕਤਾਰ ਪਿਹਲੀ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ। ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਦੇ ਨਾਲ ਕਾਲਮ ਦਾ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਦਹੁਰਾਓ ਜਾਂ ਇੰਡਕਸ਼ਨ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਕੋਈ ਠੀਕ ਕਿਹ ਸਕਦਾ ਹੈ ah 
ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਇੱਕੋ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੋਫੈਕਟਰ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਕਰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਕੋਫੈਕਟਰ 
ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੀ ਹੋਰ ਵੀ  ਅਸੀ ਂਇਹ ਇੱਕ ਆਮ ਵਾਤਾਵਰਣ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਆਹ ਲਈ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਰ ਿਬੰਦ ੂਿਬਲਕੁਲ ਸਹੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਿਧਆਨ 
ਦੇਣ ਵਾਲੀ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਤੇ ਇਸਦੇ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ  ਇਹ ਉਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ 4 ਹੈ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਗੱਲ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਸੀ ਅਗਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀਆਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ 
ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਆਮ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਿਵੱਚ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦਜੂੇ ਕਾਲਮ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹੋ , ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ 
ਮੁੱਲ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਚੰਨ୧ ਬਦਲ ਜਾਂਦੇ ਹਨ।  ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ 
ਿਕ ਅਿਜਹਾ ਿਕਉ ਂਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਗਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਹਨ ਤਾਂ ਿਫਰ ਇਸ ਅਰਥ ਿਵੱਚ ਕਤਾਰਾਂ ਅਤੇ ਕਾਲਮਾਂ ਿਵੱਚ ਇਸ ਿਕਸਮ 
ਦਾ ਦਵੈਤ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਬਾਰੇ ਜੋ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਬਰਾਬਰ ਲਾਗੂ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। ਦਸੂਰਾ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਤੇ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਿਜੱਥੇ ਤੁਸੀ ਂਕਤਾਰਾਂ ਅਤੇ 
ਕਾਲਮਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਉਹਨਾਂ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇੱਕੋ ਿਜਹਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਬਦਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਪਿਰਵਰਤਨ um 
ਪਿਰਵਰਤਨ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਪੜ୧ਣ ਿਦਓ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਸਹੀ 
ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਕੰਮ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਵੇਖਣ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਉਦਾਹਰਣਾਂ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਆਉ ਅਸੀ ਂਦੋ-ਦੋ ਉਦਾਹਰਨਾਂ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰਆੂਤ ਕਰੀਏ। ਇਹ ਿਕ 
ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਤਾਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਬਦਲਾਂਗੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਉਦਾਹਰਣ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਇਹ ਉਦਾਹਰਨ ਸਾਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਤਬਦੀਲੀਆਂ ਲਈ ਇੱਕ ਸੰਕੇਤ ਸਥਾਪਤ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਵੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗੀ ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਸਾਡੇ ਦੋ 
ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹਨ  ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਦੋ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਜੋ ਤਬਦੀਲੀ ਅਸੀ ਂਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ abcd rho rho 
ਅਸੀ ਂ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਕਤਾਰ 1 ਦੀ ਬਜਾਏ ਅਤੇ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ  r r ab r1 r2 rho 2 
ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਅਤੇ ਦੀ ਬਜਾਏ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਨਾਲ ਬਦਲ ਿਲਆ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਿਨਰਣਾਇਕਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰੀਏ ਿਕ ਇਸਦਾ cd cd ab ab 
ਿਨਰਣਾਇਕ ਕੀ ਹੈ ਪਿਹਲਾਂ ਵਾਂਗ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਐਡ ਘਟਾਓ ਬੀ ਸੀ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਦਆੁਰਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਨਾ ਅਤੇ 
ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਵਿਗਆਪਨ ਘਟਾਓ ਕੀ ਹੈ ਇੱਥੇ ਦਬੁਾਰਾ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਕਤਾਰ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲੀ ਐਟਂਰੀ ਹੈ bc c 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸੀਬੀ ਘਟਾਓ ਿਵਿਗਆਪਨ ਸਹੀ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ  ਇਹ ਦੋ ਸ਼ਬਦ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹਨ ਪਰ ਿਵਿਗਆਪਨ ਘਟਾਓ ਦੇ ਘਟਾਓ bc 
ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਤੁਲਨਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹਨਾਂ ਦੋਵਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਿਚੰਨ୧ ਿਬਲਕੁਲ ਸਹੀ ਬਦਲਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਕਾਲਮ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਿਕ
ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕ ਬਾਇ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਲਈ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਲਈ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ n n ah 
ਸਥਾਿਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਹਣੇੁ ਪ୥ਮਾਿਣਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਪਰ ਵਧੇਰੇ ਰਸਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਵੀ ਿਕਹਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਸਰਫ ਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ  ਕਾਲਮ 
ਿਫਰ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਬਦਲਦਾ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਪੂਰਨ ਮੁੱਲ ਉਹੀ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਿਚੰਨ୧ ਿਬਲਕੁਲ ਬਦਲ ਜਾਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਹੈ ਆਹ ਅਗਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਿਦਲਚਸਪ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਨੰੂ ਸਾਬਤ ਕਰਨ ਲਈ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੀ ਹੈ ਪਰ ਕੀ ਮ୊  phi t 
ਦਾ ਕਿਹਣਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਹਣੁ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਹਨ ਜੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਆਹ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਬਹਤੁ ਹੀ ਕਮਾਲ ਦੀ ਿਕਸਮ ਦੀ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਖਾਸ ਕਰਕੇ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਸਬੂਤ ਵੀ ਬਹਤੁ ਿਦਲਚਸਪ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਕਥਨ  ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਤੱਕ ਹੀ ਸੀਮਤ ਨਹੀ ਂਹੈ
ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਤਾਰ ਬਾਰੇ ਜੋ ਵੀ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਜ਼ਆਦਾਤਰ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਕਾਲਮ ਬਾਰੇ ਵੀ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਕਥਨ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ 
ਜੇਕਰ ਦੋ ਕਾਲਮ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਤਾਂ ਉਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਵੀ 0 ਹੈ।  
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਗੁਣ ਛੇ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਤਾਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹੋਣ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਉਹ 
ਇੱਕੋ ਹਨ ਤਾਂ ਇਸਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜ਼ੀਰ ੋਠੀਕ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ। ਸਮਾਨ ਤਾਂ ਇਸਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜ਼ੀਰ ੋਸਹੀ ਹੈ, ਪਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਉਦਂੇ 
ਹਾਂ ਬੇਸ਼ਕ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਰ ਵਧੇਰੇ ਿਦਲਚਸਪ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਪੰਜ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 
ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਹੈ  ਵਰਗ ਮੈਟਿਰਕਸ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਪ୥ਾਪਰਟੀ ਮੰਨਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂge neral a phi 
ਿਕਸੇ ਵੀ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਠੀਕ ਬਦਲ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹਨ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ 
ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਮੈਟਿਰਕਸ ਆਪਣੇ ਆਪ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਬਦਲੇਗਾ ਪਰ  ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਬਦਲ ਜਾਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਹ ਤਾਂ ਹੀ ਸੰਭਵ ਹੈ ਜੇਕਰ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਖੁਦ 
0 ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਸਬੂਤ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਸਮਝੋ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਵਾਲੀਆਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਹਨ ਆਓ ਅਸੀ ਂਕਾਲ ਕਰੀਏ।  ਉਹ 
ਕਤਾਰਾਂ ਅਤੇ ਊਰਜਾ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲਣ ਨਾਲ ਉਹੀ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਿਮਲੇਗਾ ਪਰ ਿਪਛਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਤୌ ri rj ri rirj a 
ਿਨਰਣਾਇਕ ਤਬਦੀਲੀਆਂ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਿਨਰਧਾਰਕ ਸੀ ਤਾਂ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਸੀ ਜੇ  ਤੁਸੀ ਂਕਤਾਰਾਂ ਅਤੇ ਦੇ ਇੰਟਰਚୈਜa a ri rj 
ਦੇ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਬਦਲ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਇਸ ਦਾ ਘਟਾਓ ਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਮੈਟ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੋਵੇਗਾ  ਿਜੱਥੇ ਿਚੰਨ୧ ਦੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਅਤੇ ਆਪਸ ਿਵੱਚ ਬਦਲੀਆਂ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਪਰ ਿਕਉਿਂਕ rix a ri rj 

ਅਤੇ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਹਨ ਇਹ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ri r a 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹੀ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਦਾ ਘਟਾਓ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਤਾਂ ਹੀ ਸੰਭਵ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ a a a 
ਜ਼ੀਰੋ ਸਭ ਠੀਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਪਛਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਵਰਗ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਇੱਕ ਸਮਾਨ 
ਕਤਾਰਾਂ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਹਨ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੇ ਕਾਲਮਾਂ ਲਈ ਇੱਕੋ ਆਰਗੂਮ୊ਟ ਹੈ ਤਾਂ ਉਸ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ।  ਜ਼ੀਰ ੋਠੀਕ 
ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਿਦਲਚਸਪ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਵੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਿਵੱਚ ਬਹਤੁ ਸਾਰ ੇਪ୥ਭਾਵ ਜਾਂ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਿਸੱਟੇ ਹਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ 
ਿਦਲਚਸਪ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਇਸ ਬਾਰੇ ਇੱਕ ਨੋਟ ਕਰਨ ਿਦਓ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਵੱਲ ਵਾਪਸ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਸੋਚਦੇ ਹੋ  ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ 
ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਬਾਰ ੇਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਦੀਆਂ ਐਟਂਰੀਆਂ ਦੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਅਨੁਸਾਰੀ ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਦੇ 
ਗੁਣਨਫਲ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੇਕਰ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ  ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੀਆਂ ਐਟਂਰੀਆਂ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਦੇ ਜੋੜ ਨੰੂ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਜੋ 
ਮ୊ ਕਿਹ ਿਰਹਾ ਹਾਂ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਅਤੇ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਹੈ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਬਾਇ ਨੰੂ ਮੰਨੀਏ। 
ਿਤੰਨ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਏਹ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵਰਿਤਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਆਹ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਦੋ ਦੋ ਦੋ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦੋ ਅਤੇ ਇੱਕ 
ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਸਭ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਛੋਟਾ ਏ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਐਟਂਰੀਆਂ ਨੰੂ ਿਨਰਧਾਰਤ ਕਰਦਾ ਹੈ  ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਪੂੰਜੀ ਪ୥ਵੇਸ਼ a aij 
ਦਾ ਕੋਫੈਕਟਰ ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਇੱਕ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਕ ਇੱਕ 
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ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਇੱਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਦੋ ਹੋਵੇਗਾ। ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇਸ ਸਮୈ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ 
ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਹੋਰ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਹੇਠ ਿਲਿਖਆਂ ਨੰੂ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਅਤੇ ਇੱਕ 
ਦੋ ਵਾਰ ਦੋ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਵਾਰ 'ਤੇ  ਿਤੰਨ ਤਾਂ ਇਹ ਮੁੱਲ ਕੀ ਹੈ ਅਤੇ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮਾਂ ਦੇ ਹੋਰ ਿਵਸਤਾਰ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਪੁੱਛ ਸਕਦੇ a  wo 
ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਥੇ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਿਵਚਾਰ ਹੈ ਜਾਂ ਜਵਾਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ 0 ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇਖਣ ਦਾ ਇੱਕ ਆਸਾਨ ਤਰੀਕਾ ਹੋਵੇਗਾ ਉਤਪਾਦਾਂ ਦੇ ਇਸ 
ਜੋੜ ਤୌ ਉਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਵੱਲ ਵਾਪਸ ਜਾਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨ ਲਈ ਿਜਸਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ, ਇਹ ਿਸੱਧ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਉਸ 
ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਹਨ ਅਤੇ ਿਪਛਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਤୌ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਕੋਈ ਅਿਜਹੀ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਿਜਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ 
ਕਤਾਰਾਂ ਹਨ ਤਾਂ  ਉਹ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਿਨਰਧਾਰਕ 0 ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ , ਮੈਨੰੂ ਇਹ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਜੋ ਸਮੀਕਰਨ ਗੁਣਾ 2 1 ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੋ ਗੁਣਾ ਦੋ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ a 1 1 
ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਿਤੰਨ ਕੀ ਹੈ ਹਣੁ ਇਹ ਇੱਕ ਦੋ ਦਾ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰੀਏ।  ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਐਲੀਮ୊ਟ one this is a one a two one a two one
ਦਾ ਕੋਫੈਕਟਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਉਥੱੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸ਼ਕਤੀ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਕਾਲਮ ਵਾਲੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਨੰੂ a21 
ਿਮਟਾਉਣ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ  ਅਤੇ ਿਫਰ ਠੀਕ ਹੈ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ 1 ਪਾਵਰ 2 ਪਲੱਸ 2 ਗੁਣਾ a12 a13 a 3 2 a 3 3 a 1 2 
ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਬਦਲ ਕੇ ਜਾਂ ਦੋ ਦੋ ਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਅਤੇ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਿਮਟਾਉਣ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੇ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਹੋਵੇ  ਿਤੰਨ 
ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਆਖਰੀ ਪਦ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਸ਼ਕਤੀ ਦੋ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦੋ ਠੀਕ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਮਆਦ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਜੋੜ ਇੱਕ ਹੈ  ਅਤੇ ਇਹ ਸ਼ਬਦ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਬਾਹਰୌ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ 
ਇਸਨੰੂ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਦੋ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੋ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਹੋਵੇਗਾ  ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਇੱਕ 
ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਸੱਜੇ ਪਲੱਸ ਇਸ ਿਮਆਦ ਦੀ ਆਖਰੀ ਿਮਆਦ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦੋ ਠੀਕ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਮ୊ ਬਰੈਕਟ ਬੰਦ ਕਰਦਾ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਹਣੇੁ ਇਸ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ  ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ s 
ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਨੰੂ ਉਲਟਾਉਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਿਸਰਫ਼ ਇਹ ਕਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੈ o a 1 1 a 1 2 a 1 3 a 1 2 a 1 1 

ਇੱਕ ਦੋ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਅਤੇ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਿਤੰਨ ਦੋ ਿਤੰਨ ਿਤੰਨ ਜੋ ਿਕ ਇਸ ਤୌ ਕਦਮ ਸੀ। ਇੱਥੇ ਤୌ ਇੱਥੇ ਿਸਰਫ਼ ਇਸ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਕੇ ਸੀ ਅਤੇ ਜੋ ਅਸੀ ਂa 
ਇੱਥੇ ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦੋ ਸਮਾਨ ਸ਼ਬਦ ਹਨ ਅਤੇ ਿਪਛਲੀ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਤୌ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਨਰਧਾਰਕ 0 ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਕੀ ਦੱਸ ਿਰਹਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹਾਂ  ਬੱਸ ਇੱਥੇ ਇਸ ਵੱਡੇ ਤੀਰ ਨੰੂ ਿਖੱਚੋ ਿਕ  ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੀ ਐਟਂਰੀ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਅਤੇ 
ਇਸਨੰੂ ਦਜੂੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਸਿਹ-ਕਾਰਕ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਲਈ ਉਸ ਜੋੜ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਿਦਲਚਸਪ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੇਰਾ 
ਮਤਲਬ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹੋ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੀਆਂ ਐਟਂਰੀਆਂ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਦਾ ਜੋੜ ਜੋ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਉਹਨਾਂ ਦੇ 
ਆਪਣੇ ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵੱਖਰੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਕੋਫੈਕਟਰਾਂ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਗੁਣ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਿਦਖਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। 
ਇਹ ਉਹ ਹੈ ਜੋ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ  
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਤੰਨ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦਾ ਅਗਲਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਬਾਰ ੇਗੱਲ ਕੀਤੀ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਟ୥ਾਂਸਪੋਜ਼ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ 
ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕਾਲਮਾਂ ਿਵੱਚ ਕਤਾਰਾਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਕੋਈ ਸਮਾਨ ਕਤਾਰਾਂ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਸਧਾਰਨ ਨਾਲ ਆਏ ਹਾਂ ਇਹ ਦੱਸਣ ਦੇ ਤਰੀਕੇ 
ਿਕ ਉਸ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਿਕਵୈ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਿਭਆਸ ਨਾਲ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦਜੂੀ ਪ୥ਿਕਰਤੀ ਬਣ ਜਾਂਦੀਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਕੁਝ ਕਾਰਵਾਈ ਦੇਖ ਸਕੋ ਅਤੇ
ਦੇਖ ਸਕੋ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦਾ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਿਤੰਨ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦਾ ਅਗਲਾ ਸੈੱਟ ਵੀ ਿਦਲਚਸਪ ਹੈ।  ਇਸ ਨਾਲ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ 
ਐਟਂਰੀਆਂ ਦੇ ਕੁਝ ਜੋੜ ਜਾਂ ਉਤਪਾਦ ਲ୊ਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਕੁਝ ਸੰਿਖਆ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਿਕਵୈ ah 
ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦਾ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਸਹੀ ਿਕਵୈ ਬਦਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਚੀਜ਼ਾਂ ਹਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂਅੱਗੇ ਦੇਖਾਂਗੇ ਇਹ 
ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਦਾ ਅਗਲਾ ਸੈੱਟ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਰੰਤ ਅਗਲਾ ਸੈੱਟ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ 7 ਹੈ  ਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਦੇ ਹਰਕੇ ਤੱਤ ਨੰੂ ਇੱਕ  a nd 
ਸਿਥਰ ਇੱਕ ਸਿਥਰਾਂਕ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ  ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਵੀ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ k k 
ਇਸ ਲਈ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹੋ  ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਹਰ ਕਤਾਰ ਦੇ ਤੱਤ ਨੰੂ ਨਾਲ ਜਾਂ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਲਈ ਗੁਣਾ ਕਰਕੇ ਆਪਣਾ ਮੁੱਲ ਬਦਲਦੀ ਹੈ ਤਾਂ k k 
ਅਤੇ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਨੰੂ ਦੇਖ ਕੇ ਇਹ ਇੱਕ ਤਰੀਕਾ ਹੈ  um 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਨ ਬਾਰ ੇਸੋਚਦੇ ਹੋ ਿਜਸਦਾ ਗੁਣਾ ਹੋ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕ ਗੁਣਾ ਕਰਨ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਅਤੇ ਬਾਅਦ ਿਵੱਚ ਕਤਾਰ ਦੀ ਹਰੇਕ ah 
ਐਟਂਰੀ ਦੇ ਗੁਣਕ ਨਾਲ ਵਧ ਗਈ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਉਸ ਗੁਣਕ ਨੰੂ ਬਾਹਰ ਕੱਢ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਖੁਦ ਨਾਲ k k 
ਵਿਧਆ ਹੈ।  ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਕੇਸ ਨੰੂ ਵੇਖਣ ਲਈ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਮੈਟਿਰਕਸ ਉਦਾਹਰਨ ਨੰੂ ਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ah abcd 
ਇਹ ਐਲੀਮ୊ਟ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਗੁਣਾ ਤਾਂ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਅਤੇ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਸਵਾਲ  ਉਹ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ r one the row r one k r one OK ka kb tion 
ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਿਨਰਣਾਇਕਾਂ ਨਾਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਫਾਰਮੂਲਾ ਿਵਿਗਆਪਨ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਵੇਖਣ ਦੀ ਬਜਾਏ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ bc 
ਵਾਰ ਇਸਦੇ ਸਿਹ-ਕਾਰਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖੀਏ ਜੋ ਕੁਝ ਵੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਪਰ ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਹੇਠਾਂ ਿਲਖੀਏ। ਗੁਣਾ ਇਸਦਾ ਕੋਫੈਕਟਰ d b 
ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਘਟਾਓ ਹੈ ਪਰ ਚਲੋ ਇਸਨੰੂ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਸੱਚਮੁੱਚ ਅਫਸੋਸ ਨਹੀ ਂc c 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਘਟਾਓ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸ ਬਾਰ ੇਇੰਨੀ ਿਚੰਤਾ ਨਾ ਕਰੋ ਮੁੱਖ ਿਵਚਾਰ ਇਹ ਹੈ ਿਕ d c 
ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਇੱਥੇ ਕਤਾਰ ਏਬੀ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਿਤ୥ਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੀ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਵੀ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੈ ਇਹ ਕਾ ਗੁਣਾ ਕੋਫੈਕਟਰ 
ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਇਸਦੇ ਸਮਾਨ ਡੀ ਪਲੱਸ ਕੇਬੀ ਵਾਰ ਨਹੀ ਂਬਦਲਦਾ ਹੈ।  ਕੋਫੈਕਟਰ ਜੋ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਨਹੀ ਂਬਦਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਇਸ ਨੰੂ ਬਾਹਰ c k 
ਕੱਿਢਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਇਸ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਵੀ ਕੋਫੈਕਟਰ ਘਟਾਓ ਇੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਤੁਸੀ ਂਵੇਖੋਗੇ ਿਕ ਇੱਥੇ ਸਮੀਕਰਨ ਇੱਕੋ k b c t 
ਿਜਹੇ ਹਨ  ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਦੋਵୈ ਹਨ ਇੱਕੋ ਹੀ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਫੈਕਟਰ ਦਆੁਰਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਸਕੇਲਾਂ ਨੰੂ ਉਪੱਰ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਸਰਫ ਤਾਂ ਹੈ ਜੇਕਰ k k 
ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਪੂਰੀ ਕਤਾਰ ਦਾ ਕੁਝ ਸਕੇਲਰ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਕਾਲਮ ਲਈ ਵੀ ਅਿਜਹਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਮੁੱਲ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਕ ਫੈਕਟਰ k
ਦਆੁਰਾ ਪਿਰਵਰਤਨ ਜਾਂ ਸਕੇਲ ਕਰਨ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ , ah 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਗੁਣਾ ਦੇ ਸੰਬੰਧ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਹ ਦੇਖਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਡੇ ਕੋਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਿਵੱਚ ਸ਼ਾਮਲ ਰਕਮ ਹੈ ਤਾਂ 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਨਾਲ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੁਸੀ ਂਖਾਸ ਹੋ। ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀ ਇੱਕ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋਏ ਿਕ ਜੇਕਰ ਹਰੇਕ ਐਟਂਰੀ ਨੰੂ ਦੋ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ah 
ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੀ ਹਰ ਐਟਂਰੀ ਨੰੂ ਦੋ ਤੱਤਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ  ਜੋੜਾਂ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਕੇ ਲੱਿਭਆ ਿਗਆ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਹੋਰ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸੰਪੱਤੀ ਿਬਆਨ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ  ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਦੇ ਕੁਝ ਜਾਂ ਸਾਰ ੇਤੱਤਾਂ  ਨੰੂ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ 
ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਸਮੁੱਚੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਵਜୌ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦਾ ਇਹ ਜੋੜ ਮੈਿਟ୥ਕਸ 
ਦਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਉਸ ਮੂਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਕੇ ਮੂਲ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਦਾ ਕੀ ਅਰਥ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਧਾਰਨ ਉਦਾਹਰਣ ਨੰੂ 
ਦਬੁਾਰਾ ਦੋ-ਦੋ ਉਦਾਹਰਨਾਂ 'ਤੇ ਦੇਖੀਏ। ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਪਲੱਸ ਹੈ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਸਭ ਠੀਕ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਤੇ a x b y c 

ਤਾਂ ਇਸ ਖੂਹ ਦਾ ਿਨਰਧਾਰਕ ਕੀ ਹੈ ਅਸੀ ਂਠੀਕ ਕਿਹਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਮੈਨੰੂ ਇਹ ਦੱਸਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਜੋੜ ਜਾਂ ਸਾਰ ੇਵੀ ਕਿਹੰਦਾd x 
ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕੁਝ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚ ਇਸ ਨੰੂ ਜੋੜ ਵਜୌ ਨਹੀ ਂਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ, x ah 
ਇਸ ਲਈ ਅਿਜਹਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਉਹਨਾਂ ਸਾਿਰਆਂ ਨੰੂ ਜੋੜ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਜੋ ਜੋੜ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਦਜੂਾ ਿਵਘਨ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੋ 
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ਸਕਦਾ ਹੈ। ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਜ਼ੀਰੋ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਕਿਹਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸਦਾ ਡੰੂਘਾਈ ਿਨਰਧਾਰਕ ਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜਸ ਦਆੁਰਾ ਪ୥ਾਪਤ 
ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਸੜਨ ਹੈ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂਗੱਲ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਡੀਕੰਪੋ ਹੈ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ xycd 
ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਵੰਡੋ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੇ ਤੱਤ ਦੋ ਤੱਤਾਂ ਿਵੱਚ ਿਵਘਨਸ਼ੀਲ ਹੋਣ ਦੇ ਯੋਗ ਸਨ, ਇਸਲਈ ਕਥਨ ਤୌ ਸਾਡਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਉਦਂੇ 
ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਸੱਧੇ ਦਆੁਰਾ ਦਬੁਾਰਾ ਿਦਖਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਕਤਾਰ ਦੇ ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰਕੇ ਕੀਤੀ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਹਣੁ ah 
ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਜੋੜ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਹਰੇਕ ਉਤਪਾਦ ਦਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਜਾਂ ਪਲੱਸ ਜਾਂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਾ ਕੁਝ ਹੋਵੇਗਾ, ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਨੰੂ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੋ ਵੀ x b y 
ਅਸੀ ਂਬਾਕੀ ਬਚੇ ਹਨ ਦੋ ਉਤਪਾਦ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਆਪਣੇ ਆਹ ਸੈੱਟ 'ਤੇ ਵਾਪਸ ਜਾ ਸਕਦੇ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਉਹੀ ਿਲਖਣ ਿਦਓ ਜੋ ਮ୊ ਹਣੇੁ ਿਕਹਾ ਆਹ ਿਵਚਾਰ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਇੱਥੇ ਅਤੇ ਦਬੁਾਰਾ ਵੇਖਣ ਦੀ ਬਜਾਏ 
ਿਪਛਲੀ ਉਦਾਹਰਣ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ  ਫਾਰਮੂਲੇ 'ਤੇ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਇਸ ਮਾਇਨਸ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਕਤਾਰ ਦੇ a x c b y 
ਨਾਲ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਇਸਦਾ ਕੋਫੈਕਟਰ ਪਲੱਸ ਬੀ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਇਸਦਾ ਕੋਫੈਕਟਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕx y 
ਇਹ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਹੋਰ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ। ਇਹ  ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਨਹੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਜਾਣਨ d c 
ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕ ਇਹ ਕੀ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ ਿਵਸਤਾਰ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਿਧਆਨ ਕୈਦਿਰਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇਸਨੰੂ 
ਇੱਕ ਵਾਰ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ d b c 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸ਼ਰਤਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਸਮੂਹ ਹੈ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਪਿਹਲਾ ਕੁਝx d y c 
ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇਸ ਿਮਆਦ ਦਾ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਕੁਝ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਨਰਣਾਇਕ ਹੈ।  ਇਸ ਸ਼ਬਦ ਦਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ ਜੋ  ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਏਬੀਸੀਡੀ  ਦੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹਨ ਅਤੇ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਸੱਜੇ ਿਨਰਧਾਰਕ ਹਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ xycd 
ਜੋੜ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਿਨਰਧਾਰਕ ਨੰੂ ਪ୥ਗਟ ਕੀਤਾ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਅਰਥ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ। ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਗੁਣ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਕਿਹਣ ਲਈ ah 
ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਦੇ ਜੋੜਾਂ ਨੰੂ ਿਵਗਾੜ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਜਸ ਬਾਰ ੇਅਸੀ ਂਿਵਚਾਰ ਕੀਤਾ ਹੈ, ਪਰ ਇੱਕ ਕਾਲਮ ਨੰੂ ਵੀ ਦੋ ਪਦਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ 
ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਐਕਸਪਰ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਦੋ ਿਨਰਧਾਰਕਾਂ ਦੇ ਜੋੜ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਗਲੀ ਸੰਪੱਤੀ ਜੋ ਲੜੀ ਿਵੱਚ ਆਖਰੀ ਹੈ ਿਜਸ ਬਾਰੇ ਅਸੀ ਂessed ok ah 
ਗੱਲ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਕੁਝ ਅਰਥਾਂ ਿਵੱਚ ਇਸਦੇ ਉਲਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਕੀ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇੱਕ ਮੈਿਟ୥ਕਸ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਜਸ ਿਵੱਚ  ਇੱਕ ਿਨਸ਼ਿਚਤ ਿਨਰਧਾਰਕ 
ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਮੈਿਟ୥ਕਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਕਤਾਰਾਂ ਜੋੜਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਿਨਰਧਾਰਕ ਬਦਿਲਆ ਨਹੀ ਂਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦਰਸਾਉਣ 
ਲਈ ਵਰਿਤਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਉਹ ਸੰਪੱਤੀ ਜੋ ਅਸੀ ਂਵੇਖੀ ਸੀ। ਪਿਹਲਾਂ ਦੋ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਕਤਾਰਾਂ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ 
ਿਨਰਧਾਰਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਵੀ ਅਸੀ ਂਕਤਾਰਾਂ ਬਾਰੇ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਕਾਲਮਾਂ ਲਈ ਵੀ ਰੱਖਦਾ ਹੈ, ਤਾਂ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਉਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਕੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾ ਨੌ ਹੈ ਅਤੇ 
ਸੰਪੱਤੀ ਨੌ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹਰ ਇੱਕ ਤੱਤ ਹੈ ਇੱਕ ਕਤਾਰ ਜਾਂ ਕਾਲਮ ਨੰੂ  ਉਸ ਤੱਤ ਦੇ ਜੋੜ ਅਤੇ ਿਕਸੇ ਹੋਰ ਕਤਾਰ ਦੇ ਇੱਕ ਤੱਤ ਦਆੁਰਾ ਬਦਿਲਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
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