
 ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳ ಀคൡ ಈ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๯๬౷ ಗತ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಀคൡ ಈ ಆຉ ಸರ൐ಯ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං, ಈ ๼ಂං කโ ඛ൏ბಯಕಗಳ 
฿౲ ಌ౲ ನದ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳ ಃಲโ ඛದಶბನಗำ ಅൿ ಬฆವ ಃಲโ ඛದಶბನಗำ ಆຉ ෨ಂൽನ 
කโ  ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකಡฤ ຄೕಞโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ๼ಂൽನ ಕಲ౭ ච෷ ಇತರ ෴โඃ 
ಆ๭౨ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ ಞ൏౽ರದ เತರ൏ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ๳ค๯โൿ ෨ಖ౲  ಆสೕಚච෴ಜං ಸค ಎಂൿ 
ຂಳฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಈಛಗศ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ൟัൽฆವ ಃಲโ ಪ౳ ෥ಣಗಳ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  කโ 
ಸರಳತัಸಬ๾ඃ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡฤ ಬಯ๯โൿ ಸค ಎಂൿ ຂำโൿ ನಮಡ ඛ൏ბಯಕದ ฿౲ ಌ౲ ನ ൟัൽං ಆದฉ ಸರಳತั๯ವ 
ಅಥ฿ ෥ഴವ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗูಂൽಡ කโ ಬರಬ๾ඃ කโ ಈ ඛඋბರಕಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಪ౳ ౾౳ ෺෷ 
ກೋ౞  ಪค൏ಮ౽ค෴ಜං ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ෩ฆ ຄಂൽฆವ เತರ൏ ಆ๭౨ ಯ ಬಡ౛  ඛೕโ ෽ೕ೉๭ದฉ ๲ౙ ೕಲฑ ಗำ 

ಮൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ຂำൟ౨ ೕค ಸค ಎ ഛෳ౺  ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ෮ತ౨  ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜ ab c 
൤ಡൿಆಳ౶ มಜං ಆದฉ ಒಂൿ ෇ค ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ෇ค ๭ ಈಗ ಇൿ ಞ൏౽ರ ಮൡ౨  ๸ಕಲನದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං
කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಕಲ౭ ච෺ಂದฉ, ಒಂൿ คೕൟಯย౵  ಒಬ౯ ฆ ಅඃ 
ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ກೋ౞  ಪค൏ಮ౽ค คೕൟಯย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಕಲ౭ ච෷ ಈ ಃಳಜඦൟฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๭  ಇโಗಳඝ౬  කโ ๲ౙ ೕಲฑ ಗಳඝ౬  ຂูೕಣ , ಒಂൿ ෇ค ಪ౵ ๺ ಒಂൿ abc b c 
෇ค ೯൤ಡ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං b a c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ෩ฆ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ ಗ൐ಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ ว౽ౙ ೈರ 
෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ  ಎರഴ ಪ౳ ౾౳ ෺ಗಳย౵  ದౘ൤ಯย౵  ಸ౷ ಲ౭  ವ౲ ൞౲ ಸเං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯย౵  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ කโ ෥ಡ෎౽ದ ಒಂൿ ಞ൏౽ರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 
෥ಡ෎౽ದ ಒಂൿ ๳ಪბഷಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಈ ූಗದย౵  කโ ಎರഴ ෥ಡ෎ಀ  ෨ฯ  ഔඪ౵ ಄ಶඨ ಗำ 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ๳ಪბഷ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಒಂඃ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜದ౪ ง කโ เ෗ನ౬  ಪ౳ ෥ಣದ ಪ౳ ಯತ౬ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඃ ಪ౳ ෥ಣ ಆದฉ เ෗ನ౬  ಪ౳ ಯತ౬ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಧბค๯ವ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴโದರ ๼ಂൽನ 
ಆสೕಚච෴ಜං. ඛ൏ბಯಕ ಆದฉ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳย౵ ನ ಃಲโ ็๏ಷౣ ౲ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆำ౶ ವ ෩ಲಕ කโ ಃಲโ 
ಸರಳತั๯ವ ತತ౷ ಗูಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ, ಇൿ කโ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ർಗ ෥ತ౳ ವಲ౵ ං 
ಉත౲ ಟฑ ನย౵  ඛൽბಷౣ  ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಬಯ๭ർಗ ಸಹ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං කโ 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಆಸ౾౨  ຄಂൽฆವ ೓ಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಛತ౳ โ අಡ౥ ർಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲ ಕಲ౭ ච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಃಲโ ಉർಹರൕಗำ ಅຉ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗำ ಏಃ ಅಥბතಣბ฿ಜๅ ಎಂಬ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ah 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಸค ലಟ෦ბචಂഡ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಸರಳ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ಃಲโ ಸರಳ ෥ൣಃಗಳ ඛ൏ბಯಕಗಳ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಗಮඛ๯โದರ  
෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ.  ກೋ౞  ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ๸౾ೕಣბ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ 
ಎಂದฉ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಅದඝ౬  งಪದย౵  ಹൟ౨ ರ ತರฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ෮ದಲ ಆ๭౨  ಅಥ฿ ෮ದಲ ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ๯ಲಭ฿ದ ඛ൏ბಯಕโ ಄ವಲ 
฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ඡರ฿ಜ ಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ  ඛೕโ ๵ච౬ ಗಳ ๸තಣბ ๬ಲඝ౬  ຄಂൽฆವ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ ಸค , ಆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಅൿ  ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಆಜฆโൽಲ౵  ಏಃ , ಏಃಂದฉ 0
฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ඛೕโ 0 ನ෩ൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ದฉ  ๬ยನ ಪ౳ ๆಶದ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ಮൡ౨  ಅದರ 
ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಒഓౣ ฉ ඛಧბค๯ತ౨ ං  ಇฆๅ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉಯಬ๾ർದ ෮ದಲ ಆ๭౨ ෺ಂದฉ  ലಟ෦ბඦഡ ನ ๸තಣბ ๬ฤ ๵ච౬ ෴ಜದ౪ ฉ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ౘ෦๭ ಇൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๸තಣბ ๬ฤ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ใ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂಳฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆโൿ ಏචಂದฉ, ಒಂൿ ೓ಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๸තಣბ ๬ฤ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ , 
ඛ൏ბಯಕದ ෰ಲ౲ โ ಈಗ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಆຉ, කโ ඛ൏ბಯಕದ ฿౲ ಌ౲ ನದย౵  ඣೕലඈ൤ ಅൿ ನಮಡ ๬ಧ౲ เಲ౵  
๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ๸තಣბ൤ಯย౵  ಈ ಞಣโ තಣბ฿ಜ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๸තಣბ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ  ಆಜದ౪ ฉ, 0
ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ โ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ಓದ෎ಀ. 
ಆದ౪ คಂದ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಆ ๳ಪბഷಯඝ౬  ಇย౵  ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຂำ൤౨ ೕච ಒಂൿ ೓ಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๸තಣბ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๬ฤ ಮൡ౨  
౽ಲෳ ನ ನഴเನ ಈ คೕൟಯ ಪರಸ౭ ರ เඛಮಯโ කโ ಇತರ ಞಣಲౘಣಗಳย౵ ෸ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಗಮඛ๯โൿ ಒ ౶ึ ಯൿ  ಅದರ ಇย౵  ಮൡ౨  ಈಗ ಇൿ ຂಡ ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ කโ 
ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಗ൐๯ವ ಉർಹರൕ෷ ಎರഴ ๒ನ౲  ನ෩ൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಎರഴ ා ഖ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, 
කโ ฿౲ ಌ౲ ನ ಅಥ฿ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ. ಇൿ ಈ ಪ౳ ๆಶದ ಸಮಯ ಎಂൿ um 
ൟั෵ค, ಈ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ಕึൿ ෴โඃ คೕൟಯย౵  කโ ಈ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ದฉ ಅൿ 0 ಪഖౣ  ಏකದง ೯൤ಡ 
0 ಪഖౣ  ෎ฉ ෴โದක౬ ದง කโ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ 0 ಆಜฆโದคಂದ ෮ತ౨ โ 
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๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಬ౯ ฆ ෥ഴโದඝ౬  ಊ๼ಸಬ๾ൿ  ಇൿ ๬෥ನ౲  ඛಂದ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಛಜ ಄ವಲ n n 
ಒಂൿ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ ಅൿ ๸තಣბ฿ಜ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ, ඛ൏ბಯಕ 
෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸರಳ฿ದ ಆ๭౨ ෴ಜං ಆದฉ ෥ಡฤ ಒ ౶ึ ಯൿ  ಸคಯ ಒಂൿ ഔಪ౭ ൐ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ๭౨  ಎರಡರ ಬಡ౛  ෥ತකಡฤ ಬಯ๯ವ ෨ಂൽನ ಆ๭౨  ಎರഴ ಆ๭౨ ෷ ಒಂඃ คೕൟಯ ಪคಮಳವඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಕಲ౭ ච෺ಂದฉ ඛೕโ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ั  ಅൿ ಅದರ ಉದ౪ ౙಁ  ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಕ൐ೕბಯ 
ಮൡ౨  ಉัದ ನ෩ൿಗำ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕโ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವಲ౵ ඃ ෎ชඞ 
ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಃ౺ ౛  ඛ൏ბಯಕโ  ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಏಃ 
೎ක౬ ಜං ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ඡರ฿ಜ ಅඝಸค๯ತ౨ ං , ඛೕโ ಈಗ ෴โඃ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  
เಸ౨ คಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಆຉ ඛಮಡ ಏඝ ಉั෷ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಒಂඃ ಒಂൿ ನ෩ൿ ಇฆโದคಂದ ಅൿ 
ඛೕโ ಞ൐๭ದ ಏಅಕ ಪದ฿ಜฆತ౨ ං ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ರಚචಯඝ౬  ຄೕฤವ ರಚචಯඝ౬  ෴฿ಗล ຄಂൽฆವ 
ಅದರ ಆම౲ ಕౣ ฑ ඛಂದ ಇದರ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪഷಯฤ කโ ෩ರคಂದ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 3 คಂದ ඣೕഴವ ಉർಹರൕ  3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂದฉ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ 1 ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಕ൐ೕბಯ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆෆ ಕ൐ೕბಯ ಪದಗำ ๵ච౬ ಯ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಸค ಈಗ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  කโ 
ಇದರ ඛඋბರಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ කโ ෴โඃ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ನ෩ൽಡ  ಪഖౣ  ಅದರ ಆೕಫಕౣ ฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 1
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ๬ಲඝ౬  ಈ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಪഷಯมಞತ౨ ං 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඣಂൽಡ ಉัൽฆโൿ ಇൿ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ 1 1 ರ ah a 2 2 0 0 0 a 3 3 
๰ಚ౲ ಂಕโ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 1 ಪ౵ ๺ 1 ಆಜൿ౪  ಅൿ 1 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෥ಡದ ಇತರ
ಪದಗำ  ೉ಂൟಸ෎౽ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ಪದಗำ 0 ๲ ಆಜฆโದคಂದ ಈಗ ಈ ಪದದ ಬಡ౛  ඡರ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಅಥ฿ 
ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ൟัൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ෇ค 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕโ ಕ൐ೕბಯ ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವಲ౵ ඃ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  කโ 
เವค๭ฆโൿ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๬෥ನ౲ ฿ಜ  คಂದ  ಅಥ฿ ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෴โඃ คೕൟಯ 2 2
ಕ౳ ಮ฿ಜං  ಎඨ ෩ಲಕ ಎඨ කโ ๭ ඛೕโ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅඃ คೕൟಯ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ຄಂൽฆเค, 
ඛೕโ ಅದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๭ದฉ ಅದರ ඛಣბಯಕโ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಜං ඛೕโ ಕ൐ೕბಯ ಪದಗಳඝ౬  
ඣೕಡ෎ಀ ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෥ല ಮൡ౨  ಅൿ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ൧ೕคಸฤ  ๬෥ನ౲ ใ ಸಹ කโ 
ಈ คೕൟಯ ಆຉ ಅඝ౬  ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ฀൤෻ ಇದඝ౬  
ൟัൿಆำ౶ โൿ ಒ ౶ึ ಯൿ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦತಹ คೕൟಯ งಪವඝ౬  ຄಂൽฆವ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ෥ತ౳ ವಲ౵ ං ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ๯ಲಭ฿ದ 
෥ಗბವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ඩ౳ ಪഔბ ෩ರರ เಷಯ฿ಜං, ಅಂದฉ ඛೕโ ෴โඃ ൟ౳ ಆೕನ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂದರ ෬ว ෥ತ౳  ಅಂಶಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಕ൐ೕბಯದ ಬൽ෷ ෬ยನ 
ൟ౳ ಆೕನ ಅಥ฿ ಃಳಜನ ൟ౳ ಆೕನ ಆದฉ ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳย౵  ಮൡ౨  ಸค๯෥ฆ ಅඃ เඋನವඝ౬  ಬಳ๯ವ ෩ಲಕ 
ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛ൏ბಯಕโ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸಬ๾ൿ  ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౳ ಪഔბ ෩ฆ ಎಂದฉ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ඛ൏ბಯಕโ  ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಒಂൿ 
ಉർಹರൕ෴ಜ කโ ಸರಳ฿ದ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ. ಮൡ౨  ಇย౵  0 ಇං abc 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෬ยನ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಲದ งಪದย౵ ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದರ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඛ൏ბಯಕโ කโ ෥ಡಬ๾ർದ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ದ ෇ค ๭ ഛභ ๭ ຄರൡಪല๭ 
෎ชඞ ಅಲ౵   ෩ฆ ෩ಲಕ ෩ฆ ಅಥ฿ ๬෥ನ౲  ಅඝ౬  ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ ඣೕല ಆದฉ ಕಲ౭ ච෺ಂದฉ n 
ඛೕโ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ๸ದಭბದย౵  ෩ರคಂದ ෩ฆ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎ෈๭ ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ෩ರඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ෩ฆ ಃಳಜನ ൟ౳ ಆೕನ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ කโ ಈ ๸ದಭბಗಳย౵  ๵ච౬ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  ಏඛං ಎಂ්ൿ ෨ಖ౲ ವಲ౵  ಅൿ 
෴โർದง ಸค෴ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಬಯ๭ದฉ ಇൿ ಕല෫ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
෮ದยඦ൤෻ කโ ಈ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ನ෩ൿಗำ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂൿ ෇ค ಅದರ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං b zero ah dot c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ റഡ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං කโ ೉ಂൟಸ෎౽ಜಲ౵   ಈ ಎರഴ ಪದಗಳ ಬಡ౛  ಏಃಂದฉ ಅโಗำ ๒ನ౲ ฿ಜฆโದคಂದ 
ಮൡ౨  ಈ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  เಸ౨ ค๯฿ಗ ಅൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಎ෈๭ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಆຉ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಎಂ්ದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං 
ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  วಕౙ ๻ಀโൿ ๯ಲಭ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ๵ච౬ ಗಳ ๸තಣბ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ 
ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಅದರ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ๯ಲಭ฿ಜං 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಞಣಲౘಣಗಳ ಞಂඪನย౵  ಏඝ  කโ ಈಗ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅಥ฿ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ เ๎ಲ฿ಜ ຂำโർದฉ
๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ർದ ඛ൏ბಯಕಗำ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ෨ಂൽನ ಞಣಲౘಣಗಳ ಞಂඪಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಮ൤౨  ๰೉ಸฤ ಈ ಞಣಲౘಣಗำ ಃಲโ ah 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಕಲ౭ චಗัಡ ಅಥ฿ ෈ೕಜಗ൐ತದ ಕಲ౭ චಗัಡ ຂಡ ๸ීඌ๭ๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಇย౵  ಚ೉ბಸฤ කโ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ කโ ඛ൏ბಯಕದ ಬಡ౛  ಪ౳ ๬౨ ඪ๭ർಗ කโ ಚ೉ბ๭ದ ෈ೕಜಗ൐ತದ ಕಲ౭ චಗำ ಉർಹರൕಡ 
ඛೕโ ๸තಣბ ๬ಲඝ౬  ຄಂൽฆವ ಆຉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಡ౛  ෽ೕ೉๭ದฉ ๵ච౬ ಗಳ ಬಲ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಎರഴ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಏಃಂದฉ කโ ലಟ෦ბඦഡ ನ ೦౲ ෦ൟಯ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ದ 
ಆ෴ಮ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๬ฤ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಎರഴ ౽ಲෳ ಗำ ಉದ౪ ౙಁ  ೯ೕലಸಲ౭ ഔౣ ๅ  ಅౘโ ෩ಲේತ฿ಜ y 
෴โඃ ಪ౳ ඃಶเಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿ ಸ෥ಂತರ ಚൡෙბಜൽಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ෴โඃ ಪ౳ ඃಶเಲ౵ ದ ౽ರಣ ඛ൏ბಯಕโ 0 
ಎಂൿ ಅಥბතಣბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ เವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಸಣ౧  ഔಪ౭ ൐෴ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ඛೕโ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ  2 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ๬ಲඝ౬  ๵ච౬ ฀൤
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ කโ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  a b 
෥ലඈ൤ ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ಇದඝ౬  ๲ౙ ೖ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಇൿ ಅౘ ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘ฿ಜದ౪ ฉ  ඛೕโ x y 
ಇโಗಳඝ౬  ౽ಲෳ ಗึಂൿ ූเ๯ൟ౨ ೕค ๅಕౣ ฑ ౽ಲෳ ๅಕౣ ฑ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ 0 ಎ 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ ಇൿ 0 ಎ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๒ನ౲  ෈ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෴ವ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜโ ಇಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಸ෥කಂತರ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆೕยඛಯฑ 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಲෳ ಗಳ ౽ಲෳ ๅಕౣ ฑ ಗัಂದ ๯ൡ౨ ವคದ ಪ౳ ඃಶโ  ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ലಟ෦ბචಂഡ ಸ౷ ൫ 0 0 
ಆಜฆโದคಂದ ๭౩ ರ฿ಜං. ಈಗ ലಟ෦ბචಂഡ ๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ඛೕโ ಮ൤౨  ඡರ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ 
෥ಡಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಸค ಎಂൿ ಆ๭౨ ෵ಂದ ಗಮඛಸಬ๾ൿ ๵ච౬ ಗัಂದ ൡಂ෈ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಣ౧  ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ෥ഴವ ෨ಖ౲  ಉඩಯๅಂದฉ කโ ಈಗ ಚ೉ბ๭ದ ಅಥ฿ ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ 
ಚ೉ბಸಬ๾ർದ ಆ๭౨ ಡ ಇൿ ಸ๻ಯಕ฿ಗಬ๾ൿ  ಮನ๭౺ ನย౵  ೦౲ ෦ൟೕಯ ೉ತ౳  ಏಃಂದฉ ಅൿ ನಮ౱  ൟำವัಃಡ ಒಂൿ 
ಪದರವඝ౬  ๳ค๯ತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෨ಂൽನ ಆ๭౨ ಡ ಸคಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨  කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆ๭౨ ෷ ඛಣბಯಃౙ  ๸ීඌ๭ං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ කಂഡ ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕಯ ಬಡ౛  ෥ತකഴ฿ಗ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ಅโಗಳ 
౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ಪഷಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ඡರ฿ಜ ಬฆವ 
เಷಯๅಂದฉ ಆຉ ಅโ ಒಂඃ ಆಜๅ  ലಟ෦ბචಂഡ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಒಂඃ ലಟฑ ෦චಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๭ದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๯โൿ ಇತರ ಪದಗಳย౵  ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದม෵๯โൽಲ౵   ಚದರ
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ലಟฑ ෦ඦഡ ಅඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
๸಄ತ฿ಜ ಅದರ งඩಂತರದ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎඝ౬ โൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಅಡ౥ ๻෷เಃಯඝ౬  ๰೉ಸฤ ಬಳ๯ವ ๸಄ತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕ ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඃ ಆຉ ౘ෦๭ ౘ෫෴೉๭ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಅದರ ವಛბವൕ෷ ಒಂඃ ඛඋბರಕವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ඛೕโ ෥ಡಬ๾ർದ 
๸ಗൟ෴ಜං ಒಂൿ ಆ෴ಮ ಅಥ฿ ಒಂൿ ೓ಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෥౲ ഔ౳ ಃ౺ ౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದರ ಬಡ౛  ຄಸඃඞ ಇಲ౵  ಆຉ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಃ౺ ౛  කโ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ

ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ඛೕโ 2 ා 2 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈๭ല ຄಂൽൽ౪ ೕค ಸค 
ಇದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಏඝ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗಳย౵ ನ ๬ฤಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ๬ฤ ab 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಎಂൿ ෥ಡಬ๾ൿ  ಒಂൿ ๬ಲඝ౬  කโ ಒಂൿ ౽ಲෳ ๭ല ಸค ab cd 
෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆി ෭ನ๺ ಒಂൿ ലಟ෦ბචಂഡ BC 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඛඋბರಕโ ಆി ෭ನ๺ ಆಜං ಇย౵  ಮ൤౨  ಇದರ ඛඋბರಕโ ಆി ෭ನ๺ ಆಜං bc bc 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ෸ ಸಹ ඛ൏ბಯಕโ ೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ಆಜං  bc 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඃ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಇൿ 
ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಸಹ කโ ಆຉ คೕൟಯ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛ൏ბಯಕ 
฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಅൿ ຂಡ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ. ಏಃಂದฉ ಅย౵  කโ ಸค ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ๬ฤ 
ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ലಟ෦ბඦഡ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಬದฤ කโ ಇย౵  ඣೕಡ෎ಃಂൿ 
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ಬಯ๭ದฉ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ಬದฤ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ಬದฤ කโ ಈ ౽ಲෳ ನ ಉದ౪ ౙಁ  ab ab 
เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆโದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ab 
ಆದ౪ คಂದ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ෰ಲ౲ ಗำ ກೋ౞  ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෩ರคಂದ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඛೕโ ෮ದಲ 
๬ಲඝ౬  ຄಂൽฆವ ಅඃ ತಕბವඝ౬  කโ ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ. ඛೕโ ಅದฌಂൽಡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ, ಆຉ 
ඬನฃವൟბತ฿ಜ ಅಥ฿ ಇಂಡౘඨ ಅඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಒಬ౯ ฆ ಸค ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ನಮಡ ಎರഴ ಎರഴ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ൟัൽං ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಒಂඃ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಫಕౣ ฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  งඪ๯ವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗำ ಸಹ ಅඃ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ๼ೕಡ  කโ 
ಇದඝ౬  ๬෥ನ౲  ಪคಸರ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆຉ ಛಜ ෥ಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಇย౵  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಅಂಶๅಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  
ಅದರ ವಛბವൕ෷ ಒಂඃ ඛඋბರಕವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං. ಇൿ ඛೕโ ಈಗ ෥ತකಡฤ ಬಯ๭ದ ಆ๭౨  4 ಆಜൿ౪ , ඛೕโ 
ಎರഴ ๬ฤಗಳ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂറಗ ෨ಂൽನ ಆ๭౨ ෷ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ຄಂൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඛೕโ ಒಂൿ ๬ಲඝ౬  ಬದม෵๭ ಮൡ౨  
ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยನย౵  ಅದඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆ ౶ั   ಒಂൿ ౽ಲෳ ಡ ലಟฑ ෦ඦഡ ನ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಏකಞತ౨ ං, ඛೕโ ಒಂൿ 
౽ಲෳ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ ౽ಲෳ ඣಂൽಡ เඛಮಯ ෥ലಆ ౶ั  , ലಟ෦ბඦഡ ನ ෰ಲ౲ ಃౙ  
ಏකಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, කโ ಇದඝ౬  ෥ലದฉ ലಟ෦ბඦഡ ನ ೉ກ౬ ෷ ಬದมಞತ౨ ං.  කඝ 
ಅದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ ಏಃ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಆ๭౨ ෺ಂದฉ ෴โඃ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗำ ಮ൤౨  ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಗಳ ನഴๅ 
ಈ คೕൟಯ ದ౷ ಂದ౷ ൤ ಇฆತ౨ ං , ಅಂದฉ කโ ಒಂದರ ಬಡ౛  ຂำโൿ ಸ෥ನ฿ಜ ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං  ಇඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಅൿ 
ಅඝಸค๯ವ คೕൟಯർ౪ ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๯ವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಒಂඃ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๭ದฉ ඛ൏ბಯಕ ೉ກ౬  ಬದมವൕಗำ ಉෳ ಬದมವൕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๭ದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಓൿ൤౨ ೕච 
ඦತರ ඛ൏ბಯಕ ೉ກ౬ ෷ ಸค෴ಜ ಬದมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ౽෴ბಚರൕಯย౵  ඣೕಡฤ කโ ಃಲโ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಆຉ කโ ಎರഴ ಎರഴ ಉർಹರൕಗูಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ කโ ๬ฤ ಮൡ౨  
౽ಲෳ ಅඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ಮൡ౨  ಈ ಉർಹರൕ෷ ಈ ಬದมವൕಗัಡ ๸಄ತವඝ౬  ๬౩ ඪಸฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ 
෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎ෈๭ല ಇದඝ౬  ฌೕ ಒඨ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  
ಇದඝ౬  ฌೕ ഗ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  කโ ෥ഴൟ౨ ฆವ งඩಂತರๅಂದฉ කโ ಆฑ ಒඨ ಮൡ౨  ಆฑ ಎರಡඝ౬  
ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๬ฤ 1 ಎ෈ ಬದยಡ ಆฑ 1 ಮൡ౨  ಆฑ 2 ಅඝ౬  เඛಮಯ ෥ലಆಂറಗ ಏකಞತ౨ ං ನಮ౱ ย౵  ฌೕ 2 ಇං  
ಇൿ ಮൡ౨  ಬದยಡ කโ ಅದඝ౬  ඣಂൽಡ เඛಮಯ ෥ലಆಂലฆವ ౽ರಣ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, cd cd ab ab 
ಈಗ කโ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಮ൤౨  ෮ದยඦ൤ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆി ෭ನ๺ ಅಥ฿ bc 
කโ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ  ಒಂൿ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯โൿ ಮൡ౨  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆി ෭ನ๺ ಆಜං, ಇย౵  කโ ຄಂൽฆವ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಮ൧౨ ෫౱  ಇย౵  කโ bc 
ຄಂൽฆವ ෮ದಲ ನ෩ൿ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಒಂൿ ಆಜං c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ฿ಜ ෭ನ๺ ೦๼ೕฃൡ ಸค ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ಎರഴ ಪದಗำ ಆി ෭ನ๺ ಯ cb BC 
෭ನ๺ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄೕย๭ದฉ ಈ ಎರಡರ ನഴเನ ೉ກ౬ ෷ ಸค෴ಜ ಬದมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๬ಲඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ౽ಲෳ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ෥ലದฉ කโ ಅದඝ౬  ಎರಡคಂದ 
ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ෥ಡಬ๾ൿ  කโ ಇย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ, කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಒಂൿ ා ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಛಜ ಇದඝ౬  n n 
෩ರคಂದ ෩ರคಂದ කಲౙ ಃౙ  ෥ಡಬ๾ൿ කโ ಇย౵  ๬౩ ඪಸಬ๾ൿ කโ ಈಗ๣ౣ ೕ ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ ກೋ౞  ah 
ಔಪೈคಕ฿ಜ ඛೕโ ಄ವಲ ๬ฤಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ಇದඝ౬  ຂಳಬ๾ൿ  ౽ಲෳ ಗำ ඦತರ ലಟ෦ბචಂഡ ನ 
೉ກ౬ ෷ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ಆದฉ ೉ກ౬ ෷ ಸค෴ಜ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆ๭౨  ඹ ಆຉ ෨ಂൽನ ಆ๭౨  ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜං ಆຉ ಅದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಈ ඛൽბಷౣ  ಆ๭౨ ಯඝ౬  
ಬಳ๯ತ౨ ං ಆದฉ කඝ ಏඝ  ຂำโඃචಂದฉ, ඛೕโ ಈಗ ಒಂඃ คೕൟಯ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ඛ൏ბಯಕ t 
෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  เ๕ಷ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ඣೕലർಗ ಅದರ ඬฃๅ෷ ൡಂ෇ ಆಕಷბಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ 
ຂัಃ  ಇൿ ಄ವಲ ๬ยಡ ๭ೕ෦ತ฿ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ກ೉౞ ನ ๸ದಭბಗಳย౵  ಒಂൿ ๬ยನ ಬಡ౛  ಏඝ ຂำ൤౨ ೕ่ೕ 
ಅದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ನ ಬಡ౛ ෸ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ౽ಲෳ ಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
ඛ൏ბಯಕใ ಸಹ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ຂัಃ ಇฆತ౨ ං.  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಆ๭౨  ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಅโ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಅದರ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ โ 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ຂಳಬ๾ൿ ಆದฉ ກೋ౞  ಆಸ౾౨ ಕರ฿ಜ කโ ಐದචಯ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಎ๠ౣ  ೎ක౬ ಜ ಬಳಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ. චರฯ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ඛೕโ ඦ෈ದฉ ඩ౳ ಪഔბ ඹ ಎಂൿ කโ ූเ๭ದฉ කโ ෴โඃ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ a 
౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ඛ൏ბಯಕ ೉ກ౬ ෷ ಸค ಬದมಗ෎ಀ ಆದฉ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ඛೕโ 
ಅโಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ౷ ൫ ಬದมಞโൽಲ౵  ಆದฉ  ലಟ෦ბඦഡ ನ ೉ກ౬ ෷ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ലಟฑ ෦චಂഡ ನ ෰ಲ౲ โ  ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇൿ ๬ಧ౲  . 0
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඬฃๅ෷ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಎರഴ ಒಂඃ ๬ฤಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಒಂඃ ๬ฤಗಳඝ౬  

Pru
tor
@
IIT
K



ຄಂൽฆವ ಬಲವඝ౬  කโ ಕฉ෽ೕಣ  ಆ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ಶ౾౨ ಗำ ๬ฤಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ri rj ri rirj 
ಬದม෵๯โದคಂದ ಅඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛೕഴತ౨ ං ಆದฉ ๼ಂൽನ a a 
ಆ๭౨ ෵ಂದ ඛ൏ბಯಕ ಬದมವൕಗಳ ೉ກ౬ , ಅಂದฉ ඛೕโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  a 
ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ඛೕโ ಮൡ౨  ๬ฤಗಳඝ౬  เඛಮಯದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದม෵๭ൽ౪ ೕค ඦತರ ඛ൏ბಯಕ ri rj 
೉ກ౬ ෷ ಇದರ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඛ൏ბಯಕโ ೈදಯ ඛ൏ბಯಕ฿ಜฆತ౨ ං ೉ກ౬ ಯ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ಪರಸ౭ ರ rix a ri rj 
ಬದม෵ಸಲ౭ ഴತ౨ ๅ ಆದฉ ಮൡ౨  ಒಂඃ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ri r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಪค๭౩ ൟಡ ಬฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ෭ನ๺ ലಟ෦ბචಂഡ ಯ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಯ ඛ൏ბಯಕ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  a a a 
๬ಧ౲  ๵ච౬ ෻ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ຂಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ๼ಂൽನ ඩ౳ ಪഔბಯඝ౬  ಬಳ๭ ඛೕโ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ 
ಒಂඃ ๬ฤಗำ ಎರഴ ಒಂඃ ๬ฤಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅಥ฿ ಎರഴ ಒಂඃ ౽ಲෳ ಗัಡ ಒಂඃ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಅඝ౬  
කโ ຂಳಬ๾ൿ ಆಗ ಆ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ โ ಆಜฆತ౨ ං  ๵ච౬  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸಹ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಆ๭౨ ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಅඡಕ ๎ಒಗಳඝ౬  ಅಥ฿ ಅඡಕ ಸಹූಜತ౷ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං 
ಅโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದರ ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅൿ ඛ൏ბಯಕದ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  ๼ಂൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෽ೕ೉๭ದฉ  ലಟ෦ბචಂഡ ನ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಬಡ౛  ಅൿ ຂำ๋൤ ലಟ෦ბචಂഡ ಎඝ౬ โൿ ಒಂൿ ๬ฤ 
ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ನ෩ൿಗಳ ๬ฤಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗำ ಏකಞತ౨ ං  ඛೕโ 
ಒಂൿ ๬ยನ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยನ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ൤ಡൿಆ ౶ั  කඝ ಈ 
ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ຂำൟ౨ ං౪ ೕච කโ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  කโ ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಆຉ ಎಂൿ ෮ದยඦ൤ කโ ಒಂൿ ಒඨ ಎ ഖ ಆຉ ಒಂൿ
෩ฆ ಎ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ෩ฆ ಅඝ౬  
ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಣ౧  ಗำ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ๅ  ಮൡ౨  ීಡ฿ಳ ಎಂ්ൿ ಪ౳ ๆಶ ನ ಸಹ a a AIJ 
ಅಂಶ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ, ඦತರ ඛ൏ბಯಕโ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ ಒಂದರ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ದฉ , ඛ൏ბಯಕโ 
ಒಂൿ ෇ค ಒಂൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ. ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ෇ค 
ಒಂൿ ෩ฆ ෇ค ಈ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ಈ ಇತರ ಅಂಶಗಳ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಬದม෵๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං 
ಎಂ්ൿ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං, ಅಂದฉ කඝ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ෥ലದฉ ಏකಞತ౨ ං ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ 
ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ෇ค  ่ೕ ෩ฆ a  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲  ಏඝ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗಳ ಇತರ เಸ౨ ರൕಗัಛಜ ಇದඝ౬  
಄ಳಬ๾ൿ , ಇย౵  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಒ ౶ึ ಯൿ ಅಥ฿ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ಇൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඣೕಡฤ 
๯ಲಭ฿ದ ෥ಗბ฿ಜං ಈ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ෮ತ౨ ൽಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๼ಂൟฆಗฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸฤ , ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ 
ඛ൏ბಯಕ൤ಯඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರഴ ಒಂඃ ๬ฤಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ඛೕโ ಎರഴ ಒಂඃ ๬ฤಗಳඝ౬  
ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ඣೕലದ ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ෵ಂದ ಅൿ ൟฆಞತ౨ ං. ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ലಟ෦ბචಂഡ 0 ಆಗยං ಎಂൿ කඝ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ෇ค a 1 1 a 2 1 plus a one two times a two twoplus a one three times a 

ಏඝ ಈಗ කโ ಆ ಎ ಎರಡඝ౬  เಸ౨ ค๵ೕಣ  ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ  ಎರഺಂൿ ಅಂಶದ two three 
౽ම౲ ಕౣ ฑ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ ഗ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ๸තಣბ a21 
๬ಲඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ನ ಒಂൿ ಪഖౣ  ກೋ౞    ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ a12 a13 3 2 a 

 ಸค ೯൤ಡ  ෭ನ๺  ಪವฑ  ೯൤ಡ  ෇ค ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ನ ๸තಣბ ๬ಲඝ౬  ಬದม෵๯ವ 3 3 a 1 2 1 2 2
෩ಲಕ ಅಥ฿ ಎರഴ ಎರಡರ ๸තಣბ ๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆචಯ ಅವඌ෷ ಒಂൿ ෩ฆ 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಈ ಪದโ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ಪದโ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ຄರಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉದฉ ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ 
෩ฆ ෩ฆ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ 
෩ฆ ෩ฆ ಬಲ ೯൤ಡ ಈ ಪದโ ಆචಯ ಪದโ ಒಂൿ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ
෩ฆ ಎರഴ ಸค ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  ෨ೋ౞ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ ಇದඝ౬  ಪค๏ೕย๭ದฉ ಇൿ ෎ชඞ ಆಞโൽಲ౵   ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛ൏ბಯಕ ನ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ๼ಂൟฆಜ๯൤౨ ೕๅ ಓ ಇൿ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ಎಂൿ කඝ s 
ຂัದฉ a 1 1 a 1 2 a 1 3 a 1 2 a 1 1 a one two a one three and a three one a three two two

ಇದคಂದ ງತ ಇย౵ ಡ ಇย౵ ಡ ಈ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ඣೕഴโൿ ಈ three three , 
ಎರഴ ಒಂඃ คೕൟಯ ಪದಗัๅ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ෵ಂದ ನಮಡ ൟัൽං ಎಂದฉ ಈ ඛ൏ბಯಕโ 0 ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ಇൿ ನಮಡ ಏඝ ຂำൟ౨ ං ಈ අಡ౥  ෇ಣವඝ౬  ಇย౵  ಎึ෵ค  , ಒಂൿ ๬ยನ ನ෩චಯ 
ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยನ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಞ൐ಸฤ ಆ ෮ತ౨ ದ ෰ಲ౲ โ
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಆ๭౨ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಒಂൿ ๬ยನ ನ෩ൿಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಅโಗಳ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗำ ಆຉ ಅൿ 
ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಆದฉ ඛೕโ ಈಗ ಅವರ ಸ౷ ಂತ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ෎ฉ ๬ยನ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗูಂൽಡ ಬದม෵๭ದฉ ಅൿ 
๒ನ౲ ಃౙ  ෮ತ౨ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๭ ൧ೕคಸಬ๾ൿ. ಈಗ කโ ෥ಡฤ ಬಯ๯โൿ ಇದච౬ ೕ  
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ฆ ಞಣಲౘಣಗಳ ෨ಂൽನ ๲ഡ ಆಜൿ౪ , ඛೕโ ๬ฤಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං 
ಎಂ්ದರ ಀคൡ කโ ෥ತකലං౪ ೕๅ, ඛೕโ ౽ಲෳ ಗಳย౵ ನ ๬ฤಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๭ದฉ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ 
ಏකಞತ౨ ං, ಏකದง ಒಂඃ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗะಜದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ඦತರ කโ ಸರಳ฿ಜ ීൽං౪ ೕๅ ಆ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕโ ຂಡ ಬದมಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ຂำವ เඋನಗำ ಮൡ౨  ಅ ౲ූ ಸඅಂൽಡ ಈ ಞಣಲౘಣಗำ 
ಎರಡචಯ ಸ౷ ූವ฿ಞತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಃಲโ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  
ඣೕಡಬ๾ൿ ಈಗ ෩ฆ ಞಣಲౘಣಗಳ ෨ಂൽನ ๲ഡ ಸಹ ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜං  ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ൿಗಳ ಃಲโ 
෮ತ౨ ಗำ ಅಥ฿ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಏකಞತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๸තಣბ ಅຉ ๬ಲඝ౬  
ಃಲโ ๸ಒ౲ ෽ಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ ಏකಞತ౨ ං ඛ൏ბಯಕโ ຂಡ ಬದมಞತ౨ ං ಅಥ฿ කโ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ಒഖౣ  
෥ലದฉ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຂಡ ಸค෴ಜ ಬದมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳඝ౬  කโ ෨ಂං ඣೕഴವ เಷಯಗำ ಇโ ෨ಂൽನ ಞಣಲౘಣಗಳ ಞಂඩಜං 
ಆದ౪ คಂದ ತౘಣದ ෨ಂൽನ ๲ഡ ಆ๭౨  ಮൡ౨  ಇൿ ຂำತ౨ ං කโ ಒಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ 7 a  
ಅಂಶವඝ౬  ๭౩ ರൽಂದ ಞ൐๭ದฉ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ඦತರ ඛ൏ბಯಕದ ෰ಲ౲ โ  ඛಂದ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ං k k 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಕಲ౭ ච  ಪ౳ ൟ ๬ยನ ಅಂಶವඝ౬  ඛಂದ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಡ ಞ൐๯ವ ෩ಲಕ ๸තಣბ k 
๬ฤ ತನ౬  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ඦತರ ಮൡ౨  ඣಂൽಡ ಞ൐๯ವ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ຂಡ k um 
൧ೕค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಒಂൿ ෥ಗბವඝ౬  ຂಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ඛ൏ბಯಕದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  
ඣೕഴವ ෩ಲಕ  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞ൐ಸಲ౭ ഴವ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯โದඝ౬  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค ಞ൏౽ರದ ෮ದฤ ಮൡ౨  ඦತರ ah 
๬ยನ ಪ౳ ൟ ನ෩ൿ ಯ ಅಂಶൽಂದ ກ೉౞ ං ಮൡ౨  k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ಅಂಶವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶโ ඛಂದ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿ k 
ൟัಯಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ඣೕಡฤ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ah 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಈ ಅಂಶ ಅඝ౬  ຂัದฉ ๬ฤ ಒಂൿ ෇ค ಒಂൿ ಸค ຄೕಞತ౨ ං abcd r r k r 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಆಞತ౨ ං ಪ౳ ๔౬ ಗำ  ಇൿ ಅವರ ඛ൏ბಯಕಗัಡ ಏකಞತ౨ ං ka kb 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಆി ෭ನ๺ ๰ತ౳ ವඝ౬  ඣೕഴವ ಬದฤ කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෇ค ಅದರ bc 
ಆೕමಕౣ ฑ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ, ಅൿ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ. ಪഖౣ  ಅದರ ಆೕමಕౣ ฑ ಇൿ d b 
෭ನ๺ ๭ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ತ౨  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๭ ಆಜರ෎ಀ ಆದฉ කโ ඛಜ฿ಜ෸ ಆຉ ౘ෦๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ല ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ๭ ಆಜರ෎ಀ ಆದฉ කโ ඛಜ฿ಜ෸ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಇದರ ಬಡ౛  ກೋ౞  
೉ಂൟಸ෎ല ෨ಖ౲  ಆสೕಚච෺ಂದฉ ඛೕโ ಈಗ ಇย౵  ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ൽ౪ ೕค, කโ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  AB 
เಸ౨ ค๭ದฉ ಅൿ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶ ෴โൿ ಎಂൿ ಅൿ ಃ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ಅඃ ല ಪ౵ ๺ ಃ෈ ಸಮಯವඝ౬  
ಬದม෵๯โൽಲ౵  ౽ಫಕౣ ฑ ෭ನ๺ ๭ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಬದม෵๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಃ ಅඝ౬  ຄರ൤ಡಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃ ෇ค ಈ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං, ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ ෭ನ๺ ๭ ಇย౵  ഔ ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ ಗำ ಒಂඃ 
ಆಜฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค  ಈ ಎರഴ ๻ಡ෻ ಒಂඃ เಷಯ ಆಜං, k 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕโ ಅಂಶൽಂದ ඛ൏ბಯಕ ෥ಪಕಗಳඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං k 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๸තಣბ ๬ยನ ಃಲโ ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರವඝ౬  ෥ലದฉ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ౽ಲෳ ಛಜ 
෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴವ ෰ಲ౲ โ ലಟ෦ბචಂഡ ಃ ಅಂಶൽಂದ ಬದมವൕ ಅಥ฿ ಅึ෷โൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಞ൏౽ರಃౙ  ๸ීඌ๭ದ ಆ๭౨ ෴ಜං ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ඛೕโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈಗ ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ຂಳ෎ಃಂದฉ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಏකಞತ౨ ං ಪ౳ ൟ ನ෩ದඝ౬  ಎರഴ ಅಂಶಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜ 
ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ർದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಆ๭౨  ಅඝ౬  ඣೕഴโದคಂದ ಒಂൿ ๬ยನ ಪ౳ ൟ ನ෩ದඝ౬  ಎರഴ ಅಂಶಗಳ ah 
෮ತ౨ ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ർದฉ , ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෮ತ౨ ವඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯ವ 
෩ಲಕ ಉഴ๼ലಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಅൿ ກೋ౞  ಸ౭ ಷౣ ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ๭౨  ຂัಃ෷  ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಃಲโ ಅಥ฿ ಎม౵  ಅಂಶಗಳඝ౬   ಎರഴ ಪದಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜ 
ಬฉಯಬ๾ർದฉ ലಟ෦ბචಂഡ ಒഓౣ ฉ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬   ലಟ෦ბඦಟ౛ ಳ ෮ತ౨ ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ 
ലಟ෦ბඦಟ౛ ಳ ෮ತ౨ โ ಆ ෩ಲ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౛ ะಜๅ, ಇದರ ಅಥბๆඝ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸರಳ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഺೕಣ. ನಮ౱ ย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಪ౵ ๺ ಇං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ x 
ಮൡ౨  ෈ ಪ౵ ๺ ಸค ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ ๭ ಮൡ౨  ല y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෇เಯ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಎಂൿ ຂಳฤ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಸค ಎಂൿ ຂಳฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಏಃಂದฉ ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ෮ತ౨  ಅಥ฿ ಎಲ౵ ವඞ౬  ຂำತ౨ ං ಃಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ඛೕโ ಅದඝ౬  x 
෮ತ౨ ฿ಜ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಗൽದ౪ ฉ, ಈ ಄ವಲ ๒ನ౲ ฿ಜರಬ๾ൿ, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅๅಲ౵ ವඞ౬  ෮ತ౨ ฿ಜ ಬฉಯ෎౾ಲ౵ , ෮ತ౨ โ ಇತರ เಘಟච෷ ಪ౵ ๺ ನ ಪคූ๣ಯย౵ ರಬ๾ൿ  
ಉർಹರൕಡ ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂಳಬಯ๯โඃචಂದฉ ಇದರ ഷභ౨  ലಟ෦ბඦഡ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბඦഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ෥ತකഴൟ౨ ฆವ เಘಟච ೯൤ಡ ಸค xycd 
ಆದ౪ คಂದ කโ ലಉ඲ೕವඝ౬  ຂಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ಎರഴ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ๲ി 
෥ല ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ๬ยನ ಅಂಶಗำ ಎರഴ ಅಂಶಗะಜ เಭಜච෴ಗฤ ಸಮಥბ฿ಜๅ, 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ຂัಃಯ ෩ಲಕ ಅಥბๆඝ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ඡರ฿ಜ 
൧ೕคಸಬ๾ൿ ಆຉ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ කโ ๼ಂං ෥ലඈ൤ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ෥ಡมಜං 
ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඣೕലർಗ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಉತ౭ ನ౬ โ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ೯൤ಡ ಅಥ฿ ಅಂತಹං౪ ೕකದง x b y 
ಇฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಅโಗಳඝ౬  เಭ೧๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෴โർದง ಎರഴ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ಉัൽๅ ತನ౬ ඃ ಆದ
ಆຉ ലಟ෦ბචಂഡ ಗัಡ ๼ಂൟฆಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ຂัದ౪ ඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಆຉ ಕಲ౭ ච෷ ಈ ಃಳಜඦൟං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴโದ౾ౙ ಂತ ಆචಯ ಉർಹರൕಯย౵ ฆ๋൤ ಇย౵  ಮ൤౨  ಮ൤౨  ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ඣೕലದฉ ๰ತ౳ ದย౵  

෇ค ಈ ෭ನ๺ ෇ค ೯൤ಡ කโ ಈ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ a plus x c b y 
ಪ౵ ๺ ಪഖౣ  ಅದರ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ೯൤ಡ ಪ౵ ๺ ಪഖౣ  ಅದರ ಆೕමಕౣ ฑ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x b y 
ಇൿ ಮൡ౨   ಇൿ  ෭ನ๺ ๭ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ನಮಡ ൟัൽಲ౵  ಮൡ౨  ಆຉ d 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಆຉ ಏචಂൿ ൟัಯ෎౽ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ඛಯಮಗಳ 
೯൤ಡ ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෇ค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ෭ನ๺ ๭ ಪ౵ ๺ d 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪದಗಳ ಒಂൿ ๲ഡ ೯൤ಡ ಎಋ౺  ෇ค ല ಪ౵ ๺ ็ ෇ค ෭ನ๺ ๭ ಈಗ ඛೕโ ಇโಗಳඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ 
෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ෮ದಲචಯൿ ಈ ಪದದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ඛ൏ბಯಕವಲ౵   ಈ ಪದದ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈๭ല ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಲವඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಎರഴ ඛ൏ბಯಕಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං, xycd 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ඛ൏ბಯಕಗಳ ෮ತ౨ ದ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪല๭ං౪ ೕๅ. ಸค, ಇൿ ಈ ಆ๭౨ ෴ಜං ಎಂൿ 
ಮ൧౨ ෫౱  ຂಳฤ ಆຉ ຂำತ౨ ං, ඛೕโ ಇย౵  කโ ಪคಗ൐๭ฆವ ಒಂൿ ๬ยನ ෮ತ౨ ವඝ౬  เಘഔಸฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ ಮൡ౨  
ಎರഴ ಪದಗಳ ෮ತ౨ ದย౵  ಒಂൿ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಸಹ ലಟ෦ბචಂഡ ಎಋ౺  ಆฑ ಆಜರಬ๾ൿ  ಎರഴ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ 
෮ತ౨ ฿ಜ ๰೉ಸมಜං ಸค ಆຉ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෥ತකಡฤ ຄರഔฆವ ಸರ൐ಯย౵  ಆචಯർಜฆವ ෨ಂൽನ 
ಆ๭౨ ෷ ಃಲโ ಅಥბದย౵  ಇದಃౙ  เฆದ౫ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ ඛೕโ ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ඣೕലದฉ  ಒಂൿ ඛൽბಷౣ  ඛ൏ბಯಕ ಮൡ౨  ඛೕโ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಎರഴ ๬ฤಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಮൡ౨  ಅದฌಂൽಡ ಒಂൿ 
๬ฤಗಳඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ, ඛ൏ბಯಕโ ಬದมಗං ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 
ඣೕലದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಸಹ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ൧ೕคಸฤ ಬಳ๯ತ౨ ං ๼ಂൽನ ๯෥ฆ ಎರഴ ಒಂඃ ๬ฤಗಳ ಅಥბๆචಂದฉ,
ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๬ฤಗಳ ಬಡ౛  කโ ಏඝ ຂำ൤౨ ೕๅ෽ೕ ಅൿ ౽ಲෳ ಗัಡ ๼ലൽഖౣ ಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ಆ๭౨  ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಆ๭౨  ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ಆ๭౨ ෷ ನಮ౱ ย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶเದ౪ ฉ ಒಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಅඝ౬
 ಆ ಅಂಶದ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยನ ಅಂಶൽಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං , 
ಆದ౪ คಂದ ಕಲ౭ ච෷ ಈಛಗศ ಆ ಅಂಶದ ෮ತ౨  ಮൡ౨  ಇತರ ๬ฤಗಳ ಅಂಶൽಂದ ಬದม෵ಸಲ౭ ഴವ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ๬ฤ  
ಅඃ ಇತರ ๬ಲඝ౬  ಪคಗ൐ಸมಞತ౨ ං ಅಥ฿ ౽ಲෳ ඦತರ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ โ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  เವคಸฤ කโ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  abcd 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෮ದಲ ๬ฤ ಅඝ౬  ೯൤ಡ ඣಂൽಡ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  r1 r1 r2 a 
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ೯൤ಡ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෵ಂದ ಬದม෵๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ a c b b d c d 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಇದರ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಮൡ౨  ಇದರ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಆി ෭ನ๺ BC 
ലಟ෦ბචಂഡ ಇย౵ ං, කโ ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ಯย౵  ඣೕലඈ൤෻ කโ ಆ ෇เಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ
ಎಂ්ൿ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಯ ඛ൏ბಯಕ฿ಜ ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇൿ abcd 
ಎರഴ ಅຉ ෮ತ౨ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ಯ ಪ౵ ๺ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽค cdcd 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๼ಂൽನ ಆ๭౨ ෵ಂದ ීൽං ಮൡ౨  ಆຉ ඛೕโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಈ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಒಂඃ 
ಆಜฆโದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛ൏ბಯಕโ 0 ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ಉัൽฆโൿ ಏඞ ಅಲ౵   ಯ ലಟ෦ბඦഡ ಇൿ abcd 
ಇย౵ ฆ๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ๬෥ನ౲  ාಂി ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ n 
๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದฌಂൽಡ කโ ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಒಂಬൡ౨  ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  තಣბತั๭ං౪ ೕๅ, ಅದඝ౬  කโ เವคಸฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ .  ಅโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂದඝ౬  කโ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ 
ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಬಳ๯ವ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴವ 
ಕಲ౭ ච෷ ಸค කโ ಃಲโ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ಜං ಆຉ කโ  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඡರ฿ಜ 
ಬಳಸಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಇย౵  ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಃಲโ ಸರಳ ඛ൏ბಯಕ ว౽ౙ ೈರಗำ ಮൡ౨  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  
ಗಮඛ๯โದರ ෩ಲಕ කโ ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ๸౾ೕಣბ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ಸರಳ ๖ยಯย౵  ಀಶಲ൤෵ಂದ
ඛವბ๼ಸಬ๾ൿ ah 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ๸౾ೕಣბ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౛ ಳ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಅโಗಳඝ౬  
ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಸರಳತั๯ವ ಕಲ౭ ච ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ಞค෷ ๼ಂං ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱  ಗಮನಃౙ  කඝ ಧನ౲ ฿ದಗำ ಮൡ౨  ಈ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච  
ലಟ෦ბඦഡ ಗಳ ඛಮ౱  ൟำವัಃಡ เ෗ನ౬  ಪದರದ ඁ๞ౣ ಆೕನโ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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