
 ಸค ನಮ๬ౙ ರ ಮൡ౨  ಆຉ, ലಟ෦ბචಂഡ ലಟ෦ბඦഡ ಗಳ ಀคൡ ಈ ಉಪක౲ ಸಗัಡ ๬౷ ಗತ , ಅโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ದ
ಉಪ෷ಕ౨  ๸ಒ౲ ಗะಜๅ ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸಗಳ ಞค෷ ಈ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ಎย౵  ಬಳಸมಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಪคಚ෵๯โൿ 
ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಇൿ ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ෥ತකಡฤ ຄರഔฆವ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಸ๺ ಬಡ౛  ಏಃಂದฉ ಈ ๸ಒ౲ ಗำ ಚದರ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗูಂൽಡ ๸ීಧ ຄಂൽๅ ಮൡ౨  ಇโಗำ කโ ಃಲโ เಷಯಗะಜๅ ಬ๾๛ ಅඡಕ ๸ದಭბಗಳย౵  
ಎൿฃಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅย౵ ෻ ಈ ಉಪ෷ಕ౨ ൤ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಎൿฃಗಬ๾ർದ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කඝ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඣೕಡฤ ಬಯ๯ವ ෮ದಲ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ෷ කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ಒಂൿ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ  ಪ౵ ๺ ಸ෥ನ฿ಜ ಹൡ౨  ಮൡ౨  කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜ x y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಮ൤౨  ಅඡಕ ๸ದಭბಗಳย౵  ಒಂൿ ງತದย౵  ಬฆತ౨ ๅ, ಅโಗಳඝ౬  ಸಮ ಎಂൿ ූเಸಬ๾ൿ  ಎರഴ 
๬ฤಗำ ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಅโಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಪคಹค๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ඁ๞ౣ ಆೕನൽಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಏನඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಏನඝ౬  ඣೕಡฤ 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಃಲโ ඛದಶბನಗำ. ೞದನದ ෈ಂൿเං෻ ಅಥ฿ ಅโ ಒಂൿ ງತದย౵  ೞൽ๯โൽಲ౵ ๆ ಎಂൿ
ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶ฿ಜං, ಏಃಂದฉ කโ ඛ൏ბಯಕ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಬಯ๯โൿ ಎย౵  ඩತ౳ ವඝ౬  
ವ๼๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗำ เเಧ ಃ౹ ೕತ౳ ಗಳย౵  ಬರಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ඛೕโ ๎วಯ 
෈ೕಜಗ൐ತದ ಸಮ๲౲ ಯ ಬಡ౛  ෥ತකലದฉ ๳්ಗำ ಮൡ౨  ౾ತ౨ ึಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಹತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ຄಂದฤ
ಬಯ๯ವ ಃಲโ ๳්ಗำ ಮൡ౨  ౾ತ౨ ึಗಳඝ౬  ಖคೕൽಸฤ කโ ಃಲโ ಞคಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ౾ತ౨ ึಜಂತ කฤౙ  ಪഖౣ  
ກೋ౞  ๳්ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ෥๼ൟಯඝ౬  ෈ೕಜಗ൐ತ฿ಜ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ๸ಀ೉ತತัಸಬ๾ൿ ಆຉ ಪ౵ ๺ ಹൡ౨  ಮൡ౨  x y 
කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯ൟ౨ ೕค  x y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹค๯โൿ ಇย౵  ಞค෴ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຂಡ ಉತ౨ ಮ฿ಜ ෥ഴโൿ เ෗ನ౬  ෥ಗბಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ກೋ౞  ๬෥ನ౲  ಸ౷ งಪದย౵  ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಆຉ ම෥౲ ბഡ ನย౵  ඬට ಬฉಯมಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಲದ 
งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ಄ವಲ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆຉ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං, කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ಉർಹರൕಯඝ౬  
ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಆದฉ ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ 
ಆ෴ಮದ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ಸಹ ಃಲಸ ෥ഴತ౨ ං ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಆຉ ກೋ౞  ๬෥ನ౲ ฿ಜ කโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ಎ෈๭ല฀൤ ෥ತකಡಬ๾ൿ , ಅย౵  ಇൿ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๬෥ನ౲  งಪ, 
ಇൿ ಈ ๲ഔౣ ಂ಩ ಗಳย౵  ๬౷ ූเಕ฿ಜ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ ඛ൏ბಯಕฆ ಈ ಃಳಜඦ൤ ಪค๻ರದ ಒಂൿ เඋನเං ಎಂൿ 
ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කโ ಆຉ ෬ยನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಮൡ౨  ಃಳಜನ ಒಂದඝ౬  ෵ಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  d b 
ಎರಡඝ౬  ಕึ෵ค ඦತರ කโ ಆ ೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ෈ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෇ค ෭ನ๺ ಸค ಮൡ౨  ಆ c x dm bn 
ಪ౳ ෥ಣโ ๒ನ౲ ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಆി ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ කโ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ಆ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ූಜಸಬ๾ൿ.   bc 
๬෥ನ౲  ๲ഔౣ ಂ಩ ನย౵  ಇโಗำ ಛಜ ಪค๻ರ฿ಜං ಅඃ คೕൟಯย౵  කโ ಯ ಪค๻ರඅಂൽಡ ಬರಬ๾ൿ , කโ x y 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮ൤౨  ෬ยನ ಒಂದඝ౬  ಃಳಡ ಒಂದคಂದ ಞ൐๭ ಮൡ౨  ಸค ಕึ෵ค ಮൡ౨  ඦತರ ಇದඝ౬  c 
ಬฉ෷โൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ೦๼ೕฃൟಡ ಮ൧౨ ෫౱  ಈ ๸ಒ౲  ಆി ෭ನ๺ y cm a by bc bc 
๵ච౬ ಯಲ౵ ದ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಆຉ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ಛಜ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಏಃಂದฉ 0 คಂದ ූಜ๯เಃ෷ 1 ಃౙ  ฿౲ ಌ౲ ඛಸದ ಬಹಳ๠ౣ  bc 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಏඝ  කโ ಮ൤౨  เಷಯಃౙ  ๼ಂൟฆಜ ຂಳಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ 

ඦ൤ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರഴ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಆി ෭ನ๺ mn abcda abcd bc 
๵ච౬ ෴ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ಪค๻ರಗำ ಉഴಬฆತ౨ ๅ ಈಗ ಈ ಪ౳ ෥ಣ ಆി ෭ನ๺ ಈ ಎರಡರ ඛඋბರಕವಲ౵ ඃ ෎ชඞ bc 
ಅಲ౵  ಇಬ౯ คಂದ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈๭ല෵ಂದ ಎರಡರ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ๸ದಭბದย౵  ๬౷ ූเಕ฿ಜ ಬฆವ ಈ ๸ಒ౲ ෷ කโ ಎರഴ 
ಆ෴ಮದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ ෩ฆ ಆ෴ಮದ කฤౙ  ಆ෴ಮದ ಆ෴ಮದ n 
ಉർಹರൕ෴ಜರಬ๾ൿ ಆದฉ  ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛඋბರಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ 
ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಪค๏ೕย๯ವ ෩ಲಕ ಪค๻ರಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ , කඝ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ಪค๻ರಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಒಂൿ ෥ಗბವඝ౬  
ಒದಜ๯ತ౨ ං  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ ನನ౬  ಪ౳ ౽ರ ಇൿ ಈ ಉർಹರൕಯ ಉං౪ ೕಶ฿ಜං, ಇൿ ඛ൏ბಯಕโ ຂಡ 
ಪค๏ೕยಸฤ ಉಪ෷ಕ౨  ෥ಗბ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕค๯ತ౨ ං ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯย౵  ಪค๻ರದ 
ಅ๭౨ ತ౷ ౽ౙ ಜ ಬ๾๛ ലಟ෦ბචಂഡ ലಟ෦ბචಂഡ ಎಂಬ ಪದโ ಏಃ ಬฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಈ ಪದದ ෩ಲโ 
౾౳ ෴ಪದವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ನಮಡ ಃಲโ ว౽ౙ ೈರದ ෩ಲಕ ඛಧბคಸฤ ಅඝโ ෥ലಆഴತ౨ ං, ಅൿ 
ಪค๻ರಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯ವ ಆຉ ว౽ౙ ೈರವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , 
ಇൿ කโ ຄೕಞൟ౨ ฆವ ಃಲโ ಆฏ෗ಕ ಉർಹರൕಗะಜๅ.  ෥ಡ෎౽ൿൿ ಔಪೈคಕ฿ಜ ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  
ಅವฆ ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ಆದฉ ಇย౵  ಄ವಲ ಈ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ๸෽ೕಜච ಅಥ฿ 
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෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ൿಗಳ ๸෽ೕಜච෷ ಅඡಕ ๸ದಭბಗಳย౵  ಬฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛೕಡฤ ಬಯ๯ವ ෨ಂൽನ ๸ದಭბವඝ౬  ຄಂൽං  ಪ౳ ඃಶದ เಷಯದย౵  ಸ౷ ಲ౭  ກೋ౞  ೦౲ ෦ൟೕಯ 
๯฿ಸච ಮൡ౨  ಅย౵  ಮ൤౨  කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, ඛ൏ბಯಕโ ಪ౳ ෨ಖ ඩತ౳ ವඝ౬  ವ๼๯ತ౨ ං ah 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಉർಹರൕ෷ ಒಂൿ ಪ౳ ඃಶ฿ಜ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶโ ෴ವ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಅൿ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜ฿ಜං ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
ನ෩ൿಗಳඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಇย౵  කโ ඣೕഴൟ౨ ฆವ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ 
౽ಲෳ ಗಳ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ຂಡ ๸ීඌ๭ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ. කโ ಇโಗಳඝ౬  ๅಕౣ ฑ ಗึಂൿ 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ๅಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ๬෥ನ౲  ౽ഔბ๭ಯඨ ඛඃბ๎ಂಕ ೓ಕഔౣ ನย౵  කඝ ಈ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ඛൽბಷౣ  
เವರൕಯඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎ๭ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ๅಕౣ ฑ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ෈ല ෈ലಡ 
ಅඝಞಣ฿ದ ๅಕౣ ฑ ಆಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ  ಇโಗำ ಈ ಎರഴ ๅಕౣ ฑ ಗำ ಮൡ౨  ಈಗ ಆຉ ಈ ๅಕౣ ฑ ಗัಂದ งඬತಂಡ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜವඝ౬  ಈ 
ಃಳಜඦ൤ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ಅಂಶโ ಇย౵  ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ಎಂൿ කඝ ຂಳฤ ಬಯ๯൤౨ ೕච කඝ ಸย౵ ๯ವದඝ౬  ຂಳฤ bc t 
ಬಯ๯൤౨ ೕච ಈ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಪ౳ ඃಶโ ಏඞ ಅಲ౵   ಆದฉ ಪค๻ರಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ಃౙ  ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ කโ 
๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ಪค๏ೕย๯ൟ౨ ದ౪  ಅඃ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  කโ  ඦತರ ಔಪೈคಕ฿ಜ ඛಧბคಸ෎ಀ ಎಂൿ 
ඛಧბคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ඃಶโ ಆി ෭ನ๺ ಆದฉ ಅൿ ຂಡ ಬฆತ౨ ං BC 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಅඃ ಆಂൟಯ අಡ౥  ಆไൟ౨ ಯඝ౬  ෈ല๯൤౨ ೕච ๅಕౣ ฑ ಇย౵  ๅಕౣ ฑ ಇൿ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ac bd 
ಅದඝ౬  ๯ൡ౨ ವคಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜವඝ౬  ಆಧค๭ ಆ ๅಕౣ ฑ ಗಳ ෬ว ಈ ಅಂಶโ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಮൡ౨  ๭ ಪ౵ ๺ ല ಆಜฆโದคಂದ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶದ ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದ౽ౙ ಜ කโ 
ಪคಹคಸฤ ಬಯ๯ವ ෥ಗბๅಂದฉ අಡ౥  ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ๾ഴಕฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯โൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಕึ෷โൿ เ෗ನ౬  
ಅಂಶಗಳ ಅಥბๆචಂದฉ, කโ ಈ റ౲ ๜ ෥ലದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶൽಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ 
ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ ಆಯತದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  
ಮൡ౨  ඦತರ ಇದರ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಕึಯಬ๾ൿ  ಆಯತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯತದ ಒഓౣ ฉ เ๭౨ ೕಣბ ಏඝ අಡ౥  ಆಯತ ಇൿ ಉದ౪ ದ ಪഖౣ  ಅಗಲ౾ౙ ಂತ ෎ฉ ಏನಲ౵ , ಇൿ ಪ౵ ๺ ෈ ෇ค ๭ 
ಪ౵ ๺ ല ಸค ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ චನඪല ൟ౳ ಆೕನโ ಅಧბದ๠ౣ  ෎๺ ಆಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈಗ ಬಳ๭ದ ಎತ౨ ರ ಮൡ౨  ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბโ ಉದ౪ ದ 
ಅಗಲ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბ ಎ๠ౣ  ౘ෦๭ ಈ ൟ౳ ಆೕನโ ෎ಸ౬  ෭ನ๺ ಅಧბ ಪഖౣ  ಆಜං, ಅൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨   a 

ಎತ౨ ರโ ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბ ಮൡ౨  ಎತ౨ ರโ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಉದ౪ โ ෭ನ๺ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಎತ౨ ರโ n c b vc 
ಮ൤౨  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෎๺ ಆಜฆತ౨ ං d b 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅಧბ ಈಗ කโ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಈ ಬൽಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಈ ൟ౳ ಆೕನದ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ಅಧბ ෎๺ ಇย౵  bd b 
ಮൡ౨  ಎತ౨ ರ ෭ನ๺ ಈ ಆಯತದ เ๭౨ ೕಣბ ಮൡ౨  ඦತರ ಎತ౨ ರ ಮൡ౨  ಈ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბ ಮ൤౨  ಇย౵ ฆವ ෎๺ d b c a 
ಮൡ౨  ಎತ౨ ರ ෭ನ๺  ಅಧბ ಎ๭ c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಸರಳತั๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ โ ๭ ಪ౵ ๺ ෈ ಆಜ ๭ ಪ౵ ๺ ෈ ಆಜං ಮൡ౨  ಆ ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ ಗಳඝ౬  කโ ෭ನ๺ ಎ๭ ෭ನ๺ ෈ല ෭ನ๺  ෈๭ 2
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๵ೕಣ ಇൿ ಎ๭ ಪ౵ ๺ ಆി ಪ౵ ๺ ෈๭ ಪ౵ ๺ ෈ല ෭ನ๺ ಎ๭ ෭ನ๺  ෭ನ๺ 2 bd bc 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ല ಮൡ౨  ಈ เല ಒಂൿ ಒಂൿ ರൿ౪ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತั๯โൿ AC ac bc 
ನಮಡ ಆി ෭ನ๺ ඣಂൽಡ ෈ഖౣ ෈ഴತ౨ ං bc 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ಪದโ ಮ൧౨ ෫౱  ಬฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽฆವ ෮ದฤ ಇൿ ಪคಹค๯ವ bc 
๸ದಭბದย౵  ීൽං ಸ෦ೕಕರಣದ ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಬಹಳ ෈ೕಜಗ൐ತದ ಸಹ  ಇย౵  ಇൿ ๸තಣბ฿ಜ ntext 
เ෗ನ౬ ฿ಜං, ಆದง ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ౽ಲෳ ಗัಂದ ෥ಡมದ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ๸ීඌತ ๸ದಭბವඝ౬  ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ කโ ಇย౵  ຂัං౪ ೕๅ ಸค ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ , 
ಇൿ ෎ฉ คೕൟಯย౵ ൡ౨  ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ. ಇൿ ಆಜൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಸ෥ಂತರ ಚൡෙბಜದ ಈ c d 
೦౲ ෦ൟೕಯ ಕಲ౭ චಡ ຄೕංโ ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ඃಶโ කโ ൧ೕค๭ฆವ ಈ ഷมౣ โ ಆി ෭ನ๺ ಯಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  BC 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರಡඡ ๸ದಭბದย౵  ීൽฆವ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ಇದච౬ ೕ කโ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ  ലಟ෦ბචಂഡ ಎಂൿ ಕฉಯฤ 
ಇൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಬಯ๭ದ ಆฏ෗ಕ ງತಃౙ  ๼ಂൟฆಞತ౨ ං , ലಟ෦ბචಂഡ ಒಂൿ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಄ವಲ 
෴โඃ ๸ಒ౲  ಅಲ౵  ಅದರ ಉಪ෷ಕ౨  ๸ಒ౲  ಏಃ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ 
ಸ๻ಯಕ฿ಜං  ช಍ೕಯ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಪค๻ರಗำ ಇൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຄಂൽฆವ 
ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂಳฤ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
ലಟ෦ბඦഡ ನ ಅಂತಹ ಹಲ฿ฆ ಅನ౷ ಯಗัๅ. ಒಂൿ ඛ൏ბಯಕโ ๅಕౣ ฑ ಗัಂದ งඬತಂಡ ಸ෥කಂತರ 
ಚൡෙბಜದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ಬฉ෷൤౨ ೕච   ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ౽ಲෳ ಗัಂದ ౽ಲෳ um 
ಅඝ౬  ಗ൐ತ๎๭౨ იೕಯ฿ಜ ඛಖರ฿ಜ ຂಳ෎ಃಂದฉ කඝ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಉว౵ ೕಖಗಳย౵  ๻ಀ൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಈ ಪ౳ ෥ಣโ 
೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ಆಜರಬ๾ൿ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ಗಳ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಅವอ෈๭ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโൿ bc 
කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ෽ೕ೉๯൤౨ ೕๅ ๻ಛಜ ๸ීಧโ ಇඞ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ಅಥბ  ಈ ว౽ౙ ೈರಗัಂದ 
ಇತರ ಃಲโ ಪ౳ ๯౨ ತ൤෸ ಇರಬ๾ൿ ಆದฉ ಈ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ನಮ౱  ಮಟౣ ದย౵  ಈ ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಪ౳ ඃಶโ 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ෮ದฤ ಇದ౪ ಂ൤ ಮ൧౨ ෫౱  ඛ൏ბಯಕ ನ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ൽಂದ ඛೕಡมಞโൿ ಎಂൿ ah 
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ. ಅಗತ౲ ฿ಜ ಎರഴ ಆ෴ಮಗಳඝ౬  ඛಬბಂඌಸมಜං ಆದง ಉർಹರൕಯย౵  කโ ಎರഴ ಆ෴ಮದ 
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ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಅඃ คೕൟ ಇย౵  ನಮಡ ಅಗತ౲ เಲ౵  ಪ౳ ඃಶಃౙ  ನಮ౱ ඝ౬  ඛಬბಂඌಸฤ කโ ෩ರคಂದ 
෩ฆ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  ಅൿ ಪค෥ಣโ ඛ൏ბಯಕ ಅಥ฿ ඛ൏ბಯಕದ 
๸තಣბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದರ ಬಡ౛  ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ  ກ೉౞ ನ ಆ෴ಮದ ಸ౩ ಳಗำ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸තಣბ൤ಛಜ කโ ಆฏ෗ಕ ಉർಹರൕಡ ๼ಂൟฆಜ ඣೕഺೕಣ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ 
෥ഴವ ಉർಹರൕ෴ಜ ಇൿ 1 1 4 ෭ನ๺ 1 ಸค xy 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 คಂದ 2 ರ ಪ౳ ౽ರ฿ಜං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ಎ෈๭ല ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ ๬෥ඛ౲ ೕಕค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ 
ಎರഴ ಃಲಸಗಳඝ౬  ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං෻ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෥ഴವ 
෥ಗბๅಂದฉ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ  ෭ನ๺ bbc 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಇൿ 1 คಂದ 4 ಆಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 4 ෭ನ๺ ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ ಮ൧౨ ෫౱  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, ಇൿ ಒಂൿ ಸರಳ ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸค ಎಂൿ ෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ  ಅದඝ౬  ඡರ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ലං ಆದฉ ກ೉౞ ನ ಆ෴ಮಗัಡ d 
ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಪคಹคಸฤ ಕಷౣ ฿ಗಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  ඛ൏ბಯಕ ಅඝಸರൕ෷ ಒಂൿ 
ಉಪ෷ಕ౨  ෥ಗბವඝ౬  ಒದಜ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಪค๻ರಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ತ౷ คತ ෥ಗბ฿ಜං. 
ಪ౳ ඃಶದ เ๭౨ ೕಣბใ ಸಹ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶದ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ව 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං ಏಃಂದฉ ನಮ౱  ಮಟౣ ದย౵  ೉ກ౬ ಡ ಃಲโ ಗ൐ತದ ಅಥბเං ah 
ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ කඝ ಉว౵ ೕ಍๭ං౪ ೕච.  ಅದರ ಬಡ౛  ກೋ౞  ೉ಂൟ๭ ಇൿ ඛೕഴವ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕഴโದರ 
෬ว කโ ಗಮನಹค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ೕಜಗ൐ತದ ๸ದಭბದย౵  ಅಥ฿ ชಒಗಳ ೞದಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๾ഴಀವ ಪ౳ ಯತ౬ ದย౵  ಬฆವ ಈ 
ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ කโ ඩ౳ ฏ෗๭ದ ไತ౨ ವඝ౬  තಣბತั๯ವ เಧ฿ಜං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸಮ๲౲ ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ah 
๰ൟ౳ ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕല කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದರ ಪค๻ರ ಅಥ฿ ඛಣბಯโ ๸ಒ౲ ಯ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪค๏ೕย๯โൿ ಅಥ฿ ಈ ๸ಒ౲ ಯ ೦๼ೕฃತඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺

ಡ ෭ನ๺ ಇൿ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ah BC 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛ൏ბಯಕโ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ದ ಪ౳ ෨ಖ ๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದಃౙ  ๼ಂൟฆಜ 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბ฿ದ ಪದಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬದฤ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ຂูೕಣ ലಟ෦ბඦഡ ಗำ ನ ലഔ a 
ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ಬಳ๯൞౨ ฉ ಅಥ฿ ಸರಳ฿ಜ කโ ಅದඝ౬  ಈ ಆຉ ಎರഴ อಬ ชಒಗಳย౵  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ 
ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ කโ ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ  ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ෩ฆ เಷಯಗಳඝ౬  ෮ದฤ කโ 
ಈಛಗศ ඣೕಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ෥ലං౪ ೕๅ ಈ ಎರഴ ಆຉ เ෗ನ౬  ๸ದಭბಗಳย౵  
ඛ൏ბಯಕ൤ಯ ಅಗತ౲ ವඝ౬  ද౳ ೕชඪಸฤ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ෮ದฤ ಔಪೈคಕ฿ಜ 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಔಪೈคಕ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ౽ಯბเඋನඅಂൽಡ ಬฆವ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
๬෥ನ౲  ා ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶವඝ౬  කโ ກೈ౞ ಜ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಅಥ฿ ෩ฆ ෩ฆ n n 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗัಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ , ಒಂದคಂದ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෩ಲේತ฿ಜ ಄ವಲ ಒಂൿ ๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದ ඦತರ ๸ಒ౲ ಯ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಃಲโ เඋನಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ เඋನเರಬ๾ൿ ฿౲ ಌ౲ ನโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಒಂൿ ෥ಗბವඝ౬  ಒದಜ๯ತ౨ ං 
ಆದฉ කโ ඣೕഴโൿ ಅඝಮൟ๯ವ ಞಣಲౘಣಗಳ ಞಂඩಜං  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ๯ಲಭ฿ಞವ คೕൟಯย౵  
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಀಶಲ൤෵ಂದ ඛವბ๼๯൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ ๸ಒ౲  ಎರഴ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಏඝ
෥ಡยං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ කโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ฆ๋൤෻ ಇฆ๋ತಹ 
๬ฤ, ಇൿ ಪค๻ರಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං, ಅൿ ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  
ಉഴಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇತರ ಃಲโ เಷಯಗಳඝ౬  ಉഴಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸರಳ ๸ಒ౲ ಯ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ಎย౵  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ.  ಆຉ ಈ ಉಪක౲ ಸಗಳ
งಪชಒ෷ ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ๸಄ತಗำ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಎಂൿ ಖ೉ತಪല๭ಆಳ౶ ฤ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ෩ಲಕ 
ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ කඝ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉ෷ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ಆຉ ಏඝ ഔ ಎಂൿ a 
ඣೕഴ൤౨ ೕච  ಅಂൟಮ฿ಜ ലಟ෦ბඦഡ ನ ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ ಬฆವ ෮ದฤ ෥ಡ෎౽ದ ಉಪ ಅಂಶಗಳ ಉಪ 
฿౲ ಌ౲ ನಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ඛಂದ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  a ah n n AIj ith
๬ಲඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ವ ಈ ඩ౳ ൟඛಧ౲ ದย౵  ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ౽ಲෳ jth 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಲෳ ಅಥ฿ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಒഓౣ ฉ෴ಜ ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಇൿ ඦ൤ i row jth a11 
ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಲෳ ඦತರ ಒಂൿ ಎರഴ ෮ದಲ ๬ฤ ಎರಡඡ ౽ಲෳ 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರ ෮ದಲ ๬ฤ ౽ಲෳ ෨ಂൽನ ๬ฤ ಎರഴ ಒಂൿ ๲ಃಂി ๬ฤ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಎರഴ ಎರഴnth  
ಎರಡඡ ๬ฤ ಎರಡඡ ౽ಲෳ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ๬ยನย౵  ඡ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ಅಂ൤෻ කโ ඡ ๬ฤ ෮ದಲ ౽ಲෳ ඡ ๬ฤ ಎರಡඡ n n n 
౽ಲෳ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂൟಮ ಒಂൿ ෩ಲಕ ඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಅದರ ๸තಣბ เವರ฿ಜ ಬฉ෷โൿ ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬಡ౛  

Pru
tor
@
IIT
K



෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ౽ಲෳ ಗำ jth 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಲෳ ๬ฤ ಮൡ౨  ಈ ನ෩ൿ ಸค j i AIj 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ා ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං කโ ಈಛಗศ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ  ಎ 2 ා 2 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  n n 
ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ຂำโൿ ಸค ಎಂൿ ຂำโൿ කโ ಈಗ ຂಡ ෥ഴโൿ ಞค෴ಜං ಸค ಎಂൿ 
ຂำโൿ ಞค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಞคಯ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ เಷಯದย౵  ಯ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ AIj a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಃಂൿ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  ෮ದಲචಯർಜ කโ ෭ನฑ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವದඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನฑ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನฑ ಪ౳ ൟ ಪ౳ ๆಶඅಂൽಡ ๸ීඌ๭ದ ಒಂൿ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನฑ ෦೴ ಪ౳ ൟ ಪ౳ ๆಶඅಂൽಡ ๸ීඌ๭ං ಓಃ ಆຉ ಮൡ౨  ෭ನฑ ಆຉ ಅඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಎಂ්ದඝ౬  ಆຉ ඛಧბค๯ತ౨ ං  ಎತ౨ ರದ ๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺ , ith jth 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದฉ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  jth aij ith 
๬ฤ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ೓ಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಉัൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಈಗ ಆ෴ಮ ෭ನ๺  ೉ಕౙ ർಜං  ಆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ n 1
ലಟ෦ბඦഡ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಇൿ   ൶౳ ೕ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದ ඦತರ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ i jth 
ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, ಉർಹರൕಡ ನಮಡ ಪค೉ತ฿ಜฆವ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කโ ಮ൧౨ ෫౱  ಉർಹರൕ෴ಜ 
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, කโ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. ກ  ๼ಂං ಎൿฃದൿ౪  ಒಂൿ කฤౙ  ෭ನ๺ a d 
ಒಂൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ 1 ಇൿ 1 2 ಇൿ 2 1 ಮൡ౨  ಇൿ 2 2 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರಡರย౵  ೉ಕౙ ർಜං කඝ ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෦ೕ ಒಂൿ  ಎರഴ ಅຉ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ಎರಡඡ m 
౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಇൿ කฤౙ  ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං, ಅൿ කโ m one two 
෮ದศ ຂัඈ൤ කฤౙ  ຄರൡಪല๭ ಏඞ ಅಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ౙ ೕมฑ ಒಂൿ ๲ౙ ೕมฑ ๸ಒ౲ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ෴฿ಗล ಒಂඃ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ౙ ೕมನბ ඛඋბರಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂഽ൤ ෭ನฑ 4 ಆಜං ಎಂൿ ຂಳฤ ຄರഔං౪ ೕๅ. ಇൿ ಅඩ౳ ಪ౨  
ವಯಸౙ ರ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಅඩ౳ ಪ౨  ವಯಸౙ ರ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  ඛಕಟ฿ಜ ๸ීඌ๭ං ಇൿ ಆම౲ ಕౣ ฑ ನ 
ಪคಕಲ౭ ච෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನฑ ඦ൤෻ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ಅಂಶඅಂൽಡ ಸಹ ๸ීඌ๭ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๰೉๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ಸಹ ಅಂಶโ ಆಜං  ೉ಕౙ ದಃౙ  ಪค෥ಣದย౵  ౽౷ ฯ AIj e 
ಆದฉ ಇൿ เ෗ನ౬  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄಂൽರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ೉ກ౬ ෷ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ๰ಚ౲ ಂಕದ ෰ಲ౲ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  i j 
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಪವฑ ಪ౵ ๺ ಡ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ಇൿ ෭ನ๺ 1 ರ ಈ cofactor aij i j mij 
ಶ౾౨ ෷ ಪ౵ ๺ ಸಮ ಅಥ฿ ෍ಸ฿ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಅವอ෈๭ ಇൿ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ෭ನฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං෻ i j 
ಅಥ฿ ෭ನ๺ ෇ค ෭ನฑ ಡ ಸಮ฿ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 1 ಪ౵ ๺ 2 ಆಜ ෦ೕ 1 2 ಆಜฆತ౨ ං, a 1 2 
ಅൿ ಆຉ ෭ನ๺ ಒಂൿ ౲ಁ ෕ ෦ೕ ಒඨ ഖ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ෦ೕ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෦ೕ ಒಂൿ ಎರഴ කฤౙ  ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಆಜං 
ಆම౲ ಕౣ ฑ ಇൿ ಆම౲ ಕౣ ฑ ว౽ౙ ೈರದ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ಆຉ ನ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  
เವค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ෨ಂൽನ ງತ฿ದ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ 
ನಮಡ ಈ ಸಣ౧  ಮൡ౨  ಆම౲ ಕౣ ฑ ನ ಉಪ ಅಂಶಗำ ಈಗ ಅಗತ౲ เං  කโ ಏಃ ലඹ ෥ಡ෎౽ಜං ಸค ಎಂൿ කโ 
෽ೕ೉ಸಬ๾ൿ ಈಛಗว ನಮಡ ൟัൽฆವ ಎ๦ౣ ೕ เಷಯಗำ ಎರഴ ා ഖ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ೯൤ಡ ಆി ෭ನ๺ ಛಜ BC 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಛಜ ๬෥ನ౲  ෩ರคಂದ ෩ฆ ๬෥ನ౲  ා ಛಜ කโ ಅದඝ౬  ಏಃ ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෇ರൿ ಎಂದฉ abcd n n 
කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  ಅຉ ಎಂಬ ๵ಗ๬ದ ๸಄ತඅಂൽಡ ๵ಬಞಛಜ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಸರಳ฿ದ 
๲ౙ ೕวಬฯ ෥ಗბ฿ಜං, ಇൿ ಸರัೕಂತ คೕൟಯย౵  ಪ౳ ൟඛඌಸฤ ๯ಲಭ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನฑ ಮൡ౨  ಆම౲ ಕౣ ನბ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನಗูಂൽಡ කโ ಈಗ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨ โ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං   ಒಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಅಂಶಗಳ ಅಂಶಗำ ಅโಗಳ 
ಸಹವൟბಗูಂൽಡ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಅಥბๆඝ, කโ ಈ ಆຉ ෩ಲಕ ຄೕತೕಣ කโ ಏඝ ຂำൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ඛ൏ბಯಕโ 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨ ฿ಜං ಮൡ౨  ෮ತ౨ โ ෩ಲ൫ ಆຉ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ ಅಂಶಗಳඝ౬  ಒಳತಂലං ಉತ౭ ನ౬ ಗึಂದฉ ಈ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ah 
෴โโ ಇโಗำ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಅಂಶಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๬ฤ ಅಥ฿ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ಅโ ಆ ಅಂಶದ ಉತ౭ ನ౬ ಗะಜๅ ಅโಗಳ ಅඝಞಣ฿ದ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗำ

ಆದ౪ คಂದ ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗำ  
ಆದ౪ คಂದ ಗ൐ತ๎ಸ౨ იದ ಪ౳ ౽ರ කโ ಯ ඛಣბಯಕโ ಸಮಯಗಳ ෬ยನ ๸ಕಲನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ a aij ij 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ෮ತ౨ ವඝ౬  ๬ฤಗಳ ෬ว ಸคಪലಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ කโ ෴โඃ ౽ಲෳ ನ 
෬ว ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ತ౨ ವඝ౬  ಸคಪലಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಲ౵ ใ ಇൿ ๭౩ ರ฿ದ ಛಜ ೮೮೴ ನ ๸ಕಲನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  i 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಸค ಆຉ ಅඡಕ เಷಯಗಳඝ౬  කโ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ൤ಗಳඝ౬  
ຄಂൽರ෎ಀ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಒಂൿ เಷಯ ಅಥ฿ කโ ෥ಡ෎౽ದ ෮ದಲ ಃಲಸๅಂದฉ ๼ಂൟฆಜ ಮൡ౨  
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ಪค๏ೕย๯โൿ  ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈๭ലಡ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ කโ ಪഷ෷ವ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶๅಂದฉ ಅൿ 
ಆി ෭ನ๺ ෈๭ಡ ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ಪഷಯಬ๾ඃ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಆಗ කโ ກ೉౞ ನ ಆ෴ಮದ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ರ೉๯൤౨ ೕๅ  කโ ඣೕಡ෎౽ದ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯ ಮൡ౨  කโ ൤ಡൿಆಂലฆವ 
เಷಯๅಂದฉ ๲ౙ ೕมฑ ನ ඛඋბರಕโ ಒಂඅಂർಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಪคಗ൐ಸಬ๾ർದ ಉർಹರൕಗำ ಒಂඅಂർಜ ಒ.  ne by one determinant ah so ah 
apologies 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඅಂർಜ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜൿ౪  ಅದರ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ๲ౙ ೕมฑ ಎಂൿ 
൤ಡൿಆಳ౶ มಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඅಂർಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຂಛದง ๲ౙ ೕมฑ ಆಜං ಪ౳ ൟ ലಟ෦ბඦഡ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜං ෨ಂൽನ ಎರഴ ah 
ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಏඝ ඣೕഺೕಣ  ಅൿ ຄರಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ  ා  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಃಲಸ ෥ലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಈಗ ಅದඝ౬  ಔಪೈคಕ ಕണಣ ๲ഔౣ ಂ಩ ನย౵  2 2
෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇದඝ౬  ಬฉ෷โൿ ಯ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ಆಜದ౪ ฉ, ಅಂಶದ ಆೕಫಕౣ ฑ ನ a a 
ಆೕමಕౣ ฑ ෴โൿ ಎಂದฉ ಅൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბඦഡ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅൿ ๬ฤ 
ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದ ඦತರ ಬฆತ౨ ං, ಅದರ ූಗโ ෩ಲේತ฿ಜ ಄ವಲ ಅಂಶ฿ಜං ಏಃಂದฉ  ඛೕโ ಈ d 
๬ฤ ಮൡ౨  ಈ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๭ದฉ ನಮಡ ඣಂൽಡ ಉัൽං ಆದฉ ಸಮಯโ 1 ๬ฤ ๰ಚ౲ ಂಕ ಮൡ౨  d 
౽ಲෳ ಇಂഷಋ౺  ನ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಶ౾౨ ತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๬ฤ ๰ಚ౲ ಂಕโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನ ౽ಲෳ ๰ಚ౲ ಂಕ ಁಡ ಒಂർಜං a a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಆಜฆโൿ ಒಂൿ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๬ยನ ಪคූ๣ಯย౵  เಸ౨ ค๭ർಗ ಅಂ൤෻ ಇย౵  ෨ಜൽං d ah 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೦๼ೕฃൡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ෮ತ౨ ದย౵  ෨ಂൽನ ಪದโ ಅಂಶದ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ b 
ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ 
ಆದ౪ คಂದ  ಇൿ ಯ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ನ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං b b 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ಆೕමಕౣ ฑ ನ ಆೕමಕౣ ฑ ෴โൿ ಎಂ්ൿ ๬ฤ ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๭ದ ඦತರ ಬฆವ b b 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಆ ಯ ౽ಲෳ ๳คං ಮൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಅದඝ౬  ಞ൐ಸมಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಒඨ ಪವฑ ඛಂದ ෈ ಯ ๬ฤ c 
ಮൡ౨  ౽ಲෳ ಇಂഷಋ౺  ನ ෮ತ౨ ವඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ෈ ෮ದಲ ๬ยಡ ಆದฉ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 1 ಪ౵ ๺ 2 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 1 ౲ಁ ෕ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ෦ೕฆತ౨ ං ಇย౵  ಒഓౣ ฉ෴ಜ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಎม౵  ඛ൏ბಯಕ ඛ൏ბಯಕโ ಆി ෭ನ๺ bc 
ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ෭ನ๺ ๭ ಇย౵  ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ನಮ౱  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ, ಅൿ කโ ಅඡಕ ෇ค ඣೕലದ ಆി ෭ನ๺ ಆಜං ಆຉ BC 
ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ เಸ౨ ค๭ං౪ ೕๅ ಈ ๬ฤ ಉದ౪ ฿ಜ ಈ ๬ฤ ಅಥ฿ ಈ ౽ಲෳ ಅಥ฿ ಈ ౽ಲෳ ಅඝ౬  เಸ౨ ค๯ವa  
෩ಲಕ කโ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ෥ഺೕಣ ಇඣ౬ ಂൿ ౽ಲಮ౬  ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๵ೕಣ ಆຉ ಇದඝ౬  ෥ಡฤ 
౽ರಣๆචಂದฉ ඛ൏ბಯಕ ฿౲ ಌ౲ ನโ කโ ຂัದ คೕൟಯย౵  ಅൿ ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෴โඃ ๬ยನย౵  ಒಂൿ ๬ยನ 
ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಅൿ ಒಂൿ ๬ฤ ಆຉ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಅಥ฿ ෴โඃ ౽ಲෳ 
๯ತ౨ ล เಸ౨ คಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಅൿ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෎ฉ ౽ಲෳ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ವ ෩ಲಕ ಅದඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಅඃ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ಮฆಪഷ෷൤౨ ೕๅ෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല, ಇย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈๭ല ಇං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ෮ದฤ 
เಸ౨ ค๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಸค ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ತ౨ ฿ಜං ಎಂൿ ຂำโൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෮ದಲ 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ಪದ฿ಜං  ಪഖౣ  ಅದರ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಆຉ ಮൡ౨  ಅದರ ಆම౲ ಕౣ ฑ b 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  කโ ๼ಂං෻ ෭ನ๺ ๭ ಓಃ ಎಂൿ วಕౙ  ๻౾ದ ๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಅඝ౬  เಸ౨ ค๭ದง ಬದมಗದ b 
ಯ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ෴โൿ  ಮൡ౨  කโ ಈ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ౽ಲෳ  ಈ ನ෩ൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨d 

ಅಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಈ ෽ಂൽಡ ಞ൐ಸ෎౽ದൿ౪  ಅದರ ಅඝಞಣ฿ದ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಆಜං a d 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ඬಟದย౵  කโ ෮ದฤ ಯ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻౾ಲ౵  කโ ಮൡ౨  ಯ ಆೕම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  d a b 
วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಈಗ කඝ ಛಜ ෽ೕ೉๯൤౨ ೕච  ಎರಡคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  วಕౙ ๻ಕฤ a 
ൡಲකತ౱ ಕ฿ಜ ඡರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಌย ෥ഴโದඝ౬  ಊ๼๭ , ಅൿ ಇಲ౵  ෈ ಮൡ౨  ඣೕ ല ಮൡ౨  ಡ ๳คฆವ ๬ฤ d d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉัൽฆโൿ ಄ವಲ  a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴൟ౨ ฆ๋൤ ಈ ಅൿ౰ ತ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ಆಜ d ad bc 
ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං, ಅൿ ෮ದยඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉತ౨ ಮ เๆಕದ ಪค๏ೕಲච෴ಜං කโ ඣೕഴವ ಉತ౨ ಮ ๭౩ ರ൤ಯ ಪค๏ೕಲච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච  ಈ ಉಪක౲ ಸൽಂದ ๼ಂං ಉัಯ෎౽ದ เಷಯಗಳย౵  ෎ฉ ෴โ඀ ಇಲ౵ , ಇൿ ಚದರ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈๭ലಡ ๸ීඌ๭ದ ಈ ಪ౳ ෥ಣ ೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ಆಜං, BC 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലฆโൿ ಆຉ ൽ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺   ಔಪೈคಕ ฿౲ ಌ౲ ನದ ෩ಲಕ ຂಡ ಬฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ කโ dete 
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ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಎರഴ ಆ෴ಮದ ವ౲ ವ๲౩ ฀൤ ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ർಗ ඛ൏ბಯಕ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ 
ಪคಗ൐ಸൽದ౪ ง ಸಹ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಅൿ ๸ීඌತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, ಅൿ ಪค๻ರಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರಬ๾ൿ 
ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಅಥ฿ ඛೕโ ඣೕലದฉ  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ౽ಲෳ ಗัಂದ งඬತಂಡ ಸ෥කಂತರ 
ಚൡෙბಜದ ಪ౳ ඃಶโ ඦತರ ಈ ๸ಒ౲ ෷ ನಮಡ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅಥბದย౵  ಬಹಳ ෥ಂൟ౳ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಅඡಕ ๸ದಭბಗಳย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ ಇದඝ౬  කโ ඛಧბค๯ವ ಔಪೈคಕ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜ 
ඣೕലං౪ ೕๅ  ಪค๻ರಗಳ ಅ๭౨ ತ౷ ವඝ౬  ಪค๏ೕยಸฤ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ෥ಗბ ๸ಒ౲ ෴ಜ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಸ෥කಂತರ ಚൡෙბಜದ ಪ౳ ඃಶ฿ಜ෸ ඣೕലං౪ ೕๅ ಸค ಓຉ ෨ಂൽನ ಃಲಸๅಂದฉ ಈಗ ൞ൟ౷ ಕ฿ಜ 
෩ರคಂದ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഴโൿ කโ ಈಛಗศ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ  ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಎඛ౷ ฃඨ ෫ഔ౳ ಋ ಡ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಅಥბದย౵  ಅದඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ කโ ಈಛಗศ ൟัൽರ෎ಀ ಆದฉ ඛൽბಷౣ  ಉർಹರൕಗಳඝ౬  
ඣೕഴโൿ ಮൡ౨  ෥ഴವย౵  ๬ಕ๠ౣ  ಅಹბ൤ ಇං. ว౽ౙ ೈರโ 3 คಂದ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಈ 
๸ದಭბದย౵  කโ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ຄಂൽฆವ 3 คಂದ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ෩ൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං 1 0 2 3 ෭ನ๺ 1 2 5 2 ಮൡ౨  0. 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ๔౬   ಇย౵  ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಧბค๯ವ ಅಂಶವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ කโ ෥ಡ෎౽ൿൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഴವ ෴โඃ 
๬ฤ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ഴโൿ ว౽ౙ ೈರಗಳ ౽ರಣಗัಛಜ කโ ෴฿ಗล ಕല෫ ಪ౳ ෥ಣದ um 
ಃಲಸ ಅಥ฿ ກೋ౞  ಪค൏ಮ౽ค ෮ತ౨ ವඝ౬  ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಇย౵  ෩ฆ ๬ฤಗำ 
෩ฆ ౽ಲෳ ಗำ ൞ൟ౷ ಕ฿ಜ ಒಂಬൡ౨  ಆ෺ౙ ಗัๅ ಆದฉ ಒಂൿ ๬ฤ ಮൡ౨  ಒಂൿ ౽ಲෳ ನย౵  ಆຉ ಒಂൿ ๵ච౬  
ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ನ෩ൿ ๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂൿ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ನಮಡ ൟั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಅದರ ๸෽ೕಜච෽ಂൽಡ ಞ൐ಸಬ๾ൿ  ಪದโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಅಗತ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದಲ ๬ฤ ಅಥ฿ ෩ರඡ ౽ಲෳ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๭ದฉ කโ ಄ವಲ ಎರഴ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ෩ಲಕ ತඪ౭ ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෮ದಲ ๬ยನ ಉದ౪ ౙಁ  เಸ౨ ค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෇ค ಆೕම  ෭ನ๺ ಒඨ ಪವฑ ಒඨ ೯൤ಡ ෮ದಲ ctor so cofactor 
๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ನ ಒಂൿ ಪഖౣ  ກೋ౞  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ಎರഴ ๵ච౬ ෴ಜฆತ౨ ං ඦತರ ෩ರඡ ಪದโ ಎರಡඡ ಅವඌ෴ಜฆತ౨ ං  
๰ಯბನ ౘ෥ಪൕ෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಆම౲ ಕౣ ฑ ಏචಂൿ ກದฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ ๵ච౬ ෵ಂದ 
ಞ൐๭ർಗ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෩ರඡ ಅವඌ෷ ಎರറಜฆತ౨ ං , ಈ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  කโ เಸ౨ ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಈ ౽ಲෳ ಈ ๬ฤ ౘ෫෴೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ๬ยನ 2 ෇ค ෭ನ๺ 1 ಪವฑ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ౽ಲෳ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ಈ ౽ಲෳ
ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 3 ෭ನ๺ 1 5 2. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪದโ ಈಛಗศ 0 ಆಜං ಈ ലಟ෦ბචಂഡ ಆຉ ෭ನ๺ 1 ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಪഖౣ  ಈ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  කโ 2 คಂದ 2 ಆಳ฿ದ ലಟ෦ბචಂഡ ว౽ౙ ೈರಗಳඝ౬  ಹಲโ ෇ค 
෥ലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಸค ಇൿ ಎ෈๭ല ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඛ൏ბಯಕโ ೦๼ೕฃൡ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ෈  c 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෭ನ๺ 1 คಂದ 0 ෭ನ๺ 2 ಃౙ  2 ෇ค 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಪವฑ 4 ಮ൤౨  1 2 คಂದ ಎರഴ ലಟ෦ბචಂഡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ರคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಐൿ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ෭ನ๺ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ෇ค ಆຉ 6 ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ 5 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 11 11 ෇ค 2 22 ෭ನ๺ 4 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 4 ಪ౵ ๺ 22 ಇൿ 80 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಅಥ฿ ๸ಌ౲ ತ౱ ಕ ಉർಹರൕಛಜ කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂಳฤ ಉತ౨ ಮ ಅಂಶ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛ൏ბಯಕಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ಬಡ౛  ෥ತකലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ౙ ೕมನბ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಗಮඛ๯โದರ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಅย౵ ಂದ ಎರಡคಂದ 
ಎರഴ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ඛಂದ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ಅಂಶದ ಅຉ ว౽ౙ ೈರದ ෩ಲಕ උൡಗำ n n 
෭ನಗბำ ಮൡ౨  ಆම౲ ಕౣ ๺ბ ಅຉ ಮൡ౨  ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ කโ ಈ ඛ൏ბಯಕಗำ ಉದ౰ เ๯ವ ಃಲโ ಸ౩ ಳಗಳඝ౬  
ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಅඡಕದย౵  ಉದ౰ เ๯ತ౨ ๅ ෨ಂ൞ದ ๸ದಭბಗำ ಆຉ ๭౩ ರ൤ ಅಥ฿ ಪค๻ರಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ෻ 
ಮൡ౨  ಉත౲ ഔಂ಩ ಪ౳ ඃಶಗಳย౵  ಇโಗำ ಉದ౰ เ๯ವ ಃಲโ ಸ౩ ಳಗำ ಎಂൿ කඝ ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕච ಮൡ౨  
ಐൟ๻๭ಕ฿ಜ ಇโಗಳඝ౬  ಮൡ౨  ಬ๾๛ 1600 ರ ದಶಕൽಂದล ಇತರ ಹಲโ ๸ದಭბಗಳย౵  ಬಳಸมಜං ಎಂൿ කඝ 
ූเ๯൤౨ ೕච.  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗัๅ෻ ಎಂൿ ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ, 
ಅโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ൽದ౪ ง ಪค๻ರಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ชಒಗಳ ೞದಕಗಳඝ౬  
ಉഴ๼ല෷โൿ ಹಲโ ವಷბಗัಂದ ෽ೕ೉๭ฆವ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಬಹಳ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ๸ಗൟ෺ಂದฉ 
ว౽ౙ ೈರ ಈ ඛඋბರಕಗಳ ಬಳಃ෷ ಪ౳ ๯౨ ತ ಅಂ೉ಡ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං, เ೦ౢ ನದย౵  ಎಂ೧ඛಯคಂ಩ ನย౵  ಹಲโ 

Pru
tor
@
IIT
K



ಃ౹ ೕತ౳ ಗัๅ, ಅย౵  ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಕಲ౭ ච ಮൡ౨  ඦತರ ඛ൏ბಯಕಗಳ ว౽ౙ ೈರದ ๯ತ౨  ಉನ౬ ತ ಮಟౣ ದ
๯උคತ ಪคಕಲ౭ චಗำ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಅൿ ಏඝ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඛಣბಯದ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ ಎಂൿ කโ 
ූเ๯൤౨ ೕๅ ಈ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳย౵  ກ೉౞ ನದඝ౬  ಸ౾౳ ಯತั๯ವ ඦತರ කโ ಅโಗಳ ෰ಲ౲ ෥ಪನದย౵  nts 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನದย౵  ಸ๻ಯ ෥ഴವ ಞಣಲౘಣಗำ ಅಥ฿ ඛ൏ბಯಕಗಳඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ෇ค කโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴ฿ಗ ಇൿ ಒಂൿ คೕൟಯ ඲౳ ೕಛ౳ ಂ ಆಜං  ඛ൏ბಯಕฆ ಮൡ౨  
ඛಮ౱  ಗಮನಃౙ  ಧನ౲ ฿ದಗำ ಮൡ౨  ෨ಂಬฆವ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ඛ൏ბಯಕರ ಇತರ ಅಂಶಗಳඝ౬  ඣೕಡฤ 
ಎൿฆඣೕಡಬ๾ൿ 
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