
  iit pamڈیٹرمیننٹ اور میٹركس میں ہے تین نمبر لیكچر میں لیكچر كے آج یہ آمدید خوش میں سیشن والے كرنے حل كو مسئلے كے ریاضی
گا كروں حل مسائل اور كچه متعلق سے  

ہیں كرتے شروع سے سوال ایک نمبر مسئلہ آئیے تو دراز دور والے ركهنے تعلق سے   r  x ہیں۔ اعداد حقیقی كہ جو كریں معلوم تعداد كل كی
لیے كے جس جمع  مربع مكعب جمع  مربع مكعب جمع  مربع مكعب xx 1  ہے برابر كے  x 2  x 4 x 18  x 3  x 9 x 127  x  z 10  
ہمیں لئے اس   x ہے كرتا پورا كو مساوات كن تعین اس جو ہے ضرورت كی كرنے تلاش

كب كہ ہیں كرتے حل آئیے تو   x  ہے ٹهیک ہے ضروری ہونا نمبر اصلی كا
میں حصوں دو كو عامل اس ہیں بناتے آسان آئیے تو  

حصہ پہلا ہیں توڑتے مربع عامل دوسرا ہے عامل پہلا یہ  مربع مربع x 2x 3x x  x 9 مربع ہے مربع  x 1 1 1  x 2 x 3 xx 4  x 
مربع پر كیوب x  x  x 27 9ہے ٹهیک ہے برابر كے  یہ كیوب كیوب  x 10  

ہے ٹهیک ہیں بناتے آسان كو ڈیٹرمینٹس ان ڈیٹرمینٹس یہ ہیں كرتے حل كو اس آئیے اب تو  
سے اس میں گا كروں كیا میں تو سے  كالم میں سے كننده تعین پہلے گا۔ لوں كامن سے  كالم اور كالم x 1 ہوں لیتا مربع  x 2  x  

سے مربع كالم میں ہے ہوتا جمع  ہمیں تو سے كالم گا لوں سے كالم تک كیوب 11 2 3 1 4 9 1 1 1میں مربع  x  x  x 3  x  x  x 
ہے ٹهیک ہے برابر كے  یہ  ہے ملتا ہمیں اور میں كیوب 27 8 1 9 4 1 3 2 110  

یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس تو x 149123118126 كا  پاور یہ پلس ہے ٹهیک  مائنس  ہے  میں  جمع  مائنس  میں  مائنس  مائنس  سے  كیوب  x 
۔ گا لوں  سے  قطار اور كامن  سے  قطار میں یہاں اب اور ہے 2233  

یہ ہے ملتا كیا وہاں ہمیں كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے اس ہے ٹهیک ہے۔ برابر كے  یہ  گا ملے ہمیں  سے  تو 239 3 1 4 2 1 1 1 1 110  
كے  مائنس  میں  مائنس  سے  مائنس  مائنس  سے  یہ اور ہے  پاور سے ایكس  پلس  پلس  پلس  مائنس  كیوب ایكس 25166611812191 432  

ہے ٹهیک   ہے برابر 10  
2ہمیں لہذا ہے ٹهیک بالكل ہے برابر كے  جمع  مائنس اور ہے  یہ اور ہے  طاقت جمع مكعب یہ كہ ہے مطلب كا اس تو  x 6  x 66510 1  

12x6 2جمع  طاقت كی ہے مطلب كا اس ہے برابر كے  طاقت جمع مكعب ہے پاس ہمارے لہذا ہے ملتا صحیح  x 12  x 10 66  x 6  x 
ہے برابر كے  مائنس كیوب 0 5  

ملے  مائنس مكعب جمع  طاقت كی ہمیں تاكہ كریں فیكٹرائز اسے آئیے تو 6كہ ہے مطلب كا اس كے  ہے برابر  مائنس كیوب  x 66  x 5   x 50
كیوب پاور ہمیں x 15 ہے ملتا  برابر كے  جمع مكعب مائنس  پلس مكعب  x 10  

ہے مطلب كا اس تو x 16 كے  ہے برابر  مائنس مكعب سے  جمع كیوب  x 50  
یا ہے  یہ تو 0  

تو چه  یا برابر كے  ہے برابر  جمع مكعب x 106 ہے ٹهیک دونوں یا ہے برابر كے صفر پانچ مائنس مكعب  x  
تو ah x 6 ہے ٹهیک كے  ہے برابر  مائنس یا ہے برابر كے صفر حل كا ایک جمع كیوب  xq 50  

مساوا دو ان آئیے ہیں كرتے حل كو اس آئیے ہیں كرتے حل آئیے تو
سكوں بنا آسان مزید اسے میں تاكہ ہیں كرتے تلاش جڑیں كی توں  

ہے برابر كے  طاقت كی  بائی  مگر نہیں كچه یہ تو 560  
گا كروں كیا میں یہاں تو میں دیكهیں پر طور كے مثال گا لے شكل عمومی كچه بس  i will i   x لگاؤں حساب كا جڑ كی مكعب ایک اور كیوب

یہ كہ گا جمع   x  ax مربع ایک جمع كلس مائنس ہے نہیں كچه سوا كے مربع
ہے برابر كے صفر یہ تو  

ہے مطلب كا اس تو مائنس ہے برابر اور ہے كهانا پہلا یہ یہ كے ہمیں لیے كے مساوات كی معیار اس ہے برابر كے   x  a  x  xa مائنس جمع
423كیا تقسیم سے  كو ہے نہیں كچه سوا كے جڑ ایک مائنس جمع ایک یہ   ہے۔ جاتا كیا تقسیم سے مربع ایک  مائنس مربع ایک  i 2  

ہیں ٹهیک چیزیں یہ تو  
ہے ٹهیک چلو تو  

تو مائنس ہے برابر اور كے مائنس جمع ہے برابر سے  تقسیم جڑ x  a  x  a 3 ہے۔ برابر كے  كیوب ایک پلس كیوب  ہیں جڑیں كی  i 2  x 0

جو ہے جڑ حقیقی ایک صرف پاس ہمارے كہ ہیں دیكهتے آپ اگر یہاں تو   x ہے ٹهیک ہے برابر كے مائنس ہے
تو ہے افسوس جو ہے جڑ حقیقی ایک صرف ہے برابر كے  مكعب ایک پلس كیوب طرح اسی كرنا مائنس  ہے برابر x 0 ایک مائنس مكعب  x  x  

جو ہے جڑ حقیقی ایک صرف ہے برابر كے  مكعب 0ہے ٹهیک ایک ہیں پیچیده دو باقی ہے ٹهیک ہے گئی دی سے طرف كی  x  
ہیں سكتے كر طرح اسی كو صنعت آپ ہم تو  

مطلب ہے كیا مطلب كا اس تو جڑ حقیقی ایک ہے برابر كے صفر ایک جمع مكعب اور  مائنس ہے x  x 1  یہ مائنس كیوب  برابر كے  x 5  x 6 
جڑ اصلی كیونكہ ہے برابر كے  تها 0ہے ٹهیک  طاقت كی ہے برابر  x 5  x 6 3 1  

مساوات اس ہمیں كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے مطلب كا اس تو ہے ملتی جڑ حقیقی  صرف لئے كے ایک لئے كے پلس  مربع c 12  مكعب  x 2  x 
انہیں اور ہے برابر كے  مكعب جمع  مربع مكعب جمع  مربع x 18 4برابر كے  مائنس ہے گیا دیا ذریعہ كے  x 3  x 9 x 127  x 10  x 1

اور ہے ہے برابر x  pi 6 1  3 13  بائی  طاقت سے  
ہے ٹهیک ہیں كرتے حل مسئلہ اور ایک آئیے ہے جواب حتمی یہ ہے یہ تو  

چلو تو تین ہے برابر یعنی  میٹركس تهری كراس تین a  a 1 الفا  جمع  مربع الفا جمع  مربع الفا  جمع  مربع الفا  جمع  مربع  l pi 1213222  
كہ طرح اس میٹركس  كراس  بی مربع الفا  جمع  مربع الفا  جمع  مربع الفا جمع  مربع الفا  جمع  مربع 233323333 مائنس كننده تعین كا  a 8 4 6

اور ہے ضرورت كی كرنے تلاش كننده تعین ایک سے لحاظ كے الفا پہلے ہمیں لہذا ہے ٹهیک الفا  ہوگی؟ كیا قیمت كی اس پهر اور ہے برابر كے الفا
ہے ٹهیک مساوات كیا  ہیں كرتے كوشش كی كرنے حل اسے ہم پهر  

كہ ہیں كرتے آئیے تو   a ہیں بناتے آسان كو اصطلاحات ان آئیے لیكن ہے نہیں كچه والا كرنے تعین كا
ن نائن جمع الفا چه جمع  ہے ایک تیسرا مربع الفا  جمع الفا  جمع  مربع الفا جمع الفا  جمع  یہ تو 121441قطار دوسری پهر ہے ٹهیک مربع   pi  

جمع  یہ معذرت ہے  ایک یہ نہیں ہے الفا  جمع  یہ ہے مربع الفا  جمع الفا  جمع  یہ اور ہے ٹهیک مربع پی ایل جمع الفا چار جمع چار 48446124  
9 12ہے ٹهیک معذرت لیے كے اس ہوں لكهتا دوباره اسے میں  ہے ٹهیک ہے مربع الفا  جمع الفا  

مربع الفا  جمع الفا  جمع  پهر ہے ٹهیک مربع الفا جمع الفا  جمع  قطار تیسری ہے ٹهیک مربع  اور  جمع الفا  جمع  یہ كہ تها كیا تو 41295969124  
ہے ٹهیک مربع  منفی مربع فائی ایل  جمع ہے ٹهیک الفا  جمع  ہے اندراج تیسرا پهر  اور ہے ٹهیک 91895  

ہے كن فیصلہ یہ اب لہذا ہے ٹهیک نو یہ تو  
ہے ٹهیک كریں كوشش كی بنانے آسان اسے آئیے تو  
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گا كروں آپریشن صف ابتدائی كچه'  گے كریں كچه ہم تو  
گا كروں لاگو كو آپریشن اس میں كہ گا كروں یہ  میں كیا تو ہے  r2  r2  r1 مائنس

گے كریں منہا كو  قطار ساته كے  قطار بهی  قطار اور گے كریں منہا ساته كے  قطار كو  قطار ہم كہ ہے مطلب كا اس تو 12331  
تو مائنس   r3 r3  r1 گا جائے چلا پر

ہے ہوتا نہیں تبدیل كننده تعین سے آپریشن كے قطار ابتدائی ان كہ لیں جان  ہم ہے ٹهیک تو  
ہے ٹهیک لیكن ہے نہیں بهی كچه یہ تو  

ہے كیا یہ تو  
الفا  جمع الفا  جمع  مربع الفا ہے پلس الفا  جمع  جو گے لكهیں اسے صرف ہم لہذا ہے نہیں تبدیلی كوئی میں قطار پہلی كیونكہ ہے یہ تو 12144  

اور  جمع الفا  جمع  اور ہے ٹهیک مربع پهر مربع مائنس 169ہے  y  r2  r1  
تهری آر قطار تیسری اور ہے ٹهیک ہے۔ ملتا الفا  جمع  ہمیں یہاں ہے ملتا الفا  جمع  ہمیں یہاں ہے ملتا الفا  جمع  ہمیں ہے ملتا جو ہمیں تو 323436  

ہے ون آر مائنس  
ہے ٹهیک الفا  جمع  ہمیں اور ہے ٹهیک الفا آٹه جمع آٹه پهر اور ہے ٹهیک الفا چار جمع آٹه ہمیں تو 812  

ہیں كرتے تبدیلیاں كچه دوباره ہم اب ہے ملتا ہمیں جو ہے وہی یہ تو   uh  ہیں كرتے آپریشن كے قطار ابتدائی كچه دوباره ہم
اور قطار سے دو  دوں ضرب كو دوسرے میں اگر پر طور كے مثال تو   uh گهٹائیں ساته كے قطار تیسری اسے

میں ہے آپریشن یہ تو r3 2 ہے ٹهیک سب گا كروں مائنس  r2  
ہے نہیں تبدیلی كوئی میں قطار دوسری اور پہلی یہاں لیے اس ہے ملتا كیا ہمیں كہ ہیں دیكهتے آئیے تو  a دو پہلی لئے كے كرنے ٹهیک  ہے برابر

ہے ٹهیک مربع الفا نو جمع الفا  جمع  مربع فائی ایل  جمع الفا  جمع  مربع فائی این جمع الفا  جمع ایک لہذا ہے نہیں تبدیلی كوئی میں قطاروں 214416
تها آپریشن پهر الفا  جمع  اور ہے الفا  جمع  الفا دو جمع تین قطار دوسری 3436 مائنس  r 3 2  r 2 

تو r 3 2 ہیں كرتے حاصل ہم كیا مائنس  r 2  
گا جائے ہو آؤٹ ناک ٹرم الفا تو  

ہے ٹهیک ہے۔  بهی یہ اور گے كریں حاصل  اور  یہاں ہم تو 222  
ہے ٹهیک كریں تصدیق پهر بار ایک  دیں اجازت مجهے تو  

دیں كرنے حذف اسے بس مجهے ہے ٹهیک تو  
كو آپریشن اس میں پر طور كے مثال گے كریں آپریشن كالم كچه ہم ہیں سكتے كر اب ہم ہاں تاكہ ہیں سكتے بنا آسان مزید اسے ہم كیا تو   c2 كو

مائنس اور گا دوں كر پر گے كریں لاگو ہم مائنس   c2  c1  c3  c3  c1كہ ہو معلوم ہمیں تاكہ ہے ملتا كیا ہمیں ہیں دیكهتے پهر ہے ٹهیک
determi  1232الفا  جمع  مربع فائی ایل جمع الفا  جمع  لیے اس ہوتی نہیں تبدیلی كوئی میں كالم پہلے لیے اس ہے ہوتی نہیں تبدیل ویلیو نینٹ  

234824 2اور ہے ٹهیک بالكل ہے الفا  یہ اور ہے الفا  یہ ہے۔ مربع فائی ایل  جمع الفا  یہ اور ہے نہیں كچه علاوه كے مربع الفا  جمع الفا  یہ اور
ہے ٹهیک ہے صفر بهی یہ ہوگا صفر انٹر ایک یہ  

ہیں سكتے كهول كو ڈیٹرمیننٹ صرف ہم اب تو  
قطار  گے كهولیں پر تیسرے صرف اسے ہم لیكن ہے نہیں كچه یہ تو  

سے اس ہے دیتا مجهے یہ اور مربع الفا  جمع الفا  پوائنٹ این  مائنس مربع پی ایل  پلس این  میں الفا  گنا  مگر ہے نہیں كچه یہ تو 242324 28  
مربع الفا  گنا  مجهے 28ہے ٹهیک كیوب الفا  جمع مربع وائی ڈیل  i 16   

ہے برابر كے اس یہ اور ہے نہیں كچه سوا كے كیوب الفا  مائنس اسكوائر الفا  مائنس كیو الفا  پلس اسكوائر فائی ایل  یہ تو 812816چهوٹا  uh  
لہذا ہے برابر كے كیوب الفا  مائنس یہ لہذا گا جائے كردیا آؤٹ ناک كو اسكوائر pi 8ہے ٹهیک برابر كے كیوب الفا  مائنس ہے كننده تعین كا  a 8  

لہذا ہے برابر كے الفا  مائنس كیوب الفا  مائنس كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے برابر كے الفا  مائنس ڈیٹرمیننٹ ہے۔ گیا دیا یہ میں سوال تو 648848 6
ہے ٹهیک  مائنس كیو الفا ہے مطلب كا اس 8 81ہے برابر  جمع الفا  مائنس الفا ٹائم الفا مراد سے اس  ہے برابر  l pi 099   

ہیں  مائنس اور  قدریں كی الفا كہ ہے مطلب كا اس تو 9 09  
ہے ركهتی مساوات وه لیے كے جن ہیں قدریں تین كی الفا یہ تو  

ہے ٹهیک ہے ٹهیک ہے جواب حتمی یہ ہے یہ تو  
اور ہیں كرتے حل سوال كا مسئلہ اور ایک آئیے تو كہ طرح اس میں میٹركس  كراس اگر مزید ہے برابر كے b2 3 3  كے مربع  mn nm  m n 

اور ہے نہیں برابر كے  طاقت مربع متعین حصہ پہلا تاكہ ہے برابر كے اور ہے مربع m 4 حصہ دوسرا ہے برابر كے صفر مربع  n  m  mn  
كہ ہے ایسا یو میٹركس صفر غیر ہے تین كراس جمع مربع مربع   a3  m  mn  uہے ٹهیک ہے میٹركس صفر

ہے ٹهیک جواب ہیں كرتے حل كو مسئلے اس آئیے تو  
كہ ہے جاتا دیا یہ ہے جاتا دیا جو ہے وہی یہ تو ہے برابر كے  n  nm   t ہے دیتا كیا ہمیں یہ كہ ہیں دیكهتے آئیے

میں اگر تو كو   uh so mn  n ہوں كرتا ضرب سے طرف دائیں اور سے
تو مربع یہاں میں اب اور ہے ہوتا برابر كے   mn  nmn  mn is equals to nm ہوں سكتا كر لاگو

ہے ملتا ہمیں تو یہ اور ہے برابر كے ٹهیک مربع  mn  n   m ہے برابر كے مربع
پاس ہمارے تو مربع   mn  n ہے ٹهیک ہے برابر كے مربع

گیا دیا جو ہے وہی یہ لیں یہ اب تو كے  طاقت مربع m 4 ہے برابر كے  n  
ہے مطلب كا اس تو مائنس مربع m  n 0 4000 میں جس ہے میٹركس میٹركس  میٹركس   ہے۔ كرتا نمائندگی كی  یہ لہذا ہے میٹركس  طاقت سے  

ہے ٹهیک  ہیں اندراجات تمام 0  
ہمیشہ میں تاكہ ہیں كرتے كوشش كی كرنے پهیری ہیرا كچه میں مساوات اس ہم اب تو مائنس مربع جمع مربع مائنس مربع  ms  m n  mn  n كو

كہ ہے یہ مطلب كا اس میٹركس  ہوں۔ سكتا لكه برابر كے  طاقت مگر ہے نہیں كچه یہ پهر ہے سكتا لے كامن یہاں مائنس 40مربع  mi  m  n  
میں یہاں كو مربع مربع   mn  n  m گا بدلوں سے یہاں میں

ہوں سكتا لكه میں تو مربع مائنس n  m  n 40  ہے برابر كے  طاقت كو  
ہوں لیتا سے یہاں میں اگر یہ تو  

تو مائنس جمع مربع ۔ ہے مطلب كا مربع گا ملے ہمیں مائنس mm  n  n   n  m  n 0 ہے برابر كے  مربع  
پاس ہمارے تو جمع میں مربع مائنس   m  n  m  n ہے صفر مربع

ہے ٹهیک ہیں كہتے ایک نمبر كو مساوات اس آئیے تو  
صور دو اب تو

جہاں كریں غور پر توں جمع ہمیں كہ تها یہ حصہ پہلا پهر كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے ٹهیک صفر كیا ہے۔ ہوتا تعین كا مربع  m  n  m جمع مربع
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میں كو عامل اس لہذا ہے  مربع ہے مطلب میرا ہے ضرورت كی كرنے تعین كا مربع میں اسكوائر جمع mn 0لكه پر طور كے مربع  m  m  n  
ہے برابر كے كننده تعین یہ ہوں سكتا كا جمع اور والا كرنے تعین كا مربع جمع   m  m  n  m  n غور پر ہونے صفر ہم والا كرنے تعین كا مربع

ہیں رہے كر  
ہے صفر یہ كہ ہے یہ مطلب كا اس تو  

ہے ٹهیک نہیں الجهنا سے صفروں ان لہذا ہوں جانتا میں كو جس ہے سكیلر وه صفر یہ میں اس تو   
ہے صفر ڈیٹرمیننٹ یہ تو  

ہے گیا كیا حصہ پہلا تحت كے كیس اس كہ ہے مطلب كا اس تو  
جمع كیس كہ ہے مطلب كا جس ہے ممكن بهی كیس اور ایک لیكن ہے ایسا تو 2ہے نہیں برابر كے صفر ہے والا كرنے تعین كا مربع  m  n  

ہیں دو صرف یہ تو   o  ہے ایسا اگر لہذا ہیں ممكن صورتیں
كہ ہے یہ مطلب كا اس تو جمع   m  n ہے ٹهیک ہے موجود الٹا یہ یعنی ہے الٹا مربع

سے بائیں كو  مساوات ہم پهر تو جمع مطلب كا اس ہے ٹهیک ہیں دیتے ضرب سے الٹا جمع الٹا مربع جمع 1ہے۔ ہوتا میں  m  n  m  n  m  n   
مربع مائنس   m  n ہے ٹهیک ہے ٹهیک ہے ہونا برابر كے صفر مربع

اور دیا ضرب كو ان صرف نے ہم كیا كیا نے ہم یہاں تو  n اس لہذا ہے دیتا میٹركس شناختی یہ طرح اس سے طرف بائیں كو ایک مساوات الٹا مربع
كہ ہے یہ مطلب كا مائنس m  n 0 ہے ٹهیک  ہے تمام میٹركس  ایک مربع  

كہ ہے یہ مطلب كا اس ہوں آتا یہاں صرف میں تو  m دیا یہ میں سوال كیونكہ ہے نہیں ممكن جو صحیح ہے نہیں ممكن یہ اور ہے برابر كے مربع
كہ ہے گیا m 2 ہوتا ایسا اگر كیونكہ سكتا ہو نہیں واقع  كیس كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے اس  ہے ٹهیک ہے نہیں ممكن جو ہے نہیں برابر كے مربع  

 ہے
كہ ہے یہ مطلب كا اس لہذا ہیں جاتے پہنچ تک ٹهیک تضاد ہم پهر تو جمع مربع   m  mn ہے ٹهیک ایک میں ذیل كہ جیسا ہے صفر تعین كا مربع

ہے ٹهیک حصہ پہلا ہے حصہ پہلا تو  
ہے كیا حصہ دوسرا تو  

زیرو نان ایک ہے موجود وہاں كہ ہے ضرورت كی كرنے ظاہر یہ ہمیں وہاں ہیں كرتے ثابت كو حصے دوسرے میں حصے دوسرے آئیے تو  
میٹركس تاكہ ہے ٹهیک بالكل جمع مربع مربع كہ ہوگا دكهانا یہ ہمیں میں حصے دوسرے لہذا ہے برابر كے صفر   u  m  mn  u   m جمع مربع

مربع mn  u 0ہے برابر كے  لیے كے میٹركس زیرو-نان كچه  
ہے ٹهیک تو  

كی اوكے وقت اس میں خیال میرے  ۔ ہے نہیں ضرورت كی كرنے ذكر كا تمام مجهے لہذا ہے كرتا نمائندگی صحیح كی میٹركس صفر یہ صفر یہ تو
ہے ہوتا میٹركس یہ طرف دوسری بهی جب ہے كرتا نمائندگی كی اسكیلر صفر كہ ہو اسكیلر كوئی بهی جب ہے آسان كرنا پیروی  

میٹركس صفر غیر ایک ہمیں كہ ہے مطلب كا اس ہے كرتا نمائندگی كی اوكے میٹركس یہ تو  u یہ لیے كے جس ہے ضرورت كی كرنے شناخت كی
ہے ٹهیک ہے ٹهیک  ہے  

یہ پاس ہمارے تها كیا ایک نمبر مساوات سے ایک ہیں چلتے واپس پر مساوات ایک آئیے اب تو جمع میں مربع مائنس   m  n  m  n كے صفر مربع
ہے برابر  

صرف اسے آپ كہ ہے یہ مطلب كا آپ اب تو مطلب  یہ ہے ٹهیک دیں ضرب سے جمع مربع مربع اور ہے۔ مائنس   m  mn m  m  m  n مربع
پهر ہے ٹهیک ہے برابر كے صفر میٹركس صفر غیر كہ كریں وضاحت كی مائنس u  am  n 0  سے سوال سے مفروضے كے سوال جو ہے مربع

ہے مطلب كا اس ہے ٹهیک ہے نہیں برابر كے جمع مربع مربع   m  m  u ہے برابر كے میٹركس صفر
ہاں ہے ٹهیک ہوا ثابت جو ہے وہی یہ تو  

ہیں كرتے حل مسئلہ اور ایک آئیے تو  
چلو تو مشتركہ جو ہے جوائنٹ ایک یہ اور ہے گیا دیا ذریعے كے جو ہے میٹركس  كراس m 3 31 0 دیا ذریعے كے  a 1 2 3 3 b 1  m 

جہاں ہے ٹهیک ایک مائنس تین پانچ مائنس دو چه مائنس آٹه ہم سیكنڈ ٹهیک ایک مائنس ایک ون مائنس ہے گیا اور ہیں نمبر اصلی  a  b  a  b اور
جمع ایک ایک نمبر كہ دكهائیں پهر اور ہے ٹهیک ہیں نمبر اصلی حصہ كا سیكنڈ تین ہے برابر ہے مشتركہ كا الٹا ہے الٹا جمع   b  a  m  m كا

مائنس جوائنٹ اگر ہے حصہ تیسرا ہے برابر كے m  m 3 2 1 ہے برابر كے  ہے ویكٹر ون كراس تین كہ جو میں گاما بیٹا الفا  
ہے ٹهیک ہے برابر كے  گاما پلس بیٹا مائنس الفا تو 3  

ہے مسئلہ  یہ تو  
ہے ٹهیک جواب ہیں كرتے حل اسے آئیے چلو تو  

ہے گیا دیا تو اور ہے گیا دیا بهی جوائنٹ ہے گیا دیا كو جو ہے جاننا كو اندراجات اور  uh m  m  uh  a  b  a پہلے پر طور بنیادی لہذا ہیں
اور   b كریں كوشش كی كرنے گنتی كی

حصہ پہلا كریں حل مسئلہ پہلا آئیے تو  
یہاں تو تین تین ہے۔ m 1 0 ہے ٹهیک سب ایک  a 1 2  b  

تو   m ہے كیا كوفیكٹر ایک ایک كا
2 ہے نہیں كچه جو لہذا ہے جاتا كیا حاصل كركے حذف كو كالم پہلے اور قطار پہلی جو ہے نہیں كچه سوا كے كننده تعین كے میٹركس سب یہ تو

ہمیں لہذا ہے ٹهیک ہے مائنس  كننده تعین یہ لہذا ہے والا كرنے تعین كا میٹركس ذیلی b 1 23 3ہے معلوم جوائنٹ یا میٹركس مشتركہ كا  b  m 

جوائنٹ اوپری چاہئے ہونا برابر كے اندراج مائنس  ہے مطلب كا اس مائنس  یہ تو 23كچه سوا كے  مائنس كہ جو رائٹ  b 23  b 1 1  m 1  
ہے نہیں  

مطلب كا  ہے برابر ہے مطلب كا اس تو 3ہے ٹهیک  ہے برابر  b 3  b 1  
تو   b ہے لیا كر حاصل نے ہم

اب تو   m كركے حذف كو كالم پہلی اور قطار تیسری ہے۔ نہیں كچه سوا كے كننده تعین كے میٹركس سب جو ہیں كرتے تلاش كوفیكٹر ایک تین كے
گیا۔ كیا حاصل   umn 

221ہے ٹهیک ہے نہیں كچه سوا كے مائنس  یہ اور ہے نہیں كچه سوا كے كننده تعین كے كے میٹركس  كراس  اس یہ تو  a 2 3 32 a  
تو جوائنٹ كہ ہیں جانتے ہم كہ جیسا ہے گیا دیا مشتركہ ہے كوفیكٹر ایک تین یہ لہذا ہے ٹرانسپوز كا میٹركس كوفیكٹر ایک   um  m uh  m كے

مشتركہ یہ مائنس  كہ ہے یہ مطلب كا اس لہذا گا جائے كیا ذخیره پر جگہ تین ایک 32نہیں كچه سوا كے  مائنس جو ہوگا اندراج  كا a  m 3 11  
مطلب كا  ہے برابر كہ ہے مطلب كا اس لہذا ہے ٹهیک بالكل ہے 2ہے برابر كے   ہے a 4  a 2  

تو جمع a  b 213 ہے برابر كے  ہے  جمع  ہے برابر  
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ہے ٹهیک حصہ پہلا تو  
ہے ٹهیک ہیں چلتے پر دوسرے آئیے تو  

مائنس یہ  دو لكهنے ایكسپریشن صرف مجهے كہ ہے كہتا یہ تو  m ہے ضرورت كی كرنے ظاہر ٹهیک ہمیں جو ہے وہی یہ ہمیں لہذا ہے برابر كے
ہمیں بشرطیكہ اور ہوئے كرتے استعمال كو اقدار ان لہذا ہے معلوم قدر كی ہے  كیا a  b  mm  ai 2 1 03 2 1 23  اور  ہوگا  جگہ كی  b

so b 1 1 3 1 1 ہے  
ہیں لگاتے حساب آئیے تو  

تو m 19  مائنس  سوائے ہے نہیں كچه والا كرنے تعین كا  
ہے۔  مائنس  میں  جمع  مائنس  میں  مائنس یہ  تو 119216  

كے  مائنس ہے برابر  مائنس  مگر ہے نہیں كچه یہ تو 8102  
تو كہ ہیں جانتے ہم كہ جیسا ہے ٹهیک ہے برابر كے  مائنس كننده تعین كا والا كرنے تعین كا جوڑ كے m 2 والے كرنے تعین كا مربع پورے  m  m 

كیونكہ ہے نہیں كچه علاوه كے m 3 340 ہے نہیں برابر كے  جو ہے  ایک یہ لہذا ہے  كراس  
مشتركہ كہ ہے مطلب كا اس تو   m ہے ٹهیک ہے الٹا یہ میٹركس

مشتركہ  كہ ہو معلوم ہمیں تاكہ كریں ثابت كو اظہار آئیے تو جوائنٹ میں جوائنڈ اور   m  m  m الٹا
ہے ٹهیک بالكل ہے نہیں كچه سوا كے میٹركس شناختی كہ جو ہے درست لیے كے حق كے میٹركس دو بهی كسی یہ تو  

جوائنٹ ہمارا تو جوائنڈ جوائنڈ والا كرنے تعین ہے كیا میں مشتركہ  mi  i  m  m  m inverse  m   i ہے برابر الٹا
سے طرف دونوں سے طرف بائیں ہم كہ ہے یہ مطلب كا اس تو   m ہیں سكتے كر ضرب سے

ہیں جاتے مل ہم تو الٹا پر متعین كے كہ ہیں جانتے ہم كہ جیسا لہذا ہے برابر كے والا كرنے تعین كا m  m  m  m  m 1 كے  پر تعین كے الٹا  
ہے یہ لہذا ہے برابر اس میں  نہیں۔ كچه سوا كے تعین كے الٹا   m  m ہے ٹهیک ہوں سكتا لكه بهی الٹا كا الٹا كو

مگر ہے نہیں كچه یہ تو   m ہے ٹهیک الٹا جوڑ ایک كے
اور ہے كیا رشتہ یہ پاس ہمارے تو جوڑ كا معكوس پورے كے ہے برابر كے جوڑ پر تعین كے   m  m  m  m ہے ٹهیک الٹا ہے۔ برابر كے

مشتركہ ایک كہ ہے یہ مطلب كا اس تو پلس الٹا جوڑ مشتركہ كا الٹا اور ہے برابر كے پر تعین كے m  m  m 2  مائنس والا كرنے تعین كا m  m 2
 ہے

مائنس یہ تو  m لكهنے لائن آخری صرف مجهے كہ ہے مطلب كا اس  یہ لہذا تهے چاہتے كرنا ثابت درست ہم جسے ہے وہی یہ لہذا ہے برابر كے
مشتركہ ایک جو دو اور ہے نہیں كچه علاوه كے الٹا مائنس جوائنٹ كا الٹا   m  m  m ہے ٹهیک لہذا ہے برابر كے

كہ ہے كہتا والا تہائی ایک ہیں كرتے حل كو تیسرے آئیے ہیں چلتے طرف كی حصے تیسرے اب تو اگر m  m 3 2 1 كے  لیے كے گاما بیٹا اور
ہے برابر  

ہے ٹهیک ہے برابر كے  گاما پلس بیٹا مائنس اور تو 3  
تو mh 2 ہے ٹهیک والا كرنے تعین كا  مائنس  

كہ ہے مطلب كا اس تو   m ہے الٹا
كیا تو ملحقہ ہے الٹا   m inverse m  m ہے ٹهیک تقسیم سے كننده تعین كے

گا كروں تقسیم سے  مائنس كو میٹركس اس صرف میں میٹركس جوائنٹ كہ ہیں جانتے ہم ہے كیا یہ تو 2  
گا ملے  بذریعہ  مائنس  مائنس  مائنس  بذریعہ  بذریعہ  مائنس  بذریعہ  ہمیں تو 1211 223 4152  

ہے  بائی  یہ اور ہے  بائی  مائنس  ہے  سے  یہ تو 523212  
یہ تو   m ہے ٹهیک ہے صحیح الٹا

كریں استعمال صحیح كو تعلق اس آئیے اب آه تو  
كا گاما بیٹا الفا تو m 3 2 1  ہے برابر  

ہے گاما اور بیٹا الفا كہ ہے یہ مطلب كا اس تو كو ویكٹر كالم اس آپ اگر اور ہے برابر كے  الٹا m 3 2 1  ہیں دیتے ضرب سے الٹا  m  
ہے ملتا ہمیں تو  

دیں لكهنے دوباره الٹا وہی صرف مجهے تو  
12 45 2243 1211 بائی  مائنس  مائنس ہوں كرتا چیک دوباره صرف میں  ۔ ہے نہیں كچه سوا كے  مائنس  بائی  بائی  مائنس  ضرب  یہ تو  

ہے ٹهیک  ضرب  سے  مائنس 1 2 323 2 1  
21 3 2 5 1 126 مائنس یہ اور ایک سے دو سے دو دو دو مائنس چار سیكنڈ ایک تین ہے۔ نہیں كچه علاوه كے  مائنس  بائی  یہ ہوگا كیا یہ تو  

ہے ٹهیک  یہ اور ہے گیا كیا تقسیم سے  كو  جمع  مائنس  مائنس جو ہے 45321  
ہے یہ كریں حاصل گاما بیٹا الفا  ہیں یہ ہم تو  

1 13 11112 جمع  جمع  ہے برابر گاما پلس بیٹا مائنس الفا كہ ہے یہ مطلب كا اس اور  ہے گاما  مائنس ہے بیٹا  الفا كہ ہے یہ مطلب كا اس تو  
ہے  یہ 3  

ہے ٹهیک ہے ٹهیک كیا نے فریق تیسرے لیے اس لیے كے كرنے ثابت ٹهیک  تهے چاہتے ہم جو ہے وہی یہ تو  
آئیے ہیں كرتے حل مسئلہ اور ایک آئیے تو لیڈ اور ہے سے نمبر حقیقی تعلق كا اور  ہے برابر x  p 3 0 0 2 2 0 1 1 1  ہے برابر  q 2  

اور حصہ پہلا كہ یہ پهر اور ہے برابر كے الٹا xx 0 4 0 xx  6  r pqp  r 2 میٹركس ہے والا كرنے تعین كا  xx 0 4 0 xx 5 
حصہ دوسرا  جمع اگر ہے برابر كے  ہے لئے كے پهر گنا   ہے برابر كے ضرب جمع 8ہے ٹهیک  ہے برابر  x 0  r 1  ab 61  eb  a  b 5

ہے ٹهیک ہیں كرتے حل كو مسئلے اس آئیے تو  
ہیں كرتے شروع ساته كے اس ہیں كرتے شروع كیا ہم تو برابر پهر ہے ٹهیک ہے برابر كے كا  r  pqp inverse  r  determinant كچه

مگر ہے نہیں كا كا میں كہ ہیں جانتے ہم كہ جیسا الٹا كے  p  determinant q  determinant  determinant p  det p كا الٹا
خاتمہ   p ہے ایک پر تعین كے

مگر ہے نہیں بهی كچه یہ تو مگر ہے نہیں كچه   determinant r  q ہے ٹهیک والا كرنے تعین كا
آئیے تو   q ہیں لیتے میٹركس

ہے ٹهیک ہوں دیتا كر حذف اسے میں ہے ٹهیک ام ہیں لكهتے آئیے تو  
ہوں۔ رہا كر غلطی زیاده بہت میں معذرت تو كا كے   r  determinant q  determinant ہے برابر كے

كیا میٹركس یہ تو ہے اور اسے مجهے ہے كیا میٹركس determinant  q 2 دیں لكهنے  xx 0 4 0 xx  x 6  
چه صرف میں تو  
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ایک جمع پانچ توانائی  
میں عاملوں دو كو عامل  ہوں سكتا كر میں پهر ہے ٹهیک گا دوں توڑ  

2002 اسے میں پهر ہے ٹهیک ہوں سكتا لكه پر طور كے  جمع  اسے میں یہاں لیے اس اور ہے نہیں كچه سوا كے تعین كے  كہ جو توڑیں x x 0
xx 5 0 2 0 4صرف آپ اگر ہے كیا یہ كہ ہے یہ والا كرنے تعین كا میٹركس دوسرے اس لہذا ہوں سكتا لكه جمع  xx 4 x 0 0 1  

ہیں كهولتے طرف دائیں كو كالم تیسرے  
كہا نے ہم ویلیو یہ تو  

كہ ہے مطلب كا اس تهے چاہتے كرنا ثابت ہم جو ہے وہی یہ تو ہے۔ برابر كے كننده تعین كے كننده تعین كا r 2  جمع  xx 0 4 0  xx 5 8  
ہے ٹهیک سب تهے چاہتے كرنا ہم جو ہے وہی یہ  ہے۔ كیا یہ تو  

ہیں چلتے پر اوكے حصہ آئیے تو  
ہمیں كہ ہے مطلب میرا كہ ہے كہتا یہ دو حصہ تو اگر لہذا ہوگا لینا برابر كے صفر   x  x ہے صفر

ہوگا جو ہوگا كیا تو میٹركس q  q 6 0 0 0 4 0 0 0 2 ہے ٹهیک  ہوگا میٹركس  
ہے وہی یہ تو   q ہے ٹهیک پاس ہمارے میٹركس

تو ہمیں ہے اب ركهیں یاد پر طور واضح ہوگا لگانا حساب كا تها   r  r  r  r pqp الٹا تها
ہم كہ ہے مطلب كا اس تو ہمیں اور ہیں جانتے كو   p  p ہے ٹهیک ہے ضرورت كی كرنے تلاش الٹا كو

تو كہ دیں كرنے یاد یہاں مجهے كہ سكیں جانچ سے آسانی ہم تاكہ  ہے كیا p  pp 3 0 0 2 2 0 1 1 1 صفر  ہے نہیں كننده تعین كا  p  
صرف اسے میں اور ہے ناگزیر یہ لیے اس ہے برابر كے  p كر تلاش جوڑ ایک كا اس آپ كر لگا حساب كا جس گا دوں چهوڑ پر طور كے مشق الٹا

كو جوڑ اس صرف آپ اور ہیں سكتے لیے اس گے، دیں كر تقسیم سے بذریعہ تعین كا p  uh  determinant p  determinant p اور
والا كرنے تعین ہیں سكتے كر حساب  كا آپ ہے چه   p گا دوں چهوڑ پر طور كے ورزش صرف اسے میں لہذا ہے برابر كے چه

تو ہے كیا p inve   rse 1 10 0 210 0 32 ہے ٹهیک  اور  بائی  مائنس ہاف  بائی  مائنس گا لكهوں راست براه اسے میں ہے  
سے ایک مائنس دو سے ایک صفر  صفر دو بائی ایک مائنس ایک ہاں ہے ٹهیک سب تین سے ایک صفر صفر ہاں صرف مجهے  معذرت نہیں ہاں تو 0  

یہ ہاں جی تین سے ایک صفر صفر تین   p ہے ٹهیک ہے ٹهیک ہے نہیں مشكل بہت یہ ہیں سكتے لے پر طور كے مشق اسے آپ ہے الٹا
اب تو   r ہیں لگاتے حساب كا میٹركس

تو پهر ہے كیا ہے كیا r  r  p 3 0 0 2 2 0 1 1 1 ہے  میٹركس اخترن میں ہے نہیں كچه علاوه كے  qq 6 0 0 0 4 0 0 0 2  
اور الٹا p  p 111 0 0 2213 1 0  0 3 ہے ٹهیک سے تین ایک سیكنڈ ایک  از  مائنس  از  از  مائنس  ہے الٹا  

ہیں دیتے ضرب كو میٹركس ان آئیے تو  
ہے  یہ پهر اور ہے  اور  مائنس یہ پهر اور ہے نہیں كچه سوا كے  یہ ہے كیا یہ اور  ہے نہیں كچه سوا كے ایک ایک یہ تو 3 0 0 2 22100  

0 1 0ہوگا پهر اور  by 2  
ہے ٹهیک  اور  آخری  پهر اور ہے ٹهیک ہے تهری بائی فور مائنس یہ ہاں مائنس دو دو جمع تهری بائی فور مائنس صفر پهر اور ہے  یہ تو 20 02  

330 0 4 24 1 2 یہ اور ہے ملتا  بذریعہ  بذریعہ  ہمیں گا ملے كیا ہمیں پهر دیں ضرب دوباره اسے آئیے اب ہے ٹهیک ہمیں جو ہے وہی یہ تو
6 0ہے ٹهیک ہے  اور  

یہ ہے یہ تو   r ہے ٹهیک ہے ٹهیک ہے میٹركس
ہے ذیل مندرجہ یہ ہے جاتا دیا ہے جاتا دیا ہے جاتا دیا جو تو آپ اگر ہے ٹهیک گنا  ہے برابر كے r 1 ab 61 ساته كے كو  ab  r 1  ab  

دیں ضرب  
22 ہے یہ اور ہے برابر كے ہے ٹهیک جمع ہے ٹهیک  ہے برابر گا۔ ملے جمع ایک جمع  كو آپ تو  by 3 b 64  a 4  by 3 b 6  a 6  b 6

  bہیں بناتے آسان اسے آپ اگر ہے ٹهیک برابر كے
جمع ایک كو آپ تو a 2 حل اسے آپ اگر لہذا ہے برابر كے  ہے مائنس اور ہے برابر كے  گا۔ ملے جمع  by 3 b 42  a 4  by 3 b 0  

ہیں كرتے  
4ہے برابر كے  گا ملے كو آپ سے اس كریں حل كو مساوات اس تو  a 8  

تو اور ہے a 2  b b 4   ہے برابر كے ہے  x 3 b 4  
تو   b 3 ہے ٹهیک

235 ہے برابر كے  جمع  ہے برابر بی جمع ایک كہ ہے یہ مطلب كا اس گا دوں كر مكمل یہاں اسے میں تو  
طلباء ہے ٹهیک تهے چاہتے دكهانا ہم جو ہے وہی یہ تو  

میں تو  s متعلق سے ڈیٹرمیننٹ اور میٹركس میں شكریہ، كا آپ لیے كے شركت میں سیشن اس میں سیشن اگلے اب اوپر سے سب یہاں  گا۔ كروں
شكریہ كا آپ ہے پر نظام كے مساوات لكیری جو گا كروں شروع بهی موضوع نیا ایک میں اور گا كروں حل مسائل اور كچه  
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