
ಹสೕ เർ౲ ൮ბಗัಡ ಐಐഔ ඩෳ ಗ൐ತ ಸಮ๲౲  ಪค๻ರ ಅඌๆಶನಃౙ  ๬౷ ಗತ ಇൿ ಉಪක౲ ಸ ๸ಒ౲  ಎರഴ ಮൡ౨  ಇಂൽನ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  ನಮ౱  เಷಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕ฿ಜං කඝ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ದ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬
ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಸಮ๲౲ ಗัಡ ಅಗತ౲ ฿ದ ๼ච౬ วಯඝ౬  ಈಛಗศ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඛೕಡมಞൟ౨ ං ಸค
इसिलए ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಒඨ ಪ౳ ๔౬ ෽ಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಸค 3 ౽౳ ๺ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ೲഔ ಮൡ౨  ೲഔ 1 4 4 2 1 7 1 1 3 b 
ಆಜದ౪ ฉ ಸคಯ ඛ൏ბಯಕದ ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ෴โโp 
इसिलए ಇൿ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං
इसिलए කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ
इसिलए ಸค ಎಂൿ ಉತ౨ ค๭
इसिलए ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ಒಂൿ ౽౳ ๺ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಪಕౙ ದ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಪವฑ ෭ನ๺  ಡ n n a a n 1
ലಟ෦ბචಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಸค ಮൡ౨  කโ ೲഔ ಅඝ౬   ಎಂൿ ඛೕಡมಜං p 1 4 4 2 1 7 1 1 3
इसिलए ಇൿ ಯ ಅಡౠ ಂഡ ಸค ಸคp 
इसिलए ಇൿ ๼ೕಜං ඦತರ ಇದರ ඛඋბರಕ ಏකಞತ౨ ං කඝ ಡ ๳คಆಂലං౪ ೕචp 
इसिलए ಯ ೲഔ ඛඋბರಕವඝ౬  1 คಂದ 3 ෭ನ๺ 7 ಸค ෭ನ๺ ඛೕಡมಞತ౨ ං 4 คಂದ 2 คಂದ 3 6 ෭ನ๺ 7 ೯൤ಡ 4 p n 
෇ค 2 ෭ನ๺ 1. ಸค
इसिलए ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ෭ನ๺ 4 ಇൿ ಪ౵ ๺ 4 ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಪ౵ ๺ 4 ಮൡ౨  ಇൿ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಅඝ౬  3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಯ ಪಕౙ ದ ඛ൏ბಯಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಇലೕ ೓ಕದ ඛඋბರಕಃౙ  n p 
ಸಮකಜฆತ౨ ං. ౘ෦๭ ඛಧბค๭ ಮൡ౨  ಇൿ ಸค ಇൿ ඛ൏ბಯಕ ಆಜං, ಇൿ ඛ൏ბಯಕ ๸තಣბ ೓ಕโ 4 ಡ p p p 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංp 
इसिलए කඝ ෮ದಲ ๲౵ ೖി ನย౵  ಪค๏ೕย๯൤౨ ೕච ಸค ಇൿ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕච ෴โඃ ๬෥ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಈ 
๰ತ౳ โ ಸค෴ಜං
इसिलए ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං
इसिलए ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං ೯൤ಡ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  p 
ಪคಹค๵ೕಣ ಸค
इसिलए 3 ౽౳ ๺ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ൧ೕค๭m n 
इसिलए ෮ದಲ ූಗ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಸ෦౱ ൟೕಯ ಅಥ฿ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಅಥ฿ ౘ෦๭ n mn am 
ಸค, ಇದඝ౬  ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยನย౵  ಅಥ฿ ಸ෦౱ ൟಯย౵  ಬฉ෽ೕಣ
इसिलए ಇൿ ಒಂൿ ූಗ฿ಜං
इसिलए ಅൿ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෥ಡ෎౽ದฉ ವಛბವൕ ಜಮბඨ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂൿ n 
൧ೕคಸ෎ಀ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಅൿ ಇඞ౬  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂ්ൿ เ๕ಷ฿ದ ಎರಡඡ ූಗ฿ಜං ಡ i f m m n 
෭ನ๺ ಡ ಎม౵  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗัಡ ಆಜං ಮൡ౨  ಸคn m skew symmetric m n 
इसिलए ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹค๯โൿ ಸค
इसिलए ಅದඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ
इसिलए කโ ෮ದಲ ූಗವඝ౬  ಸค ಎಂൿ ಪคಹค๵ೕಣ
इसिलए ෮ದฤ ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ m m m 
๰೉๯ತ౨ ං ಈಗ කโ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎౽ಜංn mn 
इसिलए කโ ಅದರ ವಛბವൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಅಂದฉ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಸ౷ ൫ ಸค ಎಂൿ කโ 
൧ೕคಸ෎౽ಜං
इसिलए කโ ೯ೕലಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ෮ದಲචಯൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ n m 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ කโ ಅದඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨n m 
ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಮൡ౨  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಏಃಂದฉ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෈ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಆದฉ ab 
෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺
इसिलए ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ಈ ෽ೕಜචಯย౵  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ
इसिलए ಇൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಆಜං,n m n m m 
इसिलए ಇൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵n mn 
इसिलए කโ ಏನඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಅඝ౬  ವಛბ෵๭ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ഓ౳ ඨ౺  ವ๺ბ n mn n mn 
ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए ಇൿ ಡ ಅඝ౬  ಆಜ ಪคವൟბ๯โൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ංn m n 
इसिलए ಈಗ කโ ೉ತ౳ โ ಎರഴ ಸ෦౱ ൟೕಯ ಸค ಎಂൿ ූเ๭ದฉ ූಗโ ಒಂൿ ූಗದ ಇඣ౬ ಂൿ ූಗโ ಓฉ෴ದ 
ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜರย ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸค ඦತರ ಮ൤౨  කโ ಅඃ m m 
ಃಲಸವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದರ ವಛბವൕಯඝ౬  n mn 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಮൡ౨  ಈಗ ಬದยಡ ಏඞ ಅಲ౵  n m 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං කโ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅm transpose m 
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵n mn 
इसिलए ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಓฉ෴ದ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ౘ෦๭ n m 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค
इसिलए කโ ෮ದಲ ූಗವඝ౬  ຂಡ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಈಗ ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ ಇย౵  ಎರಡඡ ූಗโ m 
ಮൡ౨  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ කโ ෭ನ๺ ಓฉ෴ದ ಸ෦౱ ൟೕಯ ಸค ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎౽ಜංn mn nm 
इसिलए ಮൡ౨  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย ಇൿ ಅඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಸคm n m n n 
इसिलए ಈಗ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඦತರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั , ಇൿ ಒಂൿm n nm 
෭ನ๺ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෎ชඞ ಅಲ౵ ,
इसिलए ಇൿ ෦ೕ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  n 
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ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෦ೕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇย౵  කโ ಬಳ๯ವ ಉತ౭ ನ౬  ๰ತ౳ ವඝ౬  ವಛბ෵๭ ಮൡ౨  ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಮൡ౨  m 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๭ಂ಩ n n
इसिलए ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං ಇൿ ෭ನ๺ n m m m mn
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  කโ ๬෥ನ౲  ෭ನ๺ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅmn nm 
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಏචಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෭ನ๺ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜංmn nm mn n 
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಓฉ෴ದ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಸคmn nm 
इसिलए ಸค
इसिलए කโ ಎರവ ූಗಗಳඝ౬  ಸค ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯โൿ ຂಡ
इसिलए කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ x y b 
๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಅඛ฀ൟ౳ ತ ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  z bn 
ඦತರ ಘನ ಡ ಪವฑ 4 ෭ನ๺ ಡ ಪವฑ 4 ಘನಃౙ  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෈ ූಗ ಡ ಪವฑ 44 ಪ౵ ๺ ಡ ಶ౾౨  44 y z z y x y 
ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ූಗ฿ಜං ಡ ಪವฑ 4 ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಡ ಪವฑ 4 ಆಜං ඛಂದ ಪವฑ cx z z x d x 
23 ಡ ೯൤ಡ ಡ ಪವฑ 23 ಒಂൿ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇದඝ౬  කඝ ಅั๯൤౨ ೕච ಸคy y 
इसिलए ಇൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಸค
इसिलए ಸค
इसिलए ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෭ನ๺ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x y y z z 
ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ๲ౙ ํ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸคx y z 
इसिलए ඣೕഺೕಣ ಬಡ౛  කโ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ವಛბ෵๭ ಪವฑ ಡ ಅඝ౬  x y n g 
ವಛბ෵๭ ෴โඃ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಡ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෥ല ಸคn n n 
इसिलए ಅඝ౬  ಶ౾౨ ಡ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ඣೕഺೕಣ ಆದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  คಂದ ಞ൐๭ದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ x n x n 
ಮൡ౨  ಇൿ ෇ค ಸคn 
इसिलए ಆ ๰ತ౳ ವඝ౬  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๲౛  ವಛბ෵๯ವ ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕಸ౬  ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿx x 
෭ನ๺ ಸค ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ,x 
इसिलए ಇൿ ಪವಡბ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಆದฉ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ x x n x
इसिलए ಇൿ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ 1 ಆಜං ಡ ಪವฑ nx n
इसिलए ಇൿ ನಮ౱ ย౵ ฆವ ๸ීಧ฿ಜං ಅಂದฉ ಡ ಪವฑ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺  ಡ ಪವฑ ಡ ಪವฑ ಡ x n 1 nx n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇದರಥბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇದರಥბ ಪವฑ ಡ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಪವฑ ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ x x n x n n 
ಮൡ౨  ಇൿ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ಅඃ เಷಯ ಡ ඛಜ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಸಹ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜංn x n y y 
इसिलए ಶ౾౨ ಡ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ y n y y n n n y n 
෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ಈಗ කโ ಪವฑ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಬಡ౛  ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣz n 
इसिलए ಇൿ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ಮൡ౨  ಸಮಯ ಸค ಸคz z 
इसिलए ಇൿ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෥ല z z z 
ಮൡ౨  ಇൿ ಪವฑ ಡ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෥ഴโದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಶ౾౨ ಯ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜංz z 
इसिलए ಇൿ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ಆಜංz z 
इसिलए කโ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇൿ ಪವฑ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಲ౵ คಟ ಮൡ౨  ಸคz n n z 
इसिलए ಈ ಎม౵  කฤౙ  ූಗಗಳඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ
इसिलए කโ ಪౘಃౙ  ຄೕತೕಣ ಸค
इसिलए ಅൿ ็ ಇൿ ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  කโ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ತඛಒ ෥ಡ෎౽ಜංy z 4 z 4 y 
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ವಛბ෵๵ೕಣ ಆದฉ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ವಛბ෵๭  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪವฑ ಡ ವಛბ෵๭ y z 4 z 4

౲ಁ ෕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಸคy 
इसिलए ಈಗ ಮ൤౨  ಉತ౭ ನ౬   ಇൿ ಅඝ౬  ಪವฑ  ಡ ವಛბ෵๭ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ಪವฑ ౲ಁ ෕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ 1 z 4 y y y 

౲ಁ ෕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಏಃಂದฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜൡ౨z 4 z z 
इसिलए ನ ෴โඃ ಶ౾౨  ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඃ ಅඝ౬  ಪವฑ  ಡ ඛೕഴತ౨ ං ಸค ಇย౵   ෍ಸ ๸ಒ౲z z 4 3
इसिलए ็ ౲ಁ ෕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ็ ౲ಁ ෕ ಆದฉ ಇൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ็ ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ಇൿ z 4
इसिलए ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ็ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ಝി 4 ็ ౲ಁ ෕ ಆಜฆತ౨ ං ಸคz 4 
इसिलए ಇದರಥბ ಇൿ ಈ ಬಲඈ൤෻ ಇං ಅಂದฉ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇದರಥბ ಇൿ ಘನ y z 4 
෭ನ๺ ಘನโ ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸคz 4 y 
इसिलए කโ ಒಂൿ ූಗ฿ದ ಇඣ౬ ಂൿ ූಗಃౙ  ຄೕತೕಣ b
इसिलए ಇย౵  කโ ಈ ಅඝ౬  ಪವฑ 44 ಮൡ౨  ಡ ಪವฑ ಅඝ౬  ತඛಒ ෥ಡ෎౽ಜංx y 
इसिलए කโ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇ
इसिलए ಇൿ ಡ ಪವฑ  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಪವฑ  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಸคx 44 y 44
इसिलए 44 ಸಮ ๸ಒ౲
इसिलए ಇൿ 44 ಡ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ಶ౾౨  44 ಡ ಆಜං ಪವฑ 44 ಡ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං x y x 
ಮൡ౨  ಪವฑ 44 ಡ ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸคy 
इसिलए ಈಗ ූಗಃౙ  ຄೕಜ ಅൿ ಪವฑ 4 ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಡ ಪವฑ 4 ಡ ຄೕฤತ౨ ංc z z x 
इसिलए ಇದඝ౬  ಪค๏ೕย๵ೕಣ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಮൡ౨  ಇൿ ಪವฑ ಡ  ๭ ౲ಁ ෕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಪವฑ 4 z x 4 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇൿ ౲ಁ ෕ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಸคz x 4 x 4 zq 
इसिलए ಇൿ ౲ಁ ෕ ಏඞ ಅಲ౵ , ಇൿ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಪವฑ 4 ಘನಃౙ  4 ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಇൿ 2 ౾ౙ ಂತ ನ z x z x 4 x 
෭ನ๺ 4 ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵z z 
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इसिलए ಇದರಥბ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇದರಥბ ಡ ಪವฑ 4 ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ഖ ൽ ಪವฑ 4 ಒಂൿ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ x z z x 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค
इसिलए කโ ಆචಯ ූಗ ಡ ຄೕತೕಣ ಅൿ ಸರಳ฿ಜං ಇൿ ಪವฑ 23 ඬ౵ ಡ ಆಜං ಡ ಪವฑ 23d x s y 
इसिलए ඛೕโ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ಎರവ ෍ಸ ಶ౾౨ ಯඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ಇൿ ಡ  ಪವฑ ಡ x y x 23 23 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ೯൤ಡ ಡ  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ  ಪವฑ ಡ ෭ನ๺ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  y 23 23 x 23 
෭ನ๺ ಡ ಪವฑ 23y 
इसिलए ಇൿ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ෇ค ಡ ಪವฑ 23 ೯൤ಡ ಡ ಪವฑ 23 ಆಜංx y 
इसिलए ಇൿ ಡ ಪವฑ 23 ಡ ಡ 23 ಡ ๲ౙ ೕํ ๭෫ഔ౳ ಋ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸคx y 
इसिलए ಇൿ ಈ คೕൟಯ ඛೕโ ෴฿ಗล ෥ಡಬ๾ർದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඛೕโ ෴฿ಗล ಮൡ౨  ನ ಈ ಶ౾౨ ಯඝ౬  x y 
ඣೕഴವ ෩ಲಕ ಪคಹคಸಬ๾ൿ ಇൿ ෍ಸ ಶ౾౨  ಅಥ฿ ಸಮ๲౲ ෻ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಈ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹคಸฤ ಅದඝ౬  ಬಳ๭ಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಸค
इसिलए කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಆಜರย ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಸค ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  3 ౽౳ ๺ 3 k a 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย ෭ನ๺ 1 2 งഡ งഡ ಎರಡඡ ๬ฤ 2 งഡ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 2 งഡ k k 2 k k 1 k k 2 k 
෭ನ๺ 1 ಸค ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇං ಇൿ 0 2 ෭ನ๺ 1 งഡ ෭ನ๺ 2 งഡ ಸค ෩ರඡ b k k 1 k 0 2 
๬ฤ ෭ನ๺ งഡ ෭ನ๺  งഡ  ಎಂൿ ඛಧბค๭ದฉ ಸค ಯ ಅ೮ಂഡ ನ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ലಟ෦ბඦഡ ನ k 2 k 0 b 
೦෵ಂഡ ನ  คಂದ ಪವฑ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෇౳ ಃഡ ౾ೕಯ ෰ಲ౲  ಎ๠ౣ  ಚದರ ෇౳ ಃഡ ಅย౵  inant 10 6 k 

ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ದ අಡ౥  ත൏ბಂಕವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಸค ಸคk 
इसिलए ෥౲ ഔ౳ ಸ๺ ಮൡ౨  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಒಂൿ ๸ීಧವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  කโ ನ ವಗბ෩ಲದ a b k 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ
इसिलए කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಸค ಪคಹค๵ೕಣ
इसिलए ෮ದฤ ಸคಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ
इसिलए ౽ඹಯ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಸค
इसिलए ವಯ๯౺  ನನಡ ൟั๭ ಅದඝ౬  ಬฉ෵ค 2 ಃ ෭ನ๺ 1 2 งഡ ಃ 2 ಃ 2 ಃ 1 ෭ನ๺ 2 ಃ ෭ನ๺ 2 งഡ ಃ 2 ಃ ෭ನ๺ 
1
इसिलए කโ ಈ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ෮ದಲ ๬ยඛಂದ เಸ౨ ค๵ೕಣ ಸค ಇൿ 2 ಃ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಞ൐๭ർಗ 1 ෭ನ๺ 1 
෮ತ౨ ಃౙ  ಸಮ ෭ನ๺  ಪ౵ ๺  ಃ ಚದರ ಸค ෭ನ๺  งഡ ಃ ඦತರ කโ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  1 4 2
ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ෭ನ๺ 2 งഡ ಃ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 4 ಃ งഡ ಃ ಓಃ ೯൤ಡ 2 ෇ค งഡ ಃ ಆಜ 4 ෇ค ಃ งഡ ಃ 
೯൤ಡ 2 ෇ค ಓಃ ಓಃ
इसिलए ಇದඝ౬  ಸค ൤ฉ෽ೕಣ
इसिलए ෭ನ๺ 1 ಞ൐๭ ෭ನ๺ 1 ಇൿ 1 ෭ನ๺ ೯൤ಡ ಘನ ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ 8 ಚದರ 2k 2k 8k 4k 4k k 
ಸค ಪ౵ ๺ 8 ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 4 ಃ ಸค
इसिलए ಇൿ 8 ಃ ಘನಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค ඦತರ ಃ ೓ಕದย౵  16 ෭ನ๺ 4
इसिलए 12 ೯൤ಡ 12 ಃ ಚದರ ಸค ಮൡ౨  ඦತರ ಃ කฤౙ  ඩ෵ಂഡ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಃ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಸค
इसिलए ಇൿ ലಟ෦ბචಂഡ ಸคಯ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಡ ಸಮඛಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ a k 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๰೉๯ತ౨ ං
इसिलए ಸค ຆൿ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಸค ಸคk 0 
इसिलए ಈಗ කโ ඣೕഺೕಣ ෈ ಸคಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ല
इसिलए ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵ , කโ ෮ದಲ ๬ยඛಂದ เಸ౨ ค๭ದฉ ಸค ಸค
इसिलए කඝ ඛಮಛಜ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 0 คಂದ ಃ ෭ನ๺ 1 งഡ ಃ 1 ෭ನ๺ 2 ಃ 0 2 งഡ ಃ ෭ನ๺ งഡ

෭ನ๺ 2 งഡ ಸคk k 0 
इसिलए ຆൿ
इसिलए ඛೕโ ෮ದಲ ๬ยඛಂದ เಸ౨ ค๭ದฉ ෮ದಲ ನ෩ൿ 0 ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  2 ෇ค k 
ಞ൐๭ದฉ ಆฯ ซഡ ೯൤ಡ งഡ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෭ನ๺ 2 งഡ ೯൤ಡ ಞ൐๭ 4 ಃ งഡ ಃ ಸคk k k 
इसिलए ಇದඝ౬  เಸ౨ ค๵ೕಣ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ 4 ಃ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 2 ಃ ෭ನ๺ 2 ಃ ಪ౵ ๺ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಚದರ ಸคs 4 k 
इसिलए ಇൿ 0 ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए ಯ ඛඋბರಕโ ಸคb 0 
इसिलए ຆൿ
इसिलए කโ ಒಂൿ ๸ීಧವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಆದฉ ಇൿ ಏನಲ౵  ಆದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 
ലಟ෦ბඦഡ ನ ೲഔ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಯ ๸ඌ෷  คಂದ ಶ౾౨   ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං,b 10 6
इसिलए කโ ඛೕലฆವ ඛಣბಯದ ಪคූ๣ಯย౵  ಒಂൿ ೲഔ ಯ ඛ൏ბಯಕ ನഴเನ ๸ීಧโ 3 ಅಡ౥  3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a 
ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං,
इसिलए ಒಂൿ ೲഔ ದ ඛ൏ბಯಕโ ೓ಕವඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  . ಇൿ ವಗბದ ඛඋბರಕ ಮൡ౨  a 

ವಗბದ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, ಇൿ 10 คಂದ ಪವฑ 6 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං,b 
इसिलए ലಟ෦ბචಂഡ b 0
इसिलए ಇൿ ෎ฉ ෴โ඀ ಅಲ౵ , ವಗბದ ඛ൏ბಯಕโ 10 คಂದ 6 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 6 ඛೕലದ ඛ൏ბಯಕโ 0 ಜಂತ 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಯ ඛ൏ბಯಕโ 10 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 3 ಸคa 
इसिलए ಈಗ කโ 8 ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ 12 ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 6 ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  วಕౙ  ๻౾ದ ඛ൏ბಯಕದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  k k k 
ಬฉ෽ೕಣ, ಇൿ 1 000 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ 8 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ 12 ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 6 ෭ನ๺ 999 ಸಮ฿ಜං ඛಂದ ๵ච౬ ಡ k k k al 
෩ಲේತ฿ಜ කโ ಈ ಸคಯ ෩ಲವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜං
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इसिलए ಅದඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಸ౷ ಲ౭  ಕಷౣ ฿ಗಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಎಡූಗದย౵  ෵ಂದ ๰೉๵ೕಣ 8 ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ 12 ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 6 bkpk k k k 
෭ನ๺ ಸค
इसिलए කโ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಯ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ౽ౙ ಜ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಸคk 
इसिलए කโ ಸค෴ತೕಣ
इसिलए ຆൿ ಅದ౽ౙ ಜ ౘ෦๭ ຆൿ
इसिलए ෰ಲ౲  ಏඝpqp 1 p 1 
इसिलए ನಮಡ ൟัൽංpk 
इसिलए ಏඞ ಅಲ౵  8 ಪ౵ ๺ 12 ೯൤ಡ 6 ෭ನ๺ 9 9 ಇൿ ಘലತ฿ಜ෸ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫p 1 
इसिलए ಎಂದชඝp2 
इसिलए 8 ౲ಁ ෕ ಆದฉ 64 ೯൤ಡ ನನಡ ൟัൽฆವ ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 12 คಂದ 4 ರವฉಡ 6 คಂದ 2 ෭ನ๺ 9,k pk 
इसिलए ಇൿ ಘലತ฿ಜ෸ 0 ಜಂತ ಕല෫ ಆಜං 27 ಪ౵ ๺ 12 ಡ 9 ಪ౵ ๺ 6 ಡ 3 18 ෭ನ๺ 9 9 9 ಮൡ౨  ඛೕโ p3 p3 8 
ಅದඝ౬  วಕౙ  ๻౾ದฉ ಇൿ ಕല෫ ഛෳ ๏ෆౣ ಆಜ ຄರຄ෨౱ ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ຆൿ ಘലತ฿ಜ෸ ಈ ๸ಒ౲ ෷ 999 
౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಸค
इसिलए คಂದ 64 ಆಜං ೯൤ಡ 12 ಇಂದ 16 ಪ౵ ๺ 6 ಇಂದ 4 24 ෭ನ๺ 999p4 4 8 
इसिलए ಇൿ ಏචಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 5 1 2 ೯൤ಡ 2 3 ಒಂൿ ಒಂಬൡ౨  ಎರഴ ೯൤ಡ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  
ಒಂಬൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ౘ෦๭ ൮ ಸค๯෥ฆ ಇൿ 700 ಆಜං ಅൿ ಘലತ฿ಜ෸ ഔ౳ ಪฯ ಒಂಬತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಸค
इसिलए ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ 8 คಂದ 125 ೯൤ಡ 12 คಂದ 25 ೯൤ಡ 6 5 30 ෭ನ๺ 9 9p5 p5 
इसिलए ಇൿ 1000 ಪ౵ ๺ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  300 ಪ౵ ๺ 30 ෭ನ๺ 9 ಇൿ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං
इसिलए ෩ಲේತ฿ಜ 4 ಮൡ౨  5 ರ ನഴๅ 4 ඦತರ ಇൿ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං, ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෷ pk 
೉ກ౬ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං
इसिलए ಇൿ 0 ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෮ತ౨  ಮൡ౨  5 ನഴๅ ಇฆತ౨ ං 4 ಸคpk k 5 
इसिलए ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , ಇൿ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಸ෥ನ฿ಜฆವ අಡ౥  ත൏ბಂಕವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං,k 
इसिलए ಇൿ 4 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಆಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಸค 4 ಮൡ౨  5 ರ ನഴๅ ಇฆವ 0 ಇං
इसिलए ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಸค ಸค
इसिलए ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 2 2 0 ಆม౮  3 ෭ನ๺ 5 0 ඛೕലದ 3 ಅಡ౥  3 p 3 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย,
इसिलए ಇൿ 3 ౽౳ ๺ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜൿ౪  ಆม౮  ಃಲโ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ๳คൿ౪  ಮ൧౨ ಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ q 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಂದฉ ಇಂದ ಎಂ්ൿ ಸಮಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಡ ๳คൿ౪  0 ಡ ಸಮವಲ౵  ಮൡ౨  p q k i k rk i 
෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค
इसिलए 2 3 ರ ෭ನ๺ ಡ 8 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಯ ඛ൏ბಯಕโ 2 คಂದ ವಗბಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಆ ෈ಂൿโ q k q k p 
ೲഔ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪವฑ 9 ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ෈ 4 ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಪ౵ ๺ 8 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං
इसिलए ಈ ಎม౵  ෥๼ൟಯඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ಇದඝ౬  ಸค ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ಜං
इसिलए ಘലತ฿ಜ෸ කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ಃ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ຂಡ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ කโ
ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ෻ ಸค ಉತ౨ ರ
इसिलए ಡ ಎಂ්ൿ ෇ค ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ඛೕಡมಜංp q k 
इसिलए ඛೕโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ඛඋბರಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ෇ค ಮൡ౨  කඝ 3 ౽౳ ๺ 3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  k i 
ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ඛಧბค๯ತ౨ ං ౲ಁ ෕ ಮൡ౨  ಯ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ 1 ಡ k i 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ౲ಁ ෕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ಅಲ౵ ದ ౽ರಣ ಇൿ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ಇൿ k k 0 0
๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵k 0 
इसिलए කโ ಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ലಟ෦ბචಂഡ ലಟ෦ბචಂഡ ನ ಈ ಉತ౭ ನ౬  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ p q 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵
इसिलए ಇย౵ ಂದ කโ ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  ಯ ඛ൏ბಯಕโ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵p q 
इसिलए ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂದชඝ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣap 
इसिलए ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛೕಡมದ 3 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ 2 2 0 ෭ನ๺ 5 0p alpha 3 
इसिलए ඛೕโ ඛಧბค๭ದฉ ಇൿ ಸค෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵b 
इसिलए කโ ౽ಲෳ ౽ಲෳ ෩ರඡ ౽ಲෳ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ๵ච౬  ಇං
इसिलए ಅย౵ ಂದ เಸ౨ ค๵ೕಣ
इसिलए ಇൿ ෭ನ๺ 2 ෇ค ಸค ಇൿ ෭ನ๺ 10 ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ 3 ಪ౵ ๺ 2 5 ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ෇ค ෭ನ๺ 15
ಪ౵ ๺ 3
इसिलए ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ කโ 12 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 20 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ലಟ෦ბචಂഡ ಅಲ౵ , ಇൿ 12 ಆม౮  p 0 
ಪ౵ ๺ 20 ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಸคp 
इसिलए ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ ๸ීಧಃౙ  ๼ಂൟฆಗฤ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಡ ಸಮಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ කโ p k 
ಆฏಭದย౵  ෥ലඈ൤, ౲ಁ ෕ ಃ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಏඞ ಅಲ౵ ,q 
इसिलए ಇൿ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ಏඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං. ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ലಟ෦ბචಂഡ ඛಂದ ූಜಸมಜං q k p 
ಅൿ 12 ಆม౮  ೯൤ಡ 20 ಸค ಸค ಓ ലಟ෦ბචಂഡ ನಮಡ ಈಗ ಸค෴ಜ ൟัൽංs q 
इसिलए ಈಗ ಮ൤౨  ಈ ๸ීಧൽಂದ ಎಂ්ൿ ෇ค ಸಮಯಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ನನ౬  ಬั ඛೕโ ಅඝ౬  ಎರവ p q k k p 
ಬൽಗಳย౵  เสೕಮ฿ಜ ಞ൐ಸಬ๾ൿ
इसिलए ๒ನ౲ ವಲ౵p 
इसिलए เสೕಮ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ p q p p 
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เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කโ ಯ ೲഔ ಏඝ ಎಂൿ ൟัൽರ෎ಀp 
इसिलए ಯ ೲഔ෴ಜංp 
इसिलए ಇൿ ෇ค ಯ ೲഔಯඝ౬  ඛ൏ბಯಕ ඛಂದ ූಜ๭k p p 
इसिलए ನ ೲഔಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ. ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ๯ಲಭ, ಇൿ ಆೕ-ම౲ ಕౣ ฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ p p 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए කโ ಅದඝ౬  ಸค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ
इसिलए ෮ದಲ ನ෩ൿ 5 ಆม౮  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ 3 ಆม౮  ಇൿ ෭ನ๺ 10 ಇൿ 10 ಇൿ 6 ಇൿ 12 ಇൿ ෭ನ๺ 
ಆม౮  ಇൿ ෭ನ๺ 3 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 4 ಮൡ౨  ಇൿ 2 ಸค
इसिलए ಇൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ๯ಲಭ
इसिलए ಈಗ කโ ಏನඞ౬  ඣೕഺೕಣ ಆದฉ ෇ค ಅඝ౬  ലಟ෦ბඦഡ ඛಂದ ූಜ๭ ಅൿ 12 ಆม౮  ೯൤ಡ 20 qq k d p 
ಮൡ౨  ๳คൿ౪  ಇൿ ಅඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺   ಆม౮   ​​෭ನ๺ ಆม౮   ಆม౮   ෭ನ๺  ಆม౮  ಪ౵ ๺  ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭i p 5 10 3 6 3 4
෎ชඞ ಅಲ౵  ෭ನ๺ 10 12 ಮൡ౨  2 ಸค
इसिलए ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ෭ನ๺ คಂದ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽංq q 2 3 k 8 
इसिलए  ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ  ನ෩ൿ ಆಜฆತ౨ ංq 2 3 q 2 3 2 3
इसिलए ಸค ඣೕഺೕಣ ಆഔౣ ฆವ ಎಂ්ൿ 8 คಂದ ෭ನ๺ ಃ ಆದฉ ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං q 2 3 
෭ನ๺ 3 ಆม౮  ೯൤ಡ 4 ಪഖౣ  ಅඝ౬  12 ಆม౮  ೯൤ಡ 20 คಂದ ූಜ๭ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  8 คಂದ 8 คಂದ k k 
ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए ಆഔౣ ฆವ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ರಣ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಎರവ ಕഷಗಳย౵  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ನಮ౱ ย౵  ಈ ෭ನ๺ k k 
ಇං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ෭ನ๺ ෭ನ๺ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ංk 
इसिलए කโ 3 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 4 ಅඝ౬  12 ಆม౮ ൽಂದ ූಜ๭ 20 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 คಂದ 8 ಇൿ 24 ಆม౮  ೯൤ಡ 32 ಆಜං 
ಇൿ 12 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 20 ಡ ಸಮ
इसिलए ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵  12 ಆม౮  ෭ನ๺ 12 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಸค ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
๰೉๯ತ౨ ං
इसिलए කโ ಆม౮ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಏඞ ಅಲ౵  ಸค ಸค
इसिलए කโ ಬಳ๵ೕಣ ಃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಇඞ౬  ಃಲโ ๸ීಧಗำ ಸค
इसिलए කโ ຄಂൽฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ๸ීಧโ ಯඝ౬  ඛಧბค๯ತ౨ ං ಅඝ౬  2 คಂದ ವಗბ ಎಂൿ ඛೕಡมಜංq q ak 
इसिलए ඛಧბค๯โൿ ෴โൿ ನ ಇฆๅ෷ කโ ಆฏಭದย౵  ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  12 ಆม౮ ൽಂದ ූಜ๭ 20 ಎಂൿ ನಮಡ q k 
ൟัൽං, ಇൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 คಂದ ಮ൤౨  ಅಲ౵k k 0 
इसिलए කโ ಎರവ ಬൽಗัಂದ ೓ಕದย౵  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿk 
इसिलए ೓ಕโ ಹൟ౨ ರ ຄೕಞತ౨ ං 3 ຄೕಞತ౨ ංk 
इसिलए ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ 2 ෇ค ಎಂ්ൿ 12 ಆม౮  ෭ನ๺ 1 ಪ౵ ๺ 20 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ංk 
इसिलए ಇൿ 2 ෭ನ๺ ಇൿ 8 21 ಆಜං 12 ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ౘ෦๭ 4 ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಎಂ්ൿ 4 ಃౙk z 2 k k 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค
इसिलए කโ ಎಂ්ൿ 4 ಆม౮  ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ඦತರ ූಗโ 4 ಆม౮  ෭ನ๺ k b k
ಪ౵ ๺ 8 ಇൿ 4 คಂದ ෭ನ๺ 1 ಇൿ ෭ನ๺ 4 ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ೯൤ಡ 8 ಇൿ 0 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए ූಗ ෈ ූಗโ ಸค෴ಜං
इसिलए කโ ූಗ ಒಂದಃౙ  ຄೕತೕಣ ಸค
इसिलए ූಗโ ನ ೲഔಯย౵  ಯ ඛ൏ბಯಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀq p 
इसिलए ಇൿ ಸค ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ කโ ෮ದฤ ലಟ෦ბඦഡ ನ ലಟ෦ბඦഡ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಎರഴ
෥౲ ഔ౳ ๺ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ ലಟ෦ბචಂഡ ಡ ലಟ෦ბචಂഡ ല ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ನ ೲഔ ಮൡ౨  q p 
ಯ ඛ൏ბಯಕ 12 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 20 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  q 
ඛಧბค๯ತ౨ ං෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅಡ౥  3 ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸคq 3 
इसिलए ಏඝ ಇൿ 20 ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕ ಎಂ්ൿ ಘකಂൟಯඝ౬  12 ಆม౮  ೯൤ಡ 20 ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ q k 
ූಜಸมಜං
इसिलए ಇൿ ಶ౾౨  6 ಡ 12 ಆม౮  ಪ౵ ๺ 20 คಂದ ූಜ๭ ಮൡ౨  ಆม౮  ෭ನ๺ 1 ಆಜං,
इसिलए ಇย౵  คಂದ 4 คಂದ 4 ಪವฑ 6 ಮൡ౨  ಇൿ 12 ಪ౵ ๺ 20 ෎ชඞ ಅಲ౵  8,k 4 
इसिलए ಇൿ  ಪವฑ ಡ  ಇย౵   ಪವฑ  ಮൡ౨  ಇൿ  ಪವฑ  ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵ ,2 12 2 3 2 9
इसिलए කโ ನ ೲഔ෴ಜ ಅඝ౬  ඛಧბค๯൤౨ ೕๅ. ಆದฉ 2 ಅඌ౽ರಃౙ  9q p 
इसिलए කโ ಸค ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸ෎౽ಜൡ౨
इसिलए ຆൿ
इसिलए ಅൿ
इसिलए ಇൿ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಪค๻ರ฿ಜං කโ ಎರവ ූಗಗಳඝ౬  ಪค๏ೕย๭ං౪ ೕๅ ಸค เർ౲ ൮ბಗำ
इसिलए කඝ ಈಗ ಇย౵ ಡ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච ಧನ౲ ฿ದಗำ ඛೕโ ಈ ಅඌๆಶನಃౙ  ๻ಜฃಜದ౪ ౽ౙ ಜ කඝ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ലಟ෦ბඦഡ ನย౵  ಇඞ౬  ಃಲโ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಧನ౲ ฿ದಗำ ඛೕโ ඛೕโ Pru
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