
नमˑे छाũो ंका ˢागत है आईआईटी पाम गिणत सम˟ा समाधान सũ मŐ यह ʩाƥान संƥा दो है और हमारा िवषय मैिटŌ स और 
िनधाŊरक है आज के ʩाƥान मŐ मœ मैिटŌ सेस से संबंिधत कुछ और सम˟ाओ ंको हल कŝंगा और िनधाŊरक इन सम˟ाओ ंके िलए 
आवʴक पृʿभूिम पहले ʩाƥान मŐ पहले से ही दी जा रही है ठीक है तो चिलए Ůʲ संƥा एक Ůʲ से शुŝ करते हœ ठीक है यिद 
3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ बी का जोड़ और जोड़ 1 4 4 2 1 7 1 1 3 है तो पी के िनधाŊरक के संभािवत मान Ɛा हœ ठीक है तो यह सवाल है तो 
चिलए इस सम˟ा को हल करते हœ
 इसिलए उȅर ठीक है, जैसा िक हम जानते हœ िक एक Ţॉस एन मैिटŌ ƛ के िलए , आसɄ का एक िनधाŊरक , घात माइनस 1 के n a n 
सारिणक के बराबर होता है।
 ठीक है और हमारे पास एक संयुƅ है जो 1 4 4 के ŝप मŐ िदया गया है।p 
 2 1 7 1 1 3 तो यह का   जोड़ है ठीक है तो ऐसा है तो इसका िनधाŊरक Ɛा होगा मœ से जुड़ता šँp p 
 इसिलए के जोड़ का सारिणक 1 गुणा 3 से िदया जाता है  माइनस 7 ओके एन माइनस 4 गुणा 2 गुणा 3 6 माइनस 7 ɘस 4 गुना 2 p 
माइनस 1.
 ठीक है तो यह कुछ भी नही ंहै लेिकन यह माइनस 4 है यह ɘस 4 है और िफर यह ɘस 4 है और यह 4 के बराबर है
 इसिलए िदया गया एन पी के आसɄ के 3 िनधाŊरक के बराबर है, पूरे वगŊ के एक के िनधाŊरक के बराबर है इसका मतलब है िक आप खेद 
िनधाŊįरत करते हœ और यह पी ठीक है यह िनधाŊरक पी है इसका मतलब है िक िनधाŊरक पी पूरा वगŊ 4 के बराबर है 
, पी का िनधाŊरक बराबर है ɘस माइनस 2 तो मुझे केवल पहली ˠाइड मŐ चेक करने दŐ  ठीक है यह मœने इसे िकसी भी सामाɊ मैिटŌ ƛ 
के िलए िलखा है यह फॉमूŊला ठीक है तो यह अंितम उȅर है
 इसिलए पी के िनधाŊरक के दो मान ɘस और माइनस हœ दो एक और Ůʲ हल करते हœ ठीक है
 इसिलए 3 Ţॉस 3 मैिटŌ सेस एम और एन के िलए िदखाते हœ िक पहला भाग एन टŌ ांसपोज़ है एमएन समिमत या ितरछा समिमत है, एम के 
अनुसार समिमत है या मुझे Ɨमा करŐ  ठीक है चलो इसे दूसरी पंİƅ या समŝपता मŐ िलखते हœ 
इसिलए  यह भाग एक है तो यह Ɛा कहता है और ̾थानांतįरत करने के िलए हमŐ यह िदखाने की आवʴकता है िक ̾थानांतरण जमŊनn 
समिमत है यिद समिमत है तो यह अभी भी समिमत है यिद अनɊ है तो दूसरा भाग गुणा घटा गुणा m m m n n m 
सभी समिमत के िलए ितरछा समिमत है  मैिटŌ सेस एम और एन ठीक है तो इस सम˟ा को कैसे हल करŐ  ठीक है तो चिलए इसे हल करते 
हœ तो चिलए पहले भाग को हल करते हœ ठीक है तो पहले मान लीिजए िक एम एक समिमत मैिटŌ ƛ है इसका मतलब है िक एम टŌ ांसपोज़ 
एम के बराबर है अब हमŐ यह िदखाने की ज़ŝरत है िक एन टŌ ांसपोज़ एमएन है  समिमत मैिटŌ ƛ तो चिलए इसका ̾थानाȶरण करते हœ 
िजसका अथŊ है िक हमŐ यह िदखाने की आवʴकता है िक इस मैिटŌ ƛ का ̾थानाȶरण ˢयं ठीक है, तो आइए युƵ को उह बनाते हœ 
उदाहरण के िलए पहला ̾थानाȶरण है िजसे हम इसे एक मैिटŌ ƛ के ŝप मŐ मŐ लेते हœ।n m n 
  यह एक और मैिटŌ ƛ के ŝप मŐ है और यह ̾थानाȶरण है और यह कुछ भी नही ंहै, केवल और ̾थानाȶरण और ̾थानाȶरण का m 
̾थानाȶरण है Ɛोिंक हम जानते हœ िक ̾थानाȶरण कुछ भी नही ंहै, लेिकन एक ̾थानाȶरण मŐ ̾थानांतįरत हैab b 
 इसिलए अब हम िफर से ̾थानाȶरण सूũ लागू कर सकते हœ  ए मैिटŌ ƛ की इस पįरयोजना मŐ तो यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन एन 
टŌ ांसपोज़ एम टŌ ांसपोज़ और एन है और Ɛोिंक एम टŌ ांसपोज़ एम है
 इसिलए यह कुछ भी नही ंहै लेिकन एन टŌ ांसपोज़ एमएन तो हमने Ɛा िदखाया हमने िदखाया िक एन टŌ ांसपोज़ एमएन टŌ ांसपोज़ एन 
टŌ ांसवसŊ एमएन के अलावा कुछ भी नही ंहै
 इसिलए  इसका ताȋयŊ यह है िक को मŐ ̾थानांतįरत करना समिमत मैिटŌ ƛ है, एक समिमत मैिटŌ ƛ है ठीक है,n n 
 इसिलए अब अगर हम मानते हœ िक छिव दो समिमत ठीक है, तो भाग का एक और िहˣा ˢयं उम को समिमत होने देता है, इसका 
मतलब है िक एम टŌ ांसपोज़ माइनस एम के बराबर है ठीक है  िफर हम वही काम करते हœ जो हम टŌ ांसपोज़ लेते हœ और हम n mn 
उसका टŌ ांसपोज़ लेते हœ और हम जानते हœ िक िपछली ˠाइड से हम यह कुछ भी नही ंहै टŌ ांसपोज़ टŌ ांसपोज़ और अब टŌ ांसपोज़ n m m 
के ̾थान पर हम इसे माइनस के ŝप मŐ िलखते हœ  तो यह कुछ भी नही ंहै, माइनस टŌ ांसपोज़ है,m n mn 
 इसिलए इसका अथŊ है टŌ ांसपोज़ और एक ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ सॉरी मैिटŌ ƛ है , तो यह है िक हम n m 
पहले भाग को कैसे सािबत करते हœ, अब हम को सािबत करते हœ  दूसरा भाग यहाँ हमŐ यह िदखाने की आवʴकता है िक यिद औरs m 

समिमत आʩूह हœ तो हमŐ यह िदखाने की आवʴकता है िक घटा ितरछा समिमतीय है तो मान लŐ िक और समिमत n mn nm m n 
आʩूह हœ इसका अथŊ है िक ̾थानाȶरण और ̾थानाȶरण ठीक है तो अब चलो इस मैिटŌ ƛ को एमएन माइनस एनएम लŐ m m n n 
और िफर टŌ ांसपोज़ करŐ  Ɛोिंक हम जानते हœ िक यह एक माइनस बी टŌ ांसपोज़ कुछ भी नही ंहै, लेिकन एक टŌ ांसपोज़ माइनस बी टŌ ांसपोज़ 
है,
 इसिलए यह एम और टŌ ांसपोज़ माइनस टŌ ांसपोज़ के अलावा और कुछ नही ंहै।
  सूũ हम उपयोग करते हœ और यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन एम टŌ ांसपोज़ और टŌ ांसपोज़ है और यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन एन 
टŌ ांसपोिज़ंग एन
 इसिलए एनएम टŌ ांसपोज़ है एम यह एम माइनस एमएन है,
 इसिलए यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन माइनस हम एक सामाɊ एमएन माइनस एनएम लेते हœ,
 इसिलए इसका मतलब है िक इतना एमएन माइनस Ɛा है  टŌ ांसपोज़ माइनस का नेगेिटव है,nm mn n 
 इसिलए इसका मतलब है िक माइनस एक ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ है तो ठीक है तो इस तरह से हम दोनो ंभागो ंको ठीक mn nm 
सािबत करते हœ 
तो चिलए हल करते हœ  एक अɊ सम˟ा Ůʲ और दो मनमानी तीन Ţॉस तीन गैर-शूɊ ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ और x yb z bn 
मनमानी तीन तीन गैर-शूɊ समिमत मैिटŌ ƛ को पार करते हœ, िफर िदखाएं िक घन से घात 4 घटा से घात 4 घन एक है  y z z y 
समिमत मैिटŌ ƛ भाग से घात 44 और से घात 44 एक समिमत मैिटŌ ƛ भाग है से घात 4 घन घटा घन से घात 4 b x y cx z z x 
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एक ितरछा समिमत है से घात 23 जमा से घात  23 एक ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ है , मुझे इसे ठीक से िमटाने दŐ , तो यह सम˟ा हैdx y 
तो चिलए इसे ठीक करते हœ ठीक है तो यह िदया जाता है िक टŌ ांसपोज़ माइनस टŌ ांसपोज़ के बराबर माइनस और के x xy y z 
बराबर है  टŌ ांसपोज़ के बराबर है Ɛोिंक और ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ हœ और एक समिमत मैिटŌ ƛ है ठीक है, तो आइए देखŐz x y z 
िक हम के बारे मŐ Ɛा कह सकते हœ शİƅ के िलए को Ɛा ̾थानांतįरत करŐ  जी को शİƅ मŐ ̾थानांतįरत करŐ  िकसी के x n y n n 
िलए ̾थानांतįरत करŐ  Ůाकृितक सुɄ ठीक है तो चिलए को घात मŐ देखते हœ टŌ ांसपोज़ कुछ भी नही ंहै, लेिकन आप को बार x n x n 
टŌ ांसपोज़ से गुणा करते हœ और यह बार ठीक है तो चिलए उस फॉमूŊले का उपयोग एक टŌ ांसपोज़ के उȋाद के ŝप मŐ करते हœ जो n x 
टŌ ांसपोज़ टŌ ांसपोज़ मŐ ̾थानांतįरत होता है और यह कुछ भी नही ंहै माइनस ठीक है, तो चिलए बताते हœ िक यह और कुछ नही ंx x 
बİʋ पावर मŐ टŌ ांसफर है और यह माइनस से पावर के अलावा और कुछ नही ंहै,x n x n 
 इसिलए यह और कुछ नही ंबİʋ पावर से पावर के अलावा कुछ भी नही ंहै,nx n 
 इसिलए यह हमारा संबंध है इसका मतलब है िक से पावर टŌ ांसपोज़ माइनस 1 से पावर से पावर के बराबर है,x n nx n 
 इसिलए इसका मतलब है िक टŌ ांसपोज़ का मतलब से पावर टŌ ांसपोज़ के बराबर होगा से पावर के बराबर होगा अगर x x n x n n 
सम है और यह है  घात से घात यिद िवषम है तो वही बात के िलए सही है Ɛोिंक भी समिमत हैx n n y y 
 इसिलए घात ̾थानाȶरण से घात के बराबर है यिद सम है तो यह घात से घटा है अगर िवषम है तो अब देखते y n y n n n y n 
हœ िक हम के बारे मŐ Ɛा कह सकते हœ  पावर एन टŌ ांसपोज़z 
 इसिलए यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन ज़ेड को ज़ेड से गुणा िकया जाता है और समय ठीक है तो यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन ज़ेड टŌ ांसपोज़ 
को ज़ेड टŌ ांसपोज़ से गुणा करके ज़ेड टŌ ांसपोज़ करता है और यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन ज़ेड को पावर और एनजŎ टŌ ांसपोज़ के िलए 
टŌ ांसपोज़ करना है,
 इसिलए यह कुछ भी नही ंहै  से घात z n
 इसिलए हमारे पास से z 
घात है, सभी के िलए से घात के बराबर है और ठीक है तो चिलए इन सभी चार भागो ंको िसȠ करने के िलए इन संबंधो ंका n z n 
उपयोग करते हœ 
तो चिलए पाटŎ मŐ जाते हœ ठीक है तो यह कहता है िक यह वह मैिटŌ ƛ है िजसकी हमŐ जांच करने की आवʴकता है घन y y z 4 
माइनस Ɛूब ठीक है तो चिलए ̾थानांतįरत करते हœ यह कुछ भी नही ंहै घन घात मŐ 4 माइनस को घात मŐ z 4 y y z z 
̾थानांतįरत करŐ  4 घन ̾थानाȶरण ठीक है तो अब िफर से उȋाद 1  यह और कुछ नही ंहै, बİʋ से घात 4 मŐ Ɛूब को शİƅ y z y 

Ɛूब मŐ ̾थानांतįरत करŐ  माइनस Ɛूब को ̾थानांतįरत करŐ  को ̾थानांतįरत करŐ  Ɛोिंक समिमत मैिटŌ ƛ था,y y z 4 z z 
 इसिलए की कोई भी शİƅ और इसका ̾थानाȶरण समान देगा।z z 
  पावर 4 ठीक है यहाँ 3 िवषम संƥा हैy 
 इसिलए Ɛूब टŌ ांसपोज़ कुछ भी नही ंहोगा लेिकन माइनस Ɛूब यह माइनस माइनस Ɛूब है और यह हैy y y z 4 
 इसिलए यह कुछ भी नही ंहै,
 इसिलए यह ɘस कुछ भी नही ंहोगा लेिकन Ɛूब माइनस Ɛूब सभी  ठीक है तो इसका मतलब है िक यह इस y z 4 z 4 y 
अिधकार के समान है, इसका मतलब है िक यह मैिटŌ ƛ समिमत मैिटŌ ƛ है इसका मतलब है घन घटा घन एक y z 4 z 4 y 
समिमत मैिटŌ ƛ है एक समिमत मैिटŌ ƛ ठीक है तो चिलए दूसरे भाग पर चलते हœ जो एक भाग हैb 
 इसिलए यहां हमŐ इस की घात 44 ɘस से घात की जांच करने की आवʴकता है, तो चिलए एक ̾थानाȶरण करते हœ तो यह और x y 
कुछ नही ंबİʋ से घात के बराबर है 44 ̾थानाȶरण ɘस से घात तक 44 ̾थानाȶरण ठीक है Ɛोिंक 44 एक सम संƥा है  तो x y 
इसका मतलब है िक यह से घात 44 के अलावा और कुछ नही ंहै और यह से 44 की शİƅ है इसका अथŊ है से 44 की शİƅ x y x 
ɘस से 44 एक समिमत मैिटŌ ƛ है तो अब भाग पर जाएं जो समान है  घात 4 घन घटा घन से घात 4 तो चिलए y c x z z x ch 
ईक यह टŌ ांसपोज़ करता है और यह कुछ भी नही ंहै से पावर 4 Ɛूब टŌ ांसपोज़ माइनस Ɛूब से पावर 4 टŌ ांसपोज़ यह बराबरx c z x 
है Ɛूब टŌ ांसपोज़ टŌ ांसपोज़ माइनस टŌ ांसपोज़ सब ठीक है तो यह और कुछ नही ंहै Ɛूब यह और कुछ नही ंz x 4 x 4 zq z 
बİʋ माइनस से घात 4 Ɛूब है और यह और कुछ नही ंबİʋ का घात 4 Ɛूब माइनस Ɛूब 2 से अिधक है, x 4 x 4 z x z z 
तो इसका मतलब है िक यह मैिटŌ ƛ इसका अथŊ है िक से घात 4 जेड Ɛूब माइनस जेड Ɛूब एƛ टू पावर 4 एक ितरछा समिमत x 
मैिटŌ ƛ है ठीक है तो चिलए अंितम भाग पर चलते हœ जो िक सरल भी है यह से घात 23 ɘस से घात 23 हैd x y 
 इसिलए यिद आप एक ̾थानाȶरण लेते हœ Ɛोिंक और दोनो ंमŐ िवषम शİƅ हैx  y 
 इसिलए यह और कुछ नही ंहै, बİʋ से घात 23 टŌ ांसपोज़ ɘस से पावर 23 टŌ ांसपोज़ है और यह माइनस से पावर 23 माइनस x y x 

से पावर 23 के अलावा और कुछ नही ंहै, जो िक िफर से माइनस गुना से है  घात 23 जमा से घात 23 तो इसका ताȋयŊ है िक y x y x
से पावर 23 ɘस वाई टू पावर 23 ितरछा समिमत मैिटŌ ƛ है ठीक है तो यह हैthe  
 इसिलए इस Ůकार की सम˟ाएं आप हमेशा कर सकते हœ आप हमेशा एƛ और वाई की इस शİƅ को देखकर हल कर सकते हœ चाहे 
वह िवषम शİƅ हो या सम˟ा भी हम इस Ůकार की सम˟ाओ ंको हल करने के िलए इसका उपयोग कर सकते हœ ठीक है तो चिलए 
एक और सम˟ा हल करते हœ चलो एक सकाराȏक वाˑिवक संƥा है ठीक है और एक मैिटŌ ƛ 3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ को माइनस 1k k 
2 ŝट ŝट दूसरी पंİƅ के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है।k 2 k 
 2 ŝट माइनस 2 माइनस 2 ŝट माइनस 1 ओके और एक और मैिटŌ ƛ है िजसे 0 2 माइनस 1 ŝट k 1 k k 2 k b k k 1 
माइनस 2 ŝट ओके के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है।k 0 2 
 तीसरी पंİƅ माइनस ŝट माइनस 2 ŝट है  ठीक है यिद के जोड़ के जोड़ के सारिणक का सारिणक 10 से घात 6 के k k 0 b 
बराबर है तो वगŊ Űैकेट कंुजी का मान Ɛा है जहाँ वगŊ Űैकेट k k 
से कम या उसके बराबर सबसे बड़े पूणाōक को दशाŊता है ठीक है तो ठीक है  मैिटŌ ƛ ए और बी िदए गए हœ और एक संबंध है िदए गए पर 
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और हमŐ के वगŊमूल का मान ǒात करने की आवʴकता है, तो चिलए इस सम˟ा को हल करते हœ ठीक है तो पहले आइए एक ओके k 
के िनधाŊरक की गणना करŐ , 
तो कॉफी का िनधाŊरक Ɛा होगा 
ठीक है तो उŲ मुझे इसे 2 माइनस िलखने दŐ   1 2 मूल घटा 2 घटा 2 मूल घटा 1 तो चिलए इस k k 2 k 2 k 1 k k 2 k 
सारिणक को पहली पंİƅ से बढ़ाते हœ ठीक है यह 2 ऋण 1 के बराबर है 1 घटा 1 योग घटा 1 जमा 4 वगŊ ठीक है माइनस 2 ŝट k k 

तो हम सब मैिटŌ ƛ के सारिणक को ढंूढते हœ जो माइनस 2 ŝट और माइनस 4 ŝट ओके ɘस 2 बार ŝट को 4 गुना k k k k k k
ŝट ɘस 2 बार ओके ओके है तो चिलए इसे ओपन करते हœ ओके तो माइनस 1 गुणा घटा 1 यह 1 घटा जमा घन घटा k 2k 2k 8k 

वगŊ जमा जमा 8 वगŊ ओके ɘस 8 वगŊ वगŊ ɘस ठीक है तो यह घन के बराबर है ठीक है तो वगŊ मŐ 16 घटा 4k 4k k k 4k 8k k 
4 है तो 12 जमा 12 वगŊ ठीक है और तो चार िबंदु Ɛा है माइनस टू ɘस िसƛ ɘस वन ओके तो यह िनधाŊरक k k e  ight k 
का मान है ठीक है Ɛोिंक ज़ीरो के बराबर से बड़ा है इसका मतलब वाˑव मŐ इसके अलावा अɊ सकाराȏक है तो ठीक है हाँ k k 
सƢी से 0 से अिधक है इसका मतलब है िक ए का िनधाŊरक है  सƢी से 0 से अिधक ठीक है तो अब बी के िनधाŊरक की गणना करते हœ 
ठीक है तो यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन अगर हम पहली पंİƅ से िवˑार करते हœ तो ठीक है तो मुझे आपके िलए 0 से के शूɊ से 1 ŝट 
के िलए िनधाŊरक िलखने दŐ  1 माइनस 2 ŝट माइनस ŝट माइनस 2 ŝट सब ठीक है तो हाँ तो यिद आप पहली k 0 2 k k k 0 
पंİƅ से एƛपœड करते हœ तो पहली एंटŌ ी 0 है तो माइनस 2 माइनस 1 को 2 गुना से गुणा िकया जाता है ऑल राइट ɘस ŝट k k k k
और  िफर आप माइनस 2 ŝट ɘस 4 ŝट से गुणा करŐ , ठीक है तो चिलए इसका िवˑार करते हœ तो यह माइनस 4 k k k k 
ˍायर ɘस 2 माइनस 2 ɘस 4 ˍायर के अलावा और कुछ नही ंहै,k k k 
 इसिलए यह और कुछ नही ंहै,
 इसिलए िनधाŊरक  बी 0 का ठीक है तो हाँ तो हम  एक संबंध है जो िदया गया है िक यह कुछ भी नही ंहै लेिकन यह िनधाŊįरत करता है िक 
बी के संयुƅ के ɘस िनधाŊरक के जोड़ का िनधाŊरक घात 6 के बराबर है,
 इसिलए हमŐ एक संयुƅ के िनधाŊरक के बीच संबंध पता है  िनधाŊरक के संदभŊ मŐ िदया गया एक 3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ है,
 इसिलए एक संयुƅ का िनधाŊरक एक वगŊ के अलावा कुछ भी नही ंहै,
 इसिलए यह एक वगŊ के िनधाŊरक के अलावा कुछ भी नही ंहै और बी वगŊ का िनधाŊरक 
यह 10 से घात 6 के बराबर है
 इसिलए िनधाŊरक बी 0 है तो यह कुछ भी नही ंहै, लेिकन एक वगŊ का िनधाŊरक 10 के बराबर है घात 6 िदए गए िनधाŊरक 0 से अिधक है 
इसका मतलब है िक एक का िनधाŊरक 10 के बराबर है घात 3 ठीक है तो अब हम िनधाŊरक की अिभʩİƅ िलखते हœ िजसकी हमने 
गणना की थी  जो और कुछ नही ंबİʋ 8 घन जमा 12 वगŊ जमा 6 जमा 1 यह 1 000 के बराबर है तो इसका मतलब है िक 8 k k k k
घन जमा 12 वगŊ जमा 6 घटा 999 शूɊ के बराबर है,k k 
 इसिलए मूल ŝप से हमŐ खोजने की आवʴकता है  इस ओके की जड़, िजसे खोजना थोड़ा मुİʭल हो सकता है, तो चिलए इस 
एƛŮेशन को बाईं ओर के बराबर बताते हœ बराबर 8 Ɛूब ɘस 12 ˍेयर ɘस 6 माइनस ओके है तो चिलए bkpk bkpk k k k 

के अलग-अलग वैʞू के िलए इस वैʞू को चेक करते हœ।k 
 ठीक है तो ठीक है तो हाँ इसके िलए खेद है हाँ तो मान Ɛा हैpqp 1 p 1 
 इसिलए हम जानते हœ िक कुछ नही ंबİʋ 8 जमा 12 जमा 6 घटा 9 9 है यह िनिʮत ŝप से 0 से कम है तो Ɛा है तो pk p 1 p2 

है 8 Ɛूब के अलावा कुछ नही ंतो 64 ɘस मुझे िसफŊ  यह देखने दŐ  िक Ɛा है आप 12 गुणा 4 जमा 6 गुणा 2 घटा 9 जानते p2 k pk 
हœ तो यह भी िनिʮत ŝप से 0 से कम है के बारे मŐ Ɛा है गुणा 27 जमा 12 गुणा 9 जमा 6 गुणा 3 है 18 माइनस 9 9 9 और p3 p3 8 
यह भी कम टाइमिशɝ के ŝप मŐ िनकला है यिद आप इसकी गणना करते हœ Ɛोिंक हाँ िनिʮत ŝप से यह संƥा 999 से कम है ठीक 
है तो पी 4 4 के बारे मŐ Ɛा है 8 गुणा 64 जमा 12 गुणा 16 जमा 6 गुणा 4 है 24 घटा 999 तो आइए गणना करŐ  िक यह Ɛा है 5 1 2 जमा
2 3 एक नौ दो पी  चौबीस माइनस नौ नौ नौ Ɨमा करŐ  यह मोटे तौर पर यह 700 है जो िनिʮत ŝप से िटŌ पल नौ से कम हैlus 
 इसिलए यह भी शूɊ से कम है तो आइए देखŐ िक Ɛा है 8 गुणा 125 ɘस 12 गुणा 25 ɘस 6 5 30 माइनस 9 9 तो यह p5 p5 
1000 जमा 300 जमा 30 माइनस 9 के अलावा और कुछ नही ंहै, 
इसिलए मूल ŝप से 4 और 5 के बीच 4 के बाद यह संकेत बदलता है िक बŠपद संकेत बदलता है, तो इसका मतलब है िक एक 0 पीके 
होगा 0 योग के िलए और 4 के बीच है तो इसका मतलब Ɛा है Ɛोिंक इसका मतलब है जो से कम या उसके बराबर सबसे k 5 k k 
बड़ा पूणाōक है, जो 4 के अलावा और कुछ नही ंहोगा Ɛोिंक एक 0 है जो 4 और 5 के बीच İ̾थत है ठीक है तो  यह अंितम उȅर है, ठीक 
है तो चिलए एक और सम˟ा का समाधान करते हœ, मान लीिजए िक एक 3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ है जो 3 माइनस 1 माइनस 2 2 0 अʚा p 
3 माइनस 5 0 Ȫारा िदया गया है,
 इसिलए यह 3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ है जहां अʚा का संबंध है  कुछ वाˑिवक संƥा मान लीिजए एक और मैिटŌ ƛ मैिटŌ ƛ हो जैसे िक q  

गुणा के बराबर है, जहां से संबंिधत है जो 0 के बराबर नही ंहै और तीन Ţॉस Ūी है पहचान मैिटŌ ƛ पहचान मैिटŌ ƛ है p q k rk i 
ठीक है
 इसिलए यिद 2 3 का माइनस बटा 8 के बराबर है और का सारिणक, वगŊ बटा 2 के बराबर है, तो वह िबंदु का िनधाŊरक q k q k p 
है , संयुƅ पर घात 9 के 2 के बराबर है और िबंदु अʚा माइनस जमा 8, 0 के बराबर है,q , b, 4 k 
 इसिलए यह सारी जानकारी दी गई है  हमŐ इसे ठीक सािबत करने की आवʴकता है,
 इसिलए िनिʮत ŝप से हमŐ अʚा और के के इस मूʞ को खोजने की जŝरत है और
 इसिलए देखते हœ िक हम इस सम˟ा को कैसे हल करते हœ ठीक है उȅर तो यह िदया गया है िक पी मŐ Ɛू कुछ भी नही ंहै, लेिकन k 
बार पहचान मैिटŌ ƛ है
 इसिलए  यिद आप दोनो ंपƗो ंपर सारिणक लेते हœ तो हमŐ गुना का िनधाŊरक िमलता है और यह Ɛोिंक एक 3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ k i i 
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है,
 इसिलए यह Ɛूब और का सारिणक है जो 1 के बराबर है और यह Ɛूब के बराबर है और Ɛोिंक नही ंहै इसका k i k k  0 
मतलब है िक यह 0 के बराबर नही ंहै Ɛोिंक के बराबर नही ंहै,k, 0 
 इसिलए हमारे पास का सारिणक है, हम िनधाŊरक सारिणक के इस उȋाद सूũ को शूɊ के बराबर नही ंलागू कर सकते हœ,p q 
 इसिलए यहाँ से हम देखते हœ िक का सारिणक शूɊ के बराबर नही ंहै और का िनधाŊरक भी बराबर नही ंहै।p q 
  0 से ठीक है तो देखते हœ िक एपी मैिटŌ ƛ Ɛा है
 इसिलए पी मैिटŌ ƛ जो िदया गया है वह 3 माइनस 1 माइनस 2 2 0 अʚा 3 माइनस 5 0 है,
 इसिलए यिद आप बी के िनधाŊरक की गणना करते हœ तो यह कुछ भी नही ंहै लेिकन ठीक है तो चिलए 
कॉलम कॉलम लेते हœ तीसरा कॉलम Ɛोिंक वहाँ एक शूɊ है तो चिलए वहाँ से िवˑार करते हœ
 इसिलए यह माइनस 2 गुना के अलावा 
और कुछ नही ंहै यह माइनस 10 है और यह 3 ɘस 2 5 होगा
 इसिलए यह माइनस अʚा गुना माइनस 15 ɘस 3 है तो यह कुछ भी नही ंहै हमŐ 12 अʚा ɘस 20 िमलता है ठीक है, िदया गया 
िनधाŊरक पी 0 नही ंहै इसका मतलब है िक 12 अʚा ɘस 20 शूɊ के बराबर नही ंहै Ɛोिंक पी का िनधाŊरक शूɊ के बराबर नही ंहै,
 इसिलए अब िफर से हम इस संबंध मŐ वापस जाने के िलए वापस जाते हœ।
 Ɛू बराबर है बार इसका ताȋयŊ यह है िक जैसा िक हमने शुŜआत मŐ िनधाŊरक मŐ िकया था, Ɛूब के अलावा कुछ भी नही ंk i q k 
है,
 इसिलए इसका ताȋयŊ है िक का िनधाŊरक कुछ भी नही ंहै, लेिकन Ɛूब को िनधाŊरक से िवभािजत िकया गया है, जो िक 12 q k p 
अʚा ɘस 20 के अलावा और कुछ नही ंहै।
 िनधाŊरक हम अब ठीक जानते हœq 
 इसिलए अब इस संबंध से बराबर गुना गुना है मेरे पास आप दोनो ंपƗो ंपर को ʩुǿम से गुणा कर सकते हœ, Ɛोिंक pq k k p 
िनधाŊįरत करŐ  िक शूɊ नही ंहै,p 
 इसिलए उलटा मौजूद है, इसका मतलब है िक कुछ भी नही ंबİʋ है  बार पी उलटा तो पी की गणना करने के िलए उलटा हमŐ p q k 
पता होना चािहए िक पी का जोड़ Ɛा है
 इसिलए पी का एक जोड़ है तो यह कुछ भी नही ंहै , पी के जोड़ को िनधाŊरक पी Ȫारा िवभािजत िकया जाता है, तो चिलए पी के जोड़ की 
गणना करते हœ
 इसिलए पी का जोड़ है  इसकी गणना करना आसान है, यह सह-कारक मैिटŌ ƛ के ̾थानाȶरण के अलावा और कुछ नही ंहै,
 इसिलए इसकी गणना ठीक है
 इसिलए पहली Ůिविʼ 5 अʚा होगी और िफर 3 अʚा यह शूɊ से 10 है यह 10 है यह 6 है यह 12 है यह शूɊ से अʚा है यह है  
माइनस 3 अʚा ɘस 4 और यह ठीक है तो यह गणना करना आसान है तो अब देखते हœ िक कुछ भी नही ंहै, लेिकन i  s 2 qq k
बार को िनधाŊरक से िवभािजत िकया गया है जो िक 12 अʚा ɘस 20 के अलावा और कुछ नही ंहै और मœ मŐ शािमल हो गया d p p 
जो एक ही मैिटŌ ƛ के अलावा और कुछ नही ंहै 5 अʚा 10 माइनस अʚा 3 अʚा 6 माइनस 3 अʚा ɘस 4 यह माइनस 10 12 
और 2 ठीक है तो यह मैिटŌ ƛ है और हमŐ पता है िक माइनस बटा 8 है तो आइए देखŐ िक Ɛा है  3 इसq q 2 3 k q 2 3 q 2 
मैिटŌ ƛ की 2 3 Ůिविʼ होगी तो ठीक है, देखते हœ और कुछ नही ंबİʋ माइनस बटा 8 है, तो इसका मतलब यह है िक यह q 2 3 k 
माइनस 3 अʚा ɘस 4 गुना के अलावा 12 अʚा ɘस 20 से िवभािजत है, यह माइनस के अलावा और कुछ नही ंहै सेk k 8 
 इसिलए Ɛोिंक िदया गया गैर-शूɊ है, हम दोनो ंपƗो ंको रȞ कर सकते हœ, हमारे पास माइनस यह है और को रȞ कर िदया k k k 
जाएगा माइनस माइनस को रȞ कर िदया जाएगा
 इसिलए हमŐ 3 अʚा ɘस 4 को 12 अʚा ɘस 20 से िवभािजत िकया जाएगा 1 बटा 8 के बराबर है यह और कुछ नही ंबİʋ 24 
अʚा जमा 32 बराबर 12 अʚा जमा 20 के बराबर है
 इसिलए यह कुछ भी नही ंबİʋ 12 अʚा माइनस 12 के बराबर है।i  s 
 ठीक है इसका मतलब है िक अʚा माइनस 1 के बराबर है
 इसिलए हमŐ अʚा का मान Ůाɑ होता है जो िक माइनस 1 के अलावा और कुछ नही ंहै, ठीक है तो आइए कुछ और संबंधो ंका उपयोग 
करके मूʞ का पता लगाएं  ठीक है तो हमारे पास एक और संबंध है जो का िनधाŊरक है वगŊ बटा 2 के ŝप मŐ िदया गया है k q ak 
ठीक है तो का िनधाŊरक Ɛा है हम जानते हœ िक हम शुŜआत मŐ गणना करते हœ Ɛूब को 12 अʚा ɘस 20 से िवभािजत िकया q k 
जाता है यह के बराबर होता है वगŊ बटा 2 िफर से नही ंहैk k 0 
 इसिलए हम वगŊ पर दोनो ंतरफ से रȞ कर सकते हœk 
 इसिलए वगŊ 3 के पास चला गया है तो यह कुछ भी नही ंहै लेिकन यह कुछ भी नही ंहै लेिकन 2 बार के बराबर है अʚा शूɊk k 12 
से 1 जमा 20 है तो इसका मतलब है िक 2 माइनस यह 8 21 है 12 इसका ताȋयŊ है िक सॉरी 4 का अथŊ है िक के k z 2 k k 4 
बराबर है ठीक है तो हम जानते हœ िक हम जानते हœ िक अ̵फ़ा माइनस 1 है तो भाग हम  Ɛा हम िसफŊ  यह सȑािपत कर k 4 b 
सकते हœ िक 4 अʚा माइनस के ɘस 8 यह और कुछ नही ंबİʋ 4 माइनस है  1 यह माइनस 4 ɘस 8 है यह और कुछ नही ंबİʋ 0 
ठीक है
 इसिलए पाटŊ बी पाटŊ बी है ठीक है तो चिलए पाटŊ वन पर चलते हœ तो पाटŊ यह है िक हमŐ पी के सारिणक का मान ǒात करना है।
 Ɛू ठीक है तो यह कुछ भी नही ंहै लेिकन हम पहले सारिणक के िनधाŊरक उȋाद का उपयोग करते हœ, लेिकन दो मैिटŌ ƛ के उȋाद के 
िनधाŊरक के िलए कुछ भी नही ंहै, लेिकन िनधाŊरक िनधाŊरक पी के उȋाद और Ɛू के संयुƅ के दो िनधाŊरक और पी के िनधाŊरक कुछ भी 
नही ंहै  12 अʚा ɘस 20 और यह कुछ भी नही ंहै, Ɛू मŐ शािमल होने से उह िनधाŊरक कुछ भी नही ंहै, लेिकन Ɛू पूरे वगŊ का िनधाŊरक 
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है Ɛोिंक Ɛू भी 3 Ţॉस 3 मैिटŌ ƛ ठीक है तो यह 20 Ɛा है और िनधाŊरक Ɛू के Ɛूब को 12 अʚा ɘस 20 पूरे वगŊ से िवभािजत 
िकया गया था  तो यह और कुछ नही ंबİʋ से घात 6 को 12 अʚा ɘस 20 से िवभािजत िकया गया है और अʚा माइनस 1 हैk 
 इसिलए यहाँ है तो 4 घात 6 और यह 12 ɘस 20 और कुछ नही ंबİʋ 8 हैk 4 
 इसिलए यह और कुछ नही ंबİʋ 2 है  शİƅ 12 यहाँ 2 से घात 3 और उसका और कुछ नही ंबİʋ घात 9 है,t  
 इसिलए हम पाते हœ िक का िनधाŊरक के जोड़ मŐ और कुछ नही ंबİʋ घात 9 के िलए 2 है,p q 
 इसिलए हमŐ यही सािबत करना था िक ठीक है तो हाँ, ऐसा है तो ऐसा है  Ɛा यह इस Ůʲ का समाधान था हमने दोनो ंभागो ंको सȑािपत 
िकया ठीक है छाũों
 इसिलए मœ अब यहाँ Ŝकता šँ इस सũ मŐ भाग लेने के िलए धɊवाद मœ अगले ʩाƥान मŐ मैिटŌ सेस और िनधाŊरक पर कुछ और िदलच˙ 
सम˟ाओ ंको हल कŝँगा धɊवाद 
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