
হҝােলা স্টΦ েডлরা আইআইΜট পাম গিণেতর সমসҝা সমাধােনর অিধেবশেন Ѿাগত জানাই এΜট হল έলকচার নїর দুই এবং 
আমােদর টিপক হল মҝাΜϊিসস এবং িনধ κারক আজেকর έলকচাের আিম মҝাΜϊেЊর সােথ সѕিকκত আরও িকছΦ  সমসҝার 
সমাধান করব এবং এই সমসҝার জনҝ ϕেয়াজনীয় পটভূিম িনধ κারক ইিতমেধҝই ϕথম έলকচাের έদওয়া হেИ Μঠক আেছ
 তাই চলুন ზ჈ করা যাক এক নїর ϕѨ িদেয় Μঠক আেছ যিদ 
একΜট 3 οস 3 মҝাΜϊЊ এর জেয়л এবং জেয়л হয় 1 4 4 2 1 7 1 1 3 তাহেল এর িনণ κায়েকর সјাবҝ মানვিল িক b p 
Μঠক আেছ
 তাই এই ϕѨΜট
 তাই আসুন এই সমসҝার সমাধান কির
 তাই Μঠক আেছ উЫর িদন 
যােত আমরা জািন έয একΜট οস মҝাΜϊেЊর জনҝ একΜট n n 
সংেযাজক িনধ κারক এর শΝЅ িবেয়াগ 1 এর িনধ κারক সমান।a a n 
 Μঠক আেছ এবং আমােদর একΜট έযৗথ আেছ 1 4 4 িহসােব έদওয়া হেয়েছ 2 1 7 1 1 3p 
 তাই এΜট এর সংেযাজন p 
Μঠক আেছ Μঠক আেছ
 তাই এΜট
 তাই তাহেল এর িনধ κারক িক হেব আিম এর সােথ έযাগ িদেয়িছp 
 তাই এর জেয়েлর িনধ κারক 1 έথেক 3 έদওয়া হেয়েছ  িবেয়াগ 7 Μঠক আেছ িবেয়াগ 4 এর মেধҝ 2 έথেক 3 6 িবেয়াগ 7 p n 
έযাগ 4 ვণ 2 িবেয়াগ 1.
 Μঠক আেছ
 তাই এΜট িকছΦ ই নয়
 তাই এΜট িবেয়াগ 4 এΜট έযাগ 4 এবং তারপর এΜট έযাগ 4 এবং এΜট 4 এর সমান
 তাই έদওয়া হেয়েছ  এর সংলЍ 3 িনণ κায়ক সমান পুেরা বগ κেϠেϏর একΜট িনধ κারক এর সমান এর মােন আপিন দুঃিখত n p 
িনধ κারণ কেরন এবং এΜট Μঠক আেছ এΜট িনধ κারক এর অথ κ িনণ κায়ক পুেরা বগ κ 4 এর সমান p p p 
έবাঝায় এর িনধ κারক সমান ъাস মাইনাস 2p 
 তাই আমােক ϕথম ѽাইেড έচক করেত িদন Μঠক আেছ এটা আিম এটা িলেখিছ έযেকান সাধারণ একΜট মҝাΜϊЊ এই সূেϏর 
জনҝ Μঠক আেছ Μঠক আেছ
 তাই এই হল চূড়াо উЫর
 তাই এর িনধ κারেকর দΜুট মান আেছ ъাস এবং িবেয়াগ  দুই চলুন আেরকΜট ϕেѨর সমাধান কির Μঠক আেছp 
 তাই 3 οস 3 মҝাΜϊস এবং έদখাই έয ϕথম অংশ ϊাхেপাজ িসেমΜϊক বা Ѵুҝ িসেমΜϊক অনুযায়ী m n n mn am 
িসেমΜϊক বা মাফ করেবন Μঠক আেছ এটােক অনҝ লাইেন বা িসেমΜϊেত িলিখ
 তাই  এΜট একΜট অংশ
 তাই এΜট যা বেল এবং Ѹানাоর করেত আমােদর έদখােত হেব έয Ѹানাоর জাম κান ϕিতসম হয় যিদ ϕিতসম হয় তেব n m 
এΜট এখনও ϕিতসামҝ যিদ একেচΜটয়া হয় িеতীয় অংশΜট έথেক িবেয়াগ এ হল সমѷ ϕিতসেমর জনҝ িতয κক m m n n m 
ϕিতসম  মҝাΜϊЊ এবং Μঠক আেছm n 
 তাই িকভােব এই সমসҝাΜট সমাধান করা যায় Μঠক আেছ
 তাই আসুন এΜটর উЫরΜট সমাধান কির
 তাই ϕথম অংশΜট সমাধান করা যাক Μঠক আেছ
 তাই ϕথেম ধ჈ন একΜট ϕিতসম মҝাΜϊЊ যা έবাঝায় ϊাхেপাজ এর সমান এখন আমােদর έদখােত হেব έয m m m n 
ϊাхেপাজ হল  িসেমΜϊক মҝাΜϊЊmn 
 তাই এর ϊাхেপাজ έনওয়া যাক তার মােন আমােদর έদখােত হেব έয এই মҝাΜϊেЊর ϊাхেপাজ িনেজই
 তাই Μঠক আেছ
 তাই আসুন έজাড়া বানাই উহ উদাহরণѾ჉প ϕথমΜট হল ϊাхেপাজ আমরা এেক একΜট মҝাΜϊЊ িহসােব এ িনই  n m n 
এΜট অনҝ মҝাΜϊЊ িহসােব এবং এΜট ϊাхেপাজ এবং এΜট এবং ϊাхেপাজ এবং ϊাхেপােজর ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই m 
নয় কারণ আমরা জািন έয ϊাхেপাজ একΜট ϊাхেপােজ িব ϊাхেপাজ ছাড়া িকছΦ ই নয়ab 
 তাই এখন আবার আমরা ϊাхেপাজ সϏূΜট ϕেয়াগ করেত পাির  মҝাΜϊেЊর এই ϕেজেЄa 
 তাই এΜট ϊাхেপাজ ϊাхেপাজ এবং ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং έযেহতΦ  ϊাхেপাজ n m n m m
 তাই এΜট ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়n mn 
 তাই আমরা কী έদখালাম আমরা έদিখেয়িছ έয ϊাхেপাজ ϊাхেপাজ ϊাхভাস κ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়  এর n mn n mn 
έথেক έবাঝা যায় έয এ ϊাхেপাজ হল এ িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ হল একΜট িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ Μঠক আেছ,n- m n-
 তাই এখন যিদ আমরা ধির έয ছিবΜট দΜুট িসেমΜϊক Μঠক আেছ, তাহেল অংেশর আেরকটা অংশ িনেজই Ѵুҝ িসেমΜϊক হেত 
িদন এর মােন হল ϊাхেপাজ িবেয়াগ Μঠক আেছ  তারপর আবার আমরা একই Νজিনস কির আমরা ϊাхেপাজ m m n mn 
িনই এবং আমরা এর ϊাхেপাজ িনই এবং আমরা জািন έয আেগর ѽাইেড আমরা এΜট ϊাхেপাজ ϊাхেপাজ ছাড়া আরn m 
িকছΦ ই না এবং এখন ϊাхেপােজর জায়গায় আমরা এΜটেক িবেয়াগ িহসােব িলিখ  m m
 তাই এΜট িবেয়াগ ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় n mn 
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তাই এর অথ κ হল ϊাхেপাজ এবং এΜট একΜট িতয κক ϕিতসম মҝাΜϊЊ Ѵুҝ িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ দুঃিখত মҝাΜϊЊ Μঠক আেছn m 
 তাই এইভােব আমরা ϕথম অংশΜট ϕমাণ কির এখন আসুন ϕমাণ কির  িеতীয় অংশ এখােন আমােদর έদখােত হেব έয s 

এবং যিদ ϕিতসম মҝাΜϊЊ হয় তেব আমােদর έদখােত হেব έয িবেয়াগ িতয κক ϕিতসম Μঠক আেছm n mn nm 
 তাই এবং έক ϕিতসম মҝাΜϊক হেত িদন এর মােন ϊাхেপাজ এবং ϊাхেপাজ Μঠক আেছm n m m n 
 তাই এখন আসুন এই মҝাΜϊЊ িবেয়াগ িনন এবং তারপর ϊাхেপাজ িনন έযমন আমরা জািন έয এΜট একΜট িবেয়াগ mn nm 
িব ϊাхেপাজ একΜট ϊাхেপাজ িবেয়াগ িব ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই এΜট ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং ϊাхেপাজ মাইনাস ϊাхেপাজ এΜট ϊাхেপাজ এম ϊাхেপাজ এখােন পণҝ ছাড়া m n 
িকছΦ ই নয়  আমরা έয সূϏΜট বҝবহার কির এবং এΜট এম ϊাхেপাজ এবং ϊাхেপাজ 
ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং এΜট এন ϊাхেপাΝজং n
 তাই এনএম ϊাхেপাজ করা ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই এনএম ϊাхেপাজ হল এম এΜট এম িবেয়াগ এমএন
 তাই এΜট িবেয়াগ ছাড়া িকছΦ ই নয় আমরা একΜট সাধারণ এমএন িবেয়াগ এনএম িনই
 তাই এΜট έবাঝায় িক
 তাই এমএন িবেয়াগ  ϊাхেপাজ হল িবেয়াগ এর έনিতবাচকnm mn n-
 তাই এর অথ κ হল িবেয়াগ হল একΜট িতয κক িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ Μঠক আেছmn nm 
 তাই Μঠক আেছ
 তাই এইভােব আমরা উভয় অংশেক Μঠক আেছ ϕমাণ কির
 তাই আসুন সমাধান কির  আেরকΜট সমসҝা ϕѨ যাক এবং দΜুট িনিব κচাের িতনΜট οস িতনΜট অ-শূনҝ িতয κক ϕিতসম x yb 
মҝাΜϊЊ এবং িনিব κচাের িতনΜট οস িতনΜট নন-Νজেরা িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ তারপর έদখান έয ঘনেϠϏ έথেক z bn y z 
শΝЅ 4 িবেয়াগ έথেক শΝЅ 4 ঘনক একΜট  িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ অংশ পাওয়ার 44 ъাস έথেক পাওয়ার 44 হল z y b x y 
একΜট িসমҝাΜϊক মҝাΜϊЊ অংশ পাওয়ার 4 িকউব িবেয়াগ িকউব পাওয়ার 4 একΜট িতয κক ϕিতসম έথেক cx z z x dx 
পাওয়ার 23 έযাগ পাওয়ার  23 হল একΜট িতয κক িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ আিম ზধু এΜটেক মুেছ έফিল Μঠক আেছy 
 তাই এই সমসҝাΜট
 তাই আসুন এΜটেক সমাধান কির Μঠক আেছ
 তাই Μঠক আেছ
 তাই এΜট έদওয়া হেয়েছ έয ϊাхেপাজ িবেয়ােগর সমান ϊাхেপাজ িবেয়াগ এবং এর সমান  ϊাхেপাজ এর x xy y z z-
সমান কারণ এবং হল িতয κক িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ এবং হল একΜট িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ Μঠক আেছx y z 
 তাই আসুন έদিখ έক পাওয়ার িক έক পাওয়াের ϊাхেপাজ করা যায় Νজ έক পাওয়ার ϊাхেপাজ করা যায় x n y n n 
Ѿাভািবক অসাড়  Μঠক আেছer n 
 তাই চলুন έদিখ এর শΝЅ ϊাхেপাজ িকছΦ ই নয় িকᅀ আপিন έক বার ϊাхেপাজ িদেয় ვণ কেরন এবং এΜট x n x n n 
ვণ Μঠক আেছ
 তাই আসুন έসই সূϏΜট একΜট ϊাхেপােজর ვণফল বҝবহার কির যা ϊাхেপােজ ϊাхেপােজ Ѹানাоিরত হয় এবং এΜট x x 
ছাড়া িকছΦ ই নয় িবেয়াগ Μঠক আেছx 
 তাই বেল রািখ έয এΜট পাওয়ার এ Ѹানাоর করা ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং এΜট পাওয়ার এর কােছ িবেয়াগ ছাড়া x n- n- x 
আর িকছΦ ই নয়
 তাই এΜট পাওয়ার এর শΝЅ এর কােছ িবেয়াগ 1 ছাড়া আর িকছΦ ই নয়nx- n-
 তাই এΜট আমােদর সѕকκ  তার মােন পাওয়ার ϊাхেপােজর সমান 1 পাওয়ার এর পাওয়ার এর কােছx n nx n 
 তাই এর মােন ϊাхেপাজ মােন পাওয়ার ϊাхেপাজ হেব এর পাওয়ার এর সমান যিদ έজাড় হয় এবং এΜট x x n x n n 
হল  িবেয়াগ পাওয়ার যিদ িবেজাড় হয়x n n 
 তাই একই Νজিনস এর জনҝও সতҝ কারণ ও ϕিতসমy y
 তাই পাওয়ার ϊাхেপাজ পাওয়ার এর সমান যিদ y n n y n n 
έজাড় হয় তেব এΜট পাওয়ার এর কােছ িবেয়াগ যিদ িবেজাড় হয় তাহেল এখন έদখা যাক আমরা সѕেকκ িক n y n z 
বলেত পাির পাওয়ার এন ϊাхেপাজ
 তাই এΜট আর িকছΦ ই নয় έক еারা ვন করা এবং ვন Μঠক আেছ Μঠক আেছz z 
 তাই এΜট ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় ϊাхেপাজেক ϊাхেপাজ еারা ვন কের এবং এΜট ϊাхেপােজ z z z z 
পাওয়ার এবং এনাΝজκ ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই এΜট িকছΦ ই নয়  έথেক পাওয়ার z n
 তাই আমােদর কােছ আেছ পাওয়ার ϊাхেপাজ সমান সমান έথেক পাওয়ার সবার জনҝ এবং Μঠক আেছz n z n 
 তাই আসুন এই চারΜট অংশ ϕমাণ করার জনҝ এই সѕকκვিল বҝবহার 
কির
 তাই আসুন পাΜটκেত যাই Μঠক আেছ
 তাই এΜট বেল έয এই মҝাΜϊЊ আমােদর তদо করেত হেব িকউব িবেয়াগ িকউব Μঠক আেছy y z 4 z 4 y 
 তাই আসুন ϊাхেপাজ করা যাক এΜট িকউব পাওয়ার 4 ϊাхেপাজ মাইনাস পাওয়ার 4 িকউব ϊাхেপাজ Μঠক y z z y 
আেছ
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 তাই এখন আবার পণҝ 1  এটা আর িকছΦ ই নয় έথেক পাওয়ার 4 ϊাхেপাজ িকউব έথেক পাওয়ার িকউব ϊাхেপাজ z y y 
মাইনাস িকউব ϊাхেপাজ ϊাхেপাজ কারণ িছল িসেমΜϊক মҝাΜϊЊy z 4 z 
 তাই এর έযেকােনা পাওয়ার এবং এর ϊাхেপাজ একই έদেব  শΝЅ 4 Μঠক আেছ এখােন 3 িবেজাড় সংখҝাz z y 
 তাই িকউব ϊাхেপাজ িকছΦ ই হেব না িকᅀ মাইনাস িকউব এΜট মাইনাস মাইনাস িকউব এবং এΜট y y y z 4
 তাই এΜট িকছΦ ই নয়
 তাই এই ъাস িকছΦ ই হেব না িকᅀ িকউব িবেয়াগ িকউব সব  Μঠকy z 4 z 4 y 
 তাই এর মােন হল এই অিধকােরর মতই
 তাই এর মােন এই মҝাΜϊЊ হল িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ এর মােন হল িকউব িবেয়াগ িকউব হল একΜট িসেমΜϊকy z 4 z 4 y 
মҝাΜϊЊ একΜট িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ Μঠক আেছ
 তাই আসুন অনҝ অংেশ যাই যা একΜট অংশ b
 তাই এখােন আমােদর এই এর সােথ পাওয়ার 44 έযাগ এর জনҝ তদо করেত হেবx- y-
 তাই আসুন একΜট ϊাхেপাজ έনওয়া যাক
 তাই এΜট এর পাওয়ার 44 ϊাхেপাজ ъাস এর পাওয়ার 44 ϊাхেপাজ Μঠক আেছ, কারণ 44 একΜট έজাড় সংখҝা।x- y-
  তাহেল এর মােন হল এΜট এর পাওয়ার 44 ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং এΜট পাওয়ার 44 এর কােছ এর অথ κ পাওয়ার x y x 
44 ъাস পাওয়ার 44 একΜট ϕিতসম মҝাΜϊЊ Μঠক আেছy 
 তাই এখন অংেশ যান যা এর অন჉ুপ।c x 
  পাওয়ার 4 িকউব িবেয়াগ িকউব έথেক পাওয়ার 4z z x 
 তাই আসুন কির  এই ϊাхেপাজ ςহণ ক჈ন এবং এΜট έথেক পাওয়ার 4 গ িকউব ϊাхেপাজ    ছাড়া আর ch eck x 
িকছΦ ই নয় এΜট িবেয়াগ έথেক পাওয়ার 4 ঘনক ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং এΜট এর িবেয়াগ ছাড়া আর িকছΦ ইx 4 x 4 z x 
নয় 4 িকউব িবেয়াগ িকউব 2 এর উপরz z 
 তাই এর মােন এই মҝাΜϊЊ এΜট έবাঝায় έয এর শΝЅ 4 িকউব িবেয়াগ িকউব έথেক পাওয়ার 4 হল একΜট িতয κক x z z x 
িসেমΜϊক মҝাΜϊЊ Μঠক আেছ
 তাই চলুন έশষ অংেশ যাই অংশ যাও সহজ এΜট έথেক পাওয়ার 23 ъাস έথেক পাওয়ার 23d x y 
 তাই যিদ আপিন একΜট ϊাхেপাজ έনন কারণ এবং উভেয়রই িবেজাড় শΝЅ আেছx  y 
 তাই এΜট έথেক পাওয়ার 23 ϊাхেপাজ ъাস έথেক পাওয়ার 23 ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এবং এΜট িবেয়াগ ছাড়াx y 
আর িকছΦ ই নয় পাওয়ার 23 িবেয়াগ έথেক পাওয়ার 23 সুতরাং যা আবার έথেক িবেয়াগ ვণ  পাওয়ার 23 ъাস x y x y 
έথেক পাওয়ার 23
 তাই এΜট έবাঝায় έয এর সােথ  পাওয়ার 23 ъাস έথেক পাওয়ার 23 হল Ѵু িসমҝাΜϊক মҝাΜϊЊ Μঠক আেছx y 
 তাই এΜট
 তাই এই ধরেনর সমসҝা আপিন সবসময় করেত পােরন আপিন সবসময় ზধু এবং এর এই শΝЅ έদেখ সমাধান করেত x y 
পােরন তা িবেজাড় শΝЅ বা έজাড় সমসҝা আমরা এই ধরেনর সমসҝার সমাধান করার জনҝ এΜট বҝবহার করেত পােরন Μঠক 
আেছ
 তাই আসুন আেরকΜট সমসҝা সমাধান কির   

িবেয়াগ 2 িবেয়াগ 2 িবেয়াগ 1 Μঠক আেছ এবং আেরকΜট মҝাΜϊЊ আেছ যা 0 2 2 root k 1 k root k 2 k b k 
িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 2 Μঠক আেছ তৃতীয় সািরΜট িবেয়াগ ჈ট িবেয়াগ 2 ჈ট  Μঠক আেছ root k 1 k 0 2 root k k 0 
যিদ  

এর সংলЍ একΜট έযাগ িনণ κায়েকর জেয়েлর িনণ κায়ক b 
10 এর ঘাত 6 এর সমান হয় তাহেল বগ κ বсনী কী এর মান কত হেব έযখােন বগ κ বсনী সবেচেয় বড় পূণ κসংখҝােক এর k k 
έচেয় কম বা সমান έবাঝায় Μঠক আেছ  মҝাΜϊЊ এবং έদওয়া আেছ এবং একΜট সѕকκ আেছ έদওয়া আেছ এবং a b 
আমােদর এর বগ κমূেলর মান খুেঁজ έবর করেত হেবk 
 তাই আসুন এই সমসҝার সমাধান কির Μঠক আেছ
 তাই ϕথেম 
একΜট এর িনধ κারক গণনা করা যাক তাহেল একΜট কিফর িনধ κারক িক হেব ok 
Μঠক আেছ
 তাই বয়স আমােক ზধু 2 িবেয়াগ িলখেত িদন  1 2 িবেয়াগ 2 িবেয়াগ 2 k root k 2 k 2 k 1 k root k 2 k 
িবেয়াগ 1
 তাই ϕথম সাির έথেক এই িনধ κারকΜটেক ϕসািরত করা যাক Μঠক আেছ এΜট 2 িবেয়াগ 1 ვিণত 1 িবেয়াগ 1 έযাগ িবেয়াগ 1k 
έযাগ 4 বগ κ Μঠক আেছ িবেয়াগ 2 ჈ট তারপর আমরা সাব মҝাΜϊেЊর িনধ κারক খুেঁজ পাই যা িবেয়াগ 2 ჈ট এবং k k k 
িবেয়াগ 4 ჈ট Μঠক আেছ ъাস 2 বার ჈ট έথেক 4 বার ჈ট έক ъাস 2 বার Μঠক আেছ Μঠক আেছk k k k 
 তাই আসুন এΜট খুিল Μঠক আেছ
 তাই িবেয়াগ 1 ვণ ক჈ন িবেয়াগ 1 এটা 1 িবেয়াগ ъাস ঘনক িবেয়াগ বগ κ ъাস ъাস 8 বগ κ Μঠক 2k 2k 8k 4k 4k k 
আেছ 8 বগ κ বগ κ ъাস Μঠক আেছk 4k 
 তাই এΜট িকউেবর সমান Μঠক আেছ তাহেল বগ κেϠেϏ 16 িবেয়াগ 48k k 
 তাই 12 έক έযাগ 12 বগ κ Μঠক আেছ এবং তারপর চার িবр ুই িক  িবেয়াগ দুই έযাগ ছয় έক ъাস এক Μঠক আেছk ight 
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 তাই এΜট িনধ κারেকর মান Μঠক আেছ έযেহতΦ  শূেনҝর সমান এর έচেয় বড় এΜট ইিДত কের আসেল এΜট একΜট ধনাЮক নয়k 
 তাই Μঠক আেছ হҝা ঁ এর έথেক কেঠারভােব বড় এΜট έবাঝায় এর িনধ κারক  0 এর έথেক কেঠারভােব বড় Μঠক আেছk 0 a 
 তাই এখন এর িনধ κারক গণনা করা যাক Μঠক আেছb 
 তাই এΜট ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যিদ আমরা ϕথম সাির έথেক ϕসািরত কির Μঠক আেছ Μঠক আেছ
 তাই আমােক আপনার জনҝ িনণ κায়ক িলখেত িদন 0 έথেক িবেয়াগ 1 মূল িবেয়াগ 2 িবেয়াগ ჈ট k k 1 k 0 2 root k 

িবেয়াগ 2 ჈ট Μঠক আেছk k 0 
 তাই হҝা ঁ
 তাই যিদ আপিন ϕথম সাির έথেক ϕসািরত কেরন তাহেল ϕথম এিϰ 0 হেব তারপর িবেয়াগ 2 িবেয়াগ 1 ვন করেল 2 k 
ვণ সব Μঠক আেছ ъাস ჈ট এবং  তাহেল আপিন িবেয়াগ 2 ჈ট ъাস 4 ჈ট িদেয় ვণ ক჈ন Μঠক আেছk k k k k 
 তাই আসুন এΜটেক ϕসািরত কির
 তাই এΜট িবেয়াগ 4 έক বগ κ ъাস 2 έক িবেয়াগ 2 έক ъাস 4 έক বগ κ Μঠক আেছ
 তাই এΜট 0 ছাড়া িকছΦ ই নয়
 তাই িনধ κারক  িব 0 সব Μঠক আেছ
 তাই হҝা ঁ
 তাই আমরা  একΜট সѕকκ আেছ যা έদওয়া হয় έয এΜট িকছΦ ই নয় িকᅀ িনধ κারণ কের έয একΜট έযাগ িনণ κায়েকর জেয়েлর 
িনণ κায়ক এর সংেযাজন b 
10 এর ঘাত 6 এর সমান
 তাই আমরা জািন জেয়েлর িনধ κারেকর মেধҝ সѕকκ িনধ κারেকর পিরেϕিϠেত একΜট ϕদЫ একΜট 3 οস 3 মҝাΜϊЊa 
 তাই একΜট জেয়েлর িনধ κারক একΜট বগ κ িনধ κারক ছাড়া আর িকছΦ ই নয়a 
 তাই এΜট একΜট বগ κেϠেϏর িনধ κারক ъাস িব বগ κ িনণ κায়ক এΜট 
10 এর শΝЅ 6 এর সমান
 তাই িনধ κারক হলb  0 
 তাই এΜট িকছΦ ই নয় িকᅀ একΜট বগ κেϠেϏর িনধ κারক সমান 10 এর ঘাত 6 ϕদЫ িনণ κায়কΜট 0 এর έচেয় বড় এΜট έবাঝায় a 
এর িনধ κারক 10 এর শΝЅ 3 এর সমান Μঠক আেছ
 তাই এখন আমরা িনধ κারক এর অিভবҝΝЅ িলিখ যা আমরা গণনা কেরিছ  যা 8 έক িকউব ъাস 12 έক বগ κ ъাস 6 έক ъাস 1 
এΜট 1 000 এর সমান
 তাই এΜট έবাঝায় 8 έক িকউব ъাস 12 έক Ѵয়ার ъাস 6 έক িবেয়াগ 999 শূেনҝর সমান
 তাই মূলত আমােদর খুেঁজ έবর করেত হেব এই Μঠক আেছ এর মূল
 তাই যা খুেঁজ পাওয়া একটΦ  কΜঠন হেত পাের
 তাই আসুন বাম িদেক еারা এই অিভবҝΝЅΜট έবাঝাই 8 িকউব ъাস 12 বগ κ ъাস 6 িবেয়াগ Μঠক আেছbkpk k k k 
 তাই এর িবিভт মােনর জনҝ এই মানΜট পরীϠা করা যাক Μঠক আেছk 
 তাই আসুন Μঠক আেছ
 তাই হҝা ঁএর জনҝ দুঃিখত হҝা ঁ
 তাই এর জনҝ এর মান কতpqp 1 p 1 
 তাই আমরা জািনpk 
 তাই έযাগ 12 ъাস 6 িবেয়াগ 9 9 ছাড়া িকছΦ ই নয় এΜট অবশҝই 0 এর έচেয় কম p 1 8 
তাই িকp2 
 তাই έক িকউব ছাড়া িকছΦ ই নাp2  8 
 তাই 64 ъাস আমােক ზধু έদখেত িদন িক আপিন জােনন 12 এর মেধҝ 4 ъাস 6 এর মেধҝ 2 িবেয়াগ 9pk 
 তাই এΜট অবশҝই 0 এর έচেয় কম έথেক 27 έযাগ 12 έথেক 9 έযাগ 6 έথেক 3 18 িবেয়াগ 9 9 9 এবং এΜটও কম p3 p3 8 
টাইমিশь িহসােব ϕমািণত হয় যিদ আপিন έকবল এΜট গণনা কেরন কারণ হҝা ঁঅবশҝই এই সংখҝাΜট 999 এর έচেয় কম Μঠক 
আেছ
 তাই এর মেধҝ 64 έযাগ 12 এর মেধҝ 16 ъাস 6 এর মেধҝ 4 হল 24 িবেয়াগ 999p4 4 8 
 তাই আসুন গণনা করা যাক এই 5 1 2 ъাস 2 3 এক নয় দুই িপ  চΝёশ িবেয়াগ নয় নয় নয় দুঃিখত এΜট έমাটামΜুটভােব lus 
এΜট 700 এমন িকছΦ  যা অবশҝই Μϊপল নয় έথেক কম
 তাই এΜটও শূেনҝর έচেয় কম Μঠক আেছ
 তাই আসুন έদিখ এর মেধҝ 125 έযাগ 12 έথেক 25 έযাগ 6 5 30 িবেয়াগ 9 9p5 p5 8 
 তাই এΜট 1000 ъাস 300 ъাস 30 িবেয়াগ 9 ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এΜট 0 এর έচেয় বড়
 তাই মূলত 4 এবং 5 এর মেধҝ 4 এর পের এΜট এই িচҀΜট পিরবতκন কের έয বቍপদী িচҀΜট পিরবতκন কেরpk 
 তাই এΜট έবাঝায় έয একΜট 0 হেব έযাগফল এর জনҝ 0 5 এবং 4 এর মেধҝ অবিѸত Μঠক আেছpk k 
 তাই এর মােন িক কারণ এর অথ κ হল έযΜট সবেচেয় বড় পূণ κসংখҝা এর έচেয় কম বা সমানk k 
 তাই যা 4 ছাড়া আর িকছΦ ই হেব না কারণ একΜট 0 আেছ যা 4 έথেক 5 এর মেধҝ থােক Μঠক আেছ
 তাই  এই হল এটাই চূড়াо উЫর Μঠক আেছ Μঠক আেছ
 তাই আসুন আেরকΜট সমসҝার সমাধান করা যাক হল একΜট 3 οস 3 মҝাΜϊЊ ϕদЫ 3 িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 2 0 আলফা 3 p 
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িবেয়াগ 5 0 সুতরাং এΜট একΜট 3 οস 3 মҝাΜϊЊ έযখােন আলফা অоগ κত  িকছΦ  বাѷব সংখҝা ধ჈ন আেরকΜট মҝাΜϊЊ q  
মҝাΜϊЊ হেত পাের 
έযমন έথেক সমান হয় ვন έযখােন এর অоগ κত 0 এর সমান নয় এবং িতন οস িতন আইেডিлΜট p q k i k rk i 
মҝাΜϊЊ হল আইেডিлΜট মҝাΜϊЊ Μঠক আেছ
 তাই যিদ 2 3 এর িবেয়াগ এর 8 এর সমান হয় এবং এর িনণ κায়ক q k q-
2 еারা বগ κেϠেϏর সমান হয়, তাহেল  জেয়л এ এর িনণ κায়ক িবр ুk q- p-
9 এর শΝЅ 2 এর সমান এবং িবр ুিব 4 আলফা িবেয়াগ ъাস 8 সমান 0,k 
 তাই এই সমѷ তথҝ έদওয়া হল  আমােদর এΜটেক Μঠক আেছ ϕমাণ করেত হেব
 তাই অবশҝই আমােদর আলফা এবং এর এই মানΜট খুেঁজ έবর করেত হেব এবংk-
 তাই আসুন έদিখ িকভােব আমরা এই সমসҝাΜট সমাধান করব Μঠক আেছ উЫর
 তাই এΜট έদওয়া হেয়েছ έয এর মেধҝ আর িকছΦ ই নয় ვেণর পিরচয় মҝাΜϊЊp q k 
 তাই  আপিন উভয় িদেক িনধ κারক িনেল আমরা ვণ এর িনণ κায়ক পাব এবং এΜট έযেহতΦ  একΜট 3 οস 3 মҝাΜϊЊk i i 
 তাই এΜট ঘনেϠϏ এবং এর িনধ κারক ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা 1 এর সমান এবং এΜট ঘনেকর সমান এবং কারণ k i k k  
এΜট 0 নয় এΜট έবাঝায় এΜট 0 এর সমান নয় কারণ এর সমান নয়k 0 
 তাই আমােদর কােছ এর িনধ κারক রেয়েছ আমরা িনধ κারক িনধ κারক শূেনҝর সমান নয় এই ვণফল সূϏΜট ϕেয়াগ করেত p q 
পাির
 তাই এখান έথেক আমরা লϠҝ কির έয এর িনধ κারক শূেনҝর সমান নয় এবং এর িনধ κারকও সমান নয়  Μঠক p q to 0 
আেছ
 তাই আসুন έদিখ মҝাΜϊЊ িকap 
 তাই মҝাΜϊЊ যা έদওয়া হেয়েছ তা হল 3 িবেয়াগ 1 িবেয়াগ 2 0 আলফা 3 িবেয়াগ 5 0 সুতরাং আপিন যিদ এর িনধ κারক p b 
গণনা কেরন তেব এΜট িকছΦ ই নয় Μঠক আেছ
 তাই আসুন 
কলােমর কলামΜট έনওয়া যাক তৃতীয় কলাম কারণ έসখােন একΜট শূনҝ রেয়েছ
 তাই έসখান έথেক ϕসািরত করা যাক
 তাই এΜট িবেয়াগ ছাড়া িকছΦ ই নয় 2 বার Μঠক আেছ এΜট িবেয়াগ 10 এবং এΜট হল 3 έযাগ 2 5
 তাই এΜট িবেয়াগ আলফা ვণ িবেয়াগ 15 έযাগ 3
 তাই এΜট ছাড়া িকছΦ ই নয় আমরা পাই 12 আলফা ъাস 20 Μঠক আেছ ϕদЫ িনধ κারক নয় এΜট έবাঝায় έয 12 আলফা p 0 
ъাস 20 শূেনҝর সমান নয় কারণ এর িনধ κারক শূেনҝর সমান নয় Μঠক আেছp 
 তাই এখন আবার আমরা আবার এই সѕকκ এ িফের έযেত িফের যাই  এর সমান বার এটা έবাঝায় έয আমরা p q k i 
ზ჈েত έযমন কেরিছলাম িনধ κারক Μঠক ঘনেϠϏ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়q k 
 তাই এর অথ κ হল έয এর িনধ κারক আর িকছΦ ই নয় ঘনক িনধ κারক еারা িবভЅ যা 12 আলফা ъাস 20 ছাড়া িকছΦ ই নয়q k p 
Μঠক আেছ
 তাই িনধ κারক আমরা এখন জািন Μঠক আেছq 
 তাই এখন আবার এই সѕকκ έথেক সমান ვন ვন আমােদর কােছ আেছ আপিন িবপরীত িদেক উভয় pq k k i p 
িদেক ვন করেত পােরন
 তাই িনণ κয় ক჈ন শূনҝ নয়p 
 তাই িবপরীেত িবদҝমান এΜট έবাঝায় έয ছাড়া আর িকছΦ ই নয়  ვন এর িবপরীতp q p 
 তাই এর িবপরীত িহসাব করেত আমােদর জানা উিচত এর জেয়л িকp p 
 তাই এর জেয়лp 
 তাই এΜট এর জেয়л έক িনধ κারক еারা ভাগ করা ছাড়া আর িকছΦ ই নয়p p 
 তাই এর জেয়л িনণ κয় করা যাকp 
 তাই এর জেয়л কত  িহসাব করা সহজ এটা έকা-ফҝাЄর মҝাΜϊেЊর ϊাхেপাজ ছাড়া আর িকছΦ ই নয়,p 
 তাই চলুন এটােক গণনা করা যাক Μঠক আেছ
 তাই ϕথম এিϰ হেব 5 আলফা এবং তারপর 3Μট আলফা এΜট মাইনাস 10 এΜট 10 এΜট 6 এΜট 12 এΜট মাইনাস আলফা এΜট  
িবেয়াগ 3 আলফা ъাস 4 এবং এই Μঠক আেছi  s 2 
 তাই এΜট হল এΜট গণনা করা সহজ
 তাই এখন এখন έদখা যাক িক িকছΦ ই নয়, ვণ еারা ভাগ করা িনধ κারক যা 12 আলফা ъাস 20 ছাড়া আর িকছΦ ইqq k d p 
নয় 
এবং আিম έযাগ কেরিছ যা একই মҝাΜϊЊ ছাড়া িকছΦ ই নয় 5 আলফা 10 িবেয়াগ আলফা 3 আলফা 6 িবেয়াগ 3 আলফা p 
ъাস 4 এΜট িবেয়াগ 10 12 এবং 2 Μঠক আেছ
 তাই এΜট মҝাΜϊЊ এবং আমরা জািন έয হল িবেয়াগ বাই তাহেল চলুন έদখা যাক িক  3 এই q q 2 3 k 8 q 2 3 q 2 
মҝাΜϊেЊর 2 3 এিϰ হেব
 তাই Μঠক আেছ έদখা যাক িবেয়াগ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় 8 еারাq 2 3 k 
 তাই এΜট έবাঝায় এΜট িবেয়াগ 3 আলফা ъাস 4 ვণ έক 12 আলফা ъাস 20 еারা ভাগ করেল এΜট িবেয়াগ ছাড়া িকছΦ ই নয়k 
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έক 8 িদেয়k 
 তাই 
আমরা উভয় পােশ বািতল করেত পাির আমােদর এই িবেয়াগ আেছ এবং বািতল হেব িবেয়াগ িবেয়াগ বািতল হেবk k 
 তাই আমরা 3 আলফা ъাস 4 έক 12 আলফা ъাস 20 িদেয় ভাগ করেল পাব 1 еারা 8 এর সমান এΜট 24 আলফা ъাস 32 এর 
সমান 12 আলফা ъাস 20 ছাড়া িকছΦ ই নয়
 তাই এই i  s 12 alpha is equals to minus 12.
 সব Μঠক আেছ এটা έবাঝায় έয আলফা িবেয়াগ 1 এর সমান
 তাই আমরা আলফার মান পাই যা মাইনাস 1 ছাড়া আর িকছΦ ই নয় Μঠক আেছ
 তাই আসুন এর মান খুেঁজ έবর করেত আরও িকছΦ  সѕকκ বҝবহার কির Μঠক আেছk 
 তাই আমােদর আেরকΜট সѕকκ আেছ এর িনধ κারকেক q 
2 еারা বগ κ িহসােব έদওয়া হেয়েছ Μঠক আেছak 
 তাই এর িনধ κারক িক আমরা জািন έয এΜট আমরা ზ჈েত গণনা কেরিছ ঘনকেক 12 আলফা ъাস 20 еারা ভাগ কের q k 
এΜট এর সমান  বগ κ বাই 2 আবার নয়k k 0 
 তাই আমরা উভয় িদক έথেক বগ κেক বািতল করেত পািরk 
 তাই বগ κ 3 এর কাছাকািছ চেল έগেছk 
 তাই এΜট িকছΦ ই নয় িকᅀ এΜট িকছΦ ই নয় িকᅀ 2 ვণ সমান 12 আলফা হল িবেয়াগ 1 έযাগ 20 সুতরাং এΜট έবাঝায় έয 2 k k
িবেয়াগ এΜট 8 21 হল 12 এΜট έবাঝায় έয দুঃিখত 4 έবাঝায় έয সমান 4 Μঠক আেছz 2 k k 
 তাই আমরা জািন έয আমরা জািন έয হল 4 আলফা হল িবেয়াগ 1 তারপর অংশ আমরা  আমরা িক ზধু যাচাই করেত k b 
পাির έয 4 আলফা িবেয়াগ ъাস 8 এΜট 4 ইন িবেয়াগ ছাড়া িকছΦ ই নয়  1 এΜট িবেয়াগ 4 έযাগ 8 এΜট 0 ছাড়া িকছΦ ই নয় Μঠক k 
আেছ
 তাই খ অংশΜট খ অংশ Μঠক হেয় έগেছ
 তাই আসুন ϕথম অংেশ যাই Μঠক আেছ
 তাই অংশΜট হল έয আমােদর জেয়েл এর িনণ κায়েকর মান খুেঁজ έবর করেত হেব Μঠক আেছp q 
 তাই এΜট িকছΦ ই নয় তেব আমরা ϕথেম িনধ κারেকর িনণ κায়ক ვনফল বҝবহার 
কির তেব দΜুট মҝাΜϊেকর ვণফল িনণ κায়েকর জনҝ িনধ κারক িনধ κারক এর ვণফল এবং এর জেয়েлর দΜুট িনধ κারক এবং p q 

এর িনধ κারক ছাড়া িকছΦ ই নয়  12 আলফা ъাস 20 এবং এΜট আর িকছΦ ই নয় έযাগ িদেয় উহ িনণ κায়ক পুেরা বগ κ p q q 
িনধ κারক ছাড়া আর িকছΦ ই নয় কারণ ও 3 οস 3 মҝাΜϊЊ Μঠক আেছq
 তাই এই 20 এবং িনধ κারক িক 12 আলফা ъাস 20 পুেরা বগ κ еারা িবভЅ ঘনক  সুতরাং এΜট ছাড়া আর িকছΦ ই নয় 6 q k k 
এর শΝЅ 12 আলফা ъাস 20 еারা িবভЅ এবং আলফা িবেয়াগ 1
 তাই এখােন হল 4k 
 তাই 4 এর শΝЅ 6 এবং এΜট 12 ъাস 20 8 ছাড়া আর িকছΦ ই নয়
 তাই এΜট 2 ছাড়া িকছΦ ই নয়  শΝЅ 12 এখােন 2 έথেক শΝЅ 3 এবং তার শΝЅ 9 έথেক 2 ছাড়া আর িকছΦ ই নয়t  
 তাই আমরা পাই  এর জেয়েл এর িনণ κায়ক 9 এর শΝЅ 2 ছাড়া আর িকছΦ ই নয়q p 
 তাই এΜটই আমােদর ϕমাণ করেত হেয়িছল Μঠক আেছ
 তাই হҝা ঁ
 তাই এΜট
 তাই এΜট
 তাই এΜট এই ϕѨΜটর সমাধান িছল িক  
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