
 ಹสೕ เർ౲ ൮ბಗಳ ฃಜ౾ೕಯ ಸಮ๲౲  ಪคಹค๯ವ ಅඌๆಶನ ಇൿ ಉಪක౲ ಸದ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ನಮ౱  เಷಯโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಮൡ౨  ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, ಈ ಉಪක౲ ಸಗಳඝ౬  ಅඝಸคಸฤ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಀคൡ ෩ಲේತ 
๼ච౬ วಯඝ౬  ຄಂൽರ෎ಃಂൿ කโ ඛคೕ౾౹ ๯൤౨ ೕๅ, ಆದง කඝ ಸಮ๲౲  ಪค๻ರವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ เಷಯ 
෥ഴ൤౨ ೕච ๲ಷඨ ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಞಣಲౘಣಗำ ಮൡ౨  ౽౳ ๺ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛಂದ ab m n a 
฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ ಈ คೕൟ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಸค ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ කโ a2n am1 am2 am n a 
ಚದರ ෇౳ ಃഡ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಸค ඦತರ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  aij 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ೦๼ೕฃൟඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ๬ฤ ಮൡ౨  ಕฉಯඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅಂದฉ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺  ಎ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ෮ದಲ ๬ฤ ಎ 1 1 1 2

 ಎඨ ඛಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං  ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಎರಡඡ ๬ฤ  ඛಂದ 1 2 1 a 2 2 a 2 nam 1 am 2
ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං. ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಮൡ౨  ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ർഔർಗ ಸค ඦತರ ഓ౳ ඨ ಆಜದ౪ ฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ಎಂൿ n a 
ຂಳมಞತ౨ ං ๵౭ ೕ๺ ಈ๺ ಈಕ౷ ฯ ഖ ಎ ಓಃ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ  ಐ೬ ಎม౵  ಐ೬ ಓಃ ಅ೧ಡ ಸค ಅඃ คೕൟ ಮ൤౨  කโ ലවඨ ෥ലർಗ ಎೖ ഔ ഔ ๭෫ഔ౳ ಋ ಎಂൿ 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಎಐ೬ ಎม౵  ಐಡ ෭ನ๺ ಅ೧ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಇൿ j aii 
ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಎಲ౵ คಟ ಸಮකಜฆತ౨ ං, කඝ ಸค, ๾ഴಗช 40 aii AI 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺ , ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ๲ౙ ೕมฑ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ ෇ค ಅඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ചಲฑ ಆಜ c c a eij ac 
ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದฉ ඦತರ ಪ౳ ൟ ກಚ౞ ಳ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಉຉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒඨ ಅಗತ౲ เಲ౵  
ಆದฉ ඛೕโ ෴โඃ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಮൡ౨  ෈ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಪ౵ ๺ ෈ 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಮൡ౨  ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದರ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ಓಃ ಎലಟฑ ಸค ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಇඣ౬ ಂൿ ಕಲ౭ ච෷ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕโ ๲ౙ ೕมฑ ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ౽౳ ๺ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦತರ ನ ๎ಶ౷ ತโ ๲ౙ ೕมฑ ಪ౳ ෥ಣ ಸค ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಯ ab n n d  a a 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ෩ಲಕ ๰೉๯൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಄ವಲ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗಳඝ౬  ๻౾ ಅದฌಳಡ ෥౲ ഔ౳ ౾౺ ಯඝ౬  a 
๻౾ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಸค ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ඛಂದ ಪ౳ ൟඛඌಸมಞತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. 1 1 ඦತರ n 2 a a 1 2 a 2 1 a 2 2 
ಒಂൿ ಸคಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  1 1 2 ඛಂದ 1 ಸค෵ಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං , ಸಮකಜฆತ౨ ං 3 a 2 2 minus a a 1 2 n 
ಆಗ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  2 ಸค ඦತರ කโ a 1 1 a 1 a 1 3 a 2 1 a 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a33 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಸ෥කಂತರ ชಒಗูಂൽಡ ಎಂಬ ಎರവ ๸಄ತಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಅಥ฿ ಄ವಲ a a  
ലಟ෦ბචಂഡ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං කโ ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ಸค ൤ಡൿಆಂഴ ෮ದಲ ಎย෫ಂഡ ಎ 1 1 ಅඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๭ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರ ෭ನ๺ ಎರಡචಯൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  a 2 2 a 2 3 a 3 2 a 3 3 a 1 2 
ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ෴โඃ ಉಪ ೈදಯඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕๅ  කโ ಅದඝ౬  ಇย౵  2 1 ಮൡ౨  3 3 ಸค rix a 2 3 8 3 1 
೯൤ಡ 1 3 ෩ರඡ ಒಂದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ෩ರඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  කโ ಈ ಃಳಜನ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ಎ 3 2 ಸค a21 a22 a three 
ಆದ౪ คಂದ කโ  ౽౳ ๺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಅඃ คೕൟ කโ ෴โඃ ౽౳ ๺ 3 3 n n 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කඝ ಅದඝ౬  เಸ౨ คಸฤ ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච කโ ෴โඃ ๬ฤ ಮൡ౨  ෴โඃ 
౽ಲෳ ಅඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ  ಆದฉ ಒಂඃ เಷಯๅಂದฉ ಇൿ ಞ൐๯ ಇൿ 1 1 ඦತಹ ಈ ಞಣಕಗಳ ೉ກ౬ , a 1 2 a 1 3 
ಇದඝ౬  ಈ ಃಳಜನโಗัಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 ರ ೉ກ౬ ෵ಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ඛೕಡมಞತ౨ ං aij i j 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಆಜದ౪ ฉ  ෍ಸ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬  ಇฆತ౨ ං ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬  ಸค i j 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කඝ ෴โඃ ๬ฤ ಮൡ౨  ෴โඃ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ කโ 
ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ෴โർದง วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ ಒಂൿ ๆึ ನನಡ 1 1 ಅඝ౬  ಒ෫౱  ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ 
෥ലಆല ಸค a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 2 2 a 2 3 a 3 1 a32 a33 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෮ದಲ ๬ยನ ಬದยಡ ූเ๵ೕಣ ෩ರඡ ๬ฤ ಸค ෩ರඡ ๬ฤ කඝ 
൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ කඝ ෩ರඡ ๬ยನ ෮ದಲ ಅಂಶಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಯ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ a 
෩ฆ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๴ඨ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ಒඨ ಡ ಪವฑ ශೕฑ ಒಂൿ  
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ๴ඨ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಅಂಶ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෩ರඡ ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  a31 
ಅั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಃಲโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಎರಡඡ ಒಂൿ a 1 2 a 2 2 a 1 3 a 2 3 
෩ฆ ಎರഴ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ೉ກ౬  ಇฆತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ ಏಃಂದฉ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෍ಸ ๸ಒ౲  ಐൿ ಮൡ౨  
ඦತರ කโ ෩ರඡ ๬ฤ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ಒඨ 3 ಎ 2 1 ಎ 2 3 ಅඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ರඡ ನ෩ൿ ಎ 3 3 3 ಪ౵ ๺ 3 ಸಮ ๸ಒ౲ ෴ಜං  කඝ ෩ರඡ ๬ฤ ಮൡ౨  ෩ರඡ 
౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  කโ 1 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ a 1 2 a 2 1 a 2 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇඃ คೕൟಯย౵  කโ ෴โඃ ๬ಲඝ౬  ಪคಗ൐๭ ෴โඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  วಕౙ  
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๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෴โඃ ౽ಲෳ ಸค ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಅඛൽბಷౣ ൤ಯ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಃಲโ ಪ౳ ෨ಖ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ಪഔౣ  ෥ഴ൤౨ ೕච ലಟ෦ბචಂഡ ಡ ๸ීඌ๭ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯฿ಗ 
ಉಪ෷ಕ౨ ฿ದ ඛ൏ბಯಕ ಅಂಶ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ ലಟ෦ბඡಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡචಯൿ a 
ඛ൏ბಯಕದ ෴โඃ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ ಬದม෵๭ದฉ ඦತರ ඛ൏ბಯಕ 
ಬದมವൕಗಳඝ౬  ෩ರඡ ಒಂൿ ๴ඨ ಆෆ ෥ല ಯ ඛಯಮ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ನ ಎม౵  ಅಂಶಗำ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං a 
ඦತರ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෴โඃ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಅಥ฿ ౽ಲෳ ಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ๒ನ౲  කಲౙ ඡ ಆ๭౨ ෴ಜฆತ౨ ං a 
ಮൡ౨  ඦತರ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇඞ౬  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗำ ಐದඡ ಒಂൿ ಎಂൿ ූเ๭ದฉ ෮ದಲ ๬ยನย౵ ನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ඛೕโ 1 2 ನ k 

ಅඃ ๭౩ ರ ෽ಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ಎൿค๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ 1 3 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 3 3 kk 
ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ෇ค ಬฉಯಬ๾ൿ 1 1 ak a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a3 3
ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಆರඡ ಆ๭౨ ෷ කโ ಈ ಃಳಜನ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ೯൤ಡ a 1 1 a 1 2 xa 1

ಪ౵ ๺ ෴ 2 3 ಎ 3 1 ಎ 3 2 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಎ 3 3 ಈ ലಟ෦ბචಂഡ ಅඝ౬  ಎರഴ ඛ൏ბಯಕಗಳ 3 a 2 1 a 2  2 z 
෮ತ౨ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ෮ದಲචಯൿ 1 1 ಎ 2 1 ಎ 3 1 ಎ 12 ಎ 2 ಎ 32 ಎ 1 3 ಎ 2 3 ಎ 33 ෮ದಲචಯൿ ඦತರ ಮൡ౨  
ಎರಡචಯൿ 1 1 a 2 1 a 3 1 xyza 1 3 a 2 3 a 3 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෮ದಲ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  2 ඛ൏ბಯಕ ෮ತ౨ ฿ಜ ෨ค෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಏಳඡ ಆ๭౨  ಸค  ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ലಟ෦ბචಂഡ ನ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಎ ಮൡ౨  ෈ 
ಎರവ ಕ౳ ෥ಂಕದ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ಯ ലಟ෦ბචಂഡ ಆಜ ಯ ലಟ෦ბඦഡ ಆಜ n ab b 

ಸค b 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗะಜๅ.  ಇඞ౬  ಒಂൿ ෨ಖ౲ ฿ದ ಆ๭౨ ಯඝ౬  කඝ ಪഔౣ  ෥ഴ൤౨ ೕච ಉർಹರൕಡ ๭ 
ഛෳ౺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಅย౵  ๭ ๲ౙ ೕมฑ ನ ലಟ෦ბචಂഡ ෴โൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ ๲ౙ ೕมฑ ಡ ๭ ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  , ಆഔౣ ฆವ ಪವฑ ಎඨ ലಟ෦ბචಂഡ ಎಎඨ ಎඨ ౽౳ ๺ ಮൡ౨  
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ  ಇඞ౬  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಉຉ ലಟ෦ბඦഡ ನ ಃಲโ ಪ౳ ෨ಖ ಞಣಲౘಣಗะಜๅ කඝ ಆ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ർಗ කඝ ෴฿ಗ เವค๯൤౨ ೕච ಎಂൿ කඝ เವค๯൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ๸๗ೕಧචಯย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಪคಚ෵ಸฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಅದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ 
เสೕಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෈ല ಮൡ౨  ඦತರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ർഔ ඦತರ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಒಂൿ เสೕಮโ ab 
ಒಂൿ ๸ඌ෵ಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ฆವ ಒಂൿ ๸ඌಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ದ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ง ಸค, a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಒಂൿ เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂದಥბ ಯ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಗൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  a 
เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇನ౷ ഔბಬฯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಸ෥ನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ಇඨ ವഔბಬฯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಅඝ౬  කඨ-๭ಂಞಲฑ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಮ൧౨ ಂൿ ກಸฆ ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛ൏ბಯಕವඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಀ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಯ ಪಕౙ ದ ๸෽ೕಜච ෴โൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಈಗ  ಆೕ-ම౲ ಕౣ ฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕ෴ಜං ಪ౳ ๔౬ ෷ a 
౽ම౲ ಕౣ ฑ ෴โൿ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಎม౵  เಷಯಗಳඝ౬  ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ เವค๯൤౨ ೕච ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ a 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ 1 ಮൡ౨  3 3 ಸค a 2 2 a 2 3 a 3 1 a  3 2 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಅಡౠ ෽ೕಂഡ ಎಂದชඝ ๻ಛಜ කඝ ನ ೲഔಯඝ౬  ಬฉದฉ ಅದඝ౬  1 1 a AI a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 

ಎಂൿ ಬฉ෵ค 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a 3 3 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎย౵ ං ಇൿ ಆೕ ම౲ ಕౣ ฑ ಸค ಮൡ౨  AIJ ij 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ೲഔ ಏඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ಆම౲ ಕౣ ฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅದರ ವಛბವൕಯඝ౬  ಸค ෥ലಆ ౶ั  
ಈಗ කโ ಈ ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ຂಡ ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ಎಂಬ ಪ౳ ๔౬  ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಇൿ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෎ชඞ     ಅಲ౵   ౽ಲෳ ಮൡ౨  ಇൿ ෮ದಲචಯ ෮ದಲ a ij 
౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ವ ෩ಲಕ ಪഷದ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ a 2 3 a 3 a 3 3 
ಆದ౪ คಂದ 1 1 ಅඝ౬  ຂಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ಇತರ ಗಳඝ౬  ຂูೕಣ ಎಂൿ කโ AIJ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ 1 2 ಏඝ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜං  ಇತฉ ಆದฉ ඛೕโ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯ൟ౨ ೕคa 1 2 n 

ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 2 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಇย౵  ಅൿ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪವฑ 3 ಡ ಞ൐ಸಲ౭ ഴತ౨ ංa 2 3 a 3 1 a 3 3 

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ೉ກ౬  
ಆದ౪ คಂದ  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಇತರ ಗಳඝ౬  วಕౙ ๻ಕಬ๾ൿ AIJ 
ಆದ౪ คಂದ ೲഔಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ෮ದฤ ಈ ಎม౵  ౽ම౲ ಕౣ ฑ ಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ 
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කโ ಸಹ-ම౲ ಕౣ ฑ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  งඪ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದರ ವಛბವൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸคಯ ಪಕౙ ದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಃಂൿ ൟั෷൤౨ ೕๅ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮ เสೕಮโ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ಸค ಇං 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮಃౙ  ๸ීඌ๭ದ ಎರഴ ಞಣಲౘಣಗัๅ , ಉർಹರൕಡ ෮ದಲචಯൿ เสೕಮದ ඛ൏ბಯಕโ ಯ a 
ඛ൏ბಯಕದ ෬ว 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ เสೕಮโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ เสೕಮ 
ലಟ෦ბචಂഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಯ ലಟ෦ბචಂഡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ  ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  i g 1 AI 
ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎม౵  ಸค ಆಗ ಇൿ ലಟ෦ბඦഡ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵ .  ಸคಯ ඛಣბಯದ ෬ว 1 s 
ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಒಂൿ ೲഔ ನ ๸ීඌತ ೲഔ ඛ൏ბಯಕ฿ಜං, ෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ a n 
෴โದඞ౬  ඛಧბค๯ವ ෩ಲಕ ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค ಇย౵  ಆಜං  ౽౳ ๺ ಎඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค ຆൿ yeah a is a is a is Android n 
ಆದ౪ คಂದ ಇ඀ ಸಹ ಸค ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಕಷౣ ฿ಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛ൏ბಯಕ ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗัಡ ๸ීඌ๭ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯฿ಗ කโ ಬಳ๯ൟ౨ ฆವ ກೋ౞  
ಅಥ฿ ಕല෫ ಞಣಲౘಣಗำ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ಪ౳ ๔౬  ๸ಒ౲  ಒಂದඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ m 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಒಂൿ ෇ค 0 1 0 ෭ನ๺ 1 2 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ෭ನ๺ 1 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 1 ෭ನ๺ 1 ෩ರඡ m m 
ಒಂൿ ෇ค 1 1 1 ಸค ඦತರ ನ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿಗಳ ෮ತ౨  ಎ๠ౣ  ಆಜฆತ౨ ං m m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಈ ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, m m11 m12 m13 m21 m2 2 3 m 3 1 m 3 2 m 3 3 
ಇದคಂದ ඛೕಡมಜං ಸค  කโ ಪ౵ ๺ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜං ಸค m m11 m 2 2 plus m 33 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ಡ෎ಃಂൿ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ෮ದಲ ಪ౳ ๔౬ ෷ ෇ค 0 1 0 ෭ನ๺ 1 2 3 ಡ ಸಮ ಎಂൿ m 
ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಞ൐๭ದฉ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං  0 1 0 ඦತರ ඛೕโ ಇย౵ ಡ ಬฆൟ౨ ೕค ඛೕโ m 1 2 m 2 2 m 3
2 ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ෭ನ๺ 1 2 3 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಸค m 1 2 m 2 2 2 m 3 2 h 3 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ෭ನ๺ 1 0 ಆಜฆವ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣโ 1 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  m 1 
ඛೕโ ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ 1 0 ඣಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  m m 1 1 minus m 1 2. m 2 1 m 2 2 m 3 1 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෭ನ๺ ෦ೕ 3 2 ಇൿ 1 1 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෦ೕ 1 1 ෭ನ๺ ෦ೕ 1 2 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං 1 ෦ೕ 1 1 ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 ಪ౵ ๺ ෦ೕ 1 2 ෦ೕ 1 2 ಇย౵ ಂದ ඛೕโ 
෭ನ๺ 1 ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ 1 ಆಜං ෭ನ๺ 1 0 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ 0 ಆಜං m 1 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಕ൐ೕბಯದ ෮ದಲ ನ෩ൿ ಇൿ ಎರಡඡ ಕ൐ೕბಯ ನ෩ൿ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಸค ಇඣ౬ ಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇൿ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m 2 1 minus m 2 2 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  1 ಎಂ්ൿ 1 ಪ౵ ๺ ෦ೕ 2 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, m 2 
ಆದ౪ คಂದ 1 ಪ౵ ๺ ෦ೕ 2 2 ಎಂದฉ 3 ಸค ಮൡ౨  ಆචಯൿ ෦ೕ 3 1 ෭ನ๺ ෦ೕ 3 2 ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค ಇൿ ෦ೕ 

 ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಪ౵ ๺  ಏඝ  ಆಜං  ෭ನ๺  ಆಜං  ಸค ಈಗ ຆൿ 3 1 1 m 3 2 m 3 2 3 3 1 2
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ನಮ౱ ย౵ ฆವ ෰ಲ౲ ಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ๼ಂൟฆಜ ඣೕഺೕಣ ಏಃಂದฉ ಇඞ౬  කโ ಆචಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං m 3 3 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಸ෦ೕಕರಣโ 1 1 1 0 0 12 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡm m m m m 

ಎರഴ ෩ฆ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ 0 0 ಸค m m 3 1 m 3 2 m 3 3 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ කโ ෩ฆ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ຆൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  m m 
෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ෰ಲ౲ โ ൟัൽං ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච ඦತರ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෩ರඡ ಒಂൿ ෩ฆ m 
ಒಂൿ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ೯൤ಡ ෩ฆ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ෩ฆ ಹච౬ ರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m m 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ෩ฆ ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ಏඝ m m 
ಅಂತ ೩  ๼ಂൽನದคಂದ ඣೕല ಮൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ 3 2 ಪ౵ ๺ 3 m m 
ಆದ౪ คಂದ 12 ෭ನ๺ 2 ෭ನ๺ 3 ಇൿ 7 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  7 ಸค ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ m 3 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ෩ฆ ෩ฆ ಆದฉ ಮ൤౨ ೕඞ ಅಲ౵ , ನನಡ ಸค෴ಜ චನඪං ಅൿ m one plus m two plus m 
๒ನ౲  ෦ೕ ಎರഴ ಎಂൿ 2 ಆಜൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ 0 ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ 7 9 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං 1 ౲ಁ ෕ งഡ ಆෆ ෸ඛഔ ಮൡ౨  BA 

ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ౘ෦๭ ๲ഡ ಒಂൿ ಒಂൿ ಚದರ ಒಂൿ งಪದ ಎม౵  ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ sb abw cw w 
๲ഡ ನย౵  කඝ ಅಂತ౲  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච, ಅย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂ඀ ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇದರ sb abc w w 
౽ലბකยഔ ಏඝ ಸค  ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๭ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರ ಸค ඛೕಡมಜං ಎม౵  ಏಕವಚನವಲ౵ ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಒಂൿ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ s 
ലಟ෦ბචಂഡ ಒಂದರ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඛ൏ბಯಕโ ๒ನ౲ ವಲ౵  ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ab 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕ ෴โൿ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ ಇൿ 1 คಂದ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๭ wc w w 
೯൤ಡ ෇ค ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಚದರ ๵ච౬ ಡ ಸಮವಲ౵  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  b w b wc aw wc 
๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ 1 ෭ನ๺ ಡ 1 ෭ನ๺ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං 0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  wc wc 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ෭ನ๺ ಅಲ౵  0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  1 ෭ನ๺ ಆํ ಁಡ 0 ಸคಯಲ౵  wc 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇൿ ನಮಡ ಸค෴ಜฆವ ๭౩ ൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಷರൡ౨  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ౲ಁ ෕ 1 ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಄ವಲ ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ w a c w w 
ಆದ౪ คಂದ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං  1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  1 ෭ನ๺ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  w wc 0 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  කഔ෷ ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  w c w a 

ಚದರ ಆಜದ౪ ฉ ඦತರ 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಆಜฆತ౨ ං.  0 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. c w wc 1 w 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಡ ෥ತ౳  ๸ಭವඛೕಯ൤ ಎಂದฉ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a c a c 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ a w 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂඃ ๬ಧ౲ ൤ ಸค a w c w 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಬಡ౛  ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಆದฉ ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜರಬ๾ൿ ಸค b b W nw 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ මෳბ ಅඝ౬  งඪ๵ೕಣ ಒಂൿ ๲ഡ ಅඝ౬  งඪ๵ೕಣ කโ ಉຉ งඪ๵ೕಣ  orm of set ss
ಈ ಎม౵  คೕൟಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ๲ഡ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  1 ಎಂൿ ඛಗൽಪലಸมಜං ಮൡ౨  ನ ಸ౩ ಳದย౵  ෮ದฤ කඝ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ඦತರ ac w b w c 
ಬದยಡ ಒಂൿ ಅඝ౬  ඛೕโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๻ಕಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಇඣ౬ ಂൿ ಆಜರಬ๾ൿ ಅඝ౬  w c ww b w 
๬ౣ ฑ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಬದม෵๭ർಗ ಆಗಬ๾ൿ ww ww w ww w 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ෥౲ ഔ౳ ಸ๺ ಗಳ ๸ಭವඛೕಯ ๲ഡ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರಥბ ಄ವಲ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ ಎಂದฉ ಇൿ ಈ ෥ದค෵ಂದ ๰೉ಸมದ ನ s s 
౽ലბකยഔಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  කඝ ಅದඝ౬  ౽ലბකยഔ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ನย౵ ฆವ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ಇൿ 2 ಡ s 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ౽౳ ๺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺AIj p 3 3
ಆಜರย ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಎಂ්ൿ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಅย౵  ಈ q bij bij i jaij i 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං j 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಬಲ ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇโಗำ ත൏ბಂಕ ಪ౳ ෥ಣಗำ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ඛ൏ბಯಕ฿ಜದ౪ ฉ  ඦತರ ಏකಞತ౨ ං, ಅൿ ಏකಞತ౨ ං  ಯ ലಟ෦ბචಂഡ ನ ෰ಲ౲ โ ಸค p 2 q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  งඪ๵ೕಣ aq 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค ಸค aq 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛ൏ბಯಕ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಸค q 
ಆದ౪ คಂದ ඛ൏ბಯಕ ಇൿ 4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 16 ಎಂഖ ಎರഴ ಎರഴ q a 1 1 8 a 1 2 a 1 3 8 a 2 1 16 
෩ವ൤౨ ರഴ ಎರഴ ෩ฆ ಹൽකฆ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ವ൤౨ ರഴ ෩ฆ ಸค ಈಗ ෮ದಲ ๬ฤ ಎಂಟคಂದ ಎರಡඡ 
ಮൡ౨  16 ෩ರඡ ๬ยඛಂದ ಎಂಟคಂದ 16 ಡ 16 ಡ ๬෥ನ౲ ฿ದ කฤౙ  ൤ಡൿಆ ౶ั  ඦತರ කโ 1 1 ෇ค a 1 2 2 
ಮൡ౨  4 ෇ค 1 3 ෇ค ෇ค ඦತರ 3 1 2 ෇ค 3 ಎರഴ ಮൡ౨  කฤౙ  ෇ค ෩ฆ ෩ฆ ಸคa 2 1 2 a 2 2 4 a 2 3 

ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  ෥ಡಬ๾ൿ  ౽ಲෳ ඛಂದ කಲౙ ಃౙ  ಎರഴ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  
ಆದ౪ คಂದ කโ 2 ಚದರ 2 ಘನ 2 ಅඝ౬  ಪವฑ 4 ಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ౽ಲෳ 3 คಂದ 2 ಅಲ౭ เฃಮ 
౽ಲෳ 2 ಮൡ౨  4 ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ 1 1 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಸค a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 2 2 a 2 3 a 3 1 a 3 2 a 3 3 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಬಲ 2 3 5 9 10 1  2 2 คಂದ ಪವฑ 12 ಡ ඛಧბค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಯ b p p 
ඛ൏ბಯಕโ 2 ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ඛ൏ბಯಕโ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 12 ಡ ಯ ലಟ෦ბචಂഡ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 2 ಡ 2 ಡ 13 ಡ q p 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං ಪ౳ ๔౬ ෷  ౽౳ ๺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย, ಅಂದฉ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 3 3 p 2 p 
ಮൡ౨  ಅย౵  කඝ ෩ฆ ಅಡ౥  ෩ฆ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ౽ಲෳ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಪคಗ൐๭ ಇದඝ౬  ౽ಲෳ i 
ๅಕౣ ฑ ಮൡ౨  ಎಂ඀ ಕฉ෷൞౨ ฉ, ಅൿ 0 ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵   කโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  x xyz x 
ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ෻ ඦತರ ಈ ಃಳಜನโಗಳย౵  ෴โൿ ಸค ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಆ෺ౙ ෷ ಆෆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡඡ ಆ෺ౙ ෷ ಆಜං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං p x 0 0 0 px x x 
෩ರඡ ಆ෺ౙ ෴ಜං ಇൿ 2 ಆಜං  ಮൡ౨  තൟბ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಸค px x px x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๵ೕಣ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ඛೕಡมದ [๸ಜೕತ ] ൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಅൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಈ p p 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  1 ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ഔ ಎರവ ಬൽಯย౵  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෥ല ಅಂದฉ ඪ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ วഡ ෦  ಈ เ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆෆ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ 
ಅඝ౬  ಅั๭ ಇൿ  ඪ ೯൤ಡ ಐ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ඪ ಎಂದฉ  ඪ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ೯൤ಡ ಐ 2 2
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇದඝ౬  කඡ ಸ෦ೕಕರಣ  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ. 2
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඪ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ඪ ಎಂದชඝ ಇൿ  ෇ค ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎม౵  ಸค 2 p p 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ෇ค ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෭ನ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๒ನ౲ โ ๒ನ౲  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค,3 p p 
ಎม౵  ನ෩ൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  p p 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸค p 
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ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಆഔౣ ฆವ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಸ෦ೕಕರಣ 1 คಂದ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಎಂ්ൿ 2 p p p p 
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ කඝ ಅඝ౬  ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං කඝ ಸค p 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಸค ಪഷൿಆಂലං ಈಗ කโ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ෴ವ ಆ෺ౙ ಗำ ಎರഴ ಸค ಎಂൿ uh 
ಪค๏ೕย๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ px 0 p i 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಅඝ౬  0 0 0 ಎಂൿ ඛೕഴತ౨ ං ಆದฉ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ix 0 0 0 x x 
๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಸคಯಲ౵  ಎರಡචಯൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං i px x px px x 
ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, pxp i 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಮ൤౨  0 ಮൡ౨  ಇย౵  0 ಆಜං  ಇൿ 0 ๅಕౣ ฑ ಆದฉ ๒ನ౲ ๆ ಸค, px x x x x 
ಈ අಡ౥  ๵ච౬ ಗำ ಅಂದฉ ಅโ ๒ನ౲  ๅಕౣ ฑ ಅඝ౬  ಬಲ฿ಜ ๰೉๯ತ౨ ๅ, ಅಂದฉ ಉຉ ಎರഴ ಸಹ ಸคಯಲ౵ , ๻ಡ෻ 3
ಸಹ ඛಜವಲ౵  ಏಃಂದฉ 3 ಸಹ 3 ಅඝ౬  ෨ನ౬ ഷ๯ತ౨ ං ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇൿ ෈ั෴ಜฆತ౨ ං  0 x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ คೕൟ 3 ಅಲ౵  2. ಸค ඦತರ කಲౙ චಯൿ 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ චಯൿ ಎಂದฉ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං px x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං px x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ p i 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຂಳಬ๾ൿ ಎม౵  ๵ච౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮವಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ඛಜ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ಆ෺ౙ ಗಳย౵  ಆචಯൿ ෥ತ౳  කಲౙ චಯൿ ಸค෴ಜං ಏಃಂದฉ ಇತರ ෩ฆ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ x 0 
෥ತ౳  ൣඪ౨ ෴ಞತ౨ ං ಆದฉ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಸค เർ౲ ൮ბಗื x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ಇย౵ ಡ ඛย౵ ๯൤౨ ೕච කඝ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ದ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  
෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ඛ൏ბಯಕ ಧನ౲ ฿ದ ඛಮಡ 
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