
  پہلا كریں حل مسائل كچه پر میٹركس كہ گے كریں كوشش ہم میں سیریز كی لیكچرز پر میٹركس میں لیكچر اس ہیں كہتے آمدید خوش كو طلباء
مسئلہ ایک میں جس ہے میٹركس جمع جمع تک مربع پاور   p  invertible  i  p  p  p  n صفر كہ جو ہے صفر  ہے۔ برابر كے صفر

ہے میٹركس  
آپ جب كہ ہے یہ وه ہے جاتا دیا جو تو كو مربع   ipp  pn ہیں جوڑتے تک

ہے ہوتا میٹركس صفر وه ہے ملتا جو كو آپ تو كہ ہے یہ وه ہے جاتا دیا كو آپ جو ڈیٹا وه ہے جاتا دیا كو آپ جو الٹا   p  p ہے میٹركس الٹا ایک
آپ جب كہ ہے كرتا مطمئن بهی كو ذیل مندرجہ یہ  اور ہیں جوڑتے میں پاور پی كو مربع ipp  n 0 اس ہم آئیے ہے ہوتا میٹركس  ہے ہوتا ختم كیا

كہ چاہیے كہنا یہ مجهے درحقیقت ہیں كرتے كوشش كی كرنے تلاش حل كا كہ  ہے گیا دیا كیا سے لحاظ اس كریں تلاش الٹا جمع   p  i  p جمع
تک مربع طاقت كی كہ ہے صفر یہ اب یعنی ہے الٹا   p  p  n  p  pہے موجود الٹا

كو مساوات اس آئیے تو   p دیں ضرب سے الٹا
وه ہوگا جو پاس ہمارے تو جمع الٹا ہے افسوس جمع الٹا جمع پاور پی ٹو  اوپر جمع   p  p  p   i  p  n گا دے صفر مجهے ون مائنس

ہوگا مطلب كا اس تو مائنس الٹا مائنس مائنس تک مائنس پاور   p  i  pe  p  n ہے رائٹ ون مائنس
ہے برابر كے مائنس كے صفر جمع كہ جو لہذا ہے الٹا كا میٹركس یہ تو  n  كے ایک اگر مسئلہ اگلا ہوں دیتا كرنے دوسرا میں پاور پی ون مائنس

كریں تلاش مكعب ایک تین مائنس ایک مائنس دو مائنس چه دو پانچ ایک دو ایک برابر  
ہے مربع ایک ہیں كرتے كوشش كی كرنے تلاش مربع ایک ہم ابهی تین مائنس  ایک مائنس دو منفی چه دو پانچ ایک دو ایک ہے ایک كہ ہے گیا دیا ہمیں تو

میں دو جمع ایک ہے برابر كے ایک جو تین مائنس ایک مائنس دو مائنس چه دو پانچ ایک دو ایک گنا تین مائنس ایک مائنس دو مائنس چه دو پانچ ایک دو ایک
باره جمع پانچ چه مائنس چار جمع دس باره مائنس دس جمع پانچ تین مائنس باره جمع ایک مائنس چار جمع دو دو مائنس معذرت ہے جمع دس جو  پانچ  

جو  پلس  مائنس  مائنس   پلس  مائنس مائنس  پلس  مائنس  مائنس  مائنس چار مائنس چه جمع پانچ مائنس دو مائنس اٹهاره مائنس 2423269269  
ستره دس جو ہے چه مائنس سولہ تین جو ہے باره مائنس پندره دس جو ہے تهری مائنس  جو ہے  مائنس  جو گا دے  مائنس  مجهے 1126 9113 5

ایک جو نو جمع آٹه مائنس تین مائنس جو ہے تین جمع چه مائنس ایک مائنس جو چه جمع سات مائنس ہے ایک مائنس مائنس اٹهاره كہ جو ہے آٹه مائنس  
 ہے

ون مائنس ون مائنس دس تین ہے دس پانچ نو ہے والا دینے مربع ایک مجهے جو ہے میں مربع ایک جو كریں كوشش كی كرنے تلاش كیوب ایک آئیے تو
مائنس پچیس جمع نو ہے برابر جو ہے تهری مائنس ایک مائنس دو مائنس اور چه دو پانچ ایک دو ایک جو میں اے میٹركس گئے دیے ون تهری مائنس  

معذرت ایک تین جمع ساٹه جمع تین ایک جمع بیس جمع چه.  جمع  جمع  جمع  مائنس  جمع انتیس مائنس دس جمع اٹهاره بیس 303 303 50502  
اڑتیس سولہ جو گوئے  ٹی مائنس چهتیس تین مائنس اٹهاره جمع ون مائنس ایک مائنس سكس مائنس ٹو مائنس ٹو مائنس پندره مائنس ون مائنس مجهے  
ہے چوده نو مائنس اٹهاره مائنس ساٹه ستائیس پچپن نو پاس كے آپ ہے جاتا ہو منسوخ ہے جاتا ہو تیس آٹه كہ جو بیس مائنس اٹهائیس معذرت ہے  

جو سیٹ كا نمبروں قدرتی ہے مسئلہ اگلا مكعب ایک یہ تو میں شكل كی میٹركس صفیں كی كالموں اور قطاروں ہے گیا كیا تقسیم ہے  n  m كے ایک
واحد ایک پہلے صرف برابر دو پانچ چار تین دو   m  s  m میٹركس پہلا طرف دائیں طرح اسی اور چوده تیره باره گیاره دس نو آٹه سات چه تین

ره ایک اگلا پاس ہمارے بهی جہاں پانچ چار تین دو میٹركس دو بائی دو ہے ہوتا مشتمل پر عناصر چار دوسرا ایک ہے ہوتا مشتمل پر عنصر ایک صرف
لہذا ہے ہوتا عنصر پہلا كا میٹركس اگلے وه ہے جاتا  m پانچ كیونكہ چوده تیره  باره گیاره دس نو آٹه سات چه رائٹ میٹركس تین بائی تین ایک تهری

پر طور عام یہ ہے چه اگلا لیے اس ہے عنصر آخری لیے كے دو ایم ایک ہے ہوتا شروع سے عنصر پہلا كا جس میٹركس   mn  by n  ne ہے
كے فائن میٹركس  مائنس مطابق كے عنصر آخری كے عنصر  مائنس مائنس یہ كہ ہے یہ سوال اب عنصر mn 1كا حل  an 1  n 1  xt  mn  

ہیں لكهتے صحیح كو عناصر پہلے كے ایک ہر ہم اب كریں تلاش سراغ  
سكتا دیكه كوئی سے طرح اچهی پهر اور ہے جاتا یہ ہے  عنصر پہلا میں میٹركس پہلے عنصر پہلے كے میٹركس ہر ہیں سب یہ تو 15 6 2 1  

گا كرے نوٹ جو مربع  ہے والا ہونے ایک صرف فرق كہ ہے سكتا دیكه كوئی كہ گا جائے آ واپس آه ہے ٹهیک یہ آه كہ ہے  
مجهے تو لہذا دو كرنے اشاره طرف كی  عنصر پہلا عام عنصر پہلے سے تک  جمع  جمع  جمع  كو tn 0 لہذا دیں كرنے  sn 12615  tn  

صفر مائنس   sn  sn ہے برابر كے
مجهے تو تک پندره جمع چه جمع دو جمع  دیں۔ لكهنے پر طور كے ذیل درج   sn  tn چه جمع دو جمع ایک ہے چیز ہی ایک پاس كے آپ ہے ٹهیک
تک پندره جمع مائنس  جمع  مائنس  جمع  مائنس  الگ الگ یہ مجهے اب گا دے مجهے جو tn 216215 ٹی مائنس  مائنس  دیں لكهنے تک  x tn 1  

جمع  مائنس این مائنس 2جمع  مائنس  tn  tn 1  tn 
مائنس ایک یہاں پاس میرے تو تک مربع  جمع مربع  جمع مربع ایک جمع ایک جو دو لكهنے مجهے ہے برابر جو لہذا ہوگا tn 23 مائنس  tn  tn 

ہے برابر كے مائنس  مائنس 1ہاته دائیں یہ پاس كے آپ اور ہے صفر طرف كی ہاته بائیں طرف كی ہاته دائیں كے آپ ہے صفر میرا یہ لہذا  tn  
لہذا ہے طرف كی اس میں ہوں لاتا پر سرے دوسرے كو تک مربع تین جمع مربع دو جمع مربع ایک جمع ایک مائنس  tn  t  tn  tn  tn مائنس

سے ایک مربع ایک ہمیشہ فرق كہ ہے سكتا دیكه یہ كوئی سے طرح اچهی ہے برابر كے جمع ایک جو ون ایک مائنس مربع  n  i  i ہے ہوتا برابر
سے ایک ایک مائنس  n  i ریاضی ہم جب ہوگا كیا میں اس نے ہم كہ جو  ہیں۔ جانتے صحیح كو فارمولہ ہم ہے جاتا دیا ذریعہ كے جمع ایک جو مربع

ہیں كرتے كو اصول اس كے انڈكشن كے  
یہ كہ ہے كرسكتا تصدیق كی بات اس كوئی تو میں دو میں ون مائنس   n  n  n ہے والا ہونے مكمل ون مائنس

لہذا ہے عنصر پہلا یہ تو عنصر  ہے پہلا یہ لیے كے كو ایک ایک لیے اس ابهی   tn  m nth ma  trix  mn ظاہر كو عنصر پہلے كے
جمع ایک كو ایک پهر دیں كرنے ذریعے كے دو میں ایک مائنس  n  n  n ایک جمع ایک جمع صرف عنصر اگلا اب ہے گیا دیا چه پر مكمل ایک مائنس

لیے كے برابر یا كم سے ایک كہ جیسا تهے چاہتے كیا ہم  ہے۔ ایک جمع   i سكتا دیكه یہ كوئی لیكن تهے چاہتے یہی ہم لیے كے برابر یا كم سے
صرف ایک ایک اور دو  فرق درمیان كے دو ایک پر طور كے مثال یا اور عنصر اگلے عنصر اگلا كہ ہے   n صحیح ہے فرق كہ جو ہے ایک جمع

صرف فرق لہذا ہے ایک جمع صرف عنصر آٹهواں جمع ایک میں دو میں ون مائنس   n  i  n  n  n  n خواه معذرت میں جمع چه پر ون مائنس
ہوں اوقات  ون مائنس برابر كے برابر یا كم سے ایک گا لكهوں پر طور كے ایک صرف اسے میں حق ایک جمع كم سے برابر  i  n  i  l اگر حق

ہے ایک یہ  
صرف عناصر  فرق میں دو بهی كسی كیونكہ گا ملے پر طور كے حق كو آپ جو گا ملے عنصر وہی كو آپ تو   n ہے۔ كون دو بهی كوئی ایک جمع

م
صرف فرق ہیں دو دو ایک اور ایک ایک جو اصطلاحات تواتر پر طور عام زیاده یا ہے ایک جمع اور ایک جمع  n  aii  ai  i درمیان كے ایک جمع

بالكل فرق عام یہ لئے اس اور ہے ایک جمع   n  aii گے لیں جان كو ایک آپ جب ہے
وه تهے چاہتے ہم جو تو لہذا ہے ٹریس كا سے ایک برابر ٹریس كا   mn  mn  naii سے ایک ہے جاتا دیا ذریعے كے سمیشن جو ہے برابر كے

جمع ایک میں دو میں ایک مائنس جمع چه پر مكمل ایک مائنس  n  n  n  n  i  nمیں ون مائنس میں آه سے ایک  ہوں رہا چل میں یہ ون مائنس
دائیں ایک جمع  

سے ایک ہوں كرتا تقسیم میں اصطلاحات دو كو مجموعے كے اصطلاح اس آه ہے ٹهیک مجهے تو جمع ایک كو  n  n  n  n دو میں ون مائنس

Pru
tor
@
IIT
K



جمع جمع چه پر پورے ون مائنس برابر میں ون مائنس سمیشن ہے مطلب كا جس ہے اصطلاح مستقل ایک صرف یہ ون پلس   i  ni  n  i برابر
سے ایک میں كہ ہے مطلب كا جس ایک صرف جمع ایک گنا میں دو میں ایک مائنس  n  n  n  n  n مستقل ایک صرف  گا جائے ہو مكمل ون مائنس

گا نكالوں باہر اسے میں ایک جمع سمیشن ایس یو   n  pl   iون مائنس نی سے ایک برابر
ہے برابر جو ایک مائنس میں تو میں ایک برابر كے میں دو میں ایک مائنس جمع  پر مكمل ایک مائنس n  n  n  n 6 اسی یہ كنواں میں  جمع  n 1  
برابر كے  میں جیسے ہے طرح كیجیے معاف ہوں سكتا نكال صرف میں كیونكہ مائنس جگہ كی 1كو   ni  n 1  i  i equal to i  i  i

پاس میرے تاكہ ہوں دیتا بدل سے ون مائنس لیے اس ہو كو سے صفر یہ تاكہ جائے دیا بدل سے ون پلس is  i  i  n 0  پهر  لیكن جائے ہو  
سے  پاس كے آپ یہاں تو 0ہے  صرف ہے مساوی سے  اصطلاح پهر لیكن ہوگا  ni 00  

تو میں سے كہ جو ہوگا مائنس جمع  میں میں i  y 1  n 1  پر طور مجموعی ہے۔ برابر كے  مائنس میں  مائنس  i  n 1  n  n 12  n 16  
جمع سے ایک سمیشن كہ ہیں جانتے ہم لیے اس میں  جمع تک میں صرف یہ ہے ایک جمع سے n 1 ہے ون مائنس  ni  n  n  f  n  
تو میں ون مائنس دو پر میں لیے اس دو پر ایک جمع كو پاس كے آپ ون مائنس  بدلیں سے میں ون مائنس  n  n  n  n  n  n  n  n ہے دو پر

صرف مجهے ہے والا ہونے جو دو پاس میرے گے ہوں جمع چه پاس میرے دیں نكالنے سے چه سے   n  n ہے مربع
گے ہوں دو پاس میرے تو  n  n  تین مائنس مكعب

تین مائنس تو جمع مربع جمع ایک پاس میرے دوباره میں ون مائنس جو ہے ایک جمع   n  n  n  n  n ہے ون مائنس مربع
تین تو تین مائنس مربع میں اصطلاح پہلی پاس میرے جو ہے وہی یہ دو صرف  ہے تین مكعب تین مربع   n  n  n by six  n  n  n مربع

دو مائنس گیا ہو منسوخ ایک نے میں اوه مائنس چه جمع   n  n ہے نكالا باہر
پاس میرے تو نے میں لہذا ہے باہر   n  n ہے نكالا نہیں باہر

دو پاس میرے تو   n ہے باقی مربع این تین آه معذرت مربع این تهری مائنس ہوگا كیا مكعب
پهر اور ہے جاتا ہو منسوخ مربع این تین یہ تو جمع ایک  جمع صرف میں شرائط سے حوالے كے ni 2 لہذا ہے  جمع  صرف  مائنس  n 6 333  

لہذا ہے حل حتمی یہ ہے نشان كا جمع مكعب پلس  مائنس اگر مسئلہ اگلا تین جمع mn  n by six in two n  n 1  برابر كے  جڑ  i 32
دو پر  جڑ فائی مائنس  مائنس جمع ایک دو پر تین جڑ مائنس ایک اور دو  پر تین جڑ اور برابر i 13پهر ایک جمع مربع  i  i  i  i  y  fx  x 

كا   a  fكریں تلاش
یہ تو ہے۔ كیا بهی كہیں جہاں صرف ہے كو   fo   fa  x  x  e ہے كیا حل مطلب كا اس دیں بدل سے

تو   fx ہے كیا
كہ جائے دیا یہ تو لئے اس اور ہے ایک جمع مربع كا    fx x  a  f ہے۔ جاتا دیا بدل سے میٹركس شناختی كو ایک ہے حق كا شناخت جمع مربع

جمع ون مائنس مربع ایک ہم اب دو بذریعہ تین جڑ مائنس ایک مائنس دو بذریعہ تین جڑ جمع ایک دو پر تین جڑ  i  i  i  i  i  i  i مائنس ایک
جمع ون مائنس میں دو پر تین جڑ دو  پر تین جڑ مائنس ایک مائنس دو پر تین جڑ جمع ایک دو پر تین جڑ مائنس ایک  i  i  i  i  i  i  i تین جڑ

دو پر   y دیكهیں كو دو سے ایک آپ اگر
كیونكہ ہے فور بائے ایک مائنس وه گے كریں ختم یہاں جو آپ میں آخر  ۔ دیں نكال میں چیزوں دونوں اسے آئیے لہذا ہے چیز عام ایک تو   i مربع

پلس  مائنس بار ایک مائنس مائنس  مائنس  جڑ جمع  جڑ مائنس  جڑ جمع  مائنس میں چیز ہی ایک  جڑ 1 جڑ  i 31  i 1 3  i 1 3  i 31  i 3  
ہے اے مائنس پاس كے آپ ہے پاس ہمارے جو ہے وہی یہ روٹ آئی مائنس  اور  روٹ آئی پلس  روٹ آئی مائنس  مائنس 331 11ہم میں چار   ne 

جمع ایک مائنس پاس كے آپ تاكہ كریں كوشش كی كرنے ضرب جمع ایک مائنس مربع پورے تین جڑ   i  i میں اس طرح اسی مربع پورے تین جڑ
مربع ایک پاس كے آپ جمع مائنس ایک مائنس مربع ایک میں ایک پاس كے آپ  لیكن ہے مربع   a  b  b  b  i ہے

تو   a ہے
پهر میں اس ہے تین جمع ایک جمع مربع بی جمع مربع ایک جو ہے میں بی مائنس ایک بی جمع ایک یہاں طرح اسی اور میں اس میں اس تین جمع ایک تو

مائنس ہے بی جمع ایک پاس كے آپ   b منفی میں
مائنس مربع پاس كے آپ تو   b ہے مربع ایک لہذا ہوگا دائیں مربع

مائنس مربع ایک یہاں گا دے مائنس مجهے یہ گا دے آه مجهے یہ مربع ایک یہاں تو مربع ایک دائیں مربع b  b   i ہے جو ہے مائنس ایک كا مربع
سے طرح اچهی ایک مجهے مربع ایک یہاں اور گا دے ٹهیک مجهے جو تین جڑ ہے مربع ایک اب گا دے مربع b  i 3  جڑ  

اور  مائنس تو مائنس مربع ہے مائنس تین مائنس جو مربع ایک یہاں اور ہے یہ پاس میرے ہے ٹهیک مربع 3مربع  b  b   b  
جمع  كا مائنس ہے وه ہوگا جو پاس كے آپ میں اس  یہ میں آخر پهر اور  جمع  جمع اس میں اس جمع ون مائنس تو 131 میں مربع پورے  جڑ  i 31

مائنس i 3 كرتے كوشش كی پهیلانے اسے آپ اگر میں چار سے ایک مائنس ہیں كرتے كوشش كی كرنے حساب ہم آئیے دائیں میں مربع پورے  جڑ
 ہیں

تین جمع تین جڑ میں دو مائنس ایک مائنس تین مائنس تین جڑ میں  ہوگا دو مائنس ایک پاس كے آپ تو  
ہوگا صفر ایک پاس میرے یہاں ہے رہا جا دینے صفر دوباره مجهے یہ تو  

جڑ بذریعہ ٹو مائنس ون مائنس تهری جڑ  ہے ٹو مائنس ون مائنس جمع ایک پاس میرے كریں داخل میں جمع اس یہ حق ہوگا جمع پاس میرے یہاں تو  
تین جڑ بذریعہ دو مائنس ایک جمع تین مائنس تین  

ہوگا پاس میرے جو گا جائے ہو منسوخ یہ اور گا جائے ہو منسوخ یہ گا دے میں اس فور بائے ون مائنس مجهے بس ہے تهری مائنس پاس میرے تو  
پاس میرے اور ہیں ہوجاتے منسوخ دونوں یہ علاوه كے اس ہے ہوجاتا منسوخ ایک یہ اور ہوں دیتا جڑ كو اس صفر صفر تین میں  ہے فور مائنس وه  

صرف مجهے جو ہوگا تهری مائنس كا ایک كریں كوشش كی كرنے حساب ہم اب گا دے  جڑ روٹ 4كا برابر لہذا  i  i 0 0 3  i 3  f  f  
جمع مربع صرف مربع ایک ہے كیا مربع میں i  pi 0 0 3  جمع  جڑ جڑ  i 31 0 0 1  

جمع  مجهے تو جمع  جڑ 1فور مائنس دو مائنس دو اگر مسئلہ اگلا ہوں دیتا كرنے اگلا ہے پاس میرے جو ہے وہی یہ دیں جڑ  i 1 0 0 3  i  
ہے میٹركس آئیڈیمپوٹینٹ ایک میٹركس پیٹرن آئیڈیم ایک برابر كے ایكس ٹو مائنس ایک چار تین ایک مائنس  

جب یا ہے جاتا كہا میٹركس آئیڈیمپوٹینٹ اسے برابر كے مربع ایک كہ ہے كہتا اے میٹركس اے میٹركس پارٹنر آئٹم كہ كریں معلوم قدر كی ایكس تو  
ہے میٹركس مربع پاس كے آپ بهی  

میٹركس مربع تو جو   a  a كوشش كی كرنے تلاش مربع ایک ہم پہلے اب ہے جاتا كہا میٹركس آئیڈیمپوٹینٹ اسے ہے كرتا پورا كو مربع برابر كے
32 4 2411جو مائنس  مائنس  مائنس  مائنس  اوقات مائنس  ہے۔  مائنس  مائنس  مائنس دو میں ایک كہ جو ہیں كرتے  x 2241 4 3 12  x  

مائنس چار مائنس چار مائنس دو جمع چار افسوس ایک جمع چار ہے برابر چار مائنس آٹه مائنس آٹه مائنس آٹه مائنس  x  x جمع تین مائنس دو مائنس
جمع جمع  جمع  مائنس  جمع  چار جمع مائنس دو مائنس دو چه مائنس پلس  مائنس  مائنس 8124 294جو مربع  x  t  wo  x  x  x 48  x  

چار مائنس سولہ مائنس دو مائنس پاس كے آپ لہذا چاہئے ہونا آٹه جمع وہاں ہے برابر كے آٹه جمع چه مائنس چار مائنس اٹهاره مائنس  كہ 2  x 
چار جمع سولہ تین صرف آٹه مائنس گیاره ایک مائنس ہے چار  ہے پلس فائیو مائنس جمع چار دو مائنس آٹه مائنس x  x  x 12 جمع  مائنس  x 

ایک مائنس دو وه ہے كیا پاس ہمارے  ہے مطلب كا اس ہے ہوتا برابر كے مربع ایک وه ہے جاتا دیا جو مربع برابر كے حق وه ہے جاتا دیا جو مربع  
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دو مائنس آٹه مائنس تین دو مائنس ایكس جمع چار چار مائنس سولہ مائنس چار جمع سولہ جمع باره مائنس x  x  x  x 2 مائنس  مائنس دو یہ مربع
چار جمع سولہ كہ ہے یہ وه ہیں كرتے حاصل ہم جو سے كرنے موازنہ صرف  چاہئے ہونا برابر كے مائنس  مائنس 12 3 4 1 4كو  x  x  

جمع چار پر طور مساوی یا چار   x ہیں كرتے تقسیم سے چار اسے آپ جب چاہئے ہونا
جمع چار تو مجهے سے اس چاہئے ہونا حق ایک كا وه چار مائنس ایک یعنی تین مائنس گا جائے ہو برابر   x  x   ch ہے تین مائنس

میٹركس ایک كہ كریں فرض ہیں كرتے مسئلہ اگلا آئیے تو پانچ مائنس مربع ایک سات جمع  a  a  i  a پانچ پانچ پاور اگر ہے برابر كے صفر
جمع   bi ہے
تو كہ ہے گیا دیا ہمیں اب حل اور كریں معلوم قدر كی سات جمع ایک پانچ مائنس مربع  a  a   i كہ ہے یہ وه ہے گیا دیا جو بهی یہ اور ہے صفر

جمع ایک كیپٹل گنا ایک پانچ طاقت ایک افسوس ہے كرتا مطمئن بهی یہ كو آپ لہذا ہے میٹركس شناختی گنا اور   b  a  b ہوں كرنی تلاش قدریں كی
كریں اظہار سے طریقے اچهے اتنے جائیں طرف دائیں ہم كہ پہلے سے اس كریں كوشش ہم اب گی  

سات جمع ایک پانچ مائنس مربع ایک تو   i كوشش كی لكهنے كو كیوب ایک ہم اب ہے سات مائنس ایک پانچ مربع كہ ہوگا یہ مطلب كا جس ہے صفر
ہے مربع ایک جو ہیں كرتے سات مائنس ایک پانچ مربع ایک كہ لیں جان  ہم اور گنا  a  i  a  a سات مائنس مربع ایک ہے برابر كے پانچ كہ جو

پانچ میں پانچ ہے برابر جو سات مائنس گنا  مائنس a  i 7 ایک  مجهے جو مائنس  مائنس ہے یہاں ہے برابر كے آپ جو  a 25  a 77   a 18  
7گا دے منفی  i  

نے ہم تو   t جو ہے مكعب ایک میں مربع ایک مكعب ایک جو ہیں كرتے كوشش كی لگانے حساب كا فائیو پاور ایک ہم اب ہے۔ كیا ظاہر مكعب ایک میں
سات مائنس ایک اٹهاره سات مائنس ایک پانچ جو ہے میں مربع ایک سات مائنس ایک اٹهاره نوے كہ جو ہے پانچ میں اٹهاره i  i  i 126   ہے  

مربع ایک یہ افسوس ہے افسوس مجهے a 35 جانتا میں ہے برابر كے مربع ایک جو ہے جمع مائنس پاس كے آپ پهر اور چاہئے ہونا  a 49  i  
سات مائنس یہ كہ ہوں چهبیس ایک مائنس انتالیس جمع ایک اكسٹه ایک یہ  لہذا ہے ساٹه اكتیس ایک پینتیس مائنس 5پچاس چار جو ہے  a  i  a  i 

تینتیس چه مائنس ایک انتالیس جمع جے ایک ساٹه ایک مائنس  i  i آٹه جو ہے نو لئے كے چه مائنس چوده چوده یہ ہے برابر كے ایک مائنس دس جو
 ہے

ایک دس ایک ننانوے پانچ پانچ نو كہ جو ہے چار مائنس تیره تیره پاس كے ایک صرف نو مائنس دس مائنس ایک دو مائنس ایک مائنس تین تین  آپ تو  
ہے دو یہ معذرت  

ایک ہے چهوٹا فائیو پاور ایک ٹوپی  ۔ ہے گیا دیا بهی ہمیں گیا دیا طرح اس كہ  ہے گیا دیا كیا ہمیں طرف دوسری لیكن چاہئے ہونا درست گنا آٹه یہ تو  
ہے درست شناخت گنا بی جمع ایک سرمایہ بڑا گنا  

كے ایک چهوٹے ہمیں ہوئے كرتے موازنہ كا دو اور ایک ہوں كرتا كال پر طور كے دو اسے میں اور ہوں كرتا كال پر طور كے ایک اسے میں تو  
مربع ایک اور برابر كے  الفا اگر ہیں كرتے اگلا ہم ایک ہے برابر كے اسی پانچ مائنس برابر كے بی چهوٹے اور برابر كے نواسی دو برابر 1 1 0  

ہے برابر كے شناخت  
كوشش كی لگانے حساب كا مربع ایک آئیے لیے كے كرنے استعمال كو اس لہذا ہے گیا دیا مربع برابر كے شناخت ہمیں لہذا كریں تلاش حل الفا تو  
الفا صفر مربع الفا جو ہے شناخت مربع ایک ہمیں لہذا ہے برابر كے ایک جمع الفا صفر مربع الفا جو  الفا بار  الفا ہے برابر جو كریں 1 1 01 1 0
الفا اور ہے برابر كے صفر مربع الفا وه ہوگا جو كریں موازنہ كا میٹركس دو ان آپ  اگر اب لہذا ہے برابر كے ایک صفر صفر ایک یہ ہے ایک جمع  

چاہئے ہونا صفر ایک جمع الفا اور ہے ایک مربع الفا افسوس ہے ایک جمع  
ایک اگر مسئلہ اگلا ہے حل برابر كے ون مائنس الفا لہذا ہے برابر كے ون مائنس الفا كہ ہوگا یہ مطلب كا اس تو  eq  ual تین دو صفر الفا سے

ایک مربع ایک كو آپ كہ ہے مطلب كا جس ہے بلند نو اور نو مربع ایک كہ ہے جاتا بتایا كو آپ پهر كریں تلاش حل الفا پهر میں نو ہے مربع ایک اور  
دو معذرت ہے برابر كے سكس جمع الفا دو صفر ٹرم سیكنڈ مربع الفا جو  اور   ہے۔ برابر كے  الفا بار  الفا جو گا پڑے كرنا تلاش مربع 3 2 0023

گنا نو ہے مربع ایک كہ ہے گیا بتایا ہمیں اب ہے نو ٹرم آخری پهر اور سكس چه جمع الفا i 22 09 6  جمع الفا   مربع الفا میٹركس میٹركس  یعنی  
ہے برابر كے نائن صفر  برابر 0 9  

ہوگا برابر كے صفر چه جمع الفا دو پاس كے آپ یہ طرح اسی اور ہے سے كرنے موازنہ كا عدد صرف وه ہے مربع الفا جو پاس ہمارے تو  
تهری مائنس  برابر كے الفا كہ گے كریں یہ مطلب كا اس كر مل دونوں یہ تو  

اگر ہیں كرتے مسئلہ اگلا آئیے ہے حل كا تهری مائنس برابر الفا تو گنا xxx  yyyyyy 131 1 1 1 1 1 1 1 كے  ضرب  ضرب  یہ اگر  
ہے برابر  

كہ دكهائیں تو برابر حل نو بائی ون ی نائن  بذریعہ ایک معذرت نو كہ ہے جاتا دیا ہمیں   x  y by  wha  t  xxxxxxxxx اسے آپ جب
  yyyyyyyہیں كرتے ضرب سے

ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک صرف میٹركس كہ ہے ہوتا یہ نتیجہ تو
سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے
تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین  
ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک  
كیا طرف كی ہاته بائیں كہ ہیں كرتے كوشش كی جاننے یہ ہم اب ہے۔ جاتا دیا ہمیں تین ساته كے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے ایک تین سے

دیكهیں طرف كی ہاته بائیں آپ اگر ہے  
صرف اندراجات كے جس ہے ضرب كا میٹركس صرف یہ تو اور x  y  xy تین پورے جو ہیں میٹركس دونوں یہ ہیں برابر كے دائیں بالترتیب كے

دائیں ہیں۔ برابر كے تین پاس كے آپ لہذا   xyxyxy  xy ہم جو كریں موازنہ كا مساوات پہلی ساته كے مساوات گئی دی آپ اگر گے ہوں ٹهیک
تین كہ ہے یہ وه ہیں كرتے حاصل یعنی تین بائے ایک برابر برابر كے اس یا برابر كے نو بائے ایک برابر   xy  xy  x ہم  برابر كے نو بائے ایک

مساوات اگر ہیں كرتے مسئلہ اور ایک دو مائنس تین جمع دو مائنس صفر برابر تین جمع دو جمع  x  y  z  x  y  z  x آٹه مائنس صفر برابر
جمع   lambda y كریں تلاش حل لیمبڈا پهر حل معمولی غیر نصف صفر برابر

ہے صفر مستقل كا میٹركس كا آپ كیونكہ ہیں لكهتے میٹركس كوفیشینٹ یا میٹركس ہوا بڑها ہم آئیے تو  
میں قطار كی اس ہیں۔ كرتے كوشش كی كرنے تبدیل اسے ہم اب ہے مستقل كا میٹركس یہ صفر لیمبڈا آٹه مائنس دو تین دو مائنس تین دو مائنس ایک تو

صفر كو آٹه مائنس اور ٹو مائنس اس ہم آئیے میں شكل كی كمی ہیں كرتے كوشش كی كرنے تبدیل میں ٹو بار دو جمع ٹو ایک   r  r  r  r كی تین
جگہ گنا آٹه جمع تین ایک دوسری شده تبدیل غیر قطار  پہلے كیونكہ ہے تین دو مائنس ایک  r  r  r جمع تین صفر جو ایک گنا دو جمع دو مائنس دو

ہے تین گنا دو جمع دو ایک مائنس جو ہے چار مائنس تین جو ہے دو مائنس گنا دو  
آٹه جمع صفر سولہ مائنس لیمبڈا كہ جو دو مائنس گنا آٹه پلس لیمبڈا رائٹ  مائنس لیمبڈا  مجهے یہ  ہے گنا  جمع  منفی  جو  جمع دو تو 68881016  

آر آف مائنس میں ٹو آر ون میں ون مائنس اس كو اس  بنائیں آپ تاكہ كریں كوشش كی كرنے ضرب میں ایک كو قطار اس ہم اب ہے چوبیس جو تین گنا
كی كرنے تبدیل میں صفر كو عناصر دو ان آئیے چوبیس سولہ مائنس لیمبڈا صفر آٹه مائنس ایک صفر تین دو مائنس ایک ہے جاتا دیا بدل سے ٹو  

ہیں كرتے كوشش كو ایک بار دو جمع ایک   r  r  r دیا بدل میں ٹو آر سے لیمبڈا مائنس سولہ جمع تهری آر كو تهری آر دو  ہے۔ جاتا دیا بدل سے
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ہے گیا  
آٹه مائنس گنا دو جمع تین ایک آر فائن صفر ایک صفر صفر صفر ایک صرف كالم دو پہلے تو  

وہی یہ میں آٹه مائنس میں لیمبڈا مائنس سولہ جمع چوبیس ایک ہے باقی اگلا تیره گا دے مائنس مجهے جو گے آئیں نظر طرح كی سولہ مائنس تین تو  
ہوں رہا جا لینے میں جو ہے  

اٹهائیس اكیس ایک  مائنس  مائنس  ہیں لكهتے اسے آئیے تو 0 11 0 130 0 8  
چوبیس جمع اٹهائیس ایک مائنس  تو  

كہ ہوں چاہتا میں اب گے ہوں چار صفر ایک مائنس لیمبڈا آٹه رائٹ چار صفر ایک مائنس لیمبڈا آٹه پاس كے آپ تو   x ایک كو سسٹم كہ جائے دیا كیا
چاہئے ہونا كم سے تین درجہ كا میٹركس عددی كہ ہے یہ مطلب كا جس ملا حل معمولی غیر ایک  ہے پاس كے سسٹم اگر ہے گیا مل حل معمولی غیر

ہو كم سے تین درجہ كہ ہیں چاہتے آپ اگر لہذا  
برابر كے صفر چار صفر ایک مائنس لیمبڈا  لئے كے وجود كے آٹه حل معمولی غیر ایک لہذا چاہئے ہونا صفر چار صفر ایک مائنس لیمبڈا آٹه یہ تو  

كے تیره جو ہے برابر كے تیره افسوس باره جو ہے آٹه پر چار صفر ایک لیمبڈا ہے مطلب كا جس صفر چار صفر ایک مائنس لیمبڈا آٹه لہذا چاہئے ہونا
لیمبڈا اگر لہذا ہوگا حل معمولی غیر ایک میں نظام گئے دیئے كا جس  ہے برابر كے تیره لیمبڈا طرح اس ہے برابر كے تیره لیمبڈا طرح اس ہے برابر

دیكهیں كو پچهلے صرف آپ اگر ہے نہیں برابر كے تیره  
كر تقسیم سے اس آپ ہے صفر غیر یہ كیونكہ كرسكیں تقسیم سے اب اسے آپ تاكہ ہے والا ہونے صفر غیر چار صفر ایک مائنس لیمبڈا آٹه یہ تو  

كیونكہ ہے حل معمولی ایک وه گے كریں ختم كو چیز جس آپ تاكہ ہیں سكتے بنا میں  كو چیزوں دوسری آپ اور گا ملے  كو آپ اور ہیں سكتے 10  
ہے۔ آئیڈیا ایک وه ہوگا جو پاس كے آپ ntity 0 0 0  معمولی ایک جو ہوگا حل  صرف وه ہے ملتا حل واحد جو كو آپ میں معاملے اس میٹركس

تم تم  چاہئے۔ ہونا برابر كے شكریہ  لیمبڈا كہ ہے یہ امكان واحد لئے كے وجود كے حل معمولی غیر لہذا ہے حل 13  
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