
                                                                                         
                                                                                         
                                              ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  เർ౲ ൮ბಗಳඝ౬  ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ, เ๕ಷ฿ಜ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๬ฤ 
ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಬಳಃಯ ෬ว කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  
ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ.  ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩  ೯൤ಡ ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං nxn b 
ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಸಮකದ x a two two x 2 plus a two two x 2 plus up a 2 nxn b 2 
คಂದ คಂದ ವฉಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, am 1 x 1 plus  am 2 x 2 amnxn bm 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಪค೉ತฌಂൽಡ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං, ಅ೦ౢ ತದย౵  ಅಲ౵ , n m n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ຄಂൽൿ౪  ಅ೦ౢ ತದย౵  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං, ಈಗ ಅ೦ౢ ತದย౵  ಸ෦ೕಕರಣಗಳ n m n m 
ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຂಡ ಪคಹคಸ෎ಃಂൿ ඛೕಡมಜං  ಅದඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ෨ಂൿವค෷ವ ෮ದฤ ಇย౵  කโ 
ಗಮඛಸ෎౽ದ ಃಲโ ๸ಗൟಗำ ಇย౵ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෩ฆ ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಉದ౰ เ๯ತ౨ ๅ, ಅโಗำ ෮ದฤ ෴โർದง ಒಂൿ ಪค๻ರโ 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ൽರಬ๾ൿ ಪค๻ರಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵   ಡ  ಆഔౣ ฆವ ๭ಸౣ ಂ ಅඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಎರಡඡ ಅನನ౲x 1 x 2 xn 
ಪค๻ರ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಬ๾ ಪค๻ರโ ಬ๾ ಪค๻ರ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ຂัർಗ ಅൿ ಅඦತ ಪค๻ರದ ಅඦತ 
ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ಅඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯โൿ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆഔౣ ฆವ 
ಸ෦ೕಕರಣದ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഺೕಣ, ಆഔౣ ฆವ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ෭ನ๺ ෩ฆ 

෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ කฤౙ  ಸ෥ನ ಒಂಬൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಐൿ කฤౙ  x y z y z x 
෭ನ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣದ ಏำ ඛೕಡมಜං  ๭ಸౣ ෳ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ y z 
කฤౙ  ๵ච౬  3 ෭ನ๺ 2 4 ෭ನ๺ 3 2 งಪದย౵  ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  ನย౵  කโ ಏನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ xyz 
ಎಂ්ದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല ಒಂಬൡ౨  ಐൿ ಏำ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಒಂಬൡ౨  ಐൿ ಏำ ಅโಗಳඝ౬  ๭౩ ರ ඛಯಮಗำ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  කโ ಇย౵  ຄಂൽฆವ ಸ෦ೕಕರಣ 
ಮൡ౨  ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಅ೦ౢ ತ฿ಜං xyz 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇโಗำ ಅ೦ౢ ತ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಇโಗำ ๭౩ ರ ಪದಗะಜๅ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  en 
เಷಯದย౵  කโ ಬฉൽฆವ ๭ಸౣ ෳ ಬಲ ಈಗ ನಮಡ ಅಗತ౲ เฆವ งಪದย౵  ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡยฆโൿ ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉ෷โൿ ಮൡ౨  ඦತರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಲ ෭ನ๺ ෩ฆ 
๭౩ ರൽಂದ ກ೉౞ ๯โൿ  ෭ನ๺ ಎರഴ කฤౙ  ๵ච౬  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ කโ ಇದඝ౬  
๭౩ ರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ವඌბಸยං౪ ೕๅ කโ ಈ ವඌბತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๭ಸౣ ෳ ಅඝ౬  ಪคಹคಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ෮ದฤ ಇದඝ౬  ನಮಡ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಆഔౣ ฆವ 
ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭, කโ ෥ಡ෎౽ದ 
෮ದಲ ಃಲಸๅಂದฉ ಪ౳ ෨ಖ ಞ൏ಂಕ ಅಥ฿ ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಞ൏ಂಕโ ෮ದಲ ๬ฤ ෭ನ๺ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഺೕಣ  ಅದඝ౬  ಒಂർಜ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡยฆโൿ ಅඝ౬  ಒಂದರ ෬ว ෭ನ๺ ෩ฆ ෇ค ಒಂದඝ౬  ಬದม෵๯โൿ, r r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆโൿ ಒಂൿ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ෩ฆ ෩ฆ ಒಂඃ คೕൟಯ 
౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං  ෥ൣಃಗಳ ๭౩ ರใ ಸಹ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ෩ฆ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ർಗ ඛೕโ ෭ನ๺ ෩ฆ ຄಂൿൟ౨ ೕค ඛೕโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ෩ฆ 
๵ච౬  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಐൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ಏำ ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ෨ಂൽನ เಷಯๅಂದฉ ಆ 
౽ಲෳ ನ ಇತರ ಅಂಶಗಳඝ౬  ๵ච౬ ಯක౬ ಜ ෥ഴโൿ ಅಂದฉ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಇย౵  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳย౵  ಒಂൿ ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ කಲౙ ඝ౬  ๵ච౬  ෩ฆ ಆಜ ಪคವൟბಸ෎ಀ ಅದඝ౬  ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ಒಂൿ ๒ನ౲  r r R 
๵ච౬ ෵ಂದ ಬದม෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂඃ เಷಯವඝ౬  ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ෩ฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ಎರഴ 
෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๵ච౬ ಯක౬ ಜ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇඃ คೕൟ ಈ ಒಂದඝ౬  ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ಞ൐๭ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ಆຉ ෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಎರഴ ಪ౵ ๺ 
16 คಂದ 3 ඛೕโ ෭ನ๺ 3 5 ಅඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค  7 ಪ౵ ๺ ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ຄಂൽฆವ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ 
෩ฆ ๵ච౬  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ಐൿ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಹൽඡำ ෩ฆ ಇಪ౭ ൤౨ ರಡคಂದ ෩ฆ ಹ൧౨ ಂಬൡ౨  ಈಗ  
කโ ຄಂൽฆವ ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅಥ฿ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ෈ഖౣ  ಉัದ 
ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಇย౵  ಮ൤౨  ಇย౵  ಪ౳ ෨ಖ ಞ൏ಂಕ ෩ฆ ಅದರ ಮ൤౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ 
කโ ෥ಡ෎ಀ  ಅโಗಳඝ౬  ಒಂർಜ කโ ಆฑ ಎರಡඝ౬  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෇ค ಆฑ ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ෩ฆ 
෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ෭ನ๺ ෩ฆ ๵ච౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ 
ಐൿ ෩ฆ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಹൽඡำ ෩ฆ ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ෩ฆ ಮൡ౨   ൧ಂಬൡ౨  ಈಗ ಇದඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎರಡඡ 
౽ಲෳ ನ ಇತರ ಅಂಶಗಳඝ౬  කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಪคವൟბ๵ೕಣ ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ರඝ౬  ಎರഴ ෇ค ಎರഴ r r r 
ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಇඣ౬ ಂದಃౙ  ෩ฆ ಅඝ౬  ෩ฆ ೯൤ಡ ෩ฆ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං  ಹൽඡำ ෇ค ౘ෦๭ ಅൿ r r 
ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಆຉ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇย౵  ೯൤ಡ ಹൽඡำ ෩ฆ ෇ค ಆฑ ಎರഴ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆโൿ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ 
ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ශೕ ಇං  ಅඝ౬  ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  คಂದ ಒಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  කโ ಅದඝ౬  ur 
෭ನ๺ ෩ฆ ෭ನ๺ ಹತ౨ คಂದ ෩ರคಂದ ກ೉౞ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಐൿ 
෩ฆ ෩ฆ ಇย౵  ಅൿ ๵ච౬  ಇಪ౭ ൤౨ ರಡคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ෩ವತ౨ කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ಅಂൟಮ฿ಜ 
කโ ಹ൧౨ ಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಎಂಭ൤౨ ೖൿ คಂದ ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂಬ ಅಂൟಮ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ, ಇย౵  
ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ๒ನ౲  ನಮ౱ ย౵  ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಒಂಬൡ౨  
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಫย൞ಂಶโ ಇฆತ౨ ං  කโ ຄಂൽฆโൿ ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅඃ 
คೕൟ ನಮ౱ ย౵  ಅರವ൞౨ ฆ ෭ನ๺ ෩ವ൞౬ ฤౙ  ಅರವ൞౨ ฆ ෭ನ๺ ෩ವತ౨ කฤౙ  ಎರഴ ෩ฆ ෩ವ൤౨ ರഴ ಒಂಬൡ౨  
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಇඣ౬ ಂದಃౙ  ෭ನ๺ 19 คಂದ 3 5 คಂದ 3 181  ౘ෦๭ 171 ಪ౵ ๺ 85 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 6 ಬಲ 171 ೯൤ಡ 85 6 7 ಪ౵ ๺ 8 ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅൿ ಒಂಬൡ౨  ෬ว 15 1 
ಆದ౪ คಂದ 256 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಇದඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒಂർಜ ಪคವൟბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆฑ ෩ರඝ౬  ಬದม෵ಸยං౪ ೕๅ  ಒಂಬತ౨ คಂದ ෩ವ൤౨ ರഴ ෇ค  ෩ฆ ඛಮ౱ ย౵  ಒಂൿ ๵ච౬  r 
෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ಒಂಬൡ౨  ෇ค ಎಂഖ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಹ൧౨ ಂಬൡ౨  ෩ฆ ๵ච౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ 
ಐൿ ෩ฆ ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎರഴ ಐವ൞౨ ฆ ෬ว ෩ವ൤౨ ರഴ ಇฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಇච౬ ರഴ 
ಅಂಶಗಳඝ౬  ෥ഺೕಣ  ෩ರඡ ౽ಲෳ ನย౵  ๵ච౬ ಗะಜ ಒಂದඝ౬  ಎಂಟคಂದ ಒಂಬൡ౨  ෇ค ෩ฆ ೯൤ಡ r r r 
ಒඨ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ෇ค ෩ฆ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  r r r 
ಆචತำ౶ โൿ ಄ವಲ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆದฉ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ  ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽಯย౵  කโ ຄಂൽฆโൿ ಄ವಲ 3 7 
ಮൡ౨  8. ಮൡ౨  ಈಗ කโ ຄಂൽฆವ เಷಯದย౵  ಅಂൟಮವඝ౬  ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ 3 ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 7 ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ  කโ ඛคೕ౾౹ ๯ವ ಪค๻ರโ x y z 
෩ฆ ಏำ ಎಂഖ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ඛೕലದ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ජಸಜბಕ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಸౣ ෳ ಆಡยಯඝ౬  ඛೕಡมಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದ ඦತರ ಈಗ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ඛೕಡมಜං  ๬ฤ ෈ ಅಂಶವඝ౬  ෈ല  ಮൡ౨  ಯย౵  a b 
ඛವბ๼ಸมದ ಆค ๬ฤ ౽෴ბಚರൕಗำ ಈಗ කඝ ನ റ౲ ๜ ಅಥ฿ ഔว౥  ಅඝ౬  ๰೉๵ೕಣ ಮൡ౨  ഔว౥  a rho b b 
ಯ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  Rho 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຄಸർಜ ಪഷದ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜൿ౪ , ಆഔౣ ฆವ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ຄಸ b 
ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಸ෥ನ฿ದ කඝ ຄಂൽฆವ ಏಅಕ ๸ීಧๅಂದฉ ഔว౥ ಡ a tilde x b tilde a 
ಸ෥ನ฿ದ ಅಂದฉ ඛೕโ ഔฯ౥  ಅඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ  ಜ๺ౣ  ඛಂದ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ฤ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  rho a 
ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಎಂ්ൿ ഔว౥  ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ഔฯ౥  b b a 
ಅඝ౬  ಜ๺ౣ  ඛಂದ ಪഷಯมಞತ౨ ං  ๬ฤ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಇย౵ ฆವ ಏಅಕ a 
เಷಯๅಂದฉ, ඛೕโ ಅನ౷ ෵๯ವ ಅඃ ౽෴ბಚರൕಗಳ ๲ഡ ಅඝ౬  ನย౵ ෸ ಅನ౷ ෵ಸมಞತ౨ ං, ಈಗ ಃ౵ ೖෳ ಎಂದฉ b b
ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಸౣ ෳ౺  ಆಡย ෈ ಮൡ౨  ഔฯ౥  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෈ ഔว౥  ຄಂൽๅ  ಅඃ ಪค๻ರಗಳ ๲ഡ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬x 
ຂಡ ๬෈ೕൡಪല๯โൿ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ಒಬ౯ ฆ ಇย౵  ಗಮඛಸ෎౽ದ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ කโ ಇದರ ඬฃๅಡ 
ຄೕಞವ ෮ದฤ ಈ ಃಳಜನโಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಸರಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಗಮඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ, ಆຉ ಆಜದ౪ ฉ ඩ౳ ಥ෦ಕโ ಆಜං  ๬ฤ rho rho 
౽෴ბಚರൕ ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ౽෴ბಚರൕಯ ඦತರ ෇คಯ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎม౵  ෩ฆ i rho 
ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಒಂದರ ෬ว 
ಅನ౷ ෵๭ ಅದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෩ರคಂದ ෩ฆ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๬෥ನ౲  ඛಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ n n 
ಕಷౣ ฿ಗൽದ౪ ง ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಇൿ ๯ಲಭ฿ಜರ෎ಀ ಅದඝ౬  ෩ฆ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෬ว ಅನ౷ ෵๭ a 
ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ಅನ౷ ෵๭ ಅದඝ౬  ಒಂൿ 
ಗಮඛಸಬ๾ൿ  ಇๅರവ ಒಂඃ ಮൡ౨  ಈ ౽ರಣൽಂർಜ ಒಬ౯ ฆ ತౘಣ ಗಮඛಸಬ๾ർದൿ౪  ಈ ಃಳಜನโಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ಈ ಃಳಜನโಗಳ ಪค൏ಮಗำ ෮ದಲචಯൿ, කඝ ෨ಂൿವค෷ವ ෮ದฤ කඝ ຂำ൤౨ ೕච  ಒಂൿ ๬ฤ ಎರಡคಂದ 

ಗಳವฉಜನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ฤ ౽෴ბಚರൕಗಳ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ๲ഡ ಆಜರย, කඝ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ๬ฤ rho 
౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ඛಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย ඦತರ ඛೕโ ಈ ಎม౵  ๭ೕ෦ತ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ a n n 
౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಒಂඅಂർಜ ಅನ౷ ෵๭  ๼ಂൽನದคಂർಜ, ಇൿ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ෮ದฤ ಅನ౷ ෵ಸมದ 
ಅඃ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗ฼൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ ಞฆൟಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಄ವಲ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺
ಅඝ౬  ಬಲൽಂದ ಞ൐ಸมಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ವಲ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಞ൏౽ರ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵   ෮ದಲචಯൿ ඛೕโ ಈ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ 
౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ಒಂඅಂർಜ ಅನ౷ ෵๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅದඝ౬  
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಞ൐๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค, ಎರಡචಯದඝ౬  ඛೕโ ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ൿ, ඛೕโ ಅඃ ๬ยನ ๲ഡ ಅඝ౬  
ಅನ౷ ෵ಸฤ ຄೕದฉ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵ ನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗำ ಒಂඅಂർಜ ඛೕโ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ಒಂඃ ಕ౳ ಮದย౵  ಅನ౷ ෵๭ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ಇ ๅฯ ඛಂದ 
ಞ൐๭ർಗ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං  ඛೕโ ಅඝ౬  ෬ว ಅನ౷ ෵๭ർಗ ಇൿ ෇ค ಞฆൟඦ൤෻ l rho 1 a rho 1 
ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಞฆൟನ ಸಮಯದ ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ 2 ඡ ๬ฤ ಅನ౷ ෵ಸฤ ຄೕർಗ ಞฆൟನ ෇ค ඛೕโ rho 1 rho 1 
ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅൿ ಆಜං  ಞฆൟನ ಸಮಯ ರ ಞฆൟನ ಸಮಯ ನย౵  ಇൿ ಞฆൟನ ಸಮಯದย౵  rho 1 rho 2 rho 1 rho
1 ฏ൤෻ ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಸರಳ฿ಜ ಇಂಡౘඨ ෩ಲಕ ಒಬ౯ ฆ ಉัದ เಷಯಗಳඝ౬  ಈ ಎರഴ เಷಯಗูಂൽಡ ಸค෴ಜ 
๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಈಗ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಅವสೕಕನ ಅಥ฿ ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  කඝ ಇย౵  ຂำ൤౨ ೕච  ಇඃ คೕൟಯ ಆไൟ౨ ෷ n
ා ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಸಹ ຄಂൽං ಎಂൿ ಸಹ ຄಂൽං, ඛೕโ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ಒ෫౱  ಗಮඛ๭ದ ತౘಣ ಒಬ౯ ฆ m 
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ಗಮඛಸ෎౽ದ ෮ದಲ เಷಯๅಂದฉ ಒಬ౯ ฆ ๯ಲಭ฿ಜ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ ಮ൧౨ ෫౱  
๯ಲಭ฿ದ เಷಯ  ಎ ಮൡ౨  ෈ ෴โർದง ಎರറಜದ౪ ฉ ෴โඃ ๬ฤಗำ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ 
౽෴ბಚರൕ෴ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಎ ಮൡ౨  ෈ ಞ൐ಸಬ๾ർದ ෴โඃ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, ಆຉ ಸರಳ฿ದ 
เಷಯๅಂದฉ ಒಬ౯ ฆ ಗಮඛಸಬ๾ർದ ಸರಳ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ ෴โൿ ಎಂൿ ಗಮඛಸಬ๾ൿ.  ಎಂ්ൿ ಡab rho 
ಸಮ  ಎ ഛෳ౺  ෈ ಸค ಇൿ ຂಡ ๼ಂൽನದඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං ಎ ഛෳ౺  ෈ ౘ෦๭ ๬ฤ ๬ฤ ಇൿ ಞฆൟನ ಸಮಯದ rho ab 

ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಞฆൟನ ಸಮಯದ ๬ฤ ಆದฉ ಞฆൟನ ๬ฤ ಇൿ ಮ൤౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽං  rho ab 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಞ൏౽ರโ ಸಹವൟბ෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎม౵  ಆෆ ಅඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಅൿ ಞฆൟನ ಸಮಯದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ rho ab ab 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಞ൏౽ರโ ಸ๻ಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಄ವಲ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං rho phi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ค ಮൡ౨   ඦತರ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಞ൐๭ ಆದฉ ෇ค ದ ಇൿ ಄ವಲ i a b i a rho 

෇ค ಮൡ౨  rho a b 
ಆದ౪ คಂದ ౘ෦๭ ෭ನ๺ 1 ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ฤ ౽෴ბಚರൕಗಳ ๭ೕ෦ತ ๲ഡ rho s rho s rho s rho 2 rho 1 
ಆಜದ౪ ฉ  ඦತರ කโ ෮ದศ ຂัඈ൤෻ ಅඃ ൟೕ෥ბನโ ඣಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸಲ౭ ഔౣ ං ෭ನ๺ rho s rho s 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๬ฤ ಎರഴ ඣಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸಲ౭ ഔౣ ං ಅൿ ಒಂದคಂದ ๸෽ೕ೧ಸಲ౭ ഔౣ ං, rho s rho rho 
ಅൿ ౽ಯბඛವბ๼๭ದฉ ಈ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕ෷ ನย౵  ౽ಯბඛವბ๼๭ದฉ ಅൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං  AB rho

ಅඝ౬  ඣಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸมಜං  ಈ s rho s mi nus one rho s minus two up to rho two rho one 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ౽ಯბඛವბ๼ಸฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ඣಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಒ෫౱  කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈಗ ಈ s 
ಎರಡ ౙಁ  ಒಂඃ ಪค๻ರเං ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ຂಡ ൧ೕคಸฤ ๬ಧ౲   ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ b 
ඛೕലฆವ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಎಂ්ൿ ๭ಸౣ ෳ ෬ยನ ๭ಸౣ ෳ ಡ ಪค๻ರ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ඦತರ ಆෆ x rho 
ಆಡย෷ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಎಂ්ൿ ෴โඃ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕ෴ಜං ಮൡ౨  b rho rho 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಬಳ๭  ๼ಂൽನൿ ಇൿ ಆෆ ഛෳ౺  ಆෆ ಎಂൿ ຂำโದಃౙ  rho x rho t 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ๸಄ತದย౵  කโ ಃಲๆ ඛ෦ಷಗಳ ๼ಂං ಬಳ๭ං౪ ೕๅ ಇൿ ෈ ഔว౥ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഔว౥  ඦ൤෻ ಇං, x 
ಅൿ කโ ຄಂൽದ౪  ಪค๻ರ฿ಜං ๭ಸౣ ಂ ಆಡย෷ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದಃౙ  ๭ಸౣ ಂಡ ಪค๻ರ฿ಜං x  b a 

ಸ෥ನ฿ದ ಈಗ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಗำ ತวಃಳಛದโ ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං tilde x b tilde 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ಪค๻ರ฿ಜದ౪ ฉ ഔฯ౥  ෈ ഔว౥ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಅฯ౺  x x  x 
ಆಜං  ๭ಸౣ ಂ ಆಡยಯ ಪค๻ರโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, o b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ವಲ ಒಂൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಛಜ ෥ತ౳  ෥ലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಒഓౣ ฉ෴ಜ ಅನ౷ ෵๭ർಗ 
ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಗಳ ๭ೕ෦ತ ಅඝಕ౳ ಮಃౙ  ಸಹ ಇඃ คೕൟಯ เಷಯเං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๭ಸౣ ෳ ಆಡย  ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ๭ಸౣ ಂ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂඃ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽං, b a tilde x b tilde 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ຂัං౪ ೕๅ෽ೕ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಸౣ ෳ౺  ಆಡย ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഔฯ౥  b b tilde x 
ಒಂඃ คೕൟಯ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ഔฯ౥  ಪഷದฉ ౘ෦๭  ಒಂൿ ഔฯ౥  ಮൡ౨  ෈ ഔฯ౥  ಅඝ౬  ಕ౳ ಮ฿ಜ ಮൡ౨  a b 
ඛಂದ ಪഷದฉ ಄ವಲ ಒಂൿ ๭ೕ෦ತ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಗಳ ๭ೕ෦ತ ๲ഡ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಄ವಲ ಒಂൿ 
๭ೕ෦ತ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ಈಗ ൟೕ෥ბඛ๭ದ ഔว౥ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഔฯ౥  ຄಸ b x 
ವ౲ ವ๲౩ ಯඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ  ๭ಸౣ ಂ ಆಡย ෈ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഔว౥  ෈ ഔว౥ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ಸౣ ಂ ಒಂඃ x 
คೕൟಯ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಈಗ කโ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ็ ෭ನ๺ x 
ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ็ ಸ෥ನ  ಒಂൿ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಐൿ ็ ෭ನ๺ ನಲವ൧౨ ಂಬತ౨ ಃౙ  x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ඛಧბคತ ವ౲ ವ๲౩ ಯ ෬ว ກೋ౞  ඛಧბค๭ದ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಞಂඩಜං ಎಂൿ ಗಮඛಸಬ๾ൿ, ಇൿ 
ກೋ౞  ඛಧბคಸಲ౭ ഔౣ ං, ಏಃಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಓವฑ ല๴ി ๭ಸౣ ෳ ಎಂൿ ಏಃ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ 
಄ವಲ ಎರഴ  ๆค෻ಬฯ౺  ಮൡ౨  ಆದฉ ನಮ౱ ย౵  ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗัๅ ಆದฉ ಈಗ කโ ๭ಸౣ ෳ ಅඝ౬  ಪคಹคಸฤx y 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කโ ෮ದฤ ವඌბತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಅಥ฿ ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  මෳბ ಅඝ౬  
ಬฉ෽ೕಣ 2 ෭ನ๺ 3 3 2 ಎಂഖ ෭ನ๺ ಐൿ ನย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴโದคಂದ ನಮಡ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ඛೕಡ෎ಀ xy 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಹൽකฤౙ  ಇൿ ಈಗ කโ ຄಂൽฆವ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං ವඌბತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉಯฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಎರഴ ෩ฆ ಎಂഖ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ಐൿ ಅದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ๭౩ ฃಂಕඅಂൽಡ ವඌბಸฤ 
ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ෭ನ๺ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಇൿ ඛೕಡมಜං ವඌბತ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ಇൿ ๭ಸౣ ෳ 
ಆಜං ಮൡ౨  කโ ๭ಸౣ ෳ ಅඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ කโ ವඌბತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕๅ කโ ෥ಡ෎౽ದ ෮ದಲ 
เಷಯๅಂದฉ ಪ౳ ෨ಖ ಞ൏ಂಕವඝ౬  ๾ഴಀโൿ  ಪ౳ ෨ಖ ಞ൏ಂಕ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಒಂർಜ s 
ಪคವൟბಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ഺೕಣ ಒಂದඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇ค ಒಂದคಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං, r r r 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຄಂൽฆโൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ෇ค කโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൡ౨  ೯൤ ກ೉౞ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  
ಒಂದคಂದ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇತರ เಷಯಗಳඝ౬  ຄಂඅೕಣ ಅൿ ෩ฆ ಎರഴ ಒಂൿ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಐൿ ෭ನ๺ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಃಲಸๅಂದฉ ෮ದಲ ౽ಲෳ ನ ಉัದ ಅಂಶಗಳඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಪคವൟბ๯โൿ ෩ฆ ಅಥ฿ r r 
ಎರಡඝ౬  ಬದย๭  ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෩ರඝ౬  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎಂഖ ෇ค r r r r r
ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ಎರഴ ಅದඝ౬  ກ೉౞ ๵ೕಣ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಎರഴ ෮ದಲ ಒಂൿ ๲ಃಂി r 
ಒಂൿ කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කඝ ಇย౵  ಮ൤౨  ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ຄಂൽๅ 2 
෭ನ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ 9 คಂದ 2 1 ೯൤ಡ 3 ෇ค ಇൿ ಅರವൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ෭ನ๺ ಐൿ කโ ಇದඝ౬  ಎಂಟคಂದ 
ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಎರಡคಂದ ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ෭ನ๺ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಮൡ౨  ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಎಂಟಃౙ  ಒಂದඝ౬  
ຄಂൽฆൟ౨ ೕค  ಅರವ൤౨ ರഴ ಈಗ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಅಂൟಮ ಒಂದඝ౬  ಬฉಯฤ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಇย౵  ງತದย౵  
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ಪഷ෷ವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ๵ච౬  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ಹൽ෩ฆ ಎರഴ ಹൽකฤౙ  ಎರഴ ಎರഴ ෭ನ๺ 
ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಎರഴ ಅರವ൤౨ ೖൿ ಎರഴ ಎಂಬತ౨  ಒಂൿ ಐವൡ౨  ౘ෦๭ ಒಂൿ ෩ವൡ౨  ຆൿ  ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಅರವ൤౨ ರഴ 
ಎರഴ ಅಂದฉ ಎಂಬ൧౨ ಂൿ ಎಂಬ൧౨ ಂൿ ౘ෦๭ ಎಂಭ൧౨ ಂൿ ෭ನ๺ ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಸค ಎಂಭ൧౨ ಂൿ ෭ನ๺ 
ನಲವ൧౨ ಂಬൡ౨  ಅൿ ನಮಡ ಹඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  ඛೕഴತ౨ ං ಅಂದฉ ಹච౬ ರഴ ಏำ ෭ನ๺ කฤౙ  ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ವ൤౨ ರഴ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಸค ಅൿ ෩ವൡ౨  ຄಂൽฆತ౨ ං  ಎರഴ ಈಗ ෨ಂൽನದඝ౬  ඣೕಡ෎౽ದൿ౪
ಈ ಪದ฿ಜൿ౪ , ඛೕโ ಪคವತბචಯඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ කโ ಅದඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಪคವൟბಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಮಛಜ ಏඝ ෥ಡ෎౽ಞโൿ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಆฑ ಎರಡಃౙ  ಪคವൟბಸ෎ಀ ಎಂ්ದඝ౬  ಎರಡคಂದ 
ಬದม෵ಸ෎ಀ  ಹൽ෩ฆ ෇ค ಎರഴ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෩ರคಂದ ಎರഴ ඛೕโ ಒಂದඝ౬  r 
ຄಂൽฆൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಉัದ ๬ฤಗำ ಅಸ౭ ೃಶ౲ ฿ಜๅ ඛೕโ ಇಪ౭ ൧౨ ಂದคಂದ ಎರഴ ಅಂದฉ ಐൿ ෩ವ൤౨ ರഴ කඝ ಇತರ 
เಷಯಗಳඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಪคವൟბಸ෎ಀ ๻ಛಜ කඝ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕච  ಆฑ ಒඨ ಅඝ౬  ෩ರคಂದ ಎರഴ ෇ค ಆฑ ഖ 
ಪ౵ ๺ ಆฑ ಒඨ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆฑ ෩ರඝ౬  ෭ನ๺ ಹൽකฤౙ  ಎರഴ ෇ค ಆฑ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಆฑ ෩คಂದ 
ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං, කඝ ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಇย౵  ಃಲಸ 
෥ಡ෎౽ಜං  ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಎರഴ ಬಲ ಐൿ ෩ฆ ෩ฆ ಎರഴ ಇൿ ಹൽජൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ 
ಎರഴ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කඝ ಇย౵  ಐൿ ಮൡ౨  ಆචಯ ෩ವ൤౨ ರഴ ෭ನ๺ ಎಪ౭ ൡ౨  ಎರഴ ಅಂದฉ ෩ವ൤౨ ೖൿ ຆൿ 
ಇൿ ෩ವ൤౨ ೖൿ ඛಖರ฿ಜ ຆൿ  ಅโ ෩ವ൤౨ ೖൿ ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನൿ ಒಂൿ ಅರವ൤౨ ಂഖ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ಎಂಭ൞౬ ฤౙ  ಮൡ౨  ෩ฆ ಎಂൿ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ವ൤౨ ೖൿ ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆವ ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං  ಒಂൿ ๒ನ౲  
๒ನ౲  ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ຄಂൽฆโൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಐൿ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಅಂൟಮ ๲ഡ ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ෩ฆ ಐൿ ಮൡ౨  ಡ x y z 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ౘ෦๭ ෴โඃ ಇಲ౵  ౘ෦๭ ಸค z 
ಆದ౪ คಂದ ൮  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ಎಂ්ൿ ๭ಸౣ ෳ ಡ ಈಗ ಪค๻ರ฿ಜං, ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಅದರ ๬ยನ s 
ಎ೎มඨ งಪಃౙ  ಇั๭ർಗ ๭ಸౣ ෳ ಇದ౪ ฉ ಆචಯ ๬ฤ ๸තಣბ฿ಜ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං.  ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ
งಪ ಮൡ౨  ಆචಯ ๬ฤ ๒ನ౲ ฿ಜ ൟฆಜದฉ ಆದฉ ඛೕโ ๭౩ ರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ಅඃ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ 
౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ಮൡ౨  ಆචಯ ಪದ ಅಥ฿ ෴โർದง ๒ನ౲ ವඝ౬  ಇย౵  เಂಗല๭ ಮൡ౨  ඛೕโ 
ಪഷದฉ  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಪದโ ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಎಂൿ ಒಬ౯ ฆ ๯ಲಭ฿ಜ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ 
ಅಥ฿ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಒಂൿ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽฆವ ๔౳ ೕ൐ಯ เಷಯದย౵  ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  
෥ഺೕಣ, ඛೕಡมದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐ ๭౩ ರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a a b
ඣಂൽಡ ವඌბ๭ದฉ, ಈ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ๔౳ ೕ൐ಗำ ຄಂൽಃ෴ದฉ, ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ෷ ຄಂൽಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅಂತಹ 
ವ౲ ವ๲౩ ෷ ಪค๻ರವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං ಎಂൿ ඛೕโ ຂำൟ౨ ೕค, ಅಂತಹ ವ౲ ವ๲౩ ಡ ෴โඃ ಪค๻ರเಲ౵  ಎಂൿ කโ 
ຂำ൤౨ ೕๅ  ಎඨ  ಓຉ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ಹൽ෩ฆ x y z 
෩ฆ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಸ෥ನ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ x y z x y z 
ಈಗ ඛೕലฆವ ವ౲ ವ๲౩ ෴ಜං ಈಗ ෮ದฤ ಬฉಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಈ ಎರഴ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ಒಂൿ 
෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ಅ೦ౢ ತ ನย౵  ಅನ౷ ෵๭ർಗ ನನಡ ಹൽ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  xyz 
ಒಂൿ ಈಗ ෮ದฤ ಎಂൽඦ൤ ವඌბತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ಬฉ෽ೕಣ ෭ನ๺ ෩ฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  
ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಹൽ෩ฆ ಎರഴ ೯൤ ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಞ൏ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ೯൤ಡ 
කโ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ๭౩ ฃಂಕඅಂൽಡ ೯ೕല๭ർಗ කโ ಅದඝ౬  ವඌბತ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ කโ ෮ದฤ 
๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳඝ౬  ๾ഴಀ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗัಲ౵   ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉഴಆಂಡൿ౪  කಲౙ ඡ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಞ൏ಂಕವඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅൿ ಄ವಲ ಎರഴ ಆಜฆವ 
෮ದಲ ๬ฤ කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಆฑ ಆಜ ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ ಆฑ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ഔෳ ಅඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ  es r 

ಉัದ ๬ฤಗำ ಸ౭ ๏ბಸದ ෩ฆ คಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  ಇย౵  ಅൿone 
෭ನ๺ ෩ರඡ ෩ರඡ ౘ෦๭ ಹൽ෩ฆ ಎರഴ ಎರഴ ಒಂൿ ಈಗ කโ ෮ದಲ ౽ಲෳ ನ ಇತರ ಅಂಶಗಳඝ౬  
๒ನ౲ ಃౙ  ಪคವൟბಸ෎౽ಞತ౨ ං ಇൿ ಒಂದඝ౬  ಒඨ ೯൤ಡ ෩ರคಂದ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ರඝ౬  r r r r r 
෩ฆ ෭ನ๺ ಅಧბ ಪഖౣ  ಅඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෥ഺೕಣ, r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏನඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං  ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಈಗ කโ 
෩ರඡ ಒಂൿ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಅൿ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෩ฆ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං r one r one 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ෭ನ๺ ಆຉ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಹච౬ ರಡคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ಎರಡඡ ๬ฤ ಬದมಗං ಉัൽං ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ෩ರඡ 
๬ฤ ಆฑ ෩ฆ ෭ನ๺ ಆฆ ಆຉ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಅಧბ ಪഖౣ  ಎಂಟคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ, ೯൤ಡ කಲౙ คಂದ ಹඣ౬ ಂದඝ౬  
ಆචಯ ౽ಲෳ ಹൽ෩ฆ ෩ಲಕ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಹඣ౬ ಂದคಂದ 
ກ೉౞ ಸมಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಹඣ౬ ಂൿ ๲ಃಂലಡ ๲ಆ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๵ච౬  ಐൿ ಅඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಒಂൿ ಬದมಗං 
ಉัൽං ෩ರඡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ವ൤౨ ೕำ ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ೯൤ಡ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಫย൞ಂಶದ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಹච౬ ರಡคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ๲ಃಂി ಒಂൿ ෭ನ๺  ಇಪ౭ ൡ౨  ෭ನ๺ 
ಅರವ൞౨ ฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ಹඣ౬ ಂൿ ೯൤ಡ කฤౙ  11 คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಅರವ൤౨ ರಡඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ಆචಯ ౽ಲෳ
ඛೕโ 13 คಂದ 11 ಅඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ಅൿ 143 ෭ನ๺ 105 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  38 คಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ಆຉ ౘ෦๭ ෭ನ๺ ෩ವ൤౨ ಂഖ ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ಎರಡචಯൿ ಬದมಗං 
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ಉัൽං, ಇൿ ඛಮ౱  ಬั ಇฆವ ಆචಯൿ ಆຉ ෩ವ൤౨ ೕಳคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ, ಇൿ කฤౙ  කഡ ಏำ, කฤౙ  කഡ ಏำ 
ಪ౵ ๺ ಆຉ ෭ನ๺ කฤౙ  කഡ ಏำ ಪ౵ ๺ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಅൿ ඛಮಡ ෩ฆ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ඛಮಡ ෩ฆ ಎಪ౭ ൤౨ ರಡಃౙ  ಹඣ౬ ಂದಃౙ  ౘ෫෵ರย ಇಪ౭ ൤౨ ರಡರ ෬ว ಇย౵  ಆචಯ ಅಂಶ ಅಂದฉ ෭ನ๺ 
ಅರವ൤౨ ರಡคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ කโ ಇದඝ౬  ಒಂർಜ ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆฑ ෩ರඝ౬  ಹඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ ಎฯ ඛಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං  ಅರವ൤౨ ರഴ ಇಂದ ಆฑ ෩ರಃౙ  ಁಡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ຄಂൽฆโൿ ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ 
ಎಂಟคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ಒಂൿ ಆචಯ ౽ಲෳ ෩ವ൤౨ ಂഖ คಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ෭ನ๺ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಇย౵
ඛೕโ ຄಂൽฆൟ౨ ೕค ಆຉ ಇൿ  ನನಡ ಆຉ ෭ನ๺ ෩ฆ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 60 ෭ನ๺ 62 ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ 
ನನಡ ಄ವಲ 6 ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  11 คಂದ 22 ನನಡ ಅಧბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಄ವಲ 3 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಈ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ಪคವൟბ๯โൿ  ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 
ಎಂಟคಂದ ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಒಂൿ ๵ච౬ ಗัಡ ౘ෦๭, ಈಗ කโ ෥ഺೕಣ, ಈಗ ಆฑ ಒඨ ಅඝ౬  ಆฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ಹඣ౬ ಂൿ ෇ค ಆฑ ෩ฆ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆฑ ಎರಡඝ౬  ಆฑ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎಂಟคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ෇ค ಆฑ ෩ฆ 
ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ ಇൿ ෮ದಲ ಮൡ౨  ಎರಡචಯ ౽ಲෳ ಗำ ಬದมಗං ಉั෷ತ౨ ๅ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲
ಒಂൿ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಈ ว౽ౙ ೈರಗಳ ಆඋರದ ෬ว ಆචಯ ౽ಲෳ ಮ൤౨  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಎಂൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, 
කโ ಅಂൟಮ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ, ಅൿ ವඌბತ฿ದൿ౪  ಒಂൿ ෩ವ൤౨ ಂഖ ಎರഴ r  nty two 
೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ෇ค ෩ฆ ಇൿ ෩ರคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ಎರಡඡ ಒಂൿ ಎರഴ r r 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಎಂഖ ಹඣ౬ ಂൿ ෇ค ෩ฆ r 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ಆචಯ ಪದโ ಄ವಲ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಪค൏ಮ฿ಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺   ಇย౵  ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ವ൤౨ ಂഖ ೯൤ಡ ෩ವ൤౨ ಂഖ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಇൿ ನನಡ ನಲವ൞౬ ฤౙ  ನಲವ൞౬ ฤౙ  ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ඛೕഴತ౨ ං ನನಡ 
಄ವಲ ಎರഴ ඛೕഴತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಅൿ ಄ವಲ ෭ನ๺ ಹඣ౬ ಂದರ ෬ว  
ಹඣ౬ ಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಄ವಲ ಒಂದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಆචಯൿ ಄ವಲ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෩ฆ ಇದฌಂൽಡ ಅಗತ౲ เฆವ ಪค๻ರ฿ಜං ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಂൽನ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  ඛย౵ ๵ೕಣ කโ ช಍ೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಇಋ ๭ಸౣ ෳ ಅඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಀคൡ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ เ๕ಷ฿ಜ ෴โඃ ಪค๻ರವඝ౬  ຄಂൽರದ ಮൡ౨  ಅඦತ ๸ಒ౲ ಯ ಪค๻ರಗಳඝ౬  
ຄಂൽฆವ ಆ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳย౵  ඛಮಡಲ౵ คಟ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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