
िपछले ʩाƥान मŐ छाũो ंका ˢागत है, हम िवशेष ŝप से मैिटŌ ƛ के अनुŮयोगो ंको देख रहे हœ, िजसे इस ʩाƥान मŐ पंİƅ कम िकए गए सोपान मैिटŌ ƛ
के ŝप मŐ जाना जाता है, हम इस पंİƅ का उपयोग इकोलोन मैिटŌ ƛ को कम करने और रैİखक समीकरणो ंकी एक Ůणाली को हल करने का Ůयास 
करŐ गे । आइए इसके साथ शुŝ करते हœ रैİखक समीकरण की Ůणाली ɘस ए वन एनएƛएन बराबर बी वन ए वन टू एƛ वन ɘस ए टू टू एƛ 2 ɘस 
अप टू ए 2 एनएƛएन बराबर बी 2 अप टू एम 1 एƛ 1 ɘस एम 2 एƛ 2 से लेकर बराबर तो यह अǒात के साथ समीकरणो ंamn xn bm n m 
की एक Ůणाली है जो अǒात मŐ नही ंहै,n 
इसिलए हमारे पास जो कुछ भी है वह अǒात मŐ समीकरणो ंकी एक Ůणाली है अब एक Ůणाली दी गई है िक इसे पहले कैसे हल िकया जाए हम n m 
इसे हल करने के िलए आगे बढ़ते हœ, यहां कुछ तȚ हœ िजनका िकसी को िनरीƗण करना होगा, वाˑव मŐ तीन संभावनाएं हœ जो एक Ůणाली को देखते Šए 
उȋɄ होती हœ, वे पहले Ɛा हœ कोई समाधान नही ंकोई समाधान मौजूद नही ंहो सकता है आप एƛ के समाधान नही ंढंूढ सकते हœ 1 िदए गए x 2 xn 
िसːम को संतुʼ करने वाला दूसरा अिȪतीय समाधान और वाˑव मŐ कई समाधान जब आप कहते हœ िक यह एक बŠ समाधान है तो यह एक fina 
अनंत समाधान समाधान का अनंत सेट होने जा रहा है, तो आइए हम यह देखने का Ůयास करŐ  िक समीकरण की दी गई Ůणाली को हल करने के िलए इस
पंİƅ कम िकए गए सोपानक मैिटŌ ƛ का उपयोग कैसे करŐ  तो आइए हम एक उदाहरण दŐ  िक िदया गया िसːम माइनस Ūी माइनस दो ɘस फोरx y 

बराबर नौ तीन माइनस दो बराबर पांच चार माइनस तीन ɘस टू बराबर सात िदया गया िसːम आइए हम फॉमŊ मŐ िलखने का Ůयास z y z x y z 
करŐ  मैिटŌ ƛ माइनस Ūी माइनस टू फोर ज़ीरो 3 माइनस 2 4 माइनस 3 2 और पर मूʞांकन िकया गया है िक हमŐ जो िमलता है वह नौ पांच सात xyz 
सही है
इसिलए इन नौ पांच सात को समीकरण के िनरंतर शɨ कहा जाता है और यह मैिटŌ ƛ जो हमारे यहां है वह यह है गुणांक मैिटŌ ƛ के ŝप मŐ Ɛा जाना 
जाता है और यह अǒात हैxyz 
इसिलए यह गुणांक मैिटŌ ƛ है ये अǒात हœ और ये İ̾थर शɨ हœ िजɎŐ अब िसːम को सही िदया गया है िजसे हमने मैिटŌ ƛ के संदभŊ मŐ िलखा है अब हम 
िलखने का Ůयास करते हœ उस ŝप मŐ िजसकी हमŐ आवʴकता थी हम जो करने जा रहे हœ वह गुणांक मैिटŌ ƛ िलखना है और िफर इसे मैिटŌ ƛ के 
İ̾थरांक के साथ बढ़ाना है माइनस तीन माइनस दो चार शूɊ तीन माइनस दो चार माइनस तीन दो हम इसे िनरंतर मैिटŌ ƛ के साथ बढ़ाने जा रहे हœ िजसे 
हम हल करने जा रहे हœ इस संविधŊत मैिटŌ ƛ का उपयोग करके िसːम
इसिलए पहले हम इसे हल करने का Ůयास करते हœ, आइए हम इसे िदए गए गुणांक मैिटŌ ƛ को पंİƅ कम िकए गए मैिटŌ ƛ मŐ बदलने की कोिशश करŐ , 
पहली बात यह है िक हमŐ यह करना होगा िक अŤणी गुणांक का पता लगाएं या पहला गैर शूɊ गुणांक
इसिलए पहली गैर शूɊ गुणांक पहली पंİƅ माइनस Ūी है
इसिलए इसे एक मŐ बनाते हœ
इसिलए हम जो करने जा रहे हœ वह आर को एक-एक करके माइनस Ūी गुना आर वन मŐ बदल देता है तो हमारे पास Ɛा होगा एक दो बटा तीन घटा चार 
बटा तीन आʩूह के İ̾थरांक पर भी संचालन का एक ही सेट लागू करता है,
इसिलए आपके पास शूɊ से तीन होगा जब आप घटा एक बटा तीन लागू करते हœ तो आप इसे शूɊ से तीन शूɊ तीन घटा दो पांच चार घटा तीन दो से के 
ŝप मŐ Ůाɑ करते हœ अगली बात यह है िक उस कॉलम के अɊ तȕो ंको शूɊ मŐ बनाना है िजसका अथŊ है िक हमारे पास यहां एक है
इसिलए उनमŐ से एक शूɊ है
इसिलए हमŐ इस चार को शूɊ मŐ बदलना चािहए तीन इसे तीन घटाकर चार गुना एक से बदल देगा एक शूɊ शूɊ तो हमारे पास एक ही चीज़ r r r 
दो बटा तीन घटा चार बटा तीन तीन घटा दो होगी
इसिलए हमने इसे शूɊ मŐ कर िदया है तो इसी तरह इस एक दो को तीन से घटाकर चार गुणा करŐ  तािक आपके पास शूɊ से आठ बटा तीन आह हो 
माइनस Ūी माइनस आठ बटा Ūी और इसी तरह टू ɘस 16 बटा 3 आपके पास माइनस 3 5 7 ɘस 12 है और
इसिलए पįरणामी मैिटŌ ƛ जो हमारे पास है वह माइनस Ūी ज़ीरो माइनस टू फाइव ज़ीरो के साथ एक टू बटा Ūी माइनस फोर बटा Ūी ऑगमŐटेड है। 
माइनस सũह बटा तीन बाईस बटा तीन उɄीस अब हम इस सब मैिटŌ ƛ को देखते हœ िक हमारे पास ऐसा है या पहले कॉलम और पहली पंİƅ को 
छोड़कर हम शेष दो बाय टू सब मैिटŌ ƛ को यहां िफर से अŤणी गुणांक देखते हœ जो िक है तीन इसके िफर से गैर शूɊ हमŐ उɎŐ एक बनाना होगाo 
इसिलए हम दो को एक बटा तीन गुना दो एक दो को तीन घटा चार बटा तीन से बदल दŐ गे और िफर आपके पास माइनस तीन शूɊ एक माइनस दोr r 
बटा तीन पांच बटा तीन शूɊ घटा सũह होगा तीन बाईस बटा तीन और नɬे अब यह िदया गया है िक हम दूसरे कॉलम के अɊ तȕो ंको शूɊ मŐ बदल दŐ  
आर एक को आर एक माइनस तीन से दो गुना आर दो से बदल िदया जाता है और इसी तरह दूसरे के िलए एक आर तीन को बदल िदया जाता है तीन r 
जमा तीन बटा सũह गुना Ɨमा करŐ  यह होना चािहए दो बटा तीन आह दो बटा तीन और यहां जमा सũह गुणा तीन गुना दो तो हमारे पास एक शूɊ r 
शूɊ होगा और यहां हम दो से तीन घटा दो से तीन गुणा कर रहे हœ तो आपके पास शूɊ घटा चार बटा तीन जमा चार बटा नौ है और िफर यहां हम इसे 
घटाकर तीन घटा दस गुणा तीन से बढ़ा रहे हœ और िफर हमारे पास एक घटा दो बटा तीन पांच बटा तीन है यहां यह शूɊ बाईस बटा तीन घटा होगा 
चौतंीस बटा नौ और अंत मŐ हमारे पास उɄीस जमा अˣी है पांच बटा नौ अभी हम अंितम मैिटŌ ƛ िलखते हœ िक हमारे पास जो है वह हमारे पास है एक 
शूɊ शूɊ शूɊ एक शूɊ हमारे पास माइनस चार बटा तीन जमा चार बटा नौ है तो पįरणामी वह होगा जो हमारे पास माइनस आठ है नौ घटा दो बटा तीन
और इसी तरह हमारे पास िछयासठ माइनस छȅीस िछयासठ माइनस चौतंीस दो तीन बȅीस बटा नौ होने जा रहा है और इसी तरह दूसरे के िलए माइनस 
19 बटा 3 5 बटा 3 181 सॉरी 171 जमा 85 तो आप 6 दाएँ 171 जोड़ 85 6 7 जमा 8 यह 15 1 होने वाला है
इसिलए 256 बटा नौ और अंत मŐ हमारे पास यह एक रह गया है तो चिलए इसे एक मŐ बदलते हœ
इसिलए हम तीन को नौ से बȅीस बार बदलने जा रहे हœ तीन आपके पास एक शूɊ माइनस आठ बटा नौ गुणा आठ गुणा नौ घटा उɄीस बटा तीन r r 
शूɊ एक घटा दो बटा तीन पांच बटा तीन शूɊ शूɊ एक है और िफर हमारे पास दो छɔन बȅीस होगें अब हम अɊ दो तȕ बनाते हœ तीसरे कॉलम मŐ 
शूɊ मŐ तो एक को आठ से नौ गुना तीन ɘू से बदल देगा एक और इसी तरह दो बटा दो गुणा तीन गुना तीन जमा जो हम यहां r r s r r r r 
समाɑ करŐ गे वह केवल पहचान मैिटŌ ƛ है लेिकन यिद आप दूसरे छोर पर ȯान दŐ  तो हमारे पास केवल 3 7 और 8 होगा। और
इसिलए अब चलो हम अंितम एक को िलखने की कोिशश करते हœ िक हमारे पास के बराबर 3 के बराबर 7 और के बराबर है औरx y z 
इसिलए हम िजस अंितम समाधान की उʃीद करते हœ वह है तीन सात आठ वाˑव मŐ यह दी गई Ůणाली का समाधान है
इसिलए Ůाकृितक Ůʲ को समीकरणो ंकी एक Ůणाली दी गई है,
इसिलए एक Ůणाली कुʥाड़ी बी के बराबर दी गई है,
इसिलए रैİखक समीकरणो ंकी दी गई Ůणाली अब दी गई पंİƅ बी को लागू करने पर Ůाथिमक पंİƅ संचालन जो ए और बी पर िकए जाते हœ, अब मुझे 
इसके Ȫारा िनŝिपत करŐ  चलो एक डैश या एक िटʒ ए के आरएचओ को दशाŊता है और बी िटʒे बी के आरएचओ को दशाŊता है अब मेरे पास एक नई 
Ůणाली है िजसे िटʒ एƛ के बराबर बी िटʒ के ŝप मŐ जाना जाता है,
इसिलए यह नई Ůाɑ Ůणाली है, दी गई Ůणाली कुʥाड़ी के बराबर है और मेरे पास नई Ůणाली है बराबर एकमाũ संबंध a tilde x b tilde 
जो मेरे पास है वह यह है िक के बराबर है एक िटʒ है िक आप Ůाथिमक पंİƅ संचालन को लागू करके बस से एक िटʒ Ůाɑ कर सकते हœ a rho 
और इसी तरह बी बी िटʒे के बराबर आरएचओ है जो िक एक िटʒ है िजसे बी और बी के िलए समान ŝप से पंİƅ Ůाथिमक संचालन को लागू करके 
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Ůाɑ िकया जाता है िटʒ राइट
इसिलए बी डेʐा को एबी से Ůाɑ िकया जाता है , केवल पंİƅ Ůाथिमक संचालन को लागू करके यहां केवल एक चीज यह है िक आप िजस ऑपरेशन पर
लागू होते हœ, वही सेट बी पर भी लागू होता है अब दावा यह है िक कुʥाड़ी बी के बराबर है िसːम बराबर और बराबर ax b a tilde x b 

के समाधान का एक ही सेट है, इस तȚ को कैसे सािबत िकया जाए, इसके Ůमाण मŐ जाने से पहले एक बात जो यहां देखनी होगी वह tilde 
िनɻिलİखत है, तो आइए कुछ का िनरीƗण करने का Ůयास करŐ  सरल गुण यह है िक यिद एक Ůाथिमक है एक Ůाथिमक पंİƅ rho ah rho 
ऑपरेशन है तो यह केवल एक ही ऑपरेशन है तो बराबर टाइʈ यह आसानी से सभी तीन Ůाथिमक संचालन को लागू करके rho rho of i e 
आसानी से देखा जा सकता है बस इसे लागू करŐ  एक ई कर सकते हœ आसानी से इसे कम से कम तीन बटा तीन मैिटŌ ƛ के िलए सȑािपत करŐ , हालांिक 
सामाɊ एन Ȫारा एन मैिटŌ ƛ के िलए मुİʭल नही ंहै, लेिकन यह तीन से तीन मैिटŌ ƛ के िलए आसान होना चािहए, बस इसे तीन से तीन मैिटŌ ƛ ए पर 
लागू करŐ  और इसी तरह उसी Ůाथिमक पंİƅ ऑपरेशन को लागू करŐ  पहचान मैिटŌ ƛ इसे एक से गुणा करता है, यह देख सकता है िक ये दोनो ंएक हœ 
और एक ही हœ और इस वजह से जो तुरंत देख सकता है वह िनɻिलİखत है वाˑव मŐ िनɻिलİखत पįरणाम हœ पहले एक यह है िक आगे बढ़ने से पहले तो 
मुझे यह कहना चािहए िक पंİƅ एक पंİƅ को दो से तक Ůाथिमक पंİƅ संचालन का एक पįरिमत सेट होने दŐ , मेरे पास पंİƅ संचालन का एक rho 
सीिमत सेट है, को मैिटŌ ƛ Ȫारा होने दŐ , िफर आप Ůाथिमक पंİƅ संचालन के इन सभी पįरिमत सेट को एक-एक करके लागू करते हœ । िपछले a n n 
एक की वजह से यह आसानी से पहचान सकता है िक यह पंİƅ Ůाथिमक संचालन के समान सेट के समान होने जा रहा है जो पहले पहचान मैिटŌ ƛ पर 
लागू होता है और िफर केवल मैिटŌ ƛ के साथ गुणा िकया जाता है,
इसिलए यह केवल मैिटŌ ƛ गुणन है और यहां पहली बार मŐ आप पहचान मैिटŌ ƛ पर इन पंİƅयो ंके Ůाथिमक संचालन को एक-एक करके लागू कर रहे 
हœ और िफर आप इसे मैिटŌ ƛ के साथ गुणा कर रहे हœ, दूसरी बात िफर से आसानी से देखी जा सकती है िक यिद आप इसे लागू करने जा रहे हœ मैिटŌ ƛ 
पर एक-एक करके पंİƅ Ůाथिमक संचालन का सेट यह वही होने जा रहा है जैसा िक आप एक ही Ţम मŐ पहचान मैिटŌ ƛ पर Ůȑेक पंİƅ Ůाथिमक 
संचालन को लागू करते हœ और अंत मŐ ई के साथ गुणा करते हœ जब आप इस पर लागू करते हœ। बार पहचान के समान होने जा रहा है,rho 1 rho 1 
इसिलए पहचान समय का अब जब आप पर लागू पंİƅ 2 लागू करने जा रहे हœ, तो आपको जो िमलेगा वह पहचान समय का rho 1 rho 1 rho 1
है, पहचान समय का पहचान समय पर जो पहचान समय पर के समान है,rho 2, rho 1 a rho 1 
इसिलए सरलता से Ůेरण Ȫारा कोई भी इन दो चीजो ंके साथ शेष चीजो ंको सही सािबत कर सकता है अब एक छोटा अवलोकन या एक नोट िजसे मœ यहां 
केवल यह कहते Šए बताऊंगा िक एक समान संˋरण भी के िलए रखता है मेिटŌ सेस भी धारण करता है बाय एम मैिटŌ सेस भी पहली बात यह है n m n 
िक एक बार जब आप इस तȚ को देख चुके होते हœ तो आपको सही िनरीƗण करना होगा अब एक बात जो आसानी से नोिटस की जा सकती है वह यह है
िक एक आसान चीज जो िफर से नोिटस कर सकती है वह यह है िक यिद ए और बी कोई दो हœ, यिद कोई पंİƅयाँ हœ पंİƅ एक Ůाथिमक पंİƅ संिŢया है
और यिद और कोई दो आʩूह हœ िजɎŐ गुणा िकया जा सकता है , तो एक साधारण बात जो कोई भी देख सकता है वह यह है िक का a b ab rho 

टाइʈ के बराबर है, यह कैसे अनुसरण करता है बस उपयोग करŐ  िपछला एक आरओ ए टाइʈ बी सॉरी पंİƅ पंİƅ एबी यह पहचान rho a b 
समय की पंİƅ के समान होने जा रही है, लेिकन पहचान की पंİƅ यह िफर से एक मैिटŌ ƛ है और हम जानते हœ िक मैिटŌ ƛ गुणन सहयोगी है
इसिलए आइए हम सभी का उपयोग करŐ  ये चीजŐ की जो िक पहचान समय के के बराबर है, लेिकन इस तȚ का उपयोग करŐ  िक ab rho ab rho 
मैिटŌ ƛ गुणन साहचयŊ है और िसफŊ  एक मैिटŌ ƛ है,rho phi 
इसिलए यह गुना का है और िफर आप इसे मैिटŌ ƛ से गुणा करते हœ जो िक है के समान है लेिकन मœ बार के यह िसफŊ  i a rho b rho rho a .
है टाइʈ बी और
इसिलए यिद माइनस 1 Ůाथिमक पंİƅ संचालन का एक सीिमत सेट है, तो वही िनʺषŊ जैसा िक हमने पहले rho s rho s rho 2 rho 1 
कहा था िक माइनस वन से बना है जो माइनस दो से बना है पंİƅ दो एक के साथ रिचत है यिद यह कायŊ करता है rho s rho s rho s rho 
यिद ये Ůाथिमक पंİƅ संचालन यिद यह पर कायŊ करता है तो यह माइनस एक माइनस दो से दो ab rho s rho s rho s rho rho one 
के साथ रचना के समान होने वाला है, बस इसे कायŊ करने दŐ  यह मैिटŌ ƛ बस से गुणा करने के बाद हमारे पास यह अब कोई आसानी से िदखा a s 
सकता है िक इन दोनो ंका एक ही हल होगा िसːम के ऊपर तȚ तो कुʥाड़ी का के के बराबर है जहां कोई भी Ůाथिमक पंİƅ rho b rho rho 
ऑपरेशन है , हमारे पास यह है और
इसिलए एक बार हमारे पास यह है लेिकन िपछले एक का उपयोग करŐ  यह कहने के बराबर है िक एक बार बराबर का तो िपछले rho x rho t 
अंकन मŐ अभी हमने कुछ िमनट पहले ही उपयोग िकया था यह समान है एक िटʒ के बराबर के बराबर है जो िक समाधान है जो e x b tilde x 
हमारे पास िसːम कुʥाड़ी के िलए के बराबर भी िसːम के िलए समाधान है बराबर अब इस तȚ का उपयोग करŐ  िकb a tilde x b tilde 
Ůाथिमक पंİƅ संचालन उलटा है और
इसिलए हमारे पास यह है िक यिद इन िसːम के िलए समाधान है के बराबर है तो भी के बराबर िसːम x a tilde x b tilde x b 
कुʥाड़ी का समाधान है,
इसिलए हमने अभी जो िकया वह केवल एक Ůाथिमक पंİƅ ऑपरेशन के िलए है और अब हम जानते हœ िक एक समान चीज Ůाथिमक पंİƅ संचालन के 
एक सीिमत अनुŢम के िलए भी लागू होती है जब पूरी तरह से लागू होती है और
इसिलए िसːम कुʥाड़ी बी के बराबर होती है और िसːम ए िटʒ एƛ बराबर बी िटʒ का एक ही समाधान होता है,
इसिलए हमने जो कुछ भी कहा है, िसːम ख के बराबर कुʥाड़ी और एक िटʒ के बराबर बी िटʒे के समाधान का एक ही सेट होता है यिद एक x 
िटʒ Ůाɑ होता है तो Ɨमा करŐ  यिद एक िटʒ और बी िटʒ Ţमशः  ए और बी से Ůाɑ िकए जाते हœ, केवल Ůाथिमक पंİƅ संचालन के एक सीिमत सेट 
को ठीक से लागू करके पंİƅ ओप का एक पįरिमत सेट लागू करना राशन एक नई Ůणाली Ůाɑ कर सकता है एक िटʒ एƛ बी िटʒ के बराबर है 
हमने अभी िनʺषŊ िनकाला है िक िसːम कुʥाड़ी बी के बराबर है और िसːम ए िटʒ एƛ बराबर बी िटʒ के पास समाधान का एक ही सेट है अब 
हम एक और सम˟ा दो एƛ करते हœ माइनस Ūी बराबर माइनस इſीस Ūी ɘस टू बराबर एक आठ माइनस पांच बराबर माइनस y x y x y 
उनतालीस कोई यह देख सकता है िक यह िनधाŊįरत िसːम पर समीकरणो ंका एक अिधक िनधाŊįरत सेट है, यह एक ओवर िनधाŊįरत है हम Ɛो ंकरते हœ 
इसे एक अित िनधाŊįरत Ůणाली के ŝप मŐ कहते हœ Ɛोिंक हमारे पास केवल दो चर और हœ, लेिकन हमारे पास तीन समीकरण हœ, अब हम िसːम x y 
को हल करने का Ůयास करते हœ, आइए पहले हम संविधŊत मैिटŌ ƛ को िलखŐ या इससे पहले हम पहले मैिटŌ ƛ फॉमŊ 2 िलखŐ। माइनस 3 3 2 आठ माइनस
फाइव का मूʞांकन पर हमŐ माइनस इſीस और माइनस चौदह देना चािहए । मैिटŌ ƛ माइनस ǩेन का İ̾थरांक एक घटा उनतालीस यह िदयाxy ty 
गया संविधŊत मैिटŌ ƛ है या यह Ůणाली है और हमने िसːम िदया है िजसे हमने संविधŊत मैिटŌ ƛ के ŝप मŐ िलखा है पहली बात जो हमŐ करनी होगी वह 
यह है िक अŤणी गुणांक की तलाश करŐ  तो यह है अŤणी गुणांक है और हमŐ इसे एक मŐ बदलना होगा,
इसिलए हम ऐसा करते हœ िक एक को एक करके दो बार एक से बदल िदया जाता है , तो आपके पास जो होगा वह एक घटा तीन बटा दो होगा r r r 
हम इसे घटाकर इſीस से बढ़ा रहे हœ दो तो हमारे पास अɊ चीजŐ हœ Ɛोिंक यह तीन दो एक आठ माइनस पांच माइनस उनतालीस है तो अगली चीज 
जो करनी होगी वह यह है िक पहले कॉलम के शेष तȕो ंको शूɊ मŐ बदलŐ तीन या दो को दो से बदलŐ माइनस Ūी बार आर वन और इसी तरह r r r 
आर Ūी को आर Ūी माइनस आठ गुना आर टू आर वन माइनस Ūी बाय टू माइनस इſीस बटा दो पहले एक सेकंड के साथ बढ़ाने देता है हमारे पास 
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शूɊ है मेरे पास िफर से शूɊ है जो हमारे पास होगा 2 घटा तो जोड़ 9 बटा 2 1 जमा इसका 3 गुना जो है साठ तीन दो और िफर से घटा पांच हम इसे 
आठ जमा चौबीस से दो से गुणा कर रहे हœ और यहां आपके पास शूɊ से उनतालीस जमा इſीस गुणा आठ एक साठ दो अब तक अंितम एक को 
िलखने का Ůयास करते हœ तािक मैिटŌ ƛ िक हम अंत मŐ यहां चरण मŐ Ůाɑ करते हœ एक शूɊ शूɊ घटा तीन बटा दो तेरह गुणा दो चौदह बटा दो माइनस 
इſीस बटा साठ पांच बटा दो इƐासी एक पचास माफ करना एक तीस हां Ɛोिंक एक बासठ दो गुणा जो िक अˣी एक है इƐासी सॉरी इƐासी एक 
माइनस उनतालीस ठीक है इƐासी माइनस उनतालीस जो हमŐ ƶारह माइनस नौ देगा जो बारह सात घटा चार तीन है तो हमारे पास बȅीस होगा ठीक है 
इसमŐ बȅीस होगा अब अगला एक िजसे देखना होगा यह शɨ है िजसे हमŐ इसे शूɊ मŐ बदलना होगा यिद आप ŝपांतरण शुŝ करते हœ तो हमŐ आपके 
िलए Ɛा करना होगा इसे एक मŐ बदलना होगा दो को दो से तेरह गुना दो एक शूɊ शूɊ घटा तीन से बदलना होगा दो आपके पास एक होगा शेष r r 
पंİƅयाँ अछूती हœ आपके पास इſीस बटा दो है जो पाँच बȅीस है मुझे अɊ चीजो ंको शूɊ मŐ बदलना होगा
इसिलए मœ Ɛा कŝँगा एक को तीन से दो गुणा दो जोड़ एक और इसी तरह तीन माइनस चौदह से दो गुणा दो जमा तीन से बदल r r r r r r 
िदया जाता है तो मेरे पास एक शूɊ शूɊ शूɊ एक शूɊ Ɛा होगा और िफर मुझे यहां माइनस इſीस बटा दो सही पांच गुणा तीन बटा दो जो पंūह बटा 
दो माइनस बीस होगा एक बटा दो और इसी तरह मेरे पास पाँच यहाँ होगें और िपछले एक बȅीस घटा सȅर बटा दो जो िक पœतीस हाँ यह पœतीस होना 
चािहए हाँ वे पœतीस हाँ होना चािहए
इसिलए िपछला एक यह एक अड़सठ होना चािहए तािक आप इसे चौरासी जमा तीन के ŝप मŐ Ůाɑ करते हœ,
इसिलए यह पœतीस हाँ होने जा रहा है,
इसिलए अंितम पįरणामी मैिटŌ ƛ जो हमारे पास है वह अंितम पįरणामी मैिटŌ ƛ है एक शूɊ शूɊ एक शूɊ शूɊ और िफर आपके पास जो होगा वह शूɊ
से तीन पांच शूɊ है । अब हम अंितम समुǄय िलखŐगे समीकरण बराबर माइनस तीन पांच के बराबर और बराबर सॉरी कोई सॉरी o f x y z z 
नही ंहै,
इसिलए यह िसːम का समाधान है अब यिद आप इसे नोिटस करते हœ तो अंितम पंİƅ पूरी तरह से शूɊ हो जाती है यिद िबʋुल भी हो एक Ůणाली है 
यिद िबʋुल भी एक Ůणाली है िजसमŐ जब आप एक मैिटŌ ƛ को उसकी पंİƅ से कम करते हœ तो एखेलॉन फॉमŊ पंİƅ कम हो जाती है और यिद अंितम 
पंİƅ शूɊ हो जाती है , लेिकन यिद आप पंİƅ के समान सेट को लागू करते हœ तो Ůाथिमक संचालन िनरंतर मैिटŌ ƛ और ȯान दŐ  िक अंितम शɨ या जो 
कुछ भी हो, यहां शूɊ सॉटŊ करŐ  और यिद आप एक गैर-शूɊ शɨ Ůाɑ करते हœ तो कोई आसानी से यह िनʺषŊ िनकाल सकता है िक इस तरह की 
Ůणाली का कोई समाधान नही ंहै या हम केवल रœक के संदभŊ मŐ एक नोट बनाते हœ रैİखक समीकरणो ंकी एक Ůणाली का एक समाधान होता है यिद िदए 
गए मैिटŌ ƛ की रœक या गुणांक मैिटŌ ƛ मैिटŌ ƛ के रœक के बराबर है, जो İ̾थर मैिटŌ ƛ के साथ संविधŊत है यिद ये दोनो ंइन दो मैिटŌ ƛ के रœक a b b 
यिद वे मेल खाते हœ तो आप कहते हœ यिद वे ऐसा करते हœ तो ऐसी Ůणाली को एक समाधान िमल गया है हमारे पास नही ंहै तो हम कहते हœ िक इस तरह 
की Ůणाली का कोई हल नही ंहै अब एक और उदाहरण दो घटा तीन जमा दो बराबर तेरह तीन जोड़ घटा बराबर दो तीन घटा चारx y z x y z x 

घटा तीन बराबर एक यह दी गई Ůणाली है अब पहले हम इस दो माइनस तीन दो तीन एक माइनस एक तीन माइनस चार माइनस तीन के मैिटŌ ƛ y z 
फॉमŊ को िलखने की कोिशश करते हœ जब िसːम पर लागू होता है जब अǒात पर लागू होता है तो मुझे अब तेरह दो और एक देना चािहए पहले xyz 
हमेशा की तरह हम संविधŊत मैिटŌ ƛ को दो तीन तीन माइनस तीन एक माइनस चार दो माइनस एक माइनस तीन को तेरह दो गुणांक मैिटŌ ƛ के साथ 
संविधŊत करते हœ, जब हम गुणांक मैिटŌ ƛ के साथ मैिटŌ ƛ के İ̾थरांक को जोड़ते हœ, तो हम इसे संविधŊत मैिटŌ ƛ कहते हœ। पहले गैर शूɊ पंİƅयो ंकी 
तलाश करŐ  और इस मामले मŐ कोई गैर-शूɊ पंİƅयाँ नही ंहœ और
इसिलए हम जो पाते हœ वह है हम चौथे गैर-शूɊ गुणांक की तलाश करते हœ, पहली पंİƅ जो िसफŊ  दो होने वाली है, हम इसे एक मŐ बदल देते हœ एक r 
को बदल िदया जाता है Ȫारा एक बटा दो गुना एक एक शेष पंİƅयाँ माइनस तीन बटा दो एक एक माइनस एक माइनस चार माइनस तीन हœ और r r 
िफर यहाँ यह माइनस थडŊ थडŊ है सॉरी थटŎन बटा टू टू वन अब हमŐ अɊ तȕो ंको बदलना होगा पहला कॉलम शूɊ मŐ हम यह करते हœ िक यह एक r 
को एक ɘस तीन को दो गुना दो और तीन को तीन घटाकर आधा गुना से बदल देगा तो हमारे पास Ɛा होगा तो पहले कॉलम मŐ एक r r r r r 
शूɊ शूɊ सेकंड होगा कॉलम िफर से हमारे पास शूɊ एक शूɊ होगा अब हम तीसरे एक आर एक आर एक की गणना करते हœ जो एक ɘस तीन बटा 
दो है, जो िक शूɊ से आठ घटाकर आह होगा,
इसिलए हमारे पास बारह बटा ƶारह दूसरी पंİƅ अपįरवितŊत रहेगी ऋण आठ से ƶारह तीसरी पंİƅ आर तीन माइनस छह आह ɘस माइनस आधा 
गुना आठ बटा ƶारह सो जमा चार बटा ƶारह अंितम कॉलम तेरह बटा दो जमा तीन गुणा दो गुना घटा पœतीस बटा ƶारह , तो आपके पास इतना माइनस 
एक शूɊ पांच बटा ƶारह सेकŐ ड होगा दूसरी पंİƅ अपįरवितŊत रहती है तीसरा एक माइनस सœतीस बटा दो जमा पœतीस बटा बाईस तो इस मामले मŐ 
पįरणामी मैिटŌ ƛ एक शूɊ शूɊ शूɊ एक शूɊ एक माइनस बारह बटा ƶारह है,
इसिलए आपके पास माइनस एक बटा ƶारह माइनस आठ बटा ƶारह सेकŐ ड एक माइनस बीस माइनस साठ छह है जमा चार बटा ƶारह जमा चार तो 
आपके पास माइनस बासठ बटा 11 होगा अंितम कॉलम मŐ आपके पास 13 गुणा 11 होगा जो िक 143 घटा 105 है तो आपके पास 38 बटा ƶारह आह 
माफ माइनस अड़तीस बटा बाईस सेकŐ ड एक अपįरवितŊत रहेगा यह केवल यही आİखरी है जो आपके पास होगा आह सœतीस गुणा ƶारह जो चार शूɊ 
सात है तो चार शूɊ सात जमा आह घटा चार शूɊ सात जमा पœतीस जो आपको तीन बहȅर देगा
इसिलए यह आपको देने जा रहा है तीन बहȅर बटा ƶारह खेद बटा बाईस तो यहां अंितम तȕ है जो शूɊ से बासठ बटा ƶारह है हम इसे एक मŐ बदल 
दŐ गे
इसिलए तीन को ƶारह घटा ƶारह से बासठ से तीन मŐ बदल िदया गया है तो हमारे पास यहां Ɛा होगा एक शूɊ शूɊ शूɊ एक शूɊ घटा एक r r 
बटा ƶारह घटा आठ बटा ƶारह एक अंितम ˑंभ बȅीस बटा बाईस माइनस पœतीस बटा ƶारह और यहां आपके पास आह होगा यह मुझे आह घटा तीन 
बहȅर और ऋण 60 बटा माइनस 62 देने वाला है मुझे िसफŊ  6 और 11 बटा 22 मुझे आधा देगा तो मेरे पास िसफŊ  3 होगा तो अब हमŐ Ɛा करना होगा िक
इस माइनस को एक बटा ƶारह और माइनस आठ बटा ƶारह को एक सॉरी मŐ शूɊ मŐ बदल िदया जाए तो चिलए ऐसा करते हœ अब एक को एक r r 
ɘस एक से ƶारह गुना तीन से बदल िदया गया है और इसी तरह दो को दो जोड़ आठ से ƶारह गुना तीन से बदल िदया गया है आइए हम r r r r 
इसकी गणना करŐ  पहला और दूसरा कॉलम वे अपįरवितŊत रहते हœ एक शूɊ शूɊ शूɊ एक शूɊ और इन गणनाओ ंके आधार पर यह िफर से ˙ʼ है िक 
अंितम कॉलम िफर से शूɊ शूɊ है, आइए हम अंितम कॉलम की गणना करŐ  जो िक संविधŊत एक है जो हमारे पास होगा एक बȅीस बटा बाईस ɘस एक 
बटा ƶारह गुना आर तीन जो तीन है ƶारह बजे तक दूसरा एक आर दो तो घटा पœतीस ƶारह जमा आठ गुणा ƶारह गुना आर तीन तो जो चौबीस बटा 
ƶारह है और अंितम पद िसफŊ  तीन है
इसिलए पįरणामी मैिटŌ ƛ यहां एक शूɊ शूɊ शूɊ एक शूɊ शूɊ शूɊ एक है तो अड़तीस ɘस अड़तीस जमा छह जो मुझे देगा चौवालीस चौवालीस 
बटा बाईस मुझे बस दो देगा एक माइनस पœतीस जमा चौबीस जो िक िसफŊ  माइनस इलेवन बटा ƶारह है
इसिलए मेरे पास िसफŊ  एक होगा और आİखरी वाला िसफŊ  तीन है
इसिलए समाधान दो माइनस एक तीन है इसके साथ आवʴक समाधान आइए हम इस ʩाƥान को अगले ʩाƥान मŐ रोक दŐ , हम रैİखक समीकरणो ं
की Ůणाली को हल करने के कुछ और उदाहरण देखŐगे, िवशेष ŝप से उन Ůणािलयो ंपर िजनका कोई हल नही ंहै और िजनके पास अनंत संƥा मŐ eq 
समाधान हœ, आप सभी का धɊवाद 
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