
 ๬౷ ಗತ เർ౲ ൮ბಗำ ෥ൣಃಗಳ ෬ยನ ಉಪක౲ ಸಗಳ ಸರ൐ಯ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๼ಂൟฆಜ ๬౷ ಗൟ๯൤౨ ೕๅ, කโ 
ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ฤ ౽෴ბಚರൕಗำ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವದඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಕึದ ๬ยನย౵  ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವದඝ౬  ಪഷಯฤ ಅದඝ౬  ຂಡ ಬಳಸ෎ಃಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ. ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದ 
ಆචಯย౵  කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഺೕಣ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  0 0 0 3 0 1 
0 0 4 1 0 0 ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  කฤౙ  ಎರഴ ๵ච౬  ಇൿ කโ ෮ದฤ ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ඛೕโ ಗಮඛಸ෎౽ದ
เಷಯๅಂದฉ කโ ๒ನ౲  ๬ಲඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಆචಯದಃౙ  ತ ౶ู ೕಣ ಅඝ౬  ඣಂൽಡ ಬದม෵ಸมಜං 0 3 0 1 0 0 0 4 1 0 4 2 0 0 0 0 0 r3 r4 
කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಕฉ ๬ฤಛಜ ಈ ඣೕಟವඝ౬  ຄಂൽค ಅൿ ෮ದಲචಯൿ ಮൡ౨  ෮ದಲ 
๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶ ಈ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಆฑ ಆಜ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಒಂದඝ౬  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෇ค ಒಂದคಂದ r 
ಬದม෵๭ದฉ කโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ ෩ฆ ๵ච౬ ෵ಂದ ౘ෦๭ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ෩ฆ ಇತರ 
๬ฤಗำ ಬದมಗං ಉัൽๅ ಈಗ කโ ಅඝ౬  ಪคವൟბ๵ೕಣ  ಅඃ ౽ಲෳ ನย౵ ฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ಅಂಶโ කฤౙ  th e 
๒ನ౲  ෩ฆ ಆಜದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ඛಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಒಂൿ ෮ದಲ ๬ฤ r r r r 
ಬದมಗං ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂದคಂದ ෩ฆ ಎರಡඡ ๬ฤ ಬದมಗං ಉัൽං ๒ನ౲  ๒ನ౲  කฤౙ  ෩ರඡ ಒಂൿ
๬ฤ කโ ತ෴ค๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಒಂൿ ಬದมವൕ ๵ච౬  ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ๵ච౬  ಇൿ ๵ච౬  කฤౙ  ෭ನ๺ කฤౙ  
෇ค ಒಂൿ ๵ච౬  ಮ൤౨  ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ๵ච౬  ಇൿ ಎರഴ ๵ච౬  ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ಒಂದคಂದ ෩ฆ 
ඛೕโ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಆචಯ ๬ฤ ಬದมಗං ಉั෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෨ಂൽನൿ කโ ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಅඝ౬  ಈ ූಗವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶโ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ಆฑ ಎರಡಃౙ  ಪคವൟბ๵ೕಣ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ෇ค ಎರഴ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  r 
ಒಂದคಂದ ෩ฆ ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ කฤౙ  ๵ච౬  ๵ච౬  ಎರഴ ෭ನ๺ කฤౙ  ෩ฆ ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  
ಈಗ ඛೕโ ಇย౵  ಎರഴ ຄಂൽൽ౪ ೕค az 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರಡඝ౬  ๵ච౬  ෩ฆ ಆಜ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ r r r 
๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ෩ಲಕ  ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂದคಂದ කฤౙ  ๵ච౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ thr  ee 
ಇൿ ಮ൤౨  ๵ච౬  ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಇൿ ಅಧბ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  r r 
๒ನ౲  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๒ನ౲  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ෩ฆ ๵ච౬   ๵ච౬  ಒಂൿ කฤౙ  ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬
෭ನ๺ කฤౙ  ෩ฆ ෭ನ๺ ಅಧბ ಇൿ ෭ನ๺ ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಆฆ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛೕโ ຄಂൽฆเค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ූಗವඝ౬  ಪคಗ൐ಸ෎ಀ ඛೕโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಬಲವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶโ ಈ 
ಹඣ౬ ಂದคಂದ ಆฆ ෭ನ๺ ಹඣ౬ ಂದඝ౬  ಪคವൟბ๯ತ౨ ං  ಆฆ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಆฑ ෩ರಃౙ  ಪคವൟბ๯ತ౨ ං ෭ನ๺ 
ಆರคಂದ ಹඣ౬ ಂൿ ෇ค ෩ฆ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ෩ฆ ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ කฤౙ  ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  r 
ಒಂൿ ಉัದ เಷಯಗำ ๵ච౬ ಗะಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಈಗ කඝ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ຄಂൽං౪ ೕච  ಮൡ౨  ಇย౵  කඝ 
ಅโಗಳඝ౬  ๵ච౬ ಗะಜ ಪคವൟბಸ෎౽ಞತ౨ ං ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෇ค ෩ฆ ಮൡ౨  r r r 
ಅඃ คೕൟ ಎರഴ ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ෇ค ෩ฆ ๒ನ౲  ಒಂൿ ๒ನ౲  ಎม౵  ෩ฆ r r r 
เಷಯಗำ ಬದมಗං ಉัൽං ಎಂದฉ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ಅൿ r  
๵ච౬ ฀൤෻ ෨ಂൽನ ಒಂൿ ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ කฤౙ  කฤౙ  ๵ච౬  ๵ච౬  ๵ච౬  ಒಂൿ ౘ෦๭ ಇൿ ๵ච౬  ಇൿ 
කಲౙ คಂದ ಒಂದಲ౵  ඛೕโ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ   ๬ฤ ಎย෫ಂಟค ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ಪഷಯมದ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಃಳಜನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  0 1 0 0 0 0 1 0 0 0 0 0 1 ಮൡ౨  ಆචಯ ๬ฤ 0 0 0 0 ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಉർಹರൕಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ෈  ෭ನ๺  ෭ನ๺  ಎರഴ ಐൿ ಇದඝ౬  ಅದರ ಆฑ ಆฑ ಡ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 1 2 3 4
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ๬ฤ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ෮ದಲ ಅಂಶ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶโ ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತวಃല๭ಆಳ౶ ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෥ಡ෎౽ൿൿ ಈ ෭ನ๺ කಲౙ ඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ೯൤ಡ කฤౙ  ෇ค ಒಂದඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ං r r r 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ๬ฤ ಬದมಗං ಉั෷ತ౨ ං 1 ෭ನ๺ 2 3 ಎರಡඡ ๬ฤ ෭ನ๺ 4 ೯൤ಡ 4 ෇ค r 1 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ 4 ೯൤ಡ 4 ෇ค 1  0 2 ೯൤ಡ කฤౙ  ෇ค ෭ನ๺ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇย౵  ຄಂൽฆโൿ ෭ನ๺ ಆಜං  ಆฆ ಆචಯ ಒಂൿ ಐൿ ೯൤ಡ කฤౙ  ෇ค ෩ฆ ಅಂದฉ ಐൿ 
೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಹൽඡಳಃౙ  ಆචತำ౶ ൤౨ ೕච ಈಗ කโ ෨ಂൽನ ๬ಲඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯಲ౵ ದ ಒಂದರ ಪಕౙ ದย౵  ಈ ෭ನ๺ ಆฆ ಹൽඡำ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಈ ෭ನ๺ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  ಒಂൿ ಆฑ ಎರಡಃౙ  ಬದม෵ಸฤ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಆฆ ෇ค ಆฑ 
ಎರഴ ෮ದಲ ๬ฤ ಬದมಗං ಉัൽං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ๵ච౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಹൽඡำ ಆฆ ಆฆ ನಮ౱  
෨ಂൽನ ಞค ಇย౵  කโ ಈ ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅದඝ౬  කโ ಪคವൟბಸ෎౽ಜං  ಇൿ ๵ච౬ ಡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂದඝ౬  ಎರಡคಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕච ౘ෦๭ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ಎರഴ කඝ ෨ಂൽನr r r r 
ವಷბದย౵  ಒಂൿ ๵ච౬ ಯඝ౬  ຄಂൿ൤౨ ೕච ನನಡ ಇย౵  0 ෎ಀ ಮൡ౨  ನನ౬  1 ಅඝ౬  කඝ ຄಂൿ൤౨ ೕච  ೯൤ಡ 2 r 1 
෇ค ಅಂದฉ 3 ෭ನ๺ 17 คಂದ 3 ಮൡ౨  කඝ ෭ನ๺ ಹൽඡำ คಂದ ಆฆ ಅඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං r 2 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ෭ನ๺ ಹൽඡำ ෩ฆ ಅಂದฉ ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಹൽඡำ ෩ฆ, ಒಂಬൡ౨  ෭ನ๺ ಹൽඡำ ඛೕโ 
ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಎಂಟඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆචತำ౶ ತ౨ ං  ಒಂൿ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ๵ච౬  ෬ว  ಇ ෭ನ๺ ಹൽඡಳคಂದ ಆฆ ಇൿ 
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෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜൿ౪ , ฌೕി คവ౲ ി ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  වඨ ೯൤ಡ ฌೕി ಕല෫෴ದ ಎඪ౺ มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຂಡ 
ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ഴโൿ ಎಂ්ದರ ಀคൡ ຂัದ ඦತರ ಅದರ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಅಥ฿ ಅದರ ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ  කโ ຄಂൽฆವ ෮ದಲ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ຂಡ 
฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ಅದರ ๬ยನย౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕโ ಕല෫ ෥ലದ ෥ತ౳  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಆഔౣ ฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ๬มಜ h hlr 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಇัಸมಜං ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕല ಮൡ౨  ಅൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐෴ಜං ಈಗ ಪ౳ ๔౬ ಡ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛೕಡมಜං , ಅൿ ಅನನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಎ๠ౣ  ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๬ಧ౲  ಎಂ්ದඝ౬  ಈ ๔౳ ೕ൐෷ 
෥ഴತ౨ ං ಅಥბದย౵  කโ ඛೕലದ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಅನನ౲ ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ಅಥბතಣბ฿ಜං ඦತರ ඛೕโ ಎರಡඝ౬  
ຄಂದฤ ຄೕದฉ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ ඦತರ ಈ ಎม౵  ಸಮ๲౲ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๸ಭเ๯ತ౨ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  කඝ 
ಪคಗ൐ಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ഔಪ౭ ൐ ෥ഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝ ಘലತ฿ಜ෸ ಇದರ เವರಗัಡ ຄೕಞโൽಲ౵ , ಇൿ ಏಃ ඛಜ ಎಂൿ ಈ 
ഔಪ౭ ൐෷ ಅಂತැೕბඑ෵ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛೕലದฉ , ඦತರ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  เ๏ಷౣ ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳฤ කඝ 
ຂำ൤౨ ೕච ಅಥ฿ ഔಪ౭ ൐ ෥ഴ൤౨ ೕච. ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛೕലದฉ, ಇದฌಂൽಡ ๸෽ೕ೧ತ฿ಜฆವ ಒಂൿ ๬ฤ 
ಕല෫෴ದ ಎඪ౺ มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇං , ಅൿ කโ ಃಲโ ඛ෦ಷಗಳ ๼ಂං ಬಲಃౙ  ඛೕലฆವ ౽ಯბเඋನ฿ಜං ಅൿ 
ඛಮಡ ಅನನ౲  ๬ฤ คവ౲ ി ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಥ฿ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ದ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಛಜ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಅಥბතಣბ฿ಜං ಈಗ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  วಕౙ  
๻ಕฤ ෨ಂൿವค෽ೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഺೕಣ, කโ ෮ದฤ ඣೕലದ ಉർಹರൕಯඝ౬  කโ 
ಃಲๆ ඛ෦ಷಗಳ ෮ದฤ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಉർಹರൕಗಳย౵  කโ ຄಂൽದ౪  ෮ದಲචಯൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  4 1 0 3 0 1 0 0 0 0 0 4 
2 0 ಇൿ කโ ຄಂൽದ౪  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ซഡ ಅඝ౬  ಕല෫ ෥ലದ ๬ฤ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෷ತ౨ ං. RRE Rre right 
කโ ຄಂൽฆವ ಮൡ౨  ಇದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ಮൡ౨  0 0 0 0 ಇൿ කโ rix rre 0 1 0 0 0 0 1 0 0 0 0 1 
ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๬ยನย౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳ ๸ಒ౲  ಎඪ౺ มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಕല෫ ෥ലං  ෩ฆ rre a 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ๔౳ ೕ෴ಂಕโ ಄ವಲ ෩ฆ ಆಜං , කโ ಎರಡඡ ಉർಹರൕಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದಃౙ  
෨ಂൽನ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ನಮ౱  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ฆ ෭ನ๺ කฤౙ  ಎರഴ ಮൡ౨  
ಐൿ ಇൿ කโ ຄಂൽದ౪  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಅಥ฿ ๬ฤ  ಇದಃౙ  ಅඝಞಣ฿ಜ ಕല෫෴ದ ಎඪ౺ มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  rre 
ಒಂൿ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಎಂಟคಂದ ෩ฆ ๵ච౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಹൽඡำ ಆฆ ಆฆ ಇൿ කโ ຄಂൽದ౪  rre 
ಆಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ನย౵ ฆವ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಎರഴ rre 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ನ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ  ಉർಹರൕಡ කโ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಎಂൿ ಆ෺ౙ  a 
෥ഺೕಣ ಇൿ කโ ಈಗ ຄಂൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಅದರ ಡ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ඛೕโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  rre 
ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ෴โඃ ๒ನ౲  ๬ฤಗัಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ ಬಡ౛  ತวಃല๭ಆำ౶ โൽಲ౵   ෮ದฤ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಕฉಯඝ౬  ෮ದฤ ඣೕഺೕಣ ๒ನ౲  n  
౽ಲෳ ನย౵  ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ಲෳ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಆಜං ಮൡ౨  ಆ ෮ದಲ ౽ಲෳ ನย౵ ನ ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ 
ಆೕฑ ಅಂಶโ ෮ದಲ ๬ยನย౵  ౽൐๭ಆಂಡ ෮ದಲ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಎರറಜං ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಒಂದක౬ ಜ 
෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ  ಒಂದඝ౬  ಒಂದರ ಅಧბൽಂದ ಬದม෵๭ ಇย౵  ಬฉ෽ೕಣ ಒಂದඝ౬  ನ ಅಧბൽಂದ r r r r 
ಬದม෵ಸมಜං ඛಮ౱ ย౵  ಒಂൿ ෩ฆ ಎರഴ කฤౙ  ಐൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෨ಂൽನ ಃಲಸ ඛೕโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಈ 
කฤౙ  ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ಪคವൟბ๯โൿ ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆฑ ಎರಡඝ౬  ಆฑ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ಆฑ ಒඨ ಮൡ౨  ಆฑ ෩ರඝ౬  ಆฑ ൟ౳  ಪ౵ ๺ 
෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಆฑ ಒඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ෩ರคಂದ ಎರಡඝ౬  කඝ ಬದม෵ಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಎರಡඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಪคವൟბಸ෎౽ಞತ౨ ං  ౽෴ბಚರൕಗำ ෨ಜൽๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಉัದ ಐൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ರคಂದ ಎರഴ ಎಂൿ วಕౙ  ๻ಆೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ರคಂದ ಎರഴ ಇൿ ෭ನ๺ ಆฆ, ಐൿ ෭ನ๺ ಆฆ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෨ಂൽನ 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺  ಎರಡคಂದ ෩ರคಂದ ಎರഴ ಅಂದฉ ඛ෦ಷ  ನಮಡ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಅൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಬಲ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಅั๯൤౨ ೕච, කඝ ಆචತำ౶ ವ ಈ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರಡคಂದ
ಒಂൿ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං, ಅൿ ಸ౷ ൫ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๒ನ౲ ವಲ౵ .  ๒ನ౲  ๬ฤ ಮൡ౨  ಇಲ౵  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ 
ಅಂಶโ ෮ದಲචಯದರย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ವ ಬಲವඝ౬  ඛೕโ ຄಂൽಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದฤ ಒಂൿ ಆฑ ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ෥ഴ൤౨ ೕච ౘ෦๭ ಎರഴ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ r r r 
ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෩ಲಕ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං  ಎರഴ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ನನ౬  ಬั ಇං ඦತರ 
කඝ ಇච౬ ರഴ ಅಂಶಗಳඝ౬  ๵ච౬ ಯක౬ ಜ ෥ಡ෎౽ಞತ౨ ං කඝ ಒಂದඝ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෩ರඝ౬  r r 
ಎರഴ ෇ค ಎರഴ ಆಜ ಬದม෵๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෩ฆ ಅඝ౬  ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค r r r 
ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ಎರഴ ಸค r 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಬದมಗං ಉั෷ತ౨ ๅ ಮൡ౨  කඝ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൿ൤౨ ೕච ඣೕല ಇൿ කඝ ຄಂൽฆವ 
ಎඪ౺ มඨ งಪ฿ಜං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶಗಳ ๸ಒ౲  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗำ ಈ ๬ยನย౵  ಕല෫෴ದ rre 
ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕಡมದ ๔౳ ೕ൐  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಎಂದฉ කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಪคೕಃ౹  ෥ഺೕಣ කಲౙ ඡ mple 
ಉർಹರൕ෴ಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ಎರഴ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ 
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෩ฆ ಇൿ ನನ౬ ย౵ ฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ฆ කฤౙ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಈ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಅൿ ๒ನ౲  ๬ಲඝ౬  ຄಂൽං ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ยನ ෬ยฆವ ಎರಡඡ ๬ฤ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಆචಯದಃౙ  ತ ౶ู ೕಣ ಆฑ ෩คඛಂದ ಬದม෵ಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ಎರഴ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ෩ฆ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ 
෮ದಲචಯ ౽ಲෳ ಇൿ ඛೕๆ  ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಕಣವඝ౬  ຄಂൽค ಮൡ౨  ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶโ ಸ౷ ൫ 
ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ಬಡ౛  ತวಃല๭ಆำ౶ โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿ ಁಡ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ತวಃല๭ಆำ౶ โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಆ ౽ಲෳ ನย౵ ฆವ ಇತರ ಅಂಶಗำ ಸಹ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච  ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇತರ เಷಯಗಳඝ౬  ඣೕഴโൿ ಉัൽฆವ ಒಂದඝ౬  ಅัಸฤ ನನಡ 
ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಮൡ౨  ಉัൽฆವ ಉಪ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಅൿ ಎರഴ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಈಗ ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ಲෳ ಇย౵  ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං ಅൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ඛೕโ ಆಜದ౪ ฉ ಇವನඝ౬  ඣೕല 
ಇವನඝ౬  ๵ච౬  ಮൡ౨  ๵ච౬  ಏඝ ฿ຉ  ಇย౵  ನഷ෷ൟ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๒ನ౲  ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಇൿ t 
෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ෮ದಲ ನ෩ൿ ಸ౷ ൫ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ನ෩ൿ ಆ ౽อನย౵ ං ಅಥ฿ ಆ 
౽อ ಅಥ฿ ๒ನ౲ ದย౵ ನ ಇತರ ನ෩ൿಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದಲචಯದඝ౬  ൤ಡൿ๻ಀ൤౨ ೕච  ಮൡ౨  ಎರಡඡ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಮൡ౨  ෮ದಲ ๬ฤ ಮൡ౨  ಉัದൿ౪
಄ವಲ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅಂൟಮ฿ಜ ๬౷ ౲ භ ෥ഴವ ෩ಲಕ කඝ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ 
ಆචತಂലං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛೕലದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಪഷದ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ಪഷದ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ಮൡ౨  ಈ ಆฑ ฉ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ๔౳ ೕ൐෷ ຆൿ ๔౳ ೕ൐ಯ ಬಡ౛  ຂัฆವ ඦತರ කโ ෨ಂൽನ ෨ಂൽನ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಅඝ౬  
ඣೕಡยං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಇඨ ವഔბ෈ยഔ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಇನ౷ ഔბಬฯ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಯ ಕ౳ ಮದย౵  ಯ b b 
ಕ౳ ಮಃౙ   ಸಮකಜದ౪ ฉ, ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಬಲಃౙ  ඛೕโ ෽ಂൽಡ ಅಥ฿ ab a b b
ඣಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ ಅൿ ඛಮಡ ಐഷඨ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅඃ ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦತರ ඛೕโ ಅಂತಹ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  tity b 
ಅඝ౬  ಪഷൿಆಳ౶ ฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ , ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  โ ಇನ౷ ഔბಬฯ ಆಜං ಎಂൿ ඛೕโ ຂำൟ౨ ೕค ಈಗ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇನ౷ ഔბಬฯ a 
ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ಪค๏ೕย๯โൿ ຂಡ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๬ฤ ಎย෫ಂಟค ౽෴ბಚರൕಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷ವ 
෩ಲಕ ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇದඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕච ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಕല෫ತั๭ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛೕലದ rs rre rho 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಪഷದ ವಗბ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  කඝ ຂำ൤౨ ೕච ඦತರ ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a invertible fn rre r
ಞฆ൞ಜං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇඨ ವഔბಬฯ ಆಜං෻ ಅಥ฿ ಅದರ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಎಂൿ rre 
ඛಮಡ ൟัದ ඦತರ ඛೕโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷದ ใ౲ ಹโ ಄ವಲ ಞฆ൞ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ൟัൽದ౪ ฉ ಅಂತಹ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  r 
ತวಃಳಛൽರ෎ಀ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ನ เสೕಮ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮ b e 
ಅನನ౲ ฿ಜං ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮ ಅನನ౲ ฿ಜං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಉತ౨ ರ ຆൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ຂಡ ๬෈ೕൡಪല๯โൿ a 
ಒಂൿ ತวಃಳಛದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  เสೕಮ฿ಜರย  ಅಂದฉ ಈಕ౷ ฯ ಡ ಈಕ౷ ฯ  b c ses ab i ba 
ಮൡ౨  ಈಕ౷ ฯ  ಐ ಈಕ౷ ฯ  ഖ ac c 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದಲචಯದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಎರಡචಯದඝ౬  ಈಗ කඝ ຄೕಞವ ෴โඃ ๲ౙ ౷ ೕฑ
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෇ค ಆഔౣ ฆವ ಒಂൿ ಸರಳ เಷಯವඝ౬  ಗಮඛ๵ೕಣ ಅൿ ಏಃ ಆಜರಬ๾ൿ aa 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜರย ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ෈೴ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ AIj 
ಮൡ౨  කඝ ಅದඝ౬  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಒಂർಞವ ಈ ෴โโ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಇൿ ඛಮ౱ ย౵ ං j zero bijsbij j 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಮൡ౨  ෇ค කඝ ෇ค ෈೴ ಆಗยං౪ ೕච ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಞ൏౽ರ ๸ಕಲನ ನ a i so a AIj k 
฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಒಂದคಂದ ವฉಡ ಚย๯ತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಒಂൿ ඛಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a n n 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈಗ  คಂದ ವฉಡ ೈಲචಯย౵ ฆเค ಇโಗำ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ൿಗะಜๅ 1 naikbkj k bkjs 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං k j 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಇൿ  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං k j 
ಆದ౪ คಂದ ಉัൽฆವ ಏಅಕ ಪದโ ೎ක౬ ಜං  ๵ච౬ ෴ಗยං bjj rms 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ຄಂൿโൿ ಄ವಲ ಸค ಮൡ౨  ಒಂർಜං aijbjg bjj 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඣಂൽಡ ಆචತำ౶ ൤౨ ೕච ಇൿ ಄ವಲ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කඝ ಏඝ ຄಂൽං౪ ೕච AIJ a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ಒಂൿ  කඝ ಅದඝ౬  3 ಎಂൿ ಞฆൟ๵ೕಣ ಅඃ คೕൟ ෇ค ಁಡ කโ ಅದඝ౬  කฤౙ  ಎಂൿ AI i a 
ಕฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෵ಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ කඝ ಇൿ ෩ರคಂದ ಆದฉ කඝ ෇ค ಸค ಇൿ b bb b ace 
ಎರಡคಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಅൿ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ಇ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಞ൏౽ರದ ಸಹූಜತ౷ ൽಂದ කโ ෮ದฤ ba 
ಬಳ๭ದ ಸ෦ೕಕರಣ ෩ฆ ಎರಡචಯൿ කโ ಬಳ๭ದ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಬಳ๭ฆโൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺
ಞ൏౽ರದ ಸಹූಜತ౷  ಆದฉ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කඝ ಏඝ ຄಂൽං౪ ೕච ಄ವಲ ෇ค ಆದฉ ෇ค ಇൿ ii c i cc i 
ಸಮಯ ෵ಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ කಲౙ คಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ๼ೕಡ කโ ൧ೕค๭ฆโൿ ಡ cc b c 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಅൿ ಅನನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ  ಒಂൿ ෦ೕ 
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෴โඃ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗัಡ เสೕಮಃౙ  ಅൽฆ ಆ๭౨  ಮൡ౨  ಒಂඃ ಕ౳ ಮದย౵  ಮൡ౨  ಯ a b a b 
เสೕಮ൤ಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ನ เสೕಮโ เสೕಮ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ab b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒ෫౱  ඛೕโ ಪഷದ ಅನನ౲  เสೕಮ  ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಇನ౷ ഔბಬฯ ಆಜං ಎಂൿ ൟั෵ค ඦತರ 
เสೕಮโ เ๏ಷౣ ฿ಜං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ඦತರ කโ ಆ เสೕಮವඝ౬  ಪವฑ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๰೉๯൤౨ ೕๅ 
ಅಂದฉ කโ ಅ෕ ಪವฑ ෭ನ๺ ෭ ಅ෕ ಪವฑ ෭ನ๺ 1 ซഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඛೕಡมಜං  b 
เสೕಮ ಈಗ කโ ಇದರ ඬฃๅ෽ಂൽಡ ຄೕತೕಣ ෴โඅೕ เสೕಮ฿ಜං ಎಂൿ ಪค๏ೕย๯โൿ a inverse 
ຂಡ 
ಆದ౪ คಂದ ನ เสೕಮโ เสೕಮ฿ಜං ಒಂൿ เสೕಮ ೎ක౬ ಜ කโ ෇ค เสೕಮโ ಒಂൿ เสೕಮ ab b ab b 
ಞฆൡ ಎಂൿ ಪค๏ೕย๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  เสೕಮ เสೕಮ ಸಮಯಗำ ಎಂ්ൿ ಞฆൡ ಮൡ౨  b a ab 
ಅನನ౲ ൤ಯ ෩ಲಕ ಇൿ ಛಜ ಞฆ൞ಜರ෎ಀ ౘ෦๭ ಇൿ ಅ෇෕ ෇ค เสೕಮಃౙ  เสೕಮ฿ಜರ෎ಀ, ಇൿ eb 
ಒಂൿ ෇ค เสೕಮ ಸಮಯಗำ เสೕಮ ಆದฉ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಄ವಲ ಞฆ൞ಜං bb bb 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ค ಞฆൟನ ෇ค เสೕಮ฿ಜං ಆದฉ ෇ค ಞฆൡ ಄ವಲ ಒಂൿ ෇ค เสೕಮ฿ಜං, ಇൿ 
ಞฆತඝ౬  ಅඃ คೕൟ ෈ เสೕಮ฿ಜ เสೕಮ ಸಮಯಗำ ಇൿ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෇ค ಮൡ౨   ab b a b 
ಒಂൿ เสೕಮ ಞฆತඝ౬  a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ เสೕಮ ಸಮಯಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಆದฉ ෇ค ಄ವಲ ಆಜฆತ౨ ං b b i b b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಞฆ൞ಜ ຄೕಞತ౨ ං b b 
ಆದ౪ คಂದ ನ เสೕಮโ ๸තಣბ เสೕಮ฿ಜං ෈ เสೕಮൽಂದ ඛೕಡมದ เสೕಮ ಈಗ ಇංಲ౵ ವඞ౬  ab ab 
ຂัದ ඦತರ ಈಗ කโ ෮ದฤ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಗಮඛ๭ದ౪ ඝ౬  ຂಡ วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ඛೕโ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಅൿ 
ತวಃಳಛದ ඦತರ ๬ฤ ಕല෫෴ದ ಎ೎มඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ๸ීඌ๭ದ ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಅವสೕಕನಗำ ಏචಂದฉ  ಎม౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ๲ഡ ನย౵  ಒಂൿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ rho 
౽෴ბಚರൕ෴ಜದ౪ ฉ ඦತರ ๬ฤ ಎಂಬ ౽ಯბโ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ i  s invertible rho 
ಸค, ಇದರಥბ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಅಂದฉ ಸಮಯಗำ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค g rho g g rho
ಇൿ ෥ൣಃಗಳ ೦ಗದย౵  ಞฆൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆචಯ ๲ഡ  ๲ഡ ಗำ ಮൡ౨  හౘඨ ಗಳ ಀคൡ 
ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಗಮඛ๭ං౪ ೕๅ, ඛೕโ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅದರ ෬ว ಅಂತಹ ౽ಯბವඝ౬  
เสೕಮತัಸಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅඃ เಷಯ ನഷ෷ൟ౨ ං ಅಂದฉ ಪ౳ ൟ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ತวಃಳಛಜಸಬ๾ൿ.  ෮ದಲ ๬ยನ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಯඝ౬  ಗಮඛ๭, ಇൿ ಎರഴ ๬ฤಗಳ เඛಮಯದ ಅຉ 
ಒಂൿ ತวಃಳಛದ ౽෴ბಚರൕ෴ಜං ಏಃಂದฉ ಅದರ เสೕಮโ ಮ൤౨  ಅඃ ๬ฤಗಳ ๲ഡ ಅඝ౬  ಪರಸ౭ ರ 
ಬದม෵๯ತ౨ ං , ಎರಡචಯൿ ಆഔౣ ฆವ ๬ಲඝ౬  ಞ൐๭ർಗ ಎಂಟඡ ๬ಲඝ౬  ๲ౙ ೕมฑ ಆม౮ ൽಂದ ๲ౙ ೕมฑ ม౲ ಂ෇౥  
ಅಥ฿ ಆม౮  ಎಂൿ ຂั ඦತರ เสೕಮ ౽෴ბಚರൕ෷ ಅඃ ๲ౙ ೕมฑ ඛಂದ කඝ ಎ๲෷ವ ๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  
ಞ൐๯ತ౨ ං  ๬ฤ ಮൡ౨  ๲ౙ ೕมฑ ෇ค ๲ౙ ೕมฑ ม౲ ಂ෇౥  ෇ค ಇൽೕಗ ๬ฤ ಮ൤౨  ತวಃಳಛඈൟං, r ah jth 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๬ฤ ಎರഴ ಇ൞౲ ൽ ಇ൞౲ ൽ ಒಂൿ ಇನ౷ ഔბಬฯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ෥ಡมದ ඩ౳ ಥ෦ಕ rho rho m  
౽෴ბಚರൕಗำ ಅಥ฿ ඩ౳ ಥ෦ಕ ๬ยನ ౽෴ბಚರൕಗำ ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗำ ಇඨ ವഔბಬฯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ 
ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞโದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜ ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷൿಆಳ౶ ฤ ಇඨ ವഔბಬฯ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ನഷ๭ದฉ ಅಥ฿ ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷಯฤ ನನ౬  ಬั ฌೕ 
ಒಂದඝ౬  ೎ක౬ ಜ ๸෽ೕ೧ಸมಜං ಎಂൿ කඝ ಅದඝ౬  ฌೕෳ ฌೕෳ ෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච rho 1 
෴฿ಗ ඛೕโ ಪഷ෷ൟ౨ ೕฌೕ ಅൿ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, ๼ೕಡ ಅඝ౬  ඛಂದ ๸෽ೕ೧ಸมಜං rho m rho m 
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂದคಂದ ๸෽ೕ೧ಸมಜං ඛೕโ ಇದඝ౬  ಞฆൟನ ෬ว ಅನ౷ ෵๭ർಗ ಮൡ౨  ඛೕโ rho rho 
ಪഷ෷ವದඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮโ ඣಂൽಡ ๸෽ೕ೧ಸಲ౭ ഔౣ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ෭ನ๺ ಒඨ a rho m rho m 

ಞฆൟನ ෬ว ಅನ౷ ෵ಸมಞತ౨ ං rho 1 
ಆದ౪ คಂದ ຂಡ  ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ เสೕಮವඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั , ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಪഷಯฤ ඛೕโ ಅನ౷ ෵๭ದ ಅඃ
ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗಳ ๲ഡ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ ಞฆൟನ ෬ว ಅඃ คೕൟಯ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ ඛೕโ 
ಅಂತ౲ ತำ౶ ವ เสೕಮವඝ౬  ಈಗ කโ ಉർಹರൕ෴ಜ ෥ഺೕಣ ಡ ಸ෥ನ ಇൿ a 1 1 1 1 2 1 1 2 3 
ನಮ౱ ย౵ ฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ เสೕಮವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉ෷โൿ ಮൡ౨  ಇದฌಂൽಡ ಞฆತඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  a 
ಈಗ ಈ ූಗವඝ౬  ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಅඝಞಣ฿ದ ූಗವඝ౬  ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಏಕ౽ಲದย౵  ಐഷಂഔഔ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵  ಅඃ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜ ಪคವತბචತಂലං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัದ ඦತರ ಅൿ ൟฆಞโൽಲ౵  ಎಂൿ 
ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ඦತರ ಇඣ౬ ಂൿ ൡൽಯย౵  ඛೕโ ಪഷದൿ౪  ಅದರ เสೕಮ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ ๬ยನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  hlr 
ಆಜದ౪ ฉ ಅൿ ಞฆൟನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ൟฆಞ๋ൟಲ౵  ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ . ಇದඝ౬  ๬ยಡ 
ൟฆಜ๭ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಅದರ ಡ ൟฆಜ๭ h echelon rre 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ฤಗಳඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ෮ದಲ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಅಂಶโ ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೉ಂൟಸ෎ല ಇತರโಗಳඝ౬  කโ ඣೕഺೕಣ. ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದඝ౬  ຄಂൽค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ๵ච౬ ಗะಜ ಪคವൟბ๵ೕಣ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ෭ನ๺ ಒಂൿ r r r r 
෮ದಲ ๬ฤ ಬದมಗං ಉัൽං ಎರಡඡ ๬ฤ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅൿ ๵ච౬  ಎರഴ r r 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  
๒ನ౲  ಮ൧౨ ෫౱  ಆฑ ෩ฆ ෭ನ๺ ಆฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ๵ච౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ ෩ฆ 
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෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ಎರഴ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෴โൿ ಈಗ 
ಎರಡචಯൿ ෨ಂൽನ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ๬ಲඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ඛೕโ ๒ನ౲  
ಒಂൿ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒಂർಜ ಪคವൟბಸ෎ಀ  ಈಛಗศ ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ತวಃല๭ಆಳ౶ ෎ല ಪคವൟბ๵ೕಣ ಪคವൟბಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ಈ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๵ච౬ ಗำ ಒಂದඝ౬  r 

ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆฑ ಎರഴ ಆฑ ෩ฆ ಬದยಡ ಆฑ ෩ฆ ෭ನ๺ ಆฑ ಎರഴ ಆฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆฑ ಎರഴ ಒಂൿ r 
෭ನ๺ ๵ච౬  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ๒ನ౲  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๵ච౬  ಇൿ ಒಂൿ  ಇඣ౬ ಂൿ ූಗ ಒಂൿ ෭ನ๺ 
ಒಂൿ ಇൿ ಎರഴ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ๒ನ౲  ಇൿ ๒ನ౲  ಎರಡඡ ๬ฤ ಬದมಗං ಉัൽං 
๒ನ౲  ಒಂൿ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲  ෩ರඡ ಒಂൿ ෩ฆ ෭ನ๺ ಎರഴ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ๒ನ౲  ಇൿ ๒ನ౲  r r 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ  ๵ච౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ๵ච౬  ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ๒ನ౲  
๒ನ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๒ನ౲  ಄ವಲ ಒಂൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ඛಮ౱  ಬั ಎರഴ ಇං, කโ ಈ 
ಎರಡඝ౬  ಒಂൿ ಆฑ ෩ರක౬ ಜ ಪคವൟბ๵ೕಣ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ 
๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ಒಂൿ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ౘ෦๭ ๵ච౬  ෭ನ๺ ಅಧბ ಮൡ౨  
ಅಧბ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຄಂൽฆโൿ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ๒ನ౲  ಡ ಪคವൟბಸ෎ಀ ಅದඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ඛಂದ r r r 
ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං  ෩ฆ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಆฑ ಒಂൿ ෦ೕ  ෩ฆ ಎರഴ ෭ನ๺ ๵ච౬  ಇൿ ಎರഴ inus r 
෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಅಧბ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಅಧბ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෭ನ๺ ಅಧბ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಅಧბವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค, ඛೕโ ಮ൤౨  ෭ನ๺ ಅಧბವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค , 
ಉัದโಗำ ಬದมಗං ಉัൽං ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಅಧბ ಮൡ౨  ಅಧბ ๼ೕಡ කโ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಐഷಂഔഔ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ

ಒඨ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಕല෫෴ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆෆ ಆഔౣ ฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  rho h rho echelon a 
ಆದ౪ คಂದ ಆഔౣ ฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ತวಃಳಛದൿ౪  ಮൡ౨  ಅൿ ൟฆಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัದ ඦತರ ඛೕโ ಬಲಣಯย౵  
ಪഷದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇದರ เสೕಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෭ನ๺ ಅಧბ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಅಧბ ಮൡ౨  ಅಧბಃౙ  
ಸ෥ನ฿ದ เสೕಮโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ඛย౵ ๯ತ౨ ං කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳ ๬ฤ 
ඩ౳ ಥ෦ಕ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  เ๕ಷ฿ಜ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ವ౲ ವ๲౩ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯ವ ಀคൡ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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